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VIX fieri poteſt, quin, poſt ſummam curam adhibitam, in 


opere tam longo et difficili plurimi reſtent adhuc errores. 


Fatendum praeterea, quod in figuris omnino deeſt elegantia. 
Hoc artifici minus perito vitio vertendum, cui Typographus 
operam eas incidendi ligno commiſit. Si vero nihil occurrat, 


quod Geometrae moram longiorem afferre poſſit, his ut 


ignoſcant, rogantur lectores. Proles haec eſt poſthuma, quae 


praemature parentis clariſſimi officiis orbata, indulgentiam 
ideo requirit. Imperfectiores ab eo relicti erant libri de Lo- 


garithmis et de Limitibus Quantitatum et Rationum. Hos 


recenſuit, emendavit, et in us defectus quoſdam ſupplevit 


Gulielmus Traill, L. L. D. Matheſeos in Abredonenſi Acade- 
mia profeſſor, nunc autem in Eccleſia Cathedrali de Connor 
Praebendarius. Idem, problemata in Appendice e compluri- 
mis, quae in Auctoris manuſcriptis reperiuntur, ſelegit; et in 
tribus hiſce partibus laborem corrigendi praelum in ſe bene- 
vole ſuſcepit. Ille quidem amicitiae memor, qua celeberri- 
mus Auctor j am ſenex ſe, juvenem adhuc, complexus eſt, 
hanc omnem curam ad ſcripta ejus perficienda perlubenter 
adhibuit, 2 

JACOBUS CLOW. 
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SEPTIMUM COLLECTIONIS MATHEMATICAE 
LIBRUM. 


DE SECTIONE DETERMINATA, LiBR1 II. 


HIS ſubjiciuntur libri duo de Sectione Determinata, quas 
etiam ad modum praecedentium unam propoſitionem dicere 
liceat, ſed disjunctam: quae hujuſmodi eſt” datam rectam 
infinitam in uno puncto ſecare, ita, ut e rectis interceptis in- 
ter illud et puncta in illa data, vel quadratum ex una, 
vel rectangulum a duabus interceptis, datam habeat ratio- 
nem, © vel ad quadratum ex reliqua intercepta, vel ad 
contentum reliqua intercepta et data quadam, vel etiam ad 
contentum duabus reliquis interceptis; idque ad quam par- 
tem velis punctorum datorum. Hujus autem quaſi bis diſ- 
junctae, et intricatos dioriſmos habentis, per plura neceſſario 
facta eſt demonſtratio. Hanc autem dedit Apollonius com- 
muni methodo tentamen faciens, ac ſolis rectis lineis uſus, ad 
exemplum ſecundi libri Elementorum primorum Euclidis; 
ac rurſus idem demonſtravit ingenioſe quidem, et magis ad 
inſtitutionem accomodate per ſemicirculos. Habet autem pri- 


* Hunc caſum textui Graeco addidimus, nam fine eo eſſent tantum quin- 
que problemata in libro primo; ſi autem dicatur problema ſecundum poſſe in 
duo partiri prout punctum inveniendum requiritur eſſe inter vel extra duo 
puncta data, ut in ſequentibus hujus libri 1. fit, eſſent hoc modo tantum 
quindecim epitagmata in libro primo, Pappus autem numerat ſexdecim. Et 
praeterea non veriſimile eſt A pollonium problema hoc primum omiſiſſe. 


b 


1 
mus liber problemata ſex, epitagmata, © ſive diſpoſitiones 
e punctorum, ſedecim, dioriſmos quinque; quorum qua- 
tuor quidem maximi ſunt, minimus unus. Sunt autem ma- 
ximi, ad ſecundum epitagma ſecundi problematis, ad terti- 
um quinti et ad tertium ſexti. Minimus vero eſt ad tertium 
epitagma tertii problematis. Secundus liber de Sectione De- 
terminata tria habet problemata, epitagmata novem, dioriſ- 
mos tres; e quibus minimi ſunt ad tertium primi, ut et ad 
tertium ſecundi; maximus autem ad tertium tertii proble- 
matis. Lemmata habet liber primus XXVII, ſecundus vero 
XXIV. Inſunt autem in utroque libro de Sectione * 
nata Theoremata octoginta tria. 
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"Tam quae nobis ſupereſt notitia librorum quos de Sec- 
tione Determinata ſcripſit magnus Geometra Apollonius 
pergaeus, ſolo Pappo Alexandrino debetur, qui omnes quae 
in hiſce libris continebantur propoſitiones una generali enun- 
tiatione incluſit. Plures etiam propoſitiones ſub Lemmatum 
nomine tradit Pappus, quarum maximam partem, eum ex 
ipſius Apollonii libris dediſſe minime dubitandum eſt; mul- 
tae enim earum revera ſunt lemmata quibus ſaepius in ſuis 
demonſtrationibus uti Apollonio neceſſarium fuit, ut ex ipſis 
de Sectione Determinata libris perſpicue apparebit; et qui- 
dem praecipuae et difficiliores ſunt partes demonſtrationum 
earum propoſitionum quibus inſerviunt, quibuſque propterea 
nullus ſine demonſtratione uteretur. Praeterea Pappus in li- 
brorum de Sectione Determinata deſcriptione refert Apollo- 
nium primo propoſitiones ſuas demonſtraſſe communi me- 
thodo, ac ſolis rectis lineis uſum fuiſſe; ac rurſus eaſdem 
oſtendiſſe ingenioſe et magis ad inſtitutionem accommodate 
per ſemicirculos; utraque autem hac via plura ex iis quae ſer- 


vavit Pappus Lemmata demonſtrata ſunt; quae quidem ip- 


ſius eſſe Apollonii, eumque eadem propoſitionibus ſuis prae- 
miſiſſe, atque ex Apollonii libris Pappum ea collegiſſe perſpi- 
cuum eſt. Quae vero habentur in propoſitionibus 61, 62, 64, 
Hb. 7. Pappi, ſecundum Commandini numerationem, non 
ſunt lemmata, ſed propoſitiones eximiae quibus determina- 
tiones tres in libro ſecundo Sectionis Determinatae oſten- 
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duntur, quarum demonſtrationes Apollenium non dediſſe 
minime exiſtimandum eſt. eee 
Hoſce Apollonii libros conatus eſt Willebrordus Snellius 
reſtituere in Apollonio ſuo Batavo, quem Lugd. Bat. anno 
1608 edidit, in quo multa quidem magnifice de ſe jactat, ni- 
hil autem praeſtitit quod immodicae ſui ipſius laudationi 
eonvenit. Minime enim Apollonii propoſitum in hiſce libris 
aſſecutus eſt, nam in quatuor tantum problemata materiam 
hane partitus eſt quam in novem Apollonius diſtribuerat ; 
et quamvis problemata 1n varios caſus dividat, unam tantum 
demonſtrationem in unequoque problemate adducit. Neque 
eandem cum Apollonio Epitagmatum numerum habet; nec 
mirum, cum non intellexerit quid ſint epitagmata, quae qui- 
dem variae ſunt diſpoſitiones quas habere requiritur punctum 
inveniendum ratione punctorum datorum ; vel ſcilicet ut ca- 
dat inter duo quaevis ex punctis datis, vel extra omnia ad 
has vel illas eorum partes; unde et nomen 0npiowes Tons, 
Sectionis Determinatae, hiſce libris inditum eſt, propter ſitum 
ſcilicet determinatum five definitum quem habere debet 
punctum quo recta propoſita ſecanda eſt, et propter ſitum 
determinatum punctorum inter quae et punctum invenien- 
dum jacere debent latera rectangulorum et quadrati, ſpatio- 
rum ſcilicet quae inter ſe datam requiruntur habere ratio- 
nem; non, ut inepte putat Snellius, ex eo quod libri hi pro- 
blemata quaedam continent quae determinationes habent, 
quod propterea vocat adjunctum leviſſimum, ex quo ſcilicet 
ſomniat Apollonium nomen libris ſuis dediſſe. Snellius vero 
diverſa facit epitagmata caſus quoſdam in quibus unus idem- 
que eſt ſitus puncti inveniendi, ut in ſecundo et tertio epi- 
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tagmate Prumae claſks problematis ſui quarti, aliiſque. Prae- 
terea, quod majoris eſt momenti, nullius problematis in hiſce 


libris analyſin tradit, unde et ſuas ipſorum determinationes 


aſſumit, non ex ſolutione problematum deducit. Duas quidem 
Apollonii, quas in enuntiatione Propp. 61 et 64, Lib. 7. Pappi 
invenerat, ſuo modo oſtendit, ſine ullo tamen nexu cum pro- 
blematibus quorum ſunt determinationes. Aſſerit quidem 
« Se potuiſſe eas tribus fere verbis ex ſuis locis derivaſſe, 
e placuiſſe tamen ei hunc modum quia ita ab Apollonio u- 
e ſurpatas haſce determinationes, non obſcuris indiciis con- 
« jiciebat.” Snellii autem conjectura fine omni fundamento 
eſt, nullus enim eſt geometra qui determinationes ſuas non 
deducit ex locis ſuis, hoc eſt ex ſolutione problematum; et 
Apollonium hoc ſemper feciſſe ex libris ejus de Sectione Ra- 
tionis perſpicuum eſt; Determinationis autem Apollonii quam 
in enuntiatione Prop. 62, Lib. 7, Pappus tradit, Snellius nul- 
lam facit mentionem, ſed vice ejus aliam ſine demonſtratione 
adducit in epitagmate ſuo octavo tertiae claſſis Prob. quarti. 
Eum autem in Apollonii demonſtrationes non incidiſſe cer- 
tum eſt, etenim ne vel: uno ex Lemmatibus Apollonianis uti- 
tur. Dicit quidem © quia circulorum rotundationes concin- 
e nitatis neſcio quid retunditatiſque Pappo habere viſae ſunt, 
nobis quoque modus iſte perplacuit, ac quamvis utroque 
modo propoſita problemata explicaſſemus, hunc ſolum al- 
* tero repudiato retinuimus. Quibus verbis intelligere nos 
volebat Snellius ſe viam Apollonianam ſolvendi haec proble- 
mata per ſemicirculos a Pappo laudatam ſequutum fuiſſe; ſed 
in hac re omnino deceptus eſt; circuli enim a Snellio adhi- 
bentur tantum ut conſtruat ſimplices caſus Propp. 28 et 29, 
a 2 


Lib. 6. Elem, uche, HAT: ſeilicer requiritur ad datam 
| rectam | lineam applicare rectangulum dato ſpatio aequale de- 


ficiens, aut excedens quadrato. De hiſce autem conſtruendis 
nunquam cogitavit Apollonius, ſed tanquam ex elementis 


notas conſtructiones has ubique aſſumpſit; ut manifeſtum 


eſt in multis locis, librorum ejus de ſectione rationis. Hae 
autem Snellii conſtructiones praedictorum caſuum elegantes 
quidem ſunt, et eae ipſae quas poſtea tradidit clariſſ. Hal- 
leius in Scholio ad Prop. 18. Lib. 8. Sectionum Conicarum 
Apollonii, ab ipſo reſtituti, quem veriſimile eſt eas a Snellio 
prius uſurpatas fuiſſe non cognoviſſe. Nullo autem modo in- 
ſerviunt ſolutioni problematum de Sectione Determinata ul- 
tra conſtructionem praedictorum caſuum. Denique omnia 
quae a Snellio in hoc libro traduntur, adeo affectata bre vi- 
tate et obſcuritate maxime laborant, ut nullius ſint uſus in 
problemate quocunque ſolvendo quod ad Sectionem Determi- 
natam deductum fuerit. Semicirculi autem de quibus loqui- 
tur Pappus in Praefatione ſua ad Lib. 7. Collectionis Mathe- 
maticae, ii ſunt quorum ope Apollonius demonſtrat lemmata 
quae ſervavit Pappus, poſtquam ſolis rectis lineis eadem com- 
muni methodo oſtendiſſet. Pappum autem ſine ratione re- 
prehendit Snellius quod hos de Sectione Determinata libros 
iis de Sectione Rationis et Spatii non praemiſerit; problemata 


enim de Sectione Determinata quintum praeſertim et ſextum 


Lib. 1. et ea Lib. 25 illis de Sectione Rationis et bc dif- 
ficiliora ſunt. | 
Poſt Snellium Alexander e e Aae . 


mata primi libri Apollonii, unumque ſecundi ſuo modo ſolvit 


inter problemata quae ſubnexuit Supplemento Apollonii redi- 
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vivi Pariſns anno 4612 edits; Ebrtſtfuctibnes quas tradit Caſ. 
2. et 3. problematis ſui noni bone Lint,” fimilemque ipſis 
tertiam tradit Rogerius Ventemiglia in pag. 256 Analy ſeos 
Geometricae Hugonis de Omerique, aliaſque duas ipſe Hugo 
in pagg. 260, 263, ejuſdem libri. Has, ut et ſimiles reliquo- 
rum epitagmatum Prob. 5. et 6. Lib. 1. Apollonii dedimus 
in eorum demonſtrationibus ſecundis. 
Cum igitur libri de Sectione Determinata non niſi obſcure 
et imperfecte hactenus habeantur, e re geometriae viſum eſt 
eos plenius et magis diſtincte tradere. Multa enim problema - 
ta, ad ea quae in hiſce libris tractantur, deducuntur. Eos 1 gi | 
tur multis abhinc annis reſtituere aggreſſus, ſtatim percepi 
non tam difficile fore problemata haec quodammodo ſoluta 
dare, quam eorum epitagmata et determinationes rite diſtin- 
guere, et exhibere congruenter numero et ordini ſecundum 
quem Pappus eadem diſtribuit; maximae autem difficultatis 
rem eſſe in viam Apollonianam incidere, hoc eſt quae ipſius 
lemmatibus indigeret, et ad ejuſdem determinationes duce- 
ret. Et quidem pudet dicere quoties irrito conamine haec in- 
venire aggreſſus ſum, quotieſque re deſperata, ab incoepto 
deſtitui. Tandem anno ſcilicet 1727 folutionem problematis 
5. et 6. Lib. 1. ope lemmatum Pappi nactus, problemata li- 
bri ſecundi tentabam, ſed hic iterum mihi haerebat aqua, 
novis ſubortis difficultatibus, quas tamen pertinax vicit labor. | 
Atque hoc modo ex Pappi generali propoſitione, et lemmati- 
bus ab eo ſervatis, Apollonii libri multa inveſtigatione foeli- 
citer, ut geometris viſurum ſperamus, in lucem producti ſunt, I 
et ita reſtituti ut ab ipſis Apollonii libris paululum aut nihil 
Giflere: facile agnoſcant ii qui Propolitiones ipſas et lemmara 


vi. SR A E ©: A:T. Voc 


quibus indigent, ut et epitagmatum et determinationum nu- 
merum et ordinem a Pappo indicatum inter ſe comparave- 


rint. Hanc autem reſtitutionem invenire ſatis difficile fuiſſe 


re ipſa experientur, ni fallor, qui eam tentaverint via Apol- 
loniana priuſquam problema 5. et 6. Lib. 1. et ea libri 2. quae 
in ſequentibus exhibentur, inſpexerint. | . 
Obſervandum vero eſt pleraque lemmata in problema 5. 
et 6. (nam nulla ſunt in praecedentia problemata, ) tres aut 
quatuor habere demonſtrationes diverſas; numeris vero di- 
ſtinguuntur hae demonſtrationes in Graecis codicibus, et 
apud Commandinum, tanquam diverſa eſſent lemmata, ut in 
numeris margini dextrae in hac editione appoſitis videri po- 


teſt. In hac etiam propoſitiones eodem ordine numerantur 
quo apud Commandinum in verſione ſua Latina Pappi Ale- 


xandrini; propoſitio ſcilicet 22. Lib. 7. Pappi. hic facta eſt 
prima, earum ſcilicet quae ad Sectionem Determinatam ſpec- 
tant, ut revera eſt, et ita deinceps, niſi ubi aliqua loco ſuo 


exciderat, ut Prop. 28. et Prop. 6 3. quae locis propriis repo- 


ſitae ſunt. Propoſitiones etiam 37, 38, 39, 40, quae, in Grae- 
cis codicibus et apud Commandinum, inter lemmata in li- 
brum 1. numerantur, revera ſunt lemmata in Lib. 2. Saltem 


multis et variis inveſtigationibus inſtitutis, minime invenire 
potui eas alicui epitagmati Prob. 5. vel 6. utiles eſſe. Deter- 


minationes vero in libro ſecundo hiſce propoſitionibus egent; 


problemata enim quarum ſunt determinationes duplici via 


ſolvi poſſunt, quarum alterutram ſi iniveris, propoſitiones 
praedictae omnino neceſſariae ſunt adde ducendam ex deter- 
minatione, ad quam hac via perventum eſt, alteram ad quam 
ſecunda via directe duxiſſet. Nam ex una tantum harum de- 
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terminationum Apollonius ultimam ſuam deducit. Veteres 
enim duabus determinationibus utebantur quarum altera ex 
altera ſequitur, et quarum prima conſtructioni problematis 
neceſſaria eſt, quae propterea compoſitioni ſemper praemit- 
titur; altera vero, quae compoſitionem ſequitur, inſervit ex 
iis quae data ſunt in problemate ſtatim dignoſcere utrum 
conſtrui poſſit vel non poſſit; quod quidem ex prima deter- 
minatione, vel duabus primis, ſi duae ſint, ut in problema- 


tibus Lib. 2. quae determinationes habent, cognoſci non po- 


teſt, priuſquam ad illam ultimam deducta fuerit prima aut 
alterutra ex primis ſi duae fuerint. In problematibus ſimpli- 
cioribus hae prima ſcilicet et ultima in unicam determinati- 
onem ſaepius coaleſcunt, Haec autem tum in Apollonii libris 
de Sectione Rationis, tum in hiſce facile eſt obſervare, et ex- 
emplo in Epitagmate 3. Prob. 3. Lib. 2. explicabuntur. 
Quae autem de Sectione Determinata ſervavit Pappus, in 
Graeco codice quo utebatur Commandinus, multum mutilata 
et depravata habentur, ut et omnia reliqua Pappi in omni- 
bus ut videtur codicibus, quos certiſſimum eſt a librariis Ge- 
ometriae prorſus ignaris defcriptos fuiſſe. Multum igitur de- 
bet Geometria viro optimo Federico Commandino qui, cum 
literas Graecas et Geometriam ſimul pulchre calleret, mag- 
no judicio, maximaque diligentia, inter alia multa, lemmata 


haec Pappi a multis purgavit erroribus, et propterea magno 
nos levavit onere. Non autem omnia, praeſertim Prop. 62. 


Lib. 7. redintegrare potuit; haec enim, in notis alphabeticis 
quae ſchema ſpectant, adeo eſt corrupta, ut demonſtrationem 
minime reſtituere valeret; nam notae prolixae quas ei ſub- 
junxit eam nullo modo attingunt. 
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Denique cum libri de Sectione Determinata non infimum i 


locum teneant inter eos quos ad analyſin promovendam ſcrip- 


ſerunt veteres Geometrae, nullus problematum alicujus mo- I 
menti caſus omiſſus eſt, nullaque determinatio, fine quibus 4 
hujus generis libri vix ullius ſunt pretii. Exinde autem de- 
monſtrationes longiores evaſerunt; et Pappus quidem memo- 6. | 
rat tales fuiſſe ipſius Apollonii, propter ſcilicet determinatio- 
nes intricatas et difficiles, quas quidem ita ele ex ipſis libris AY 
ſatis ſuperque patebit. Eos autem hoc modo reſtitutos Geo- 9 
metriae Veterum cupidis neque injucundos neque inutiles fu- iy 


turos quam maxime optamus, 


In Tranſactionibus Philoſophicis, anni — No — pag. — I 
Video uſum lemmatum Pappi in ſolutione problematum Sec- 3 
tionis Determinatae innotuiſſe viro doctiſſimo Henrico Pem- F 
berton, M. D. quod oſtendit exemplo uno ex libro primo ct 
altero ex libro ſecundo Sectionis Determinatae; in hoc autem 2 
ultimo non tradit Apollonii determinationem, verum aliam, 
ex qua quidem non immediate cognoſcitur num problema 1 


fieri aut non fieri poteſt. 
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PROPOSITIO V CoMMANDINI' 22. 
1 EMMA. 


Lemma utile in Frimum Epitagma quinti Problematis, 


T Gor recta linea AB, et in ipſa ſumantur tria puncta C, 


et D, E ſitque ADC rectangulum rectangulo BDE aequale. 
m Erit ut BD ad DE, ita ee Rey ABG ad rectangulum 
m, „„ ar 1112. 

na | 7 1302 41 3 5 3 


n enim ta ADC Cons eſt BDE rect- 
angulo, erit ut AD ad DB, ita ED ad DC. Tota igitur AE 
ad totam BC, eſt ut ED ad i | 
DC; et, invertendo,. Be 4 CE 2 2 — 1. 
« ad AE, ut OD ad DE.” | 2 
Rurſus quoniam rectangulum ADC rectangulo BDE eſt ae- 
quale, ut AD ad DE, ita erit BD ad DC. Ergo tota AB 
ad totam CE, eſt ut BD ad DC.]* Erat autem ut BC ad AE, 

ita CD ad DE. Quare ratio compoſita ex ratione AB ad CE, 

et ex ratione BC ad AE eſt eadem quae componitur ex ratio- 


Quae inter uncos habentur recte ſupplevit Commandinus. c 
A = . 
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ne BD ad DC, et CD ad DE [Prop. G. 5. Elem. Eucl.] Sed 
ratio quidem compoſita ex ratione AB ad CE, et ex ratione 
BC ad AE eſt ratio rectanguli ABC ad AEC rectangulum 
[2 3. 6.]; ratio vero compoſita ex ratione BD ad DC, et ex ra- 
tione DC ad DE eſt ea quam habet BD ad DE ¶ Def. rationis 
compoſitae ]. Ut igitur BD ad DE, ita ABC rectangulum ad 


rectangulum AEC. 


Converſa hujus . qua ſaepius in Sectione Deter- 
minata utendum eſt, haec eſt quae ſequitur, 

« SI in recta linea fint quatuor puncta A, C, E, B, et ſuma- 

e tur quintum D quod facit rationem BD ad DE, eandem 

* rationi rectanguli ABC ad ipſum AEC; erit retangulaen 

* ADC aequale rectangulo BDE.” 


| Fwd a non fuerit, fit rectangulum ADG aequale rectan- 
gulo BDE; igitur per Prop. 1. erit BD ad DE, ut rectangu- 
lum ABG ad ipſum AEG. Ut 
igitur rectangulum ABC ad A. 
ipſum AEC, ita eſt rectangu- | 
lum ABG ad AEG rectangulum. Quare, ps et per 
1. 6. ut CB ad BG, ita eſt CE ad EG; et, dividendo, ut CG 
ad GB, ita eſt CG ad GE. Aequalis igitur eſt GB ipfi GE; 
quod fieri non poteſt. Ergo rectangulum ADC ye eſt 
ipfi BDF. | 


p RO P. I. ALITER. LEM. 2. 
QUONIAM rectangulum ADC aequale eſt rectangulo BDE, 
ob proportionem, ſcilicet AD ad DB, ut ED ad DC,” et tota 


12 Cd ⁰ 


mw ON 


»- 


we- 
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ad totam, erit ut AE ad BC, ita AD ad DB; componendo- 
que, ut utraeque AE, BC ad BC, ita AB ad BD. Quod igitur 
continetur utriſque AE, CB, et BD aequale eſt rectangulo 
ABC. Rurſus quoniam eſt ut AD ad DB, ita ED ad DC; et 
tota AE ad totam BC, erit ut ED ad DC. Quare invertendo, 
componendoque, ut utraque AE, CB ad AE, ita CE ad ED; 
igitur id quod continetur utriſque AF, CB, et ED eſt aequa- 
le rectangulo AEC. Oſtenſum autem eft, quod continetur u- 
triſque AE, CB, et BD aequale eſſe rectangulo ABC. Permu- 
tando igitur, ut rectangulum ab utriſque AE, CB, et [ BD, 
ad contentum utriſque AE, CB et DE, hoc eſt ut BD ad] DE, 
ita erit rectangulum ABC ad AEC rectangulum. 

Aliter, in Epitagma 1. Prob. 5. praemonſtratis tamen duo- 
bus quae ſequuntur. 


PROP, U. COMM. 2 2 L E M. z. 
«SIT 0 linea AB aequalis cb, et in ipſa CD mee 
% quodvispunttum E.Jerit rectangulum ACD _— et re» 
* angulo AED, et rectangulo BEC. 4 Ez: 


Secetur BC bifariam 3 in F; ergo rectangulum ACD una cum 


quadrato ex FC aequale B ON 


eſtquadrato ex EDS. ) f .ꝗ³r— 
eadem ratione rectangu- 
lum AED una cum quadrato ex FE og” eſt quadrato ex 


FD. Quare rectangulum ACD una cum quadrato ex FC, ae- 


quale eſt rectangulo AED una cum quadrato ex FE, hoc eſt 


Haec inter uncos recte reſtituit Commandinus. 
A 2 
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una cum rectangulo BEC, et quadrato ex FC [6, 2. ] commu- 
ne auferatur quadratum ex FC; reliquum igitur rectangulum 
ACD 1 eſt rectangulo AED et rectangulo BEC. 


PROP. III. COMM. 24. LEM. 4. 


Daw E extra rectam AD. Erit 


* rurſus retangulum BEC rectangulo AED * et recangulo fi 


„% BDC acquale,” 


Secetur rurſus BC bifariam in puncto F; erit rectangu- 
lum BEC una cum quadrato ex FC aequale 2 ex FE 
[6. 2.] Ergo rectangulum 1 

BEC una cum quadrato ex A b , —L 
FC aequale eſt retangulo 

AED una cum quadrato ex FD [. 2.], hoc eſt una cum reQ- 
angulo BDC b et quadrato ex FC [G. 2.]. Commune aufera- 
tur quadratum ex FC; reliquum igitur rectangulum BEC ae- 
quale erit rectangulo AED * et rectangulo BDC. 


PROP. IV. COMM. 25. I. E M. 5. 


« HIS praemonſtratis, oſtendendum eſt fi rectangulum ADC 
„ acquale fit rectangulo BDE, ut BD ad DE e, ita eſſe rect- 
* angulum ABC ad AEC rectangulum.“ 


Iln codice regio Parifienf No. 2368. acque ac in Commandini habetur 
ede, pro quo recte poſuit Commandinus ard, 
d Pro ys in Graeco codice recte poſuit Commandinus Ty. 
© Pro Py in Graeco codice recte poſuit Commandinus þ. In textu vero 
et ſchemate hujus propoſitionis loco B poſuimus D, et vice verſa, ut ſimilia 
eſſent praecedentibus. 775 
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Ponatur ipſi CE aequalis FA, quoniam igitur rectangulum 
\DC aequale eſt rectangulo BDE, commune apponatur rect- 
angulum FDE; ergo totum rectangulum FB, DE 4 aequale eſt 
ectangulo FDE et rectangulo ADC. Haec autem ex antece- 
dente® aequalia ſunt rectangulo F CE, hoc eſt n AEC; 
rectangulum 1gitur FB, DE 
aequale eſt ipſi AEC. Ali- * — DE — 
ud autem rectangulum eſt 
FBE, ergo ut rectangulum FBE ad ipſum FB, DE, hoc eſt ut 
BE ad ED, [ita rectangulum FBE ad ipſum AEC. Et com- 
ponendo, ut BD ad DE, ita rectangulum FBE una cum ipſo 
AEC ad rectangulum AEC.]* Sed rectangulum FBE una 
cum ipſo AEC aequale eſt rectangulo ABC ex antecedente. Ut 
igitur BD ad DE, ita eſt rectangulum ABC ad ipſum AEC. 
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PROBE YT COMM. 26. EEM © 


1 
A c - Ig « 
CEE INN . 
3 n 7 


4 © SI fit triangulum ABC, et duae rectae lineae ducantur, ut 
Ab, AE, ita ut anguli BAC, DAE duobus rectis ſint ae- 
1 „ quales; erit ut rectangulum BCD ad rectangulum BED, 
( ita quadratum ex CA ad quadratum ex AE.” 


> 4 


= Si enim circa triangulum ABD circulus deſcribatur, et rec- 
W tac CA, EA, producantur ad puncta G, F, transferetur rect- 
angulum quidem BCD ad rectangulum GCA, rectangulum 


4 Rette poſuit Commandinus FB, DE pro DFB in Graeco codice. 

ge. ex Nn 2. 

Haec inter uncos recte reſtituit Commandinus vice eorum * vitioſa et 
imperfecta ſunt in codice Graeco. 
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vero BED ad ipſum FEA; et oportebit, permutando, quae- 
rere ſi eſt ut rectangulum GCA ad quadratum ex CA, ita 
rectangulum FEA ad quadratum ex EA. Hoc autem idem eſt 
ac quaerere ſi ut GC | 
ad CA, ita fit FE 
ad EA. Si i 
GFparallela ft ip . 
BC, exit ur 0 ad 
CA, it 5 
Parallela eſt autem; 
quoniam enim an- 
guli BAC, DAE duobus rectis ſunt aequales, erit DAE an- 
gulus aequalis ipſi BAG. Sed angulus quidem DAE extra ih: 
quadrilaterum BFAD in circulo” aequalis eſt angulo FBD, 
angulus vero BAG aequalis eſt angulo BFG. Angulus igitur = 
FBD angulo BFG aequalis erit; et ſunt alterni; ergo GF pa- 
rallela eſt ipſi BC. Hoc autem eſt quod quaerebatur. 


PROP. VI COMM. 27. LEM. 7. 

e Praecedens” Aliter. 1 

« SINT in triangulo ABC anguli BAC, DAE duobus redis i 

e aequales; erit ut retangulum BCD ad rectangulum BED, 4 
ita quadratum ex CA ad quadratum ex AE,” 


£c 


5 * 
OR R : 
i 66 
-: 
7 
+ 
— 


Locus hic videtur vitiatus eſſe in codice Graeco quo utebatur Command: Wt 
nus, qui eum non recte reſtituit ſcribendo ut rectangulum CBE ad r<c- 
tangulum CDE;“ certiſſimum enim eſt, tum ex priore Propoſitione, tum e 

— 15 ipſa Demonſtratione locum legendum eſſe ut in textu noſtro; et nuper inven 5 
; Ita on efle in MSto regio. | | 
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Ducatur per E ipſi AC parallela EGF; aequalis igitur eſt 
ngulus DAE angulo APE, et propterea rectangulum FEG 
guadrato ex AE eſt aequale.? Itaque quoniam ut CA ad FE, 
ta eſt CB ad BE; ut autem CA ad GE, ita CD ad DE, erit 
atio compoſita ex ratione 
CA ad FE, et ex ratione „ 
5 CA ad GE, eadem 
oſitae ex ration | 
E, ct er ration CD ad g 
r. sed ratio cõmpoſi- 
a ex ratione CA ad FE, 
in- 2 t ex ratione CA ad GE eſt ratio quadrati ex CA ad rectangu- 

. lum FEG, hoc eſt ad quadratum ex AE, Compoſita vero ex 
tone CB ad BE, et ex ratione CD ad DE, eadem eſt ration 
Wrctanguli BCD ad rectangulum BED. Eſt igitur ut rectan- 
zum BCD ad ipſum BED, ita quadratum ex CA ad qua- 
2 hs ex AE. 


PROP, vn. COMM. 29. LEM. 8. 


* QUOD cum ita ſit, antedictum Lemma aliter demonſtra- 
bimus, viz. Si fuerit rectangulum ADC aequale rectan- 
= zu BDE, erit” ut BD ad DE, ita OO ABC ad 
5 46 rectangulum AEC.“ 
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Ducatur a puncto D quaevis recta linea DF, et rectan- 
gulo ADC aequale ponatur quadratum ex DF; junganturque 


xd 
ec · 
ex 


a > Uterque enim cum ipfo BAC acqualis eſt duobus rectis. Com, 


* Quoniam acquiangula funt FAE, GAE TE Com: 


| 
[ 
| 
| 
| 
{ 
| 

| 
z 


ad rectangulum AEC. Sed ut quadratum ex BF ad quadra- 


© RURSUS fi aequale fuerit rectangulum ADE rectangulo 
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AF, CF, EF, BF. Quoniam igitur rectangulum ADC aequale 
eſt quadrato ex DF, erit [ 16, et 6. 6.] angulus CFD angulo 4 
aequalis. Rurſus quoniam rectangulum * ADC, hoc eſt” BD 
nequale eſt quadrato ex DF, angulus DFE angulo B aequals Wi 
erit, Sed et angulus CFD acqualis eſt angulo A; totus 1gitur u 


angulus CFE angulis A, 3 A 
B eſt aequalis. Anguli | © ) 
autem A, B una cum an- F> qu 
gulo AFB duobus rectis 2 i 1 
aequales ſunt; ergoetan= A C Ty 1 1 B A] 
guli AFB, CFE ſunt ae- : 18 


quales duobus rectis. Eſt igitur, ob Lemma praecedens, ut 
quadratum ex BF ad quadratum ex FE, ita rectangulum ABC 


tum ex FE, ita eſt BD ad DE, [eſt enim rectangulum BDE 
aequale quadrato ex PFI. Ut igitur BD ad DE, ita eſt rec- i 
tangulum ABC ad rectangulum AEC. 


PROP. VIII COMM. 30. LEM. 9. 


Lemma utile ad Epitagma ſecundum ejuſdem ** quinti“ 
„  Problematin, * Lib. L” 


% BDC, oſtendendum eſt ut BD ad DC, ita eſſe ABE rectan- 
bs * ad rectangulum ECA.“ 


* Unde proportionales ſunt BD, DF, DE, quare [Cor. 2. 20. 6. ] eſt BD 
ad DE, ut quadratum ex BD ad quadratum ex DF. Quoniam vero aequian- 
gula ſunt BDF, FDE triangula, eſt quadratum ex BF ad quadratum ex FE, ut 
(quadratum ex BD ad quadratum ex DF, hoc eſt ut) BD ad DE, Comman- 
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Quoniam enim eſt ut BD ad PE, ita AD ad DC, erit BD 
ad DE, ut tota AB ad totam CE [ 12. 5. ] Rurſus quoniam ut 
WD ad DA, ita ED ad DC, erit reliqua EB ad reliquam AC, 
it ED ad DC J 19. f.] Erat 2 2 
autem et ut BD ad DE, ita 
AB ad CE; ergo ratio com- 
poſita ex ratione a ad DE, et ex ratione ED ad DC, quae 
quidem eſt ratio ad DC, eadem eſt compoſitae ex ratione 
AB ad CE, et ex 52 BE ad AC, quae eſt ratio rectanguli 
ABE ad rectangulum ECA [2 3. 6.] Ut igitur BD ad DC, ita 
exit rectangulum ABE ad ECA rectangulum. Q. E. D. 
= Cox. Eodemque prorſus modo oſtendetur eſſe AD ad DE, 
W ut rectangulum BAC ad CEB rectangulum. 

ROF. VI” ALITER. LEM. 16 
Quoniam eſt ut AD ad DB, ita CD ad DE, erit reliqua AC 
ad reliquam EB, ut AD ad DB; et componendo, ut utraque 
AC, EB ad EB, ita AB ad BD. Rectangulum igitur quod 
continetur utriſque AC, EB et ipsà BD aequale eſt rectangulo 
ABE. Rurſus quoniam ut BD ad DA, ita eſt ED ad DC, erit 
reliqua EB ad reliquam AC, ut ED ad DC; et componendo, 
ut utraeque EB, AC ad AC, ita EC ad CD. Ergo rectangu- 
lum quod utriſque EB, AC et ipsà CD continetur, rectangulo 
ECA eſt aequale. Oſtenſum autem eſt rectangulum conten- 
tum utriſque AC, EB et ipsa BD aequale eſſe rectangulo 
ABE. Ut igitur rectangulum contentum utriſque AC, EB et 
BD ad contentum utriſque AC, EB et CD, hoc eſt ut BD ad 
PC, ita eſt rectangulum ABE ad ipſum ECA. QE. D. 


uale 
oA 
DE 
alis 
itur 


Linus quae inter uncos ſunt delevit, quia codex Graecus * indy apa tor), 
ſed fi ponatur va pro epz, neceſſaria omnino ſunt. | 


B 
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PROP. IX. COMM. zi. LEM. 11. 


Idem aliter. Praemonſtrato autem hoc, © viz,” 


* SI fit AB aequalis CD, et ſumatur punctum aliquod E“ in- 
( ter Bet C. oſtendendum eſt rectangulum AED rectangulo 
* ACD et rectangulo BEG aequale e 


Secetur BC bifariam in puncto F. erit rectangulum AED 
una cum quadrato ex EF acquale quadrato ex FD; rectangu- 
lum autem ACD una cum quadrato ex FC aequale eſt ei quod 
fit ex FD quadrato. Erg HT CD 
rectangulum AED una cum . 
quadrato ex EF acquale eſt 
rectangulo ACD una cum quadrato ex FC, hoc eſt una cum 
rectangulo BEC et quadrato ex EF, Commune auferatur qua- 
dratum ex EF; reliquum igitur rectangulum AED rectangu- 


lo ACD et rectangulo BEC acquale erit. 
PROP. X. COMM. 32. LEM. 12. 


*« HOC demonſtrato, fit rectangulum ADE aequale rectan- 
* gulo BDC; erit ut BD ad DC, ita IIS os 
5 retangulum ACE. a5 


Ponatur ipſi EB aequalis AF; erit ob antecedentem rect- 
angulum FDB aequale rectangulo FEB et rectangulo ADE. 
Quoniam autem rectangulum ADE rectangulo BDC eſt ae- 


1 habet codex regius. Deleantur verba © hoc autem 2 in rerfione 
Commandini. 


LIBER PRIMUS. ; TY 


quale, auferatur utrumque eorum a rectangulo FDB, reli- 
quum igitur rectangulum FEB, hoc eſt ABE acquale erit rect- 
angulo FC, DB. Rurſus quoniam rectangulum ADE aequale 
eſt rectangulo BDC, erit 

ob proportionem “ ſcili- — 2 2. 

« cet AD ad DC, ut BD 

« ad DE” et dividendo AC ad CD, ut BE ad ED, hoc eſt FA 
ad DE. Tota igitur FC ad totam CE, eſt ut AC ad CD, et 
propterea rectangulum FCD aequale eſt rectangulo ACE, O- 
ſtenſum autem eſt rectangulum FC, DB aequale rectangulo 
ABE; quare permutando, ut rectangulum FC, DB ad ipſum 
FCD, hoc eſt ut BD ad DC, ita eſt * ABE ad ip- 


5 | ſum ACE. 


PROF XE COMM. 33. 
Idem aliter demonſtrabitur, praemonſtrato autem hoc, viz. 


* SIT triangulum ABC, et intra ducantur rectae lineae AD, 
AE, quae utrumque angulorum BAE, CAD rectum effici- 
ant; erit ut rectangulum BCE ad rectangulum BDE, ita 
* quadratum ex CA ad quadratum ex AD a.“ 


Deſcribatur circa ABE triangulum circulus ABFG, © quae 
* rectis AD, AC occurrat in F, G” et FG jungatur. Quoni- 
am igitur rectus eſt uterque angulorum BAE, CAD, erit u- 
Wy traque BE, FG circuli diameter; quare centrum ejus eſt 
bpunctum H. Et cum FH aequalis ſit ipſi HG, erit ut AC ad 


* Notas alphabericas tum in textu tum in ſchemate Commandini mutavimus 
At {miles eflent iis in * 8. 10. 13. | 


B 2 


Eu; angulum BDE ad quadra- 


BDE, ita quadratum ex CA ad quadratum ex AD. 


0 SIT rurſus uterque geen BAE, CAD rectus; erit ut 


et ut — ex CA ad SIS ex AD, ita quadratum 


AD ad GK five DF. Co M. 
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CG, ita AD ad DF; * et invertendo. Sed ut GC ad CA, itz 
eſt rectangulum ACG ad 5 
quadratum ex CA, hoc eſt 
[Cor. 36. 3. ] rectangulum 
BCE ad quadratum ex CA. 
Et ut FD ad DA, ita rect- 
angulum FDA, hoc eſt rect- 


tum ex DA. Permutan- 
do igitur, ut BCE rect- 
angulum ad rectangulum 


PRO P. XII. COMM. 28. L E M. 14. 
„ Praecedens aliter. Propoſitio autem haec quae * manu- 


e ſcriptis Graecis, et Commandini verſione, proprio loco 
e excidit, hic ponenda eſt, ol | 


“ rectangulym BCE ad rectangulum yy ita quadratum ex 
* CA ad quadratum ex AD.” 


Ducatur per D ipſi AC parallela FG, et conveniat cum AE 


in G; rectus igitur eſt angulus ADF. Sed et rectus eſt FAG; 
ergo rectangulum FDG quadrato ex DA eſt aequale [8, 17. 6. ], 


Hoc patebie 6 dud GK . 5pf AD; erit enim GK acqualis ipf DF, 
quoniam acquiangula funt triangula SRO HDF. Eſt i wr: AC ad CG, ut 


— 5 
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x CA ad FDG rectangulum. Sed ratio quadrati ex CA ad 
-Qangulum FDG compoſita eſt ex ratione — habet CA 
ad DG, hoc eſt ratione CE ad | 
WD, ct ex ratione CA ad FD, 
oc ct ratione CB ad BD. Ra- 
1 tio autem compoſita ex ratio- 
e CE. ad ED, et ex ratione CB 
ad BD cadem eſt ratione rect- 
WM. nguli BCE ad reQtangulum 
WBDE [23. 6:]. Ut igitur ret- 
angulum BCE ad rectangulum 

5 BDE, ita eſt 1 ex CA ad quadratum ex AD. 


PROP. XII, COMM. 34. LEM. 15. 


* OD cum ita ſit, praecedens &« ſcilicet in Prop. 8. et 10.” 
e aliter demonſtrabitur, viz. © Si rectangulum ADE aequale 
( fuerit ipſi BDC,” ut BD ad DC, ita erit rectangulum ABE. 
ad 7 ACE.“ 


2 | Erigatur a puncto D ipſi AB ad rectos angulos DF, et alter- 
Nutri rectangulorum ADE, BDC 
WT a<quale ponatur quadratum ex 
DF, et AF, FC, FE, FB jungan- 
tur, Erit igitur uterque angulo- 
rum AFE, CFB rectus. Quare, 4 0 e 
ex antecedente, erit ut rectangulum ABE ad rectangulum 


2 Quoniam enim eſt AD ad DF, ut DF ad DE acquiangula erunt triangula 
ADF, FDE [6..6.]; angulus igitur DAF acqualis eſt ipſi DFE, et angulus 
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ACE, ita quadratum ex BF ad quadratum ex FC. Ut autem 
quadratum ex BF ad quadratum ex FC, ita eſt BD ad DC» 
Ergo ut BD ad DC, ita eſt ABE rectangulum ad rectangu- 
lum ACE. | | 


PROP. XIV. COMM. 35. LEM. 10. 
In primum Epitagma ſexti Problematis © Lib. 1.” 


“ SIT recta linea AB, et in ipſa tria puncta C, D, E; ſitque 
e rectangulum ABE aequale rectangulo CBD. Erit ut AB ad 
“ BE, ita PAC rectangulum ad rectangulum CED.“ 


Quoniam enim rectangulum ABE acquale eſt reQtangul» 
CBD, erit ob proportionem, et reliquum ad reliquum; et con- 
vertendo, ut AD ad exceſſum ipſarum AC, DE, ita AB ad AC. 


Ergo rectangulum quod con- 2 
tinetur exceſſu ipſarum AC, A 2 
DE et AB eſt aequale rectan-„ 


gulo DAC. Rurſus quoniam 
ut AC ad DE, ita CB ad BEb, erit, dividendo, ut exceſſus AC, 
DE ad DE; ita CE ad EB. Quod igitur continetur excel 


*. 
S 


- 


DEF angulo DFA; quare anguli DAF, DEF ſimul aequales ſunt angule 
AE, qui propterea rectus erit [Cor. 31. 3. 
d Eſt enim quadratum ex BF aequale rectangulo CBD, et quadratum ex FC 
ꝛequale retangulo BCD [Cor. 8. 6. et 17. 6.1 
Eſt enim AB ad BC, ut DB ad BE; quare reliqua AD eſt ad reliquam CT, 
ut AB ad BC; et convertendo, ut AD ad exceſſum ipfarum AD, CE, hoc el 
ad exc eſſum ipſarum AC, DE, ut AB ad AC. : 
b Eft enim rectangulum ABE acquale ipf CBD, ut igitur AB ad BD, . 
iCB ad BE, quare reliqua AC ad reliquam DE, ut CB ad BE, Cox. 
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jnſarum AC, DE et EB aequale eſt rectangulo CED. Often- 
um autem eſt rectangulum contentum exceſſu ipſarum AC, 
DE et AB aequale rectangulo PAC. Ergo, permutando, ut 
retangulum contentum exceſſu AC, DE et AB ad contentum 
erceſſu AC, DE et EB, hoc eſt ut AB ad BE, ita rectangulum 
DAC ad ipſum CED. £ | 


tem 
« 


711. 
DE 


ALITER per rationem compoſitam. LEM. 17. 


Quoniam eſt ut AB ad BC, ita DB ad BE, erit reliqua AD 
ad reliquam CE, ut AB ad BC. Rurſus quoniam ut AB ad BD, 
ita CB ad BE, reliqua AC ad DE reliquam eſt ut CB ad BE. 
Cure ratio compoſita ex ratione AB ad BC, et ratione BC ad 
BE, quae quidem eſt ratio AB ad BE, cadem eſt rationi com- 
roſitae ex ratione AD ad CE, et ratione AC ad DE, quae 
[23, b.] eſt ratio rectanguli DAC ad rectangulum CED. 


que 
ad 


rUO 
On- 
. 
ALIT ER. L E M. 18. | 

Deſcribatur in recta linea AE ſemicirculus AFE, et duca- 
tur contingens BF, jungan- | 
turque AF, CF, DF, EF. 
(Quoniam igitur BF qui- 
dem circulum contingit, 
ſecat autem BA, rectangu- 
m ABE aequale eſt qua- 
rato ex BF. Sed rectangulum ABE rectangulo CBD aequale 
ponitur. Ergo rectangulum CBD quadrato ex BF aequale e- 
nt; et ideo BFD angulus aequalis eſt angulo BCF, quorum 


AC, 
ellu 


& - © DE B 
gule 
x FC 


CE, 


c eſt 


Goniam enim eſt CB ad BF, ut BF ad BD, acquiangla erunt C6. G. J tri- 


„ it! 
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angulus BEE eſt aequalis ipſi Face; ; reliquus igitur DFE . 
liquo AFC eſt aequalis e. Ergo ut rectangulum DAC ad req. 
angulum CED, ita quadratum ex AF ad quadratum ex FF1 
Sed ut quadratum ex AF ad quadratum ex FE, ita eſt AB a 
BEe. Ut igitur AB ad BE, ita erit DAC rectangulum ad red. 
angulum CED. 


d Acquiangula enim ſunt triangula ABF, FBE quia rectangulum ABE a5 
quale eſt quadrato ex BF. Com. 

© Eft ſcilicet angulus BCF aequalis utriſque interioribus CAF, AFC, quare 
ab angulo BCF ablato CAF, reliquus eſt AFC.; Con. 

Hoc oſtenſum eſt in Prop. 12. Lib. 6. Pappi, quae eſt ut ſequitur, 

PROP, XII. LIB. VI. Payer ALEXANDRINI, 

« SIT triangulum ABC, et ducantur duae rectae lineae DA, AE in anguli 
Iv acqualibus BAD, EAC. Erit ut rectangulum DCE ad rectangulum EBD, 
« ita quadratum ex AC ad quadratum ex AB.” CL 

Deſcribatur circa triangulum ADE circulus, et FG jungatur. Ergo FG pu 
rallela eſt ipſi BC, quia circumferentia FD circumferentiae EG eſt aequalis 
Ut igitur AC ad CG, ita eſt AB ad BF; et ideo ut, quadratum ex AC at 


rectanglum ACG, ita quadratum ex AB ad ABF rectangulum. Sed refan 
gulum quidem ACG aequale eſt ipfi DCE, rectangulum vero ABF ipſi EBD. 
Quare ut quadratum ex AC ad rectangulum DCE, ita quadratum ex AB ad 
rectangulum EBD. Et permutando, ut quadratum ex AC ad illud ex A;, 
ita opQungelam. DCE ad ipſum EBD. | 

uoniam enim acquiangula ſunt ABF, FBE wienguls, eſt quadratum ex 
AF ad illud ex FE, ut quadratum ex AB ad quadratum ex BF, hoc eſt ut A 
ad BE, quia proportionales ſunt AB, BF, BE, 


LIBER PRIMUS. 17 


« Obſervandum eſt quatuor eſſe demonſtrationes Prop. 1. 
et totidem Prop. 8. et quartam utriuſque Propoſitionis demon- 
Grationem bis fieri, ope ſcilicet duorum Lemmatum, ita ut 
inque utriuſque Propoſitionis demonſtrationes habendae 
ſunt. Propoſitionis vero hujus 14. tres tantum ſunt, et forſi- 
tan aliae duae olim fuerunt quae nunc non exſtant; quare 
b s reſtiruere et prioribus addere viſum eſt; earum prior ſi- 
is eſt demonſtrationi Prop. 4. vel 10. altera autem ei Prop. 


bt 
PROP. XIV. ALITER. 


s rectangalum ABE aequale fit rectangulo CBD, erit ut 


ad BE, ita DAG rectangulum ad rectangulum CED.“ 


1alls. 
Ponatur FC gequalis ipſi DE; rectangulum igitur DAC 
zequale eſt ipſis EAF, DFC fimul [ Prop. 3. hujus. ] Quoniam 
autem rectangulum ABE aequale eſt ipfi CBD, ut AB ad 158 
in eſt DB ad BE; er divi- 1 | 
dendo permutandoque, ut WE 

Cad DE, hoc eſt ad CE, 

If CB ad BE, rurſuſque dividendo, crit AF ad Fc, ita CE ad 
LP. Rectangulum igitur AF, EB aequale eſt ipſi FCE, hoc 


— 4 


red angulo DEC; additoque communi rectangulo FAF, erit 
oY rcangulum BAFF aequale rectangulis EAF, DFC ſimul, hoc 
AB, pt DAC. Permutando igitur, ut rectangulum BAF ad ip- 


lum AF, EB, hoc eſt ut AB ad BE, ita wan DAC ad 
um DFC ſive CID. 
C 


i 
| 
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© BE, ita erit rectangulum DAC ad rectangulum CED. 1 


gulum DAC eſt ad ipſum CED, ut quadratum ex AF ad qui 


ED E M AL IT E R. 
"5 « SIT rurſus da ABE aoguale ig CBD, ut AB o 


Ducatur EF ad rectos angulos iph AB, et fiat quadratum ex 
EF acquale rectangulo AEB, et jungantur AF, CF, DF, Bf. 
Rectus igitur eſt angulus AFB, ut in Prop. 13. oſtenſum fui, 
et propterea quadratum ex AF ! eſt che lng BAE, 
[Cor. 8. 6.]; et ſimiliter 
quadratum ex BF acquar 
le eſt rectangulo ABE, 
hoc eſt ipfi CBD. Aequi- 
angula igitur ſunt CBF, 
FBD triangula [ 17. tt 
6. 6.], et angulus Br) , e 
aequalis ipſi BCF, hoe 9 
eſt ipſis CAF, AFC ſimul, quorum achtiales ſunt IN BEE. 
CAF, reliqui igitur EFD, AFC ſunt aequales; quare rectan- 


dratum ex FE per Propoſitionem 12. Lib. 6. Pappi, quae ha- 
betur in notis ad Prop. 14. hujus, hoc eſt ut BAE rectangu- 
lum ad ipſum AEB, hoc eſt AB ad BE. Ut igitur AB ad BE 
ita eſt rectangulum DAC ad rectangulum CED.“ 


E IB ER PRIMUS. | 19 
PROP. XV. COMM. 36. LEM. 19. 


1 utile ad 1 tertium ſexti Problematis. 5 


«RU RSU S fi — ABE aequale fir rectangulo 
* CBD, oſtendendum eſt ut CB ad BD, ita elle D | 


ACE ad rectangulum ADE. wg 


Quoniam enim ut AB ad BD, ita eſt CB ad BE, erit _ 
qua AC ad reliquam DE, ut CB ad BE. Eadem ratione et 
reliqua AD ad CE reliquam, crit ut DB ad BE; et invertendo, 
ut CE ad AD, ita EB ad A. 28 15 2 B 
BD.“ Ratio igitur com- On 

olita ex/ratione CB. ad : 

BE et ratione BE ad BD, REA 

quae quidem eſt ratio GB ad BD, eadem eſt rationi cnmpobs- 
xe ex ratione AC ad DE, et ratione CE ad AD, quae eſt ra- 
10 [23. 6.] rectanguli ACE ad rectangulum ADE. Ergo ut 


E CB ad BD, ita eſt N ACE ad ADE . 
N- 4 © 

la” | ALITER. LEM, 20, 

a; 


_ Quoniam ut AB ad BD, ita eſt CB ad Br erit reliqua AC 
a reliquam DE, ut CB ad BE, et, convertendo, ut AC ad 
eum ipſarum AC, DE, ita CB ad CE. Rectangulum igi- 
ACE acquale eſt ei quod continetur exceſſu ipſarum AC, 


Ita reſtituendum fuit ; nam in codicibus Graecis et verſione Commandini 
dium eſt“ Lemma ad Epitagma 1. Prob. 1.“ quae corrupta « * recte ſuſpi- 
WT catus eſt Commandinus. 

> Quoniam ſcilicet eſt AB ad BC, ut DB ad BE. 


G- a 


, 
| 
| 
x 
' 
' 
' 
- 
' 
7 
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DE et ipſa BC. "We quoniam reliqua AG eſt ad reliquan 
DE, ut AB ad BD, erit, ; 

dividend, ut exceſſus 1p- As 8 DD B 
ſarum AC, DE ad DE, ita BY Frere Te rCeS 

AD ad DB. Ergo rect: 6 
angulum ADE aequale eſt rebel 4 contento exceſſu ipſi- 
rum AC, DE et ipſa DB. Ut igitur rectangulum contentun 
exceſſu AC, DE et BC ad contentum exceſſu AC, DE et DB, 


hoc eſt ut CB ad BD, ita ACE einn, ad rectangulun 


ADE. QUE.D. 


A LITER” LE M. 21. 
Deſcribatur in recta CD ſemicirculus CFD, et ducatur con- 
tingens BF, junganturque AF, CF, DF, EF. Itaque cum red- 
angulum ABE aequale fit rectangulo CBD; rectangulum au- 


tem CBD aequale quadrato ex contingente BF [ 36. 3.]; e 


rectangulum ABE quadra- 
to ex BF aequale erit. An- 
gulus igitur BFE eſt ae- 
qualis angulo Aa. Sed et 
totus angulus BFD aequa= A 
lis eſt toti FCB b. Ergo re- 
liquus EFD reliquo AFC 

[ 32. 1. J. Ut igitur quadratum ex CF ad een ex FD, in 
rectangulum ACE ad ADE 2 c per Prop. Pappi in 


DE 


uoniam ſimilia ſunt triangula ABF, FBE LI 7. et 6. 6.] cou. 
b 22 ſimilia ſunt triangula CBF, FBD. Con. 
© Commandinus longam et ineptam hujus demonſtrationem wradit, qual 
non eadem eſſet Propoſitio cum 12. lib. 6. Pappi, 


LIBER PRIMUS. 21 


otis ad Prop. 14. hujus. Sed ut quadratum ex CF ad qua- 
Iratum ex FD, ita CB ad BD. Ergo ut CB ad BD, ita rect- 
gulum ACE ad rectangulum ADE. 

« Hujus autem Propoſitionis duae aliae ſunt demonſtrati- 
* ones ſimiles 11s quas in praecedente addidimus, viz. 


E 


la- | 
PROP. XV. ALIFY R. 


2 J rectangulum ABE aequale ſit rectangulo CBD, erit ut 
cn ad BD, ita rectangulum ACE ad ipſum ADE.” 


= Ponatur AF aequalis ipſi DE, erit igitur per Prop. 9. hu- 
os, rectangulum ACE aequale ipſis AFE, FCD ſimul. Quo- 
riam autem rectangulum ABE aequale eſt rectangulo CBD, 
erit AB ad BC, ut DB ad 
- BE, et convertendo, erit AB — * * 2 22 

5 ad AC, ut BD ad DE, per- 5 
nutandoque, A ad BD, ut 1 IG 

Ac ad DE, hoc bag 2 AF; et FORT Hg Ts erit AD ad DB, ut 
cr ad FA. Rectangulum igitur FC, DB aequale eſt ipſi FAD, 
oc eſt rectangulo AFE./ Addatur commune rectangulum 
Feb, et rectangulum FCB aequale erit rectangulis AFE, FCD 
ſimul, hoc eſt rectangulo ACE. Ergo rectangulum FCB eſt 
ad ipſum FC, DB, hoc eſt CB eſt ad BD, ut rectangulum ACE 
ad rectangulum AFE, hoc eſt ad ipſum ADE. 


; IDEM ALITER. 
zu rectangulum ABE aequale fit ipfi CBD, erit ut CB ad 
- BD, ita rectangulum ACE ad ipſum ADE.” 
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Erigatur DF ad rectos angulos ipſi AB, et fiat quadratum 
ex DF aequale rectangulo CDB, et jungantur AF, CF, EF, BE, 
Rectus igitur eſt angulus CEB, et angulus BFD 1 RY iph 
BCF [S. 6. ]J. Quoniam ve- 
ro quadratum ex BF ae- 
quale eſt rectangulo GW +» 
[cor, 8. 6.] hoc eſt rectan- 
gulo ABE, erit angulus 
BFE aequalis angulo BA, 
et oſtenſus eſt angulus BFD 
acqualis ipſi BCE, reliquus 
igitur EFD aequalis eſt reliquo AFC. Fa igitur, per Prop. in 
notis ad 14. hujus, rectangulum ACE ad ipſum ADE, ut qua- 
dratum ex CF ad quadratum ex FD, hoc eſt ut rectangulum 
BCD ad rectangulum BDC, hoc eſt ut CB ad BD.” 


* PROPOSITIONES 22. 30. 35. lib. 7. Pappi, quae hic ſunt 
1. 8. 14. ita ſimul enuntiari poſſunt, viz. 


81 in recta linea ſint quatuor puncta, et in eadem ſuma- 
* tur quintum quod faciat rectangulum contentum ſegmen- 
* tis inter ipſum et duo quaevis ex quatuor punctis, quorum 
* alterutrum dicatur punctum primum, reliquum dicatur ſe- 
* cundum, acquale rectangulo contento ſegmentis inter idem 
% punctum quintum, et duo reliqua puncta. Erit ſegmen- 
tum inter primum et quintum punctum ad ſegmentum in- 
<* ter ſecundum et quintum, ut rectangulum contentum ſeg- 
* mentis inter primum et duo reliqua ex quatuor punctis ad 
* rectangulum contentum ſegmentis inter ſecundum punc- 
tum et eadem duo reliqua puncta.“ 


LF 
X 
: 
5 
Y 
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Sint quatuor A, C, E, B et ſumatur quintum D faciens 


rectangulum ADC aequale ipſi BDE, et dicatur A primum, 
et C ſecundum punctum; erit AD ad DC, ut rectangulum 


BAE ad rectangulum BCE. 


a>£EC 


Vel dicatur B primum punctum, et E ſecundum; crit BD- 
ad DE, ut rectangulum ABC ad ipſum AEC. 


Ai D YT _B 


Sint A, C, E, B quatuor pun, et quintum D faciens 
rectangulum ADE. aequale ipſi BDC, et dicatur A primum, 
E ſecundum punctum; erit AD ad DE, ut BAC ad ipſum 
BEC. | 

Vel dicatur B primum et C ſecundum punctum; erit BD 
apc, ut rectangulum ABE ad ipſum ACE. | 


d- 


0 


Sint A, C, D, E quatuor puncta, et quintum B faciens 
eeckangulum ABE aequale ipſi CBD, et dicatur A primum, 
I ſecundum ; erit AB ad BE, ut * DAC ad ip- 
ſum CED. 


eſt ad rectangulum EDC. Ut autem AC ad CB, ita, ſumpta 


rectangulum contentum AE, CB. Rectangulum igitur con- 


ita erit DB ad BC; et tota AB ad totam BD, ut DB ad BC. 
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Vel dicatur D primum et C ſecundum; eri DB ad CB, u > 
rectangulum ADE ad rectangulum ACE. ; 1 
Fig. Prop. 35. inſervit etiam Prop. 36. ſc. Dicatur C pri- -” 
mum et D ſecundum punctum; erit CB ad DB, ut rectangu- 1 
lum ACE ad rectangulum ADE.” 


PROP. XVI. COMM. 37. LEM. 22. 


£< SIT recta linea AB, et in ipſa ſumantur duo puncta C, D; 
< fit autem ut AB ad BC, ita quadratum ex AD ad quadratum 
ex DC, Erit rectangulum ABC aequale quadrato ex BD.” 


Ponatur ipfi CD aequalis DE. Dividendo igitur, ut AC ad 
CB, ita [6. 2.] rectangulum CAE ad quadratum ex CD, hoc 


communi altitudine AE, 

rectangulum CAE ad rect- * D C_ 
angulum quod AE, CB con- 
tinetur. Ergo ut rectangu- 15 
lam CAE ad rectangulum EDC, ita eben CAE al Wa: 


3 


tentum AE, CB rectangulo EDC eſt aequale. Quare ob pro- 
-portionem *, componendoque, ut AD ad DE, hoc eſt ad DC 


Ergo rectangulum ABC aequale eſt quadrato ex DB. Q. F.V. 
* retrogradiendo oftendetur converſa, fiet autem bre- 
vius ita, viz. 


* AE ſcilicet eſt ad ED, ut DC ad CB. 
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cOoNVERSA PROP. XVI. 


of s] rectangulum ABC aequale fuerit quadrato ex BD, erit 
-a ut AB ad BC, ita quadratum ex AD ad quadratum ex DC.” 

Quoniam enim ut AB ad BD, ita BD ad DC, erit [ 19. 5.] 
t AB ad BD, ita AD ad DC; ergo [ 22. 6.] quadratum ex 
nn ct ad quadratum ex BD, hoc eſt [ cor. 2. 20. 1.] recta AB 
. ipſam BC, ut quadratum ex AD ad quadratum ex DC. 
= Et ex hoc facile ſequitur Prop. 16. ex abſurdo.“ 


PROP. XVII. COMM. 38. LEM. 23. 


SS SIT rurſus ut AB ad BC, ita quadratum ex AD ad qua- 
ta A dratum ex DC, Erit rectangulum ABC acquale quadrato 
ex BD.” 
Pionatur ipfi CD aequalis DE; erit, dividendo, ut AC ad 
cs, hoc eſt ut rectangulum EAC ad rectangulum EA, BC, 
; ; ita EAC rectangulum ad rectangulum CDE. Rectangulum 
S .itur EA, BC rectangulo 
-b acquale erit. Et ob A CB m2. 
C, ES oportionem , dividendo- — — ö 
on . que, ut AD ad DE, hoc eſt 
D. #1 ai DC, ita DB ad BC. Ergo et reliqua AB ad BD reliquam, 
- WT: »t DB ad BC. Rectangulum _= ABC quadrato ex BD 

eit aequale. 
: * AE ſclicet eſt ad ED, ut DC ad CB, 

D 
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PROP. XVII, COMM. 39. LEM. 24. 


* SIT recta linea AB, et in ipſa tria puncta C, D, E; fit au- 
tem ut rectangulum BAE ad rectangulum BDE, ita qua- 
dratum ex AC ad quadratum ex CD, Erit rectangulun 
* ABD ad rectangulum AED, ut quadratum ex BC ad qui 
4 dratuma ex CE.” | 


Sumatur enim aequalitatis punctum Fa, ita ut rectangu- 
lum AFD aequale fit retangula BFE. Ut igitur AF ad FD, 
ita eſt rectangulum BAE ad rectangulum BDE, eſt enim 
Lemma in Sectione Deter- 
manata ** viz. Prop. 1. hu- 2 © Þ 1 3 
jus.“ Sed ut rectangu- 
lum BAE ad ipſum BDE, 
ita eſt quadratum ex AC ad ka ex CD. Ergo et ut 
AF ad FD, ita quadratum ex AC ad quadratum ex CD. Red 
angulum igitur AFD, hoc eſt rectangulum BFE quadrato ex 
FC eſt aequale [Prop. 16. hujus]. Ergo ut BF ad FE, ita el 
quadratum ex BC ad quadratum ex CE b. Sed ut BF ad FE, 
ita eſt rectangulum ABD ad ipſum AED, © per Prop. I. hu- 
jus, eſt enim rectangulum APD aequale ipfi BEE.“ Ut igi- 
tur rectangulum ABD ad rectangulum AED, ita eſt quadri- 
tum ex BC ad quadratum ex CE, 


Punctum P ita invenitur; fecetur AE in Fita ut AF fit ad FE, ut AB ad 
DE; erit igitur [19. 5.] AF ad FE, ut BF ad FD, et rectangulum AFD 
propterea acquale erit ipſi BFE. Com, Eſt caſus primus Prop. 57. hujus. 

d Quoniam enim rectangulum BFE aequale eſt quadrato ex FC, proportr 
onales erunt BF, FC, FE, quare (x 2. 5 J ut BF ad FC, ita BC ad CE, Eſt au- 
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ALITER. LEM. 25. 


| Deſcribantur in rectis lineis AE, DB ſemicirculi AFE, DFB, 
t jungantur AF, FC, FD, FE, FB. Itaque quoniam anguli 
AEB, DFE duobus rectis ſunt aequales, ut rectangulum BAE. 
ad rectangulum BDE, ita erit quadratum ex AF ad quadra- 
um ex FD Prop. 5. hujus]. e 
ged ut rectangulum BAE. 
ad rectangulum BDE, ita 
elt quadratum ex AC ad 
auadratum ex CD; ut 1g1- 
tur quadratum ex AC ad 
uadratum ex CD, ita qua- 
dratum ex AF ad quadra- 
tum ex FD, et 1deo ut AC 
ad CD, ita eſt AF ad FD. 
Cuare angulus AFD bifariam ſectus eſt recta linea CF f 3.6.}. 
At producta BF ad G, angulus DFE aequalis eſt angulo GFA.* 
Totus igitur EFC angulus toti CFG eſt aequalis. Ergo ut BC 
ad CE, ita eft BF ad FE [A. 6. Elem. in editione noſtra]; et 
ut quadratum ex BC ad quadratum ex CE, ita quadratum ex 
BF ad quadratum ex FE. Ut autem quadratum ex BF ad 
quadratum ex FE, ita eſt Prop. 5. hujus.] rectangulum ABD 
ad ipſum AED. Quare ut rectangulum ABD ad rectangulum 
AED, ita quadratum ex BC ad quadratum ex CE. Q. E. D. 


1 8 


tem [cor, 2. 20. 6. ] BF ad FE, ut quadratum ex BF ad quadratum ex FC, 
hoc eſt ut quadratum ex BC ad quadratum ex CE. 
* Vterque enim cum angulo DFE aequalis eſt duobus rectis. Com. 


D 2 
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« CONVERSA PROP. XVIII. 


« SIT recta linea AB, et in ipſa tria puncta C, D, E; fit au- 
tem ut rectangulum ABD ad rectangulum AED, ita qus- 
** dratum ex BC ad quadratum ex CE. Erit rectangulun 
BAE ad —— BDE, ut quadratum ex AC ad qus- 
** dratum ex CD. N 


FZBaumatur enim aequalitatis punctum F, et, ut in Prop. 18, 
oſtendetur eſſe AF ad FD, ut rectangulum BAE ad rectangu- 
lum BDE. Et fimiliter, quoniam rectangulum BEE aequale 
eſt ipſo AFD, erit Prop. 1.] ut BF ad FE, ita (rectangulum 
ABD ad ipſum AED, et 1- 
ta, ex hypotheſi,) eſt qua- A CL e E 3B 
dratum ex BC ad quadra- 3 | 
tum ex CE. Igitur [Prop. 
17.] rectangulum BFE, hoc eft AFD, aequale eſt quadrato ex 
CF; quare, per converſam Prop. 16. ut AF ad FD, ita qua- 
dratum ex AC ad quadratum ex CD. Oſtenſum autem fuit ut 
AF ad FD, ita rectangulum BAE ad rectangulum BDE. Ut 
igitur rectangulum BAE ad rectangulum BDE, ita eſt qua- 
dratum ex AC ad quadratum ex CD. 


1 
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f Mt et alius caſus hujus Propoſitionis 1 8vae, in quo ſcilicet 
punctum C eſt in AD producta, OY ut in hoc ma- 
| nentibus, VIZ. | 


Si rectangulum BAE ſit ad aw BDE, ut ne 
um ex AC ad quadratum 
WE: CD; crit rectangulum 


; ö \BD ad rectangulum AED A 0 K * 1 p 


16. t quadratum ex BC ad 
- auadratum ex CE.“ 


Et hujus duae ſunt Demonſtrationes, quarum prima fit 
idem verbis cum prima praecedentis, adhibendo autem 
Trop. 17. vice Prop. 16. hujus. Altera etiam, paucis mutatis, 
eadem eſt cum altera praecedentis.“ 


ale 


PRO P. XIX. COMM. 40. LEM. 26. 


3 * SIT rurſus ut rectangulum ACB ad rectangulum AEB, 
ita quadratum ex CD ad quadratum ex DE. Erit ut rect- 
l angulum EAC ad rectangulum CBE, ita quadratum ex AD 
ad quadratum ex DB.” 


Sumatur rurſus aequalitatis punctum Fa, ut rectangulum 

AFB rectangulo CFE fit 

aequale. Eſt igiturſ Prop. 

ut CF ad e D' EB 8 
(rectangulum ACB ad 8 — 0 


DPunctum F ita invenitur; in CB ed ſummtur ountium F ita ut CF 
(tad FB, ut AC ad EB. Erit igitur LI 2. 5. J CF ad FB, ut AF ad FE, ct 
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ipſum AEB. Ut autem rectangulum ACB ad rectangulum 
AEB, ita) quadratum ex CD ad quadratum ex DE. Aequal, 
igitur eſt Prop. 16. ] rectangulum CFE, hoc eſt AFB quadra- 
to ex FD. Quare ut AF | 
ad FB, ita quadratum 5, 

ex ADad quadratum ex e 5 T EB 1 
DBÞ. Sed ut AF ad FB, N 
ita eſt rectangulum EAC ad rectangulum CBE [Prop. 14. 
% quia rectangulum AFB aequale eſt ipſi CFE.” Eft igitur u 
rectangulum EAC ad rectangulum CBE, ita quadratum er 
AD ad quadratum,ex DB. | 


** 


ALITER. LEM. 27. 


Deſcribantur circa AE, CB ſemicirculi AFE, CTB, et jun- 
gantur AF, CF, DF, EF, BF. Erit angulus AFC angulo ETB 
aequalis. Eſt igitur ut rectangulum ACB ad rectangulum 
AEB, ita quadratum ex CF ad quadratum ex FEC. Ut autem 


Propterea rectangulum AFB acquale eſt rectangulo CFE. Com. Eſt Caſis 
primus Prop. 65. hujus. | 
b Quoniam enim rectangulum AFB aequale eft quadrato ex FD, proportt 
onales erunt AF, DF, BF; quare [19. 5.] AF eſt ad FD, ut AD ad DB, 
Eft autem [cor. 2. 20. 6.] AF ad FB, ut quadratem ex AF ad quadratum ex 
F, hoc eft ut quadratum ex AD ad quadratum ex DB. Per ambages multas 
Hoc oſtendit Commandinus. Þ 
© Sequitur hoc ex Prop. Pappi quae habetur in notis ad Prop. 14. In not 
autem H ad hunc locum Commandinus dicit hoc ſequi ex demonſtratis ab ipſo 
ad Prop. 36. Lib. 7. Pappi ad notam ſcilicet Q in pag. 182. a.“ Deceptus 
autem fuit, ſchemate Prop. hujus 40. non attentè fatis ſpectato. In figur 
enim ejus ad notam Q angulus ABC, quem putat aequalem eſſe angulo CF in 
figura Prop. 40. rectus ponitur; non autern rectus eſt CFE, eſt enim CFD, 
non CFE ſemicirculus. Sequitur igitur propoſitum ex Propoſuione quidem 
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raangulum ACB ad rectangulum AEB, fic ponitur quadra- 
tum ex CD ad quadratum ex DE. Ergo ut quadratum ex CD 
( quadratum ex DE, ita quadratum ex CF ad quadratum ex 
N rr. Acqualis igitur eſt 3, et 
2. .] angulus CFD angulo 
pr. Sed ct angulus AFC ac- 
L f qualis eſt angulo EFB, ergo to- 
4 W tus APD angulus toti DFB eſt | Dow 
g : aequalis. Ac propterea ut qua- A C D E 
] : dratum ex AF ad quadratum N 
er FB, ita quadratum ex AD ad quadratum ex DB [ 3, et 22. 
.]. Ut autem quadratum ex AF ad quadratum ex FB, ita 
eectangulum EAC ad rectangulum CBE, per Prop. Pappi in 
notis ad Prop. 14. hujus. Ergo ut rectangulum EAC ad CBE 
rectangulum, ita — ex AD ad quadratum ex DB. 
2k. D. 
WW © Ec retrogradiendo converſa oſtendetur in utraque de- 
nonſtratione. 


uale 


4. 


C ut 


3 | Eſt et alius Caſus hujus Propoſitionis, in quo ſcilicet punctum 
bd cit in AB producta, reliquis ut in hac manentibus, viz. 
Si rectangulum ACB fit ad rectangulum AEB, ut quadra- 


„oem ex CD ad quadra- 

| tum ex DE; erit ut rect- A S 1 5 
p ; angulum EAC ad rect- — — 
s angulum EAB, ita qua- 0 
; W Latum ex AD ad quadratum ex DB. 
B, 


am citaſſe debuit ad notam Q, Prop. ſe. 12. Lib. 6. Pappi, ſed non ex Pro- 
poſitione quam ibi demonſtrat. 
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Et hujus duae ſunt Demonſtrationes, quarum prima ft 
iiſdem verbis cum prima praecedentis ; adhibendo auten 
Prop. 17. vice Prop. 16. Altera etiam, paucis mutatis, e. 
dem eſt cum altera praecedentis. 


tem 


IN 
SECUNDUM LIBRUM 
PD E SECTIONE 
DETERMINATA. 


F 


* ST recta linea AB in qua ſumantur tria puncta C, D, E 
ita ut rectangulum ADC fit aequale rectangulo BDE; et 
aurriſque AE, CB aequalis ponatur recta linea F. Erit rect- 
angulum quidem F, AD rectangulo BAE aequale; rectan- 
gulum autem F, CD aequale rectangulo BCE; rectangu- 

W © lumque F, BD rectangulo ABC; et rectangulum F, ED 


* rectangulo AEC aequale.” 


Quoniam enim rectangulum ADC rectangulo BDE eſt ae- 


quale, erit ob proportionem, et invertendo, et tota ad to- 


| tam » componendoque ', , ut GB, AE ſimul, hoc eſt F ad AE, ita 


* Eft ſcilicet AD ad DB, ut ED ad DC, et invertendo CD ad DE, ut BD 
ad DA, et tota ad totam [12.5.] CB ad AE, ut BD ad DA, componendo- 


| Que, ut CB, AE fimul, hoc eſt F ad AE, ita BA ad AD. Verum prima. 
| harum proportionum ſuperſlua eſt, ſequitur enim ſecunda, quae fit inverten- 


E 


- bod 
| 
| 
f 
1 
| 
| 
| 
| 
$ 
[ 
| : 
| 
i 
N 


34 DE SECTIONE DETERMINATA 


do in reliquis. ** viz. tertia pars ita oftenditur; quoniam ut 


ſcribi igitur folummodo debuit, ob proportionem, et tota ad totam, compo- 
nendoque. Commandinus autem in nota ad hunc locum non paucioribus 


ad totam, quae in textu habetur. 


BA ad AD. Rectangulum igitur F, AD eſt aequale rectau- 
culo BAE, . quae eſt prima pars.” Rurſus quoniam tota Af 
eſt ad totam CB, ut ED ad DC, erit ee ut ut. 
que AE, CB ad CB, hoe eſt ut 

F ad CB, ita EC ad CD. Ergo AC by E 
rectangulum E, CD retangu= 8 

bo BCE Nuke erit, quae eſt "7 P 
fecunda pars.“ Eodem mo- . 


AE ad CB, ita eſt (ED ad DC, et ita) AD ad DB, erit con- 
ponendo utraque AE, CB, hoc eſt F ad CB, ut AB ad BD, 
Rectangulum igitur F, BD aequale eſt ipſi ABC. Quarta au- 
tem pars ita; eſt CB ad AE, ut CP ad DE, et componendo 
utraque AE, CB ad AE, hoc eſt F ad AE, ut CE ad ED. Red- 
angulum igitur F, ED acquale eſt rectangulo AEC.“ Fient 
gitur quatuor, ut dictum. eſt. 


bl * : " 2 s N 1 & * (i 'd 4 . COIN? n - > : 4 2 7 ES * 

— . g 4 bed E * Sw" l Fu. 6 r I: 
WWW % ͤ. ˙⅛ ne LT ne ak ode a en edn; 
SA Ee ↄ i Lone een ee ⁵⁵⁵¼p— ĩé A a Eee 

5 6 Br bo 85 8 Fry Ns a > 2 q — - 53 7 
— 4 4 


| ConveRsA primae partis PR oOSTTIO N2s hujus haec eſt, 


* $IT recta linea AB in qua ſumantur tria puncta C, D, E, 
* et utriſque AE, CB aequalis N. recta F, fit autem rect 


do, 1 ex acqualitate rectangulorum APC, BDE, acque ac prima; 


quam ſex proportionibus propoſitum oſtendit; neque utitur proportione tou 


d Quoniam enim rectangulum ADC aequale eſt rectangulo BDE, erit AD 
ad DB, ut ED ad DC, et tota AE ad totam CB, ut ED. ad DC. Command: 
nus textum hujus Demonſtrationis in codicibus Graęcis non parum corruptum 
et mutilatum recte reſtitui; ut et in locis aliis quam plurimis. 

Verba bace © ut dictum. cit”? deſunt in codice vegio. 


; LIBER SECUNDUS. $5 
{ « 2ngulum E, AD acquale ipfi BAR; erit rectangulum ADC 


tan- 
AE „ aequale m * 
tra- 


gi enim non unit fit ADG rectangulum aequale ipſi BDE; 
We: utriſque AE, GB acqua 

3 lis ponatur recta H. Igitur 
q per partem prumam Prop. 1 
eo. rectangulum H, AD ae- — 2 
auale eſt ipſi BAE, hoc eſt 5. i 

| iph F, AD. Ergo recta H 
W:cqualis eſt ipſi F, quod and non poteſt. Reftangubum igi- 
ur ADC acquale eſt ipſi BDE, 

W Similiter reliquarum partium Prop. 20. ut et ran 
rpp. 21. 23. converfae oſtendi poſſunt. 


 ACGDF 5 


— 


— 6 —— —-„-— 


PROP. XXL COMM. 4% LEM. 3. 


sl rurſus nunc rectangulum ADC aequale rectangulo 
** BDE, et utriſque AE, CB aequalis ponatur recta linea F. 
Rurſus quatuor flent, videlicet rectangulum quidem F, AD 
* acquale erit rectangulo BAE; rectangulum vero F, CD 
rectangulo BCE; rectangulumque F, BD aequale erit rect - 
1 angulo ABC; et —_—_—_ F, ED rectangulo AEC. 


Genn enim 9 ADC aequale eſt rectan gulo BDE, 
erit ob proportionem, et invertendo, et reliqua ad reliquam, 
componendoque, ut utraque AE, CB ad AE, ita BA ad AD? 


Et hic etiam prima quatuor proportionum fopceinh eſt, ſequitur enim ſe- 
eunda immediate ex acqualitate rectangulorum ADC, BDE; eſt ſcilicet BD ad 


E 2 
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Utraque autem AE, CB aequales funt ipſi F. Ergo ut P af 
AE, ita BA ad AD; et ideo rectangulum F, AD aequale eſ 
rectangulo BAE, quae eſt prima pars.” Rurſus, quoniam u 
AD ad DB, ita ED ad DC, erit reliqua AE ad reliquam CB, u 
ED ad DC; quare, componendo, ut AE, CB —_— hoc eſt ut 
ad BC, ita EC ad CD. Rectan- 

gulum igitur F, CD retangulo A ED G B 
BCE. aequale erit, quae eſt — TEC 
fecunda pars.” Eadem et in F | 
duobus reliquis oſtendemus. 985 

LFertia ſcilicet pars ita oſtenditur; quoniam eſt CB ad Ab, 
ut BD ad DA, invertendo, et componendo erit AE una cun i 
C, hoc eſt erit F ad CB, ut AB ad BD. Rectangulum igitu ile: 
F, BD acquale eſt ipſi ABC, Quarta autem pars ita; eſt CB al 
AE, ut (BD ad DA, hoc eſt ut) CD ad DE; igitur, compo- 
nendo, eſt F ad AE, ut CE ad ED, quare rectangulum F, ED 
aequale eſt 226660068 AEC.“ Quatuor igitur fient, ut pro- 
ponebatur *, 13 4 | 


DA, ut CD ad DE, reliqua igitur CB eſt ad reliquam AF, ut BD ad DA; et 
componendo, ut utraque AE, CB, hoc eſt F ad AE, ita BA ad AD. Scribi 
igitur ſolummodo debuit ob proportionem. et reliqua ad reliquam, componen- 
doque. 
_ Commandinus habet igitur,” ſenſus vero requirit autem; et in co 
dice regio habetur N. 
e Dan ut proponebatur i in codice regia. 


LIBER' SECUNDUS. 


PROP. XXII. COMM. . L E M. 3. 


1ut f [SIT autem] a ſcilicet Dꝰ extra totam rectam * ſci- 
,u licet AC,” et ſit . ADC aequale rectangulo BDE. 
ti rectarum AE, BC: exceſſui aequalis ponatur recta“ F, 

rurſus quatuor fient, videlicet rectangulum F, AD aequale 
erit rectangulo BAE; rectangulum vero. F, CD rectangulo 
BCE; rectangulumque F, BD aequale n rectangulo 2 ; 
et ann, F, DE e eee AEC. 


A Quoniam nimirum axial ADC aequale eſt rectan- 


. 

m lo BDE, crit ob proportionem, et reliqua ad reliquam, et 

ur onvertendo, ut AE ad exceſſum rectarum AE, BC, ita DA ad 
ad g.. Sed ipſarum AE, BC exceſſus eſt © rea” F; ergo rect- 

0- ngulum F, AD eſt aequale | 
D -czngulo BAE, . quae eſt pri- A E B D 

-a pars.“ Rurſus, quoniam re- r 


aua AE eſt ad reliquam BC, F 

WS: ED ad DC, erit, dividendo, | e 
WS: cxceſfus rectarum AE, BC, hoc eſt ut rea” F ad BC, ita 
WC ad CD. Rectangulum igitur F, CD eſt aequale rectangulo 
0 CE, © quae eſt ſecunda pars.” Eadem et in reliquis duabus 
[ endentur. «© Tertia ſcilicet pars ita oſtenditur; quoniam ut 
WE 2d BC, ita eſt AD ad DB, dividendo exceſſus ipſarum AE, 
“ hoc eſt recta Ferit ad BC, ut AB ad BD. Rectangulum 
| gitur F, BD aequale eſt ipſi ABC. Quarta autem pars ita; 


Eſt enim AD ad DB, ut ED ad DC, ergo reliqua AE eſt ad reliquam 


. PC, ut AD ad DB; et convertendo, ut AE ad exceſſum ipſarum AE, 30. 
DA ad AB. Con. | 


5 ABC ad reangelum AEC. 
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quoniam eft AD ad DB, ut ED ad DC, erit reliqua AE ad u. 
liquam BC, ut ED ad DC [cor. 19. F. J, et convertendo, u 
AE ad exceſſum ipſarum AE, BC, hoc eſt ad rectam F, ut DF 


ad EC. Rectangulum igitur E, DE acquale eſt reQangu 
AEC. * I quatuor ut propanthiitys. 


PROP. XXIII. COMM. 44. LEM. 4. 


MM Hoc autem emen facile invementur quae in © 
* brum” primum de Sectione Determinata * prius oſtenſi 
© funt Lemmata, iifdem poſitis in bunc modum, 4e gi rad. 

© angulum ADC aequale fuerit rectangulo BDE; Dico u 
r ISO un 
W 


Quoniam nimirum demonſtratum eſt, in tribus prace 
dentibus Fropoſitionibus,“ A 0 D E 3 
rectangulum quidem F, BD | = 
rectangulo ABC aequale, PY * 5 c -B 
rectangulum vero F, EDae- — 
quale rectangulo AEC, crit _ E CD 
ut rectangulum P, BD ad 2 * 
rectangulum F, DE, hoe ot ws BD ad DE, it rectangulun 


* Fn impreffis Commandiriũ unicum tantum habetur ſchema ad hanc Prop® 
fitionem, quod hic tertium eſt, Codex regius tria habet, in quorum tertio vii 
aſe ponitur y loco I, ct vice verſa, Primum hie poſirum. nam eſt —— 
e eee 1. Mus. e et tertiua 

rop. I 5. 


LIBER SEC UND US. 39 
PROP. XXIV. COMM. 45. LEM. 5. 


Th 
. ; In Epitagma primum primi Problematis. 
ub 3 k SIT rurſus rectangulum ADC acquale rectangulo BDE, et 


© quodvis punctum F © inter D et E. Si utriſque AE, CB 
ponatur aequalis © rea” G, rectangulum AFC excedet rect- 
* angulum BFE rectangulo G, DF.” 


Veen nimirum. demonftarum. en © in quarts parte 


a op. 20.” rectangulum G, DE aequale rectangulo AEC, com- 


ec une auferatur rectangu- | 
ut um G, FE; reliquum igi= AC DEF. B 


rectangulum G, DF eſt —————— 
exceſſus quo rectangulum G 
EC excedit retangulum © 
„ FE. Quo autem retangultum AEC excedit halen G, FE, 
ablato communi- retangule AEF, eodem rectangulum AE, 
cr excedit rectangulum CB, FEE 1. 2.], © eſt enim rea G 
accualis utriſque AF, CB.“ Et quo rectangulum AE, CF exce- 
dit rectangulum CB, EF, ablato communi retangulo CFE, eo- 
dem rectangulum AFC excedit rectangulum BFE. Rectangu- 
lum igitur AFC excedit ipſum BFE rectangulo G, DF. Q. E. D. 
Si vero punctum F ſumatur inter D et C, reliquis ma- 
eentibus, rectangulum BFE 
excedet rectangulum AFC 
rctangulo G, DF, Demon- 2 
liratur autem iiſdem verbis 
quibus Propoſitio, mutatis 
notis alphabeticis, ut in figura.” 


B E F D C A 


— 


40 DE SEC TIONE DETERMINATA 
| PROP. xxv. COMM. 46. I. EM. 6. 
Aliud in tertium Epitagma ſecundi * Problematis, 


IT punctum F inter E, B* reliquis ut in praecedem 
© manentibus;;” erit 1 rectangulu 
* acquale rectangulo G, DE.” 


2 "241; OE 

D 2 

0 + = an 

AFC una cum ipſo = = 
8 my "ho | 

A. 

D 8 

2 WE” 

. : * bp 


Quoniam igitur prius Ane eſt rectangulum G, N I | 
rectangulo AEC aequale, commune apponatur rectanguln L | 
G, EF; totum igitur rectangulum G, DF aequale eſt re WM 


gulo AEC, ipſoque AEF, et 

rectangulo CB, EF 1. 2. J. Sed AC D E F B 

rectangulum AEC una cum TOTS EET, 

rectangulo AEF eſt totum 2 

rectangulum AE, CF. Rect- = 

angulum igitur G, DF eſt acquale rectangulo AE, CF uf 
cum ipſo CB, EF. At rurſus rectangulum CB, EF aequale «Ml 


cum ipſo C FE eſt totum rectangulum AFC [| 1. 2. ]. Sed h- 
bebamus etiam rectangulum EEB; ergo rectangulum G, V Wl 
-acquale eſt rectangulo AFC una cum ipſo EFB. * 


Adem ſequitur fi punctum F ſumatur inter puncta 4, 
reliquis manentibus. Si enim notae alphabeticae ponant! 
ordine inverſo, ut in additamento ad praecedentem, demo 
ſtratio fiet uſdem verbis quibus ea Tropaſitionis. v4 


*In manuſcriptis et Commandini impreſs vidoſe habetur * tertii” vice 
cundi Problematis. | 


LIBER SECUN DUS. 4 
PROP.'XXVI. COMM. 47: L E M. 7. 
In Epitagma primum tertii Problematis. 


SIT rurſus punctum F extra rectam AB © reliquis manen- 
tibus.” Oſtendendum eſt ——— AFC excedere rect- 


© angulum EFB mo G, DE 5 


— enim ee G, DB p aequale eſt * 


Ac, per tertiam partem Prop. 20.“ commune appona- 


r rectangulum G, BF; totum igitur rectangulum G, DF 
quale eſt rectangulo ABC, q 


] ; p{1que G, BF; quod ulti- AC DF. B F | 
am acquale eſt rectangu- a , | 
| : d AE, BF una cum ipſo C 


BF [I. 2.]; rectangulum 


item ABC una cum ipſo CBF elt totum rectangulum AF, | 


B{[1. 2. ]. Ergo rectangulum G, DF aequale eſt rectangulo 
F, CB et ipſo AE, BF ſimul. Sed rectangulum AF, CB una 


| | | um ipſo AE, BF eft exceſſus quo rectangulum AFC excedit 


bpſum EFB . Rectangulum igitur G, DF eſt exceſſus ” 
C rectangulum excedit ipſum EEB. 


. 1 | *Eft enim reftangulum EFB una cum ipſo AE, BF aequale rectangulo 
EZ T AFB Cr. 2.]; cuifi addatur rectangulum AF, CB fiet totum AFC. 


* 
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PROP. XXVII. COMM. 48. I. E M. 8. 
In ſecundum Epitagma ejuſdem primi Problematis. 1 
6 SET rectangulum ADC aequale rectangulo EDB, ſitque : Z | 
e punctum F inter D et C, et utriſque AE, CB aequalis p I | 
* natur recta G. Rectangulum EFB exceder reQangulun Wl 
AC rectangulo G, DF.” 


Quoniam enim rectangulum G, DC aequale eft rectangib 5 | ; 


BCE, per partem fecundam Prop. 21. commune auferatu ü 


rectangulum G, FC; reliquum igitur rectangulum G, DF : J | 
eſt exceſſus quo ECB rect- 5 1 


angulum excedit 
G, FC. Quo autem rectan- 5 
gulum ECB excedit rect- G 
angulum G, FC, communi W” | 
| ablato rectangulo FCB, eodem a. EF, CB exced 
rectangulum AE, FC. Et quo rectangulum EP, CB exced Wn 
rectangulum AE, FC, addito communi rectangulo EFC, eo 
dem rectangulum EFB excedit rectangulum AFC. Rectangi- 
lum igitur EFB excedit ipſum AFC rectangulo G, DF. 

« $i vero ſumatur punctum F inter D et E, reliquis mi- 
nentibus, rectangulum AFC 
excedet rectangulum EFB Er e 5 
rectangulo G, DF. Hoc au- — — 
tem demonſtratur iiſdem — 
verbis quibus ipſa Propo- 5 
ſitio, mutatis notis alphabeticis ut in figura. 


— 
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—_ Cos. Hinc ſi fuerit rectangulum ADC aequale rectangu- 
pz, et inter E, C ſu- 

; I natur punctum F faciens | 

i T ectangulum AFC majus B CFD 

. | | agulo EFB, erit punc- en 
am PF inter puncta E, D. 
; i vero inter E, C ſumatur punctum F faciens rectangulum 
cc minus rectangulo EFB, erit punQtum F inter D, C 
2 una,” 

: PROP. XVII. COMM. 49. LEM. 9. 

i 7 * SED fit punctum F inter C, B; ** reliquis ut in praece- 
dente manentibus.“ Erit rectangulum AFC una cum rect- 
9 [ BFE 1 rectangulo G, DF.“ 


; 3 | Quomiam enim rectangulum G, DC _—_— eſt rectangu- 
Wo BCE, commune addatur rectangulum G, CF; totum igi- 
rr, DF eſt acquale rectangulo BCE una cum ipſo G, CF, 
1 oc eſt una cum retangu= 
AE, CF ct rectangulo AED CF B 
cr. Rectangulum autem | — 
ch una cum ipfo BCF eft 8 
om rectangulum EF, a 
WCB. Ergo rectangulum EF, CB una cum ipſo AE, CF eſt ae- 
qual rectangulo G, DF. Sed rectangulum quidem EF, CB 
ect zcquale rectangulis EFC, BEE ſimul [1. 2. ]; rectangulum 
atem EFC una cum ipſo AE, CF eſt totum rectangulum AEC. 
$a Rectangulum igitur AFC una cum ipſo BFE eſt aequale rect- 
anngulo G, DF. 


3 


44 DE SEC TIONE DETERMINATA 


Cor. Ex hac et Prop. 27. ſequitur, Si fuerit rectangulu (M 


ADC aequale rectangulo EDB, exiſtente puncto D inter , 
puncta, et ſumatur inter D, B punctum F faciens rectangy 
lum G, DF minus ipſo EFB, erit F inter puncta D, C. Si v. 


ro ſumatur punctum F faciens rectangulum G, DF majus ph ; 


EFB, erit F inter C, B puncta. 


PROP. XXIX. COMM. 50. LEM. 10. 


In ſecundum Epitagma tertii Problematis. 


4 SIT punctum F extra rectam AB, reliquis manentibus? 


.< Dico rectangulum AFC . eee EFB rectan- 
© lo G, DE. 2 


Quoniam enim rectangulum G, DB eſt aequale rectang 


ABC “per partem tertiam Prop. 21.” commune apponatu 
rectangulum G, BF, totum 1igitur 
rectangulum G, DF eſt aequale A 
rectangulo ABC una cum ipſo 
G, BF, hoc eſt una cum rectan- 8 
gulo AE, BF et rectangulo CR. 
Rectangulum autem ABC. una cum ipſo CBF eſt totum * 
angulum AF, CB. Ergo rectangulum AF, CB una cum iph 
AE, BF eſt aequale rectangulo G, DF. Sed rectangulum Af 
CB una cum ipſo AE, BF eſt exceſſus quo rectangulum AF 
excedit rectangulum EFB. Rectangulum igitur AFC excedt 
rectangulum EFB rectangulo G, DF. Q. E. D. 


1 


Fw 14 — 


— 


Eſſt enim rectangulum EFB una cum ipſo AE, BF aequale rectangib 
AFB, cui fi addatur rectangulum AF, CB, fiet rectangulum AFC, 


hs; 
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0 | | PROE XXX. COMM. 51. LEM. 11. 

| "= tertium Epitagma primi Problematis. 

rr rectangulum ADC rectangulo BDE aequale; et excef- 
ui rectarum AE, BC aequalis ponatur © rea” G; ſuma- 


WF turque punctum F inter ipſa E, B. Rectangulum AFC ex- 
: cedet rectangulum EFB rectangulo G, DF. 


: a Quoniam enim rectangulum G, BD eſt aequale rectangulo 
C, per tertiam partem Prop. 22. commune apponatur rect- 
agulum G, BF, totum igitur G, D aequale eſt rectangulo 
BC una cum rectangulo G, BF, hoc eſt una cum rectangu- 
| W quod exceſſu ipſarum AE, | 

WC ct recta BF continetur. Sed —, EFF Gi 
ecdangulum ABC eſt id quod — — TEGO 

; ontinetur AF, BC una cum 8 

ecangulo FBC. Rectangu?- — 
n igitur G, FD eſt acquale rectangulo AF, BC una cum 
eangulo FBC et eo quod exceſſu ipſarum AE, BC et BF 
. Wontinetur, Rectangulum autem CBF una cum eo quod ex- 
i a eſſu ipſarum AE, BC et BF continetur totum eſt rectangu- 
nm AE, BF. Ergo rectangulum G, FD eſt aequale rectangu- 
; d AF, BC una cum ipſo AE, BF. Sed rectangulum AF, BC 
a cum ipſo AE, BF eſt exceſſus quo rectangulum AFC ex- 
3 : dit rectangulum EFB a. Rectangulum 1gitur AFC excedit 
cangulum EFB rectangulo G, FD. Q. E. D. 


* Eſt enim rectangulum EFB una cum ipſo AE, FB aequale rectangulo 
ET FB, cui li addatur rectangulum AF, BC fiet rectangulum AFC, 
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” ID E M magis n 


Fiat GE aequalis ipſi BC; eſt igitur AG exceſſus ipſarun WR 
AE, BC, quare per tertiam partem Prop. 22. rectangulun ö "7 
AG, BD aequale eſt rectangulo ABC; eſt vero reangulu WW 
GE, BD aequale ipſi PBC; ergo totum AE, BD rectangul iſ 1 
eſt aequale ipſis ABC, DBC fi- 2 
mul, hoc eſt rectangulo AD, A G EFB CD 
BC. Commune apponatur rect- R 
angulum AE, FB una cum ip- ” 
ſo EFB, quae ſimul aequalia ſunt n AFB; totum ig: : | 
tur, rectangulum ſcilicet AE, FD una cum ipſo EFB aequ Wnl 
erit (toti, rectangulo ſcilicet AD, BC una cum ipſo AFB, ha 
eſt rectangulis DF, BC; AF, BC; AFB; hoc eſt) ipfis DF, BC; Wn 
AFC; quorum rectangulum GE, DF aequale eſt ipſi BC, DI 
Reliquum igitur AG, DF una cum ipſe EFB aequale eſt re: | 
quo rectangulo AFC.“ 


PROP. XXXI. COMM. 52, LEM. 12. 
In primum Epitagma ſecundi Problematis. 


<« hſdem poſitis, fit punctum F inter B, C. Erit rectangului 
£ AFC una cum rectangulo EFB acquale rectangulo G, ED. 


Quoniam enim reftangulum C, CD nequale eſt redtangul 
ECB, per partem ſecundam Prop. 22. commune apponatu 
rectangulum G, FC, totum igitur G, FD eſt aequale rect 
gulo ECB et ipſi G, FC. Sed rectangulum quidem G, Fc et | { 
id — exceſſu iplarum AE, BC et * FC continetu. Rec- 
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Lulu autem ECB eſt rectangulum BCF una cum ipfo EF, 
. Ergo rettangulum G, FD aequale eſt rectangulo EF, BC 
T * BCF et ei quod exceſſu 

; 1 ſarum AE, BC et ipſa FC con- A E B 
Wn ctur. Rectangulum vero con- _ 0 
| 4 ntum exceſſu ipſarum AE, G 

s ct ipsaà FC una cum rect- 

culo BCF eſt totum rectangulum AE, FC. Rectangulum 
titur G, FD aequale eſt rectangulo AE, FC una cum ipſo EF, 

: ; BC. At rectangulum quidem EF, BC eſt rectangulum EFC 
aa cum ipſo EFB; rectangulum autem EFC una cum ipſo 
, FC eſt totum rectangulum AFC. Sed habebamus etiam 
ctangulum EFB. Rectangulum igitur AFC una cum rect- 


vent EEB acqual et reQtangro G, FD. MEK 


PROP. XXXII. COMM. 53. LEM. 13. 


In tertium Epitagma tertii Problematis. 


f © SIT rurſus punctum F inter C, D © reliquis ut in Prop. 30. 
T * manentibus,” Erit rectangulum AFC minus quam rectan- 
um EFB, rectangulo G, FD.” 


= Quoniam enim rectangulum G, CD eft acquale rectangu- 
ECB, commune auferatur | 

[7 » rectangulum, reliquum A E Bi; GK 
F gitur G, FD eſt exceſſus quo —— 
Ec Fectangulum ECB ſuperat rect- & 

FP: angulum G, CE, hoc eſt id quod 
E 3 exceſſu ipfarum AE, BC et ipsà CF continetur. Wo autem 
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rectangulum ECB ſuperat rectangulum contentum exceſſy i. : q | 
ſarum AE, CB et CF, addito. communi rectangulo FCB. er . 

dem rectangulum EF, CB ſu- ; X 

perat rectangulum AE, CF. Et 3 2 85 9 55 
rurſus communi addito EF C 
rectangulo, eodem rectangu- 
lum EFB ſuperat ipſum AFC. 0 1 
Ergo rectangulum AFC minus eſt . rectangulum rr 
— G, FD. | 35 


G 


| Cor. Ex . et Prop. 31. ſequitur, ſi fuerit reQangulun 5 : 
ADC aequale rectangulo BDE, exiſtente puncto D in AC pr- Wi 
ducta, et ſumatur inter B et D punctum F faciens rectangulun ; 9 N 

| G, DF majus ipſo EFB, erit punctum F inter B, C puncta. WAR 

| vero ſumatur punctum F faciens rectangulum G, _ mins Wl 

g ipſo EEB, erit F inter puncta C, D. 1 


PROP. rt COMM. 54. LEM. 14. 


In tertium Epitagma tertii Problematis. 


« SED fit punctum F extra ©* retam AD ad partes pl D, 
3 reliquis manentibus.” Erit rectangulum AFC majus rec 
„ .angulo EFB rectangulo G, DF.” 


Quoniam enim rectangulum G, CDeeſt aequale rectangub 
ECB, “per partem ſecundam Prop. 22.” utraque auferantY 
a rectangulo G, CF. Reliquum igitur G, DF eſt exceſſus qu 

G, CF rectangulum ſuperat ipſum ECB, et communi adduto 

rectangulo BCE, eodem exceſſu rectangulum AE, CF fup® 


„ — 
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4 pſum EF, BC; etenim exceſſus ipſarum AE, BC una cum 
| C aequalis eſt ipſi AF, Quo autem rurſus rectangulum AE, 
1 ſuperat ipſum EF, BC, 
adito communi rectangu- A 
: - o EFC, eodem retangulum © 
| : AFC ſuperat ipſum EFB. G 
Ec tangulum igitur AFC ſu- | 
erat rectangulum EFB rectangulo G, DF. 
= < Cox. Ex Propp. 32. et 33. ſequitur ſi fuerit rectangu- 
m ADC aequale rectangulo BDE, exiſtente puncto D in AC 
roducta, et in eadem AC producta ſumatur punctum F fa- 
eens rectangulum AFC majus rectangulo EFB; erit punctum 
a co producta. Si vero ſumatur punctum F in AC pro- 
| ada faciens AFC rectangulum minus rectangulo EFB, erit 
N Wpunctum F inter C et D. 


E. B G 


PROP. XXXIV. COMM. 55. LEM. 15. 
In primum Epitagma ſecundi Problematis.* 


Eþ * SIT punctum F inter A et E, * reliquis manentibus,” E- 
© ii * rit rectangulum AFC una cum ipſo EFB acquale rectangu- 
10 C, FD. 


12 8 enim rectangulum G, BD * eſt rectangu- 
| ; 10 ABC, © per partem tertiam Prop. 22.” commune addatur 
yy <cangulum G, BF; totum igitur rectangulum G, FD eſt 


\ Itareſtituendum fuit, nam in codicibus Graecis ſcriptum eſt, In tertium 


a ; Epitagma tertii Problematis, Ratio mutationis patebit ex Propp. Lib. 2. de 
bcdione Determinata. 
| G 
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aequale rectangulis ABC, G, BF ſimul. Sed rectangulum qui- 
dem ABC aequale eſt rectangulo AF, BC una cum ipſo FBC; 
rectangulum vero G, BF, 

hoc eſt” contentum exceſſu A F * B CD 
ipſarum AE, BC et ipsà BF, m— 33 
una cum rectangulo CBF ae- 5 
quale eſt ipſi AE, BF. At rect- 
angulum quidem AE, BF eſt rectangulum BFE una cum ipſo 
AFB; quod quidem AFB una cum ipſo AF, BC eſt rectangu- 
lum AFC; rectangulum igitur AFC una cum ipſo BE ae- 
quale eſt rectangulo G, D. Q. E. D. 


PROP. XXXV. COMM. 56. LEM. 16. 
In tertium Epitagma tertii Problematis. 


« SIT rurſus punctum F extra rectam . AD ad partes ipſius 
« A, reliquis manentibus;“ erit rectangulum AFC minus 
15 rectangulo EFB, rectangulo G, PD.“ | 


Ge enim recuingulum G,, AD eſt  acquale reQangulo 
BAE, per partem primam 


Prop. 22.” commune appo= FA xz CD 
natur rectangulum G, AF, "RO a 
totum igitur rectangulum 8 


G, DF eſt aequale rectangulo 
BAE et rectangulo contento exceſſu ipſarum AE, BC et ipsi 
AF, hoc eſt rectangulo FB, AE dempto rectangulo FA, BC. 


* Graecus codex quo Commandinus utebatur, ut et codex regius haben 
Td d, ZB, AE. A T0 und ZA, BI. Quac aber et manca eſſe mn 


LIBER SECUNDUS. —̃ 


gectangulum igitur G, DF eſt exceſſus quo rectangulum FB, 
Ak ſuperat ipſum FA, BC. Sed quo rectangulum FB, AE ſu- 
perat rectangulum VA, BC, addito communi rectangulo BFA, 
codem et rectangulum BFE ſuperat rectangulum CFA. Rect- 
angulum igitur BFE ſuperat ipſum CFA rectangulo G, DF, 


QE. b. _ 


Y SALITER. 

Fiat GE aequalis ipfi BC; eſt igitur AG exceſſus ipſarum 
AF, BC. Et quoniam, per primam partem Prop. 22.” rect- 
angulum GAD eſt aequale rectangulo BAE, commune appo- 
natur rectangulum G AF, 
totum igitur rectangulum p A G E RE X 
AG, FD eſt aequale rectau-kↄwpwoæã;apyywx⁊æ 
gulo BAE una cum ipſo I | 
GAF. Rurſus apponatur commune rectangulum FA, BC, fi- 
ve FA, GE; rectangulum 1gitur AG, FD una cum ipſo FA, 
BC aequale eſt rectangulis BAE, FAE, hoc eſt rectangulo FB, 
Ak. Rectangulum igitur AG, FD eſt exceſſus quo rectangu- 
um FB, AE ſuperat ipſum FA, BC. Sed quo, &c. ut in prae- 
cedente,” - ET 

| Cor, Ex hac et Prop. 34. ſequitur, Si fuerit rectangulum 
aDC aequale ipſi BDE, exiſtente puncto D in AC producta, et 


lo 


64 


12 
n 


ommandinus ad notam B in pag. 193. 6. Lib. 7. Pappi Alexandrini, Mi- 
ame autem ſunt, ſed hiſce verbis Pappus ſignificat, nimis quidem breviter, 
rectangulum BAE una cum contento exceſſu ipſarum AE, BC et ipsa AF ac» 
quale eſſe rectangulo FB, AE dempto rectangulo FA, BC. Quod quidem ve- 
run eſt. Arrrẽr igitur hie idem eſt quod vel apud Diophantum. | 


G 2 | 
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ſumatur punctum F in DE producta ad partes E faciens red. 3 
angulum G, DF majus ipſo EFB, erit punctum F inter 4 « 
E. Si vero ſumatur punctum F faciens rectangulum G, 0; Wl 


minus ipſo EFB, erit F in EA producta ad partes A. 


PROP. XXXVI. COMM. 57. L E M. 1). 


In tertium Epitagma primi Problematis. 


, *© SIT AB aequalis ipſi CD, et quodvis punctum E inter B. C | 
* puncta, Rectangulum AED ſuperabit rectangulum Bi WA 


2 e r 


Quoniam enim r ee AED aequale eſt reQangul Wl 


AEC et ipſi AE, CD, quorum rectangulum AEC rurſus el F f 6 
aequale rectangulo BEC ipſique AB, EC; erit rectangulun 9 


AED aequale rectangulo 

BEC una cum rectangulo 

AB, EC et ipſo AE, CD. A B EG D 
Rectangulum igitur AED | 8 


ſuperat rectangulum BEC et rectangulo AB, EC, hoc eſt ipb iM 


ECD (etenim AB, CD aequales ſunt) et rectangulo AE, CD. 
Sed rectangulum ECD una cum ipſo AE, CD eſt totum red 


angulum ACD. Ergo rectangulum AED ſuperat ipſum BE | I 


rectangulo ACD. Eſt haec alia demonſtratio Prop. 9. hujus. 


IL IBERAH SE CUN DUS 
PROP. XXXVIL COMM. 58. LEM. 18. 


In primum Epitagma ſecundi Problematis *, 


—_ 51T AgB aequalis ipfi CD, et ſumatur punctum E inter 
c. D. — AED una cum ipſo BEC W crit 
rectangulo ACD.“ 


Quoniam enim rectangulum AED eſt aequale rectangulo 
(. ED ipſique CED ſimul, commune apponatur rectangu- 
n BEC; rectangulum igitur. AED una cum rectangulo 
c eſt aequale rectangulo | | 
C., ED, rectanguloque CED, == C ED 


1  retangulo BEC. Sed rect- : on Re, 


aulum quidem CED una 5 

nm ipſo BEC totum eſt rectangulum BD, CE, hoc eſt ACE, 
aquales enim ſunt et totae rectae AC, BD; rectangulum ve- 
Ac, ED una cum ipſo ACE eſt aequale rectangulo ACD. 
i Ec hacc alia demonſtratio Prop. 2. hujus.” 


PRO P. XXXVIII. COMM. 63. LEM. 19. 

1 ropoſitio haec in manuſcriptis Graecis proprio ſuo loco ex- 
© | cidit, atque hic ponenda eſt. 

slr AB quidem aequalis CD, rectangulum autem BEC 


ö rectangulo ABD majus b. Rectangulum BEC ſuperabit ip- 


am AED retangulo BDC.” 


| * Ita legendum vice eorum quae ns in codice Graeco, viz. © In ter- 


| | f Jum Epitagma primi Problematis.” 
= | bd Hoc eſt rectangulum BEC rectangulo BDC majus, hoc eſt, fit punctum E 


n AD producta. 
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Quoniam enim rectangulum BEC aequale eſt et red. 
gulo BCE, et quadrato ex CE [ 3. 2. ], hoc eſt et rectangul; 
CED, ECD [ 2. 2.]; rectangulum autem BCE una cum EC 
_—_— totum eſt rectan- 
erit cine BEC — 3 a 
rectangulo ACE una cum ipſo ö | 
CED. Sed rectangulum ACE aequale eſt et rectangulo Al, 
| DE et rectangulo ACD; rectangulum vero AC, DE. una cun 
ip o CED totum eſt AED rectangulum. Factum igitur & 
rectangulum BEC aequale rectangulo AED una cum iph. 
ACD, hoc eſt una cum ipſo BDC. Quare BEC rectangulun 
ſuperat ipſum AED rectangulo BDC.“ Haec eſt alia demon- 
ſtratio Prop. 3. e 


| 


| - 


In Monachos * ſeu caſus ſiingulares” tertii Epitagmatis primi 
Problematis, et tertii tertii Problematis . 


PROF. XXXIX. COMM. 59. LEM. 20. 


In Monachum tertii Epitagmatis primi Problematis. 

„ SEMICIRCULO exiſtente AEB, et diametro AB, ei- 

<« ſtentibuſque perpendicularibus CE, DF, et du recti l- 

* ne EFG, et ad ipſam perpendiculari BG; tria porroò fient 

videlicet, rectangulum quidem CBD aequale erit quadrat 

* ex BG; rectangulum vero AC, BD "pig ex FG; « 
„ reftangutom AD, CB quadrato ex E 


vice horum vitioſe habentur apud Commandinum © In Monachos prin) 
ſecundi et tertii Epitagmatis.” 
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Jungantur enim CG, GD, FA, AG, FB. Quoniam igi- 
r rectus eſt angulus AFB, et perpendicularis FD, erit 
3. 6.] angulus DEB angulo BAF acqualis. Sed angulus qui- 
em DEB eſt aequalis angulo | 
)GB?, angulus vero BAF | 
junta EB) eſt aequalis an- 
rulo BEF [21. 3.], hoc eſt an- 
rulo BCG ©, Angulus igitur 
oz angulo BCG aequalis e- 
it; et propterea rectangulum HW 
BD eſt aequale quadrato ex AC „ B 
G [4, et 16. 3.]. Eſt autem totum rectangulum ABD aequa- 
e quadrato ex BF; reliquum 1gitur rectangulum AC, BD eſt 
equale quadrato ex FG. Rurſus quoniam rectangulum ABC 
equale eſt quadrato ex BE, quorum rectangulum CBD eſt 
equale quadrato ex BG, erit reliquum rectangulum AD, CB 
zequale quadrato ex EG. Fiunt igitur tria quae propone- 
dantur, 


tans 
ls 


00 


Al, 
cum 
elt 
1pfo. 


lum 
1011» 


"mi 


PROP. XL. COMM 60. LEM. 21. 
* In Monachum tertu Epitagmatis ſecundi Problematis.” 


'$IT triangulum ABC, et ducantur AD, BE, CF ſitque AD 
perpendicularis ad BC, et puncta A, F, G, E ſint in circu- 
lo; erunt anguli ad E, F . | | 


| * Quoniam enim recti ſunt anguli BDF, BGF, puncta B, D, F, G ſunt in 
culo, Conv. 22. 3. | | 

| *vimiliter quoniam recti ſunt anguli BCE, BGE erunt puncta B, C, E, G 
u circulo. Ergo per 21. 3. in utroque caſu. 
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Producatur enim AD, et ipſi GD aequalis ponatur Dy 
junganturque BH, HC. Aequalis igitur eſt angulus BHC an 
gulo BGC, hoc eſt ipſi FGE. Sed angulus FGE una cn 
angulo ad A duobus rectis eſt ae- | | Z 50 
qualis; ergo et BHC angulus una z 
cum angulo ad A acqualis eſt duo- 
bus rectis. In circulo igitur ſunt 
A, B, H, C puncta; et ideo angu- 
lus BAG aequalis eſt angulo BI, 
hoc eſt GCD. Sunt autem et an- 
guli DGC, AGF ad verticem ae- B 
quales; reliquus igitur angulus ad 5 
P reliquo ad F eſt aequalis. Sed 15 
angulus ad D eſt rectus; ergo et reliquus qui ad F. Eaden 
ratione et angulus qui ad E eſt rectus. Anguli igitur qui 4 
F, E puncta recti ſunt. Q. E. D. E þ. 


PROP. COMM. 61. LEM. 22. WS 
Monachus tertii Epitagmatis primi Problematis. 2 
HFaec eſt pars demonſtrationis tertii Epitagmatis print 

Problematis Lib. 2. et habetur in proprio ejus loco ad finen 
Prop. 59. hujus. 


TROP, COMM. 62. LEM 23. 
Monachus tertu Epitagmatis ſecundi Problemartis *. 
Et haec eſt pars demonſtrationis hujus Epitagmatis, et h 
betur ad finem — 62. hujus. 


* Commandinus vitioſe habet **-tertii Problematis ſecundi Epitagmatis. 
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PROP. COMM. 64 LE M. 24. 
Monachus tertii Epitagmatis tertii Problematis b. 

BS Haecc eſt pars demonſtrationis hujus Epitagmatis, et ha- 
ccur ad ſinem Prop. 65. hujus. 


I OBSERVANDUM eſt Lemmata in pti et 6ti Proble- 
E patis Lib. 1. Epitagmata eodem ordine diſpoſita eſſe quo 
WF ropoſitiones et Epitagmata quibus inſerviunt. Non autem 
Wa diſpoſita ſunt Lemmata in Epitagmata Libri ſecundi, cu- 
; : us haec eſt ratio, viz. Tria prima Lemmata in Librum ſe- 
WE undum, Propoſitiones ſcilicet 41. 42. 43. Lib. 7. Pappi ſe- 
3 undum Commandini enumerationem inſerviunt Propoſitio- 
7 ibus 45, 46. &c. uſque ad Propoſitionem 57. viz. Prop. 41. 
Wn{crvit Propp. 45. 46. 47. Prop. 42. ipſis 48. 49. 50. et Prop, 
3 3. ipſis 51. 52. 53. 54. 55. 50. Recte igitur diſpoſitae ſunt 
ae duodecim Propoſitiones ſecundum ordinem Propoſitio- 
Z dum 41, 42. 43. ex quibus dependent, non autem ſecundum 
dinem Epitagmatum Lib. 2. quibus inſerviunt. 


d Commandinus tantum habet Monachus tertii Problematis.” 


LEMMATUM PAPPI ALEXANDRINI 

IN Li DUOS Ar O 

DE SECTIONE DETERMINATA 
1 


APOLLONII PERGAEI 
D 'E- 

| E 0 'T IO Ma 
DETERMINATA 


LIBER PRIMUS. 


: PROPOSITIO XLI. PROBLEMA l. 

= Darts duobus punctis, tertium invenire in recta linea 
quae per ea tranſit, quod faciet quadratum ex ſegmento 
inter ipſum et alterum ex punctis datis, ad quadratum ex 
ſegmento inter ipſum et reliquum punctum datum, in ra- 
1 e tione data. 

Poteſt autem requiri ut punctum inveniendum fit vel in- 
er puncta data, vel extra eadem ad utraſvis partes; eadem 
vero in utroque caſu erit ſolutio, quare duo hi caſus conſti- 
munt ſolummodo 


A EPITAGMA UNICUM, viz. 
W © DATIS duobus punctis A, B tertium invenire in recta 
quae per ea tranſit, five inter puncta data, five extra ea- 
in _ quod faciet — ex AC ad quadratum ex BC 


in ratione data,” 
H 2 


2. cor. 20. 6. Jem * ipſis AC, CB; et data eſt ratio quadrati ex AC ad que 


b 13. Dat. tionalem; 3 * data b eſt ratio AC ad CB, et propterea raty 
© 2. Dat. 


niatur media proportionalis EG, 


4 22. 6. 


*2.cor. 20.6, ex CB, ut quadratum ex DE ad quadratum ex EG, hoc elt' 


C requiratur eſſe inter A et B; fi D 8 
vero C debeat eſſe in AB produc- © 


inveniendum. Quoniam enim ut 
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Factum puta ; quoniam igitur quadratum ex AC eſt a 
quadratum ex CB, ut recta AC ad tertiam proportion, 
dratum ex CB; data erit et ratio rectae AC ad tertiam propy. 
AB ad BC data eſt; et data eſt AB, quare © et BC. Punchn 
igitur C datum eſt. | 

Cen eder ita, 

Sit ratio quam quadratum ex AC habere debet ad qu. 

dratum ex CB eadem rationi da- 


tae rectae DE ad datam EF, pona- A | CHB 
tur autem EF in DE producta, i 2 


ta, ponatur EF verſus punctum D; et inter DE, EF inve. 
quae ponatur ad eaſdem partes ad > * hn 
quas eſt F; et fiat ut DG ad GE, 
ita AB ad BC. Erit C punctum 


" — 


— 


DGF E 


AB ad BC, ita eſt DG ad GE, componendo, fi c fit extra, di 
videndo vero, ſi fuerit inter puncta data, erit ut AC ad G, 
ita DE ad EG. Igitur d quadratum ex AC eſt ad quadratun 


ut recta DE ad ipſam EF, proportionales enim ſunt DE, EG, 


N. B. Citationes Datorum fiunt ex editione noſtra, quae Glaſguae imprtſi 
eſt anno 1762. 
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1 EF. Quadratum igitur ex AC eſt ad quadratum ex CB, in 
I Jata ratione quam habet recta DE ad ipſam EF. 


quz In utroque autem caſu puncta ipſi B propiora majores fa- 
op- ciunt rationes quam puncta remotiora ; quod quidem, fi 
ratio E puncta fuerint inter A et B, manifeſtum eſt ; in caſu vero al- 
uu tero ita oſtenditur. Sit punctum C extra puncta A, B, punc- 


um vero H propius ſit puncto B quam eſt punctum C, ad eaſ- 
em tamen partes ipſius B. Eſt igitur ratio AB ad BH, major 
N ratione AB ad BC, et componendo, ratio AH ad HB, major 
We cit ratione AC ad CB; ergo et ratio quadrati ex AH ad qua- 
E dratum ex HB, 1 or eſt ratione quadrati ex AC ad illud 
ex CB. 


RO B. II. 


as © DATIS duobus punctis tertium invenire in recta quae per 
ia tranſit, quod faciet rectangulum contentum ſegmento 
inter ipſum et alterum ex punctis datis, et data recta, ad 
quadratum ex ſegmento inter ipſum et reliquum punctum 
datum, in ratione data.“ 


PROP, AMI, ROB. H. EPITAGIMAL 


* DATIS duobus punctis A, B tertium C invenire in rea 
quae per ea tranſit, inter puncta data, quod faciet rectan- 
” 22 contentum AC inter ipſum et utrumlibet ex punc- 
hs datis, et datà rectà D, ad quadratum ex renne ſegmen- 
to CB in ratione data.” 
Factum puta; fit ſcilicet rectangulum AC, D ad quadra- 
tum ex CB in ratione data. Erit igitur, per 63. Dat. AC ad 
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CB, ut CB ad eam ad quam habet recta D rationem datun 

quam ſcilicet rectangulum AC, D habet ad quadratum ex ( 

Sit ea BE quae data erit propter D datam. Quoniam i igitu 

eſt AC ad CB, ut CB ad BE, erit, componendo, AB ad BC, u 

CE ad EB; quare rectangulum ABE aequale eſt ipfi BCE 

Datum autem eſt ABE, datum igitur eſt rectangulum BCE, 

85. Dat, et data eſt recta BE, quare datae ſunt BC, CE, datumqu 
erit punctum C. Indeterminatum autem eſt Problema. 


Componetur ita, = 

Sit ratio data quam habere debet rectangulum ad quadr- i 

q tum eadem rationi rectae D ad ipſam BE quae —— in 3 
o 29. 6. producta ad partes B. Et ad rectam BE r rectangu- 3 
lum aequale ipſi ABE exce- | | 23 

dens quadrato. Sitque'C illad CF B x i 
apphcationis punctum quod — — 

eſt in EB producta ad partes B; D „ 

erit C punctum in veniendum. | 
Quoniam enim, ex conſtructione, rectangulum BCE aequak 

eſt ipſi ABE, erit AB ad BC, ut CE ad EB. Eſt autem CE ma- 

jor EB, igitur AB major BC, et propterea cadet punctum ( 
inter A, B puncta. Et propter praedictam proportionem, et 
dividendo, erit AC ad CB, ut CB ad BE; quare rectangulum 

AC, BE aequale eſt quadrato ex CB. Eft igitur rectangulum 

AC, D ad quadratum ex CB, five rectangulum AC, BE, ut 
recta D ad ipſam BE. Patet autem puncta, ut F, remotiora: 
puncto A facere majores rationes rectanguli ad quadratun 
— puncta propiora ut C. 


' 
| 
| 
! 
| 
N 


| is. 


n PRIMUS 63 


. PROP. XIII. PRO B. H. EPITAGMA 2. 

gi WW. pA TIS duobus punctis B, A tertium C invenire in recta 
Ou quae per ea tranſit, extra data puncta, quod faciet rectan- 
BL gulum contentum ſegmento AC inter ipſum et punctum 
CE; BS: ipfi propius, et data ret D, ad quadratum ex ſegmento 


c inter ipſum et reliquum punctum datum, in ratione 

| g data,” 
. Factum puta ; fat ſcilicet rectangulum AC, D ad quadratum | 

WE: 5C, in ratione data. Eſt igitur - AC ad CB, ut CB ad cam 63. Dat. | 

quam habet recta D rationem datam, eam ſcilicet quam 

abet rectangulum AC, D ad quadratum ex BC; fit ea BE, 


u- 
4 Juae ae penatur a B verſus partes A, et "_—_— data eſt ratio : 
 ctac D ad ipſam BE, data e- | 
1 rit BE; quia vero ut AC ak B A C L. | 
WCB, ita eſt tota BC ad totam h 
WBE, crit reliqua BA ad reli- D 
a: WW quam CE, ut BC ad BE. Rec- 
( ngulum igitur EBA acquale eſt ipſi BCE, Wn propterea 


aum eſt. Et data eſt BE; ergo BC, CE ſunt dataeb, datum » 86. Dat. 


— 
— ——— —— ——äc nn 


we erit punctum C. 
m Quoniam vero ad compoſitionem requiritur ut ad datam 


[ rectam BE applicetur rectangulum dato rectangulo EBA ac- 
male, deficiens quadrato, quod non ſemper fieri poteſt, quo- 
j ties ſcilicet rectangulum EBA majus eſt quadrato ex dimidio 
pus BEe, ideo Problema non ſemper conſtrui poteſt. Fiet . 3. 6, 
autem modo fingulart, hoc eſt unica erit ejuſdem ſolutio fi 
ecciderit applicationis punctum C cadere in medio ipſius BE. 


a f. 2. angulum ABE aequale quadrato ex BC quod majus 4 eſt red 
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Ratio autem rectanguli ad quadratum, five ratio datae req 
D ad quaeſitam BE, et punctum C quae hoc efficient, ita in. 
venientur. Quoniam requiritur ut aequales ſint BC, CE, « 
ex prius oſtenſis debet eſſe ut | 

AC ad CB, ita CB ad BE; et B A oC E 
eſt BE dupla ipfius BC, erit 36 ——— —— 
dupla ipſius BA. Data autem P | 

eſt BA, data igitur eſt BC, et 
punctum C. Fiat igitur BC dupla ipſius BA, et BE dupla iy- 
ſrus BC; et quoniam eſt AC ad CB, ut CB ad BE; erit red. 
angulum AC, D ad quadratum ex CB, hoc eſt ad rectangulun 
AC, BE, ut D ad BE. Ratio autem ipſius D ad BE ea eſt quam 
habet D ad qudruplam rectae BM. | 
Inquirendum autem eſt an punctum C faciat majorem ad 
minorem rationem rectanguli ad quadratum, quovis ali 
puncto in BA produQta ad partes A. Manentibus igitur jan 
deſcriptis, fit aliud quodvis punctum F, quod primo fit inter 
A et E. Comparanda igitur eſt ratio rectanguli AC, D ad 
quadratum ex BC, cum ratione rectanguli AF, D ad quadra- 
tum ex BF, Et permutando, et per 1. 6. comparanda vent 
ratio rectae AC ad rectam AF, hoc eſt ratio rectanguli AC, 
BE ad ipſum AF, BE, cum ratione quadrati ex BC ad quadr- 
tum ex BF. Quia vero proportionales oſtenſae ſunt AC, CB, 
BE, rectangulum AC, BE aequale eſt quadrato ex BC; igitu 
comparandum eſt rectangulum AF, BE cum quadrato ex BE. 
Et ablatis utriſque ex rectangulo FBE, comparandum eſt re- 
liquum rectangulum ABE cum reliquo BFE. Eſt autem rec 


angulo BFE, quia rea BE bifariam ſecta eſt in C. Ablato 
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ar rectangulo ABE, et ipſo BFE ex rectangulo FBE, erit 
uquum rectangulum AF, BE minus reliquo, quadrato ſcili- 
et ex BF. Si autem punctum F cadat in ipſum E, vel fuerit 
nB producta ultra E, manifeſtum eſt rectangulum AF, BEE 
inus eſſe quadrato ex BF. Igitur, in quocunque caſu, rect- 
gulum AC, BE majorem habet rationem ad ipſum AF, BE 
am idem AC, BE, vel ipſi aequale quran ex BC habet 
=, d quadratum ex BF. Quare 

Z der 1. 6, et permutando, rect- B A C FG F H -» 
Wngulum AC, D majorem rati- ——— not... 
em habet ad quadratum ex D 

c. quam rectangulum AF, D 

3 habet ad quadratum ex BF. Punctum igitur 0 facit maximam 
donem rectanguli ad quadratum, quae quidem oſtenſa eſt 
eadem rationi rectae D ad quadruplum ipfius BA. 
praeterea puncta, ut F, ipſi C propiora ad utraſvis ipſius 
partes, faciunt majores rationes rectanguli ad quadratum, 
E quam puncta remotiora ad eaſdem partes puncti C, ut G. 
Fiat enim ut AF ad FB, ita FB ad quartam BH. Eſt igi- 
er rectangulum AF, D ad quadratum ex FB (five rectangu- 
um AF, BH) ut recta D ad ipſam BH. Rectangulum vero 
: AC, D oſtenſum fuit ad quadratum ex BC, ut D ad BE. Igi- 
rr ex praemiſſis ratio D ad BE, major eſt ratione D ad BH, 
er propterea recta BH major eſt ipsà BE. Quoniam vero eſt 
A ad FB, ut tota FB ad totam BH, erit reliqua BA ad reli- 
dam FH, ut FB ad BH; rectungulum 3 ABH ON 
ect ipſi BPH. | 

= Comparanda autem proponitur ratio engen AF, D ad 
1 quadratum ex BF, cum ratione rectanguli AG, D ad quadra- 
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tum ex BG. Et permutando, et per 1. 6. comparanda eſt rz 
tio rectae AF ad ipſam AG, hoc eſt ratio rectanguli AF, BY 
ad ipſum AG, BH, cum ratione quadrati ex BF ad quadr. 
tum & BG. Rectangnlum autem AE, BH aequale eſt qua. 

drato ex BF; comparandum igitur eſt rectangulum AG, BY 
cum quadrato ex BG. Et ablato utroque ex rectangulo GBH, 
comparandum eſt reliquum rectangulum ABH cum reliqu 
rectangulo BGH. Eſt autem AB H rectangulum aequale red. 

angulo BFH quod propterea comparandum eſt cum ipſo BC. 
Fiet hoc ſi inveniatur utrum punctum F an G propius it 
puncto medio ipſius BH. Et primò inveniatur utrum punc-· 
tum C an F puncto iſto me- 

dio fit propius, hoc eſt con- 3 A. 0 18 E 


2 


feratur roctangulum B CH er n 
(cum ipſo BFH, hoc eſtj hmm Do 
rectangulo ABH. Et ablato a TE 1 2 f. 

utroque ex rectangulo CBTH, n cumin; nd 
tum ſoilicet ex BG cum reliquo rectangulo AC, BH, Eſt vero 
quadratum ex BC aequale rectangulo AC, BE, quod propter- 
ea cum rectangulo AC, BH comparandum eſt. Minor autem 
eſt recta BE ipsà BH, ut prius oſtenſum, igitur rectangulum 
Ad, BR, hoc eſt quàdratum ex BC minus eſt rectangulo AC, 
BH; quorum utroque ex rectangulo CBH ablato, reliquum, 
rectangulum ſcilicet BC H majus eſt reliquo rectangulo ABH, 
hoc eſt BFH. Punctum igitur C propius eſt medio ꝓuncto ipl- 
* us BH quam ꝓunctum F, * et F quam G, quia, ex hypotheſi, Þ 
propius eſt puncto C quam eſt punctum G, et ad eaſdem ipſ- 
us C partes, Igituf rectangulum BFH, hot eſt ABH majus eſ 
ipſo BGH; et ablato utroque ex rectangulo GBH, reliquum, 
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rectangulum ſcilicet AG, Bi minus eſt reliquo, quadrato ſci- 
cet ex BG. Quare rectangulum AF, BH majorem habet ra- 
tiaonem ad ipſum AG, BH, quam idem AF, BH, hoc eſt. qua- 
WS Jratum ex BF habet ad quadratum ex BG. Et per 1.6. rectan 
WY culum AF, D ad ipſum AG, D majorem habet rationem quam 
WT quadratum ex BF ad quadratum ex BG; et permutando 


Componetur vero Problema primo propoſitum ita, 


= Sint B, A punQa data, et data recta fit D, juxtaque BA, 
n ipſa producta ad eas partes ad quas inveniendum eſt punc- 

W tum, puta ad partes ipſius A, ſumatur AC ipſi BA aequalis, et 
W CE acqualis rectae BC. Si 1gitur ratio data quam habere debet 
rectangulum ad quadratum; eadem fuerit rationi rectae D ad 
quadruplum rectae BA, hoc eſt ad ipſam BE, punctum C idque 
ſolum Problema ſolvit, ut in praemiſſis oſtenſum eſt. Si vero 
atio data non eadem fit rationi rectae D ad ipſam BE, erit hac 
neceſſarid minor, quoniam oſtenſum fuit rationem D ad BE 
maximam eſſe. Sit igitur ratio data eadem rationi rectae D 
em ad ipſam BH; et quoniam ratio haec minor eſt rationi Dad BE, 
erit BH major quam BE. rectangulum igitur AC, BH majus 


_ 
eit (ipſo AC, BE, hoc eſt) quadrato ex BC; quorum utroque 
n,  blato ex rectangulo CBH, erit reliquum ABH minus reliquo- - 
H, RY r<tangulo BCH. Rectangulum autem BCH minus eſt qua- 
i-  Grato ex dimidio ipſius BH, quia punctum C quod ipſam BE 


bifariam ſecat, non ſecat bifariam rectam BH. Multo igitur 


Ga rectangulum ABH minus eſt quadrato ex dimidio BH. Qua- 
ſt re per 28. 6. ad datam rectam BH applicari poteſt rectangu- 


i ham aequale ipſi ABH deficiens quadrat. Applicetur, ſitque 
| | 2 
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F quodvis ex applicationum punctis. Quoniam igitur, « 
conſtructione, rectangulum BFH nr eſt _ ABH, ms 
jor autem eſt BH quam FH, 
erit BF major quam BA, et B A 2 G EE 
propterea punctum F eſt in 1 
BA producta. Si autem ex D 
rectangulo FB H auferantur 
acqualia rectangula ABH, BFH, erit reliquum rectangulun 
AF, BH aequale reliquo quadrato ex BF. Habet igitur red. 
angulum AF, D ad quadratum ex BF, (hoc eſt ad rectangi- 
lum AF, BH) rationem eandem rationi rectae D ad rectan 
BH, hoc eſt eandem rationi datae. 


3 


Quamvis vero e furt puncta ipſi C propiora facere 

majores rationes rectanguli ad quadratum quam puncta r 

motiora ad eaſdem partes puncti C; non tamen ſequitur 

puncta propiora facere majores rationes quam puncta remo- 

tiora ad contrarias partes puncti C. Sint enim F, f puncta ap- 
plicationum in praecedente 

compoſitione inventa, et bifa- B AF CK I f 1 Sq 

riam ſea BH in K, quoniam PE Tar Re fe” _ 8 

vide hancoſtenſum eſt * utrumque ex | ES 


notam in pag. punctis F, f remotius eſſe a puncto K 0 ſoilicet ipfius 
BH, quam punctum C; unum ex ipſis cadet inter A, C punc- 
ta. Sit hoc punctum F, et quoniam aequales ſunt EK, K,, 
erit FC minor Cf. Fiat igitur CL aequalis ipſi CF, et quoni- 
am punctum f eandem facit rationem quam facit punctum , 
patet quodvis punctum inter L et f facere majorem rationen 
quam punctum f, five quam punctum FE, quamvis remotion 


66. 


. 


LTBER PRIMUS; iff & , 


| nt a puncto C quam eſt punctum F. Idemque in ſimilibus 
bus eſt obſervandum. 


PROP. XLIV. ROB. H. EPITAGMA 3. 


1 DATIS duobus punctis A, B, tertium. C invenire extra 
data puncta, in recta quae per A, B tranſit, quod faciet 


lum ectangulum contentum ſegmento AC inter punctum Cet 
ec 3 ab ipſo remiotius, et data rea D ad quadratum 


g : ex ſegments CB inter ipſum. et reliquum punctum datum, 
in ratione data.” | 


15 Tactum puta; fat ſeilieet rectangulum contentum AC et D 
dquadratum ex CB in ratione data. Erit igitur * AC ad CB, 63. Dat. 
WS: CB ad eam ad quam habet recta D rationem datam, quam 


tur i : llicet habet rectangulum AC, D ad quadratum ex CB; fit 
BE quae ponatur verſus partes C, et quoniam data eſt ra- 


o reac D ad ipſam BE, data 

| 1 it BE; quia vero ut AC ad 4 6 F E C 
5B, ita eſt CB ad BE, dividen- REIT — 
LY. . AB ad BC, ut CE ad 1 

qual et iph BOB. — :ABE-redlanguliin 


us 
c- latae enim ſunt AB, BE rectae, quare datum eſt rectangulum 
05 3 cx; et data eſt BE, datae igitur b ſunt BC, EC, datumque » * Dat. 


it Fand C. Et indeterminatum eſt Problema. 

FI Componetur ita, 

dit ratio data quam habere debet rectangulum ad qua- 
atm eadem rationi rectae D ad ipſam BE, quae ponatur 


© 29. 6. 


tiones rectanguli ad quadratum, quam punt a B remotion, 


Jor ratione FB ad BC. Eſt vero ratio FBad BC, major ration 
*2.cor. 20.6. (FB ad tertiam proportionalem ipſis FB, BC, hoc eſt* ration 


ad AC, major eſt ratione quadrati ex FB ad quadratum a 
71.6. BC. Igitur ratio rectanguli AF, D ad ipſum AC, D, maj 
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a puncto B in recta AB producta. Et ad rectam BE apylig. 
tur © rectangulum aequale ipſi ABE excedens quadrato, (. 
que C illud applicationis punctum quod eſt in BE produg; 
ad partes. E; erit C punctum inveniendum. Quoniam exin 
ex conſtructione, eqns. pp DER eſt OY ipſi AB, 
erit AB ad BC, ut CE ad EB, 

et componendo, ut AC ad CB, A B F 
ita CB ad BE. Igitur quad ea 
tum ex CB acquale eſt rect- 1 1 
angulo AC, BE, et rectangu- n 

lum AC, D erit ad quadratum ex CB, hoc «ſt ad rectangulun 
AC, BE, ut recta D ad ipſam BE, hoc eſt in ratione data, 
Puncta autem, ut F, propiora ipſi B majores faciunt n 


2 »4 hw mod we feud 


ce 


ut C. Quoniam enim AB habet ad- BR, majorem rationen 
quam AB ad BC, componendo erit ratio AF ad FB, mij 
ratione AC ad CB, et, permutando, erit ratio FA ad AC, mv 


quadrati ex FB ad quadratum ex BC. Multo igitur ratio fa 


eſt ratione quadrati ex FB ad quadratum ex BC; et, perm 
tando, ratio rectanguli AF, D ad quadratum ex FB, major el 
ratione rectanguli AC, D ad quadratum ex CB. 
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4 p R O B. I 
„ fit | | EL 
duch DATIS/ in recta linea tribus punctis, quartum invenire 


inter ipſa, viz. inter utrumlibet ex punctis extremis et 
punctum medium, quod faciet rectangulum a ſegmento 
inter ĩipſum et quodlibet ex punctis datis et data rectà, ad 
rectangulum 85 inter ipſum c et . dar- 1 
ta, in ratione data. 20517 


PROP, HV. PROB. III. EPITAGMA . 


* A. OR 


* DATIS in recta linea W punctis A; B, C quartum D 
 invenire inter puncta A, B quod faciet rectangulum a ſeg- 
mento DA, inter 1pſum et punctum A, et data recta E, ad 


nen rectangulum BDC inter ipſum et reliqua puncta B, C quae 
ajor ſcilicet ſunt ad eaſdem partes puncti D, in ratione data.“ 


ladum puta; at maler neee AD, E ad ibm | 
DC in ratione data. Eft.igitur * AD ad DB, ut DC ad eam * 63. Dat, 
id quam habet recta E rationem datam quam ſcilicet habet 
Necdangulum AD, E ad ipſum | 310153808 
BDC; fit ea BF, quae data e- A0 Db "0 C9155 i 


ajor 
1 it propter datam E. Et quo- ——— — — 
ell niam eſt AD ad DB, ut DC ad | 


BF, erit> AC ad DF, ut DC ad | d12.5. 
BF; rectangulum igitur CDF aequale eſt. reBkngula Gato AC, 

BF. Et data eſt recta CF, quare data © eſt.CD, —_— erit © 85. Dat, 
punctum D. | 


429. 6. 


© cor, 19. 5. 


DC ad BE. Et rectangulum AD, E eſt ad ipſum AD, BF, ho 


tur. Quoniam, ut in'analyſli wc 


_ oftenſum, eſt AC ad CD, ut 
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Componetur ita, 


Sit ratio data quam habere debet rectangulum AD, | 
ipſum BDC eadem rationi rectae E ad ipſam BF, et ponaty 
BF a puncto B verſus partes C. Et, fi punctum F non inc. 
derit in ipſum C, ad rectam CF, applicetur ! rectangulum 2. 
quale ipſi AC, BF excedens quadrato, ſitque D punctum i 
plicationis quod eſt in CF producta ad partes B; erit D puns 
tum inveniendum. Eſt enim, 
ex conſtructione, rectangulum AGD B C | 
FDC acquale ipſi AC, BF, qua- CN ra — 
re FDC minus eſt retanguls E | | 
FAC, et propterea cadit D in- £95 
ter puncta A, C. Et quoniam AC major eſt BC, erit reQan- 
gulum AC, BF, hoc eſt ipſum FDC majus rectangulo FBC; 
1gitur punctum P eſt in CB producta verſus A, et cadet inte 
puncta A, B. quoniam vero rectangulum AC, BF aequale el 
ipſi FDC, erit AC ad FD, ut DC ad BF, et AD ad DB, u 


eft ad rectangulum ut rea E ad ipſam BF, hoc eſt i 
ratione data. 

Si vero punctum F inciderit i in e C, hoc eſt, fi rate 
data eadem fuerit ratiom E ad _ 
BC, punctum D ita invenie- 1 GD B ac 


DF ad BF, id eſt in hoc caſu) 
DC ad BC; fi inter AC et CB media 3 invent? 
tur CD, et ponatur a puncto C verſus A, erit D punctum in- 


| dB, ut DC ad CB. Igitur rectangulum AD, E eſt ad ipſum 
3, hoc eſt in ratione data. 

Punta autem, ut D remotiora a puncto A faciunt ma- 
us ipſo BGC. 

PROP. XLVI. PRO B. III. EPITA GMA 2. 


DAT IS in recta linea tribus punctis B, A, C invenire 
quartum D inter puncta B, A quod faciet rectangulum a 


BC; ' reQa E, ad retangulum BDC a ſegmentis inter ipſum et 

inter reliqua puncta B, C, in ratione data.“ 

e el 5 1 

„ u FTactum puta; ſit ſcilicet rectangulum DA, E ad ipſum 

bot DC in ratione data, Eſt 1gitur * AD ad DB, ut DC ad cam 63. Dat. 


ad quam habet E rationem datam quam ſcilicet habet rect- 
angulum AD, E ad ipſum BDC. 
dit ea BF, quae propter datam E 
Fata erit, Et quoniam eſt ut AD 
ad DB, ita DC ad BF, erit® AC 
ad DF, ut DC ad BF. Rectangu- 

Im igitur FDC aequale eſt dato a BF, AC; et data 
elt CF, igitur © data eſt CD, et punctum D datum erit. 


BGD A F C 


— 


LIBER PRIMUS. a 
eniendum. Eſt enim AC ad CD, ut CD ad CB, et AD ad *cor. rg. 5. 


), CB, hoc eſt ad rectangulum BDC, ut recta E ad ipſam 


ſegmento DA inter ipſum et punctum medium A, et data 


Pres rationes quam puncta propiora ut G. Eſt enim rectan- 
lum AD, E majus ipſo AG, E; at mn BDC mi- 


d 19.5. 


by 85. Dat. 


4 29. 6. 


14.5. 


19. 5. 
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Componetur ita, 


Sit ratio data quam habere debet rectangulum AD, E 2d 


ipſum BDC eadem rationi rectae E ad ipſam BF, et ponatu 
BF a puncto B verſus partes C. Er, ſi punctum F non inc- 
derit in ipſum C, applicetur 4 ad 
rectam CF rectangulum aequale „„ C 
ipſi BF, AC excedens quadrato, — — 
ſitque D punctum applicationis E. 
quod eſt in CF producta ad par- 
tes puncti B; erit D punctum inveniendum. Eſt enim, ex 
conſtructione, rectangulum FDC aequale ipſi BF, AC, minu: 
igitur eft FDC reQangulo FBC, quare punctum D cadit inte 
punctum B et rectam CF, et 
propterea DF minor eft ipſa ; G D A Cl 
BF. Quoniam vero rectangu-(ãäw.ẽK ELD 
lum FDC aequale eſt ipſi BF, E 
AC, erit DF ad AC, ut BF ad 
DC; et eſt DF minor BF, igitur et AC minor eft DC, et 
propterea cadet punctum D inter puncta A, B. Eſt autem Al 
ad DF, ut DC ad BF, quare b ut AD ad DB, ita eſt DC ad 
BF; rectangulum vero AD, E eſt ad ipſum AD, BF, hoc et 
ad rectangulum BDC, ut rea E ad ipſam BF, hoc eſt in n- 
tione data. 

Si vero punctum P inciderit in apm C, hoc eſt fi ratio 
data eadem fuerit rationi E ad BC, 
punctum D ita invenietur. Quo- 3 D A 0 
niam, ut in analyſi oſtenſum, eſt ———— 0 
AC ad CD, ut (DF ad FB, id eſt 
in hoc caſu) DC ad CB; fi inter — 


8 4 — Hen WW | = 


nn KK + — fwd 8P|o”. — Hy a — op 
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| AC et CB media propertionalis inveniatur CD, et ponatur a 
puncto C verſus B, erit D punctum inveniendum. Eſt enim 


EE K. 


co. Rectangulum vero AD, E eſt ad ipſum AD, BC, hoe eſt 
d ipfum BDC ur recta E ad rectam BC, hoc eſt in ratione 
data, | | 
puncta autem, ut G, propiora puncto B faciunt majores ra- 
tiones quam puncta remotiora, ut D. Quoniam enim punctum 
Ceſt in GA producta, ratio GA ad AP, hoc eſt ratio rectanguli 
GA, E ad ipſum AD, E major eſt (ratione GC ad CD, hoc eſt 
ratione) rectanguli BD, GC ad ipſum BDC. Majus autem eſt 
rectangulum BD, GC ipſo BGC, quare ratio rectanguli BD, 
( ad ipſum BDC major eſt ratione rectanguli BGC ad idem 
BDC; multo igitur ratio rectanguli GA, E ad ipfum DA, E 
major eſt ratione rectanguli BGC ad ipſum BDC; et permu- 
tando, ratio rectanguli GA, E ad ipſum BGC, major eſt ra- 
tione rectanguli DA, E ad ipſum BDC. Puncta igitur ipfi B 
propiora faciunt majores rationes quam puncta remotiora. 


. S => 


PROP. XVII. PRO B. UI. EPITAGMA z. 


| © DATIS in recta linea tribus punctis B, C, A quartum D 

mvenire inter puncta B, C quod faciet rectangulum DA, E. 

a ſegmento inter D et punctum extremum A quod eſt ad 

| © eas partes ipſius D ad quas eſt punctum medium C, et da- 

ta recta E, ad rectangulum BDC a ſegmentis inter D et re- 
liqua puncta B, C, in ratione data.” 

ä K 2 


4 


; BC ad CD, ut CD ad CA, quare B eſt as Tk, wi 19-5 


8 63. Dat. 


d 36. Dat. 
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- | Factum puta; fit ſcilicet rectangulum DA, E ad ipfn 
BDC in ratione data. Eſt igitur * AD ad DC, ut BD ad ein 


ad quam habet E rationem datam quam ſcilicet habet red. 


angulum DA, E ad ipſum BDC. Sit ea BF, quae, propter di 
tam E, data erit. Et 


quoniam eſt AD ad B K D 3 A 


- DC, ut BD ad BF, di- | ——_ 
videndo, erit AC ad | | 


CD, utDFad FB. Rect- 


angulum 1gitur FDC aequale eſt dato rectangulo BF, CA; e 
data eſt recta FC, et eſt punctum D inter F et C, * AD 


major eſt DC, et propterea BD major BF; data! igitur beſt FD, 


datumque punctum D. 


Quoniam vero ad compoſitionem requiritur ut ad d- 


tam rectam FC applicetur rectangulum aequale dato rean- 
- gulo BF, CA deficiens quadrato, quod non ſemper fieri po- 


teſt, quoties ſcilicet rectangulum BF, CA majus fuerit que 


drato ex dimidio ipſius FC; ideo Problema non ſemper con- 


ſtrui poteſt. Fiet autem modo ſingulari in caſu quo rectan- 
gulum BF, CA eſt aequale quadrato ex dimidio ipſius FC, hoc 
eſt quando punctum applicationis D cadit in medio ipſius F. 

Invenietur autem in hoc caſu punctum D, et ratio datae E 


ad quaeſitam BF, ut ſequitur. Quoniam punctum D, ex hy- 
potheſi, bifariam ſecat rectam FC, et ex praemiſſis debet rec: 
angulum BF, CA aequale eſſe (rectangulo FDC, hoc eſt) qui 
-drato ex DC, addito communi rectangulo FAC, erit rectau- 


-gulum BAC aequale quadrato ex DA. Datum autem eſt BAL 
rectangulum, quadratum igitur ex DA datum eſt, et ipſa DA 
data; datum igitur eſt punctum D, et propterea punctum . 
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eeniatur ſcilicet inter BA, AC media proportionalis AD 
ie ponatur in AC producta verſus punctum B, et fiat DF 
W-cualis ipſi DC; erit P punctum inveniendum, et ratio 
aeſita eadem erit rationi rectae E ad ipſam BF. Quoniam 
im rectangulum BAC acquale eſt quadrato ex DA, ablato 
3 »nmuni rectangulo FAC, reliquum BF, CA aequale eſt (re- 
uo, quadrato ſeilicet ex DC, five) rectangulo FDC. Eſt igi- 
Wc AC ad CD, ut DF ad FB, et componendo, ut AD ad DC, 
We: ct DB ad BF. Eft autem rectangulum AD, E ad ipſum 
J WD, BF, hoc eſt ad rectangulum BDC, ut recta E ad ip- 
m BF, 


; anguli DA, E ad ipſum BDC majorem vel minorem ra- 


i: one quam facit aliud quodvis punctum inter puncta B, C. 
1. it ahud iſtiusmodi 

- laaum G. Compa- BF 2 CC T. 
a anda igitur eſt ratio = 

. aanguli DA, E ad B AT D 0 A 
n- ipſum BDC, hoceſt ra- E 


oc i 
„an BGC. Et comparanda eſt ratio rectanguli GA, E ad 


um GA, BF cum ratione ipfius GA, E ad ipſum BGC. 
eitur comparandum eſt rectangulum GA, BF cum rectan- 
uo BGC. Si igitur punctum G inciderit in ipſum F, vel 
Neerit inter B et F, patet rectangulum GA, BF majus eſſe rect- 
Wngulo BGC. Si vero fuerit G inter F et C, ex rectangulis 
, GA et BGC quae inter ſe comparanda ſunt, auferatur 
kommune BF, GC, et conferatur reliquum BF, CA cum reli- 


* 


1 lnquirendum autem eſt an punctum D faciat rationem - 


Wo reQac E ad ipſam BF, cum ratione rectanguli GA, E ad 


© x, 6. 
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quo rectangulo FGC, Eft autem BF, CA aequale quadrat 

5. 2. DC, quod majus d eſt rectangulo FGC.; rectangulum igin 
BF, CA majus eſt ipſo FGC; hiſce addatur commune 1d 
angulum BF, GC, et rectangulum BF, GA majus erit in 
BGC; quod etiam in altero caſu oſtenſum fair, Igituri 
quocunque caſu rectangulum GA, E ad ipſum BF, GA, « 


= 

1 

Propterea recta E ad B x D 0 6: k f 
 ipfam BF, ' minorem. TE as — 
habet rationem quam 3 & f 5 0 1 
rectangulum GA, E add 5 — ==: 
ipſum BGC. Ratio au- — 9 


tem rectanguli DA, E ad ipfum BDC, eadem eſt rationi m 

mae E ad ipſam BF, quare rectangulum DA, E ad ipfum B an 

minerem habet rationem quam rectangulum GA, E ad y 

| ſum BGC. Punctum igitur D facit minimam rationem 10 
anguli DA, E ad rectangulum BDC. 

Oſtendendum reſtat puncta ipſi D propiora minores fam 

rationes quam puncta remotiora ad eaſdem partes ipfius D. 

+ Fiat enim, manentibus jam deſcriptis, ut AG ad GC, fi a 

GB ad BH. Erit igitur rectangulum GA, E ad ipſum BG 

hoc eſt ad ipfum GA, BH, ut recta E ad ipfam BH. Ofte 


autem eſt ratio redt- Jue 
anguli DA, E ad ip- , * 8 ; 3D 
fum BDC, hoc eſt ra- 132 1 13 1 


tio rectae E ad rectam E 

BF, minorrationerect- 
anguli GA, E ad ipſum BGC; igitur ratio rectae E ad pl m 

BF minor eft ratione ipſius E ad rectam BH, et prop" bl 
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| . Quaniam vero ct AG ad GC, ut 
WE; 2d BH, dividendo erit AC ad CG, ut GH ad HB; . 


ont 

Ted 2angulum BH, CA aequale eſt ipſi HGC. 

uit jam aliud quodvis punctum K inter B et C remotius a 
ur 1 ncto D quam eſt punctum G, ad eaſdem autem partes 


P n&i D ad quas eſt G. Et comparanda eſt ratio n 
A, E ad rectangu- 
m BGC, hoc eſt ra- 
Wo rectac E ad ipſam = —— 2 y 3 
WH, hoc eſt ratio rect- E 
Wouli KA, E ad ip- 
m BH, KA, cum ratione 8 KA, E ad RW 
um BKC. Comparandum igitur eſt rectangulum BH, KA 
um ipſo BRC; et ablato communi rectangulo BH, KC, com- 
arandum eſt reliquum rectangulum BH, CA cum reliquo 
KC, Eſt autem BH, CA aequale rectangulo HGC, quod 
ropterea comparandum eſt cum ipſo HKC. Inveniatur 1g1- 
utrum punctum G an K propius fit puncto quod bifariam 
cat ipſam HC. Ut hoc fiat invemiatur utrum punctum P an 
puncto iſto medio ſit propius. Conferatur igitur rectangu- | 
um HDC cum zpſo{HGC, hoc eſt cum ipſo) BH, CA; addito- | 
que communi rectangulo BH, DC, conferatur rectangulum 
DC cum ipſo BH, DA. Eft autem rectangulum BDC aequale 
pl: BF, DA, oſtenſum enim fuit“ eſſe AD ad DC, ut DB ad vide ad * in 
WF; comparandum igitur eſt BF, DA cum ipſo BH, DA. bag. 77- | 
Vitenſa autem eſt recta BF major ips2 BH; igitur rectangu- ”- 
um BF, DA, hoc eft ipſum BDC majus eſt rectangulo BH, 
Pa; et ablato communi rectangulo BH, DC, erit reliquum 
HC majus (reliquo BH, CA, hoc eſt ipſo) HGC. Eft igitur 


an 
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punctum D propius puncto medio ipſius HC quam pundu 
8; quare et punctum G propius eſt eidem puncto me 

quam eſt punctum K quod remotius eſt a D quam eſt pus 
tum G, et ad eaſdem puncti D partes. Igitur reQanguly 
HG, hoc eſt ipſum BH, CA majus eſt ipſo HKC, additqu 
communi rectangulo BH, KC, erit ipſum BH, KA muy 
rectangulo BKC. Ratio igitur rectanguli KA, E ad BH, M 
hoc eſt ratio rectae E | 
ad ipſam BH, hoc et B HFKG D 
ratio rectanguli GA, E — — 8 — 
ad ipſum GA, BH, hoc __E__ 

Vide ad +in eſt ad BGC, F minor 

P2785. oft ratione rectanguli KA, E ad ipſum BKC. Puna 191 
propiora puncto D faciunt minores rationes quam punt > 
motiora ad eaſdem partes ipſius D. 


Componetur vero Problema ita, 


Sit E recta data, et inveniatur punctum D, ut in praemib 
ſis oſtenſum fuit, quod facit rationem minimam reQangul 
DA, E ad rectangulum BDC, et fiat DF aequalis ipſi DC. $ 

ãũgitur ratio propoſita eadem fuerit rationi rectae E ad ipla 
BF, punctum D, idque ſolum Problema efficiet, ut in pr 
miſſis oſtenſum fuit. Si autem ratio propoſita non eadem fr 
erit rationi minimae E ad BF, erit hac ratione major, nam 
non fuerit, Problema non conſtrui poteſt. Sit igitur ratio pi 
Poſita ea quam habet E ad BH, quae quoniam major eſt ti 
tione E ad BF, erit recta BF major ipsà BH, et rectangulun 
BF, DA majus crit ipſo BH, DA. Oſtenſum autem fuit re 


au gulum BF, CA aequale rectangulo FDC, additoque com- 
dcn i rectangulo BF, DC, erit rectangulum BF, DA aequale 
Une BDC. Igitur rectangulum BDC majus eſt ipſo BH, DA, 


Vin ablato communi BH, DC, erit reliquum HDC majus reli- 
dimidio ipſius HC, quia punctum D non bifariam ſecat 
Yam HC; multo igitur rectangulum BH, CA minus eſt eo- 


lum aequale ipſi BH, CA deficiens quadrato e. Applicetur, 
fit G utrumlibet applicationis punctum; erit G punctum 
veniendum. Quoniam enim, ex conſtructione qua inven- 
n fuit punctum D, proportionales ſunt BA, DA, CA, erit 
D major quam DC, hoc eſt quam FD, et cadet punctum F 
propterea punctum H inter puncta B, C. Rectangulum au- 
m HG C, ex conſtructione, aequale eſt ipſi BH, CA, et ad- 
to communi BH, GC, erit rectangulum BGC aequale ipſi 


ig 


x eſt ad ipſum BGC, ut recta E ad ipſam BH, hoc eſt in 
tione data, N 

Ratio autem minima, quam ſcilicet habet recta E ad ip- 
m BF, ita determinatur. Eſt BF exceſſus quo utraeque BA, 
excedunt utraſque 5 

A, AC, utraeque ve- B F DP A A 
A, AC fant day —— | — —— 
a, quia FG dupla eſt E | 

us DC; DA autem | 
ea quae poteſt rectangulum BAC, quare DA bis eſt ea 
Jae poteſt rectangulum BAC quater. Ratio igitur minima, 
de elt ratio rectae E ad ipſam BF, ea eſt quam habet E ad 
L 


quadrato. Quare ad rectam HC applicari poteſt rectan- 
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o BH, CA. Eſt autem rectangulum HDC minus quadrato 


e 28. 6. | 


H, GA. Eſt igitur rectangulum GA, E ad ipſum BH, GA, 
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exceſſum quo BA, AC ſimul excedunt eam quae poteſt res. 


| angulum BAC quater. Eſt autem haec determinatio Prop. 


2 63. Dat, 


Lib. 7. Pappi; et eſt Lemma Pappi ad Apollonii libros d 
Sectione Rationis et Spatii. 


PRO B. IV. 


« DATIS in recta linea tribus punctis, quartum invenir 
extra ipſa, ad utraſvis partes, quod faciet rectangulum: 
« ſegmento inter ipſum et unum ex punctis datis, et dat 
te rea ad rectangulum a ſegmentis inter ipſum et reliqu 
& duo puncta, in ratione data.” 


PROP. XLVIIL PRO B. IV. EPITAGMA 1, 


«© DATIS in recta linea tribus punctis A, B, C quartum ir- 
<« venire D extra puncta data quod faciet rectangulum AD,E 
da ͤſegmento inter punctum D et punctum A ab eo remo- 
* tiſſimum, et data recta E, ad rectangulum BDC a ſegmet- 


<« tis inter D et reliqua puncta B, C, in ratione data.” 


Factum puta; fit ſcilicet rectangulum AD, E ad ipſin 
BDC in ratione data. Eſt 1gitur * AD ad DC, ut DB ad cal 


ad quam habet reliqua E ratio- 


nem datam quam fcilicet habet A B CF 6 0 
rectangulum AD, E ad ipſum BDC, Oe yy 
Sit ea BF quae, propter datam E, E 

data erit. Et quoniam eſt AD ad 

DC, ut DB ad BF, dividendo, erit AC ad CD, ut DF ad FD, 
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tur rectangulum CDF aequale eſt rectangulo dato AC, BF; 
data eſt CF, et eſt D in CF — quia enim AD major 
, erit DB major BF; data igitur ® eſt CD, datumque erit * 85. Dat. 
Kos Di: 
Componetur ita, 
Sit ratio data quam habere debet rectangulum AD, E ad 
plum BDC, eadem rationi rectae E ad rectam BF quae po- 
tur a puncto B verſus partes puncti C, et, fi punctum F 
jon inciderit in ipſum C, applicetur © ad rectam CF rectan- 29. 6. 
lum aequale ipſi AC, BF excedens quadrato, ſitque D punc- 
n applicationis quod eſt in CF producta ad partes contra- 
has iis ad quas eſt punctum B; erit D punctum invenien- 
lum, Eſt enim, ex conſtructione, rectangulum CDF aequale 
pſi AC, BF, ut igitur AC ad CD, ita eſt DF ad FB; et com- 

onendo, ut AD ad DC, ita DB ad BF. Eſt autem rectangu- 
Jum AD, E ad ipſum AD, BF, hoc eſt ad rectangulum BDC, 
it recta E ad ipſam BF, hoc eſt in ratione data. 
$i vero punctum F inciderit in ipſum C, hoc eſt fi ratio 
lata eadem fuerit rationi E ad ipſum BC, 2 D ita in- 
enietur. Quoniam, in analyſi, 
ſtenſum fuit eſſe AC ad CD, ut A B- & D 
DF ad FB, hoc eſt in praeſenti —— : 
alu ut) DC ad CB; fi inter AC F 
t CB media proportionalis inve- — — 
tur CD, et ponatur in AC producta, erit D punctum inve- 
uendum, Quoniam enim eſt AC ad CD, ut CD ad CB, erit, 
omponendo, AD ad DC, ut DB ad BC. Eſt autem rectan- 
puum AD, E ad ipſum AD, BC, hoc eſt ad rectangulum BDC, 
trecta E ad ipſam BC, hoc eſt in ratione data, | 

L 2 | 


* 


63. Dat. 


rationes quam puncta remotiora, ut D. Quoniam enim 40 
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Puncta autem, ut G, propiora puncto C majores faciut 


major eſt CG, et punctum D in CG producta, erit ratio A 
ad AD, major ratione CG ad CD; igitur et ratio rectangi ata 
AG, E ad ipſum AD, E, major eſt ratione rectanguli BD, (6 

ad ipſum BDC; quoniam vero BD 

major eſt BG, rectangulum BD, A B CF G 
CG majus eſt ipſo BGC, quare ra- my 


tio rectanguli BD, CG ad ipſum E pſy 


BDC, major eſt ratione rectan- 
guli BGC ad idem BDC. Multo igitur ratio rectanguli AG, nc! 
ad ipſum AD, E, major eſt ratione rectanguli BGC ad ipſun 
BDC; et permutando, ratio rectanguli AG, E ad ipſum BOC 
major eſt ratione rectanguli AD, E ad ipſum BDC. Pun: u 
igitur propiora * C maj ores faciunt rationes quam punc- ii 
ta remotiora. 8 | Luc 


PROP. XLIX. PRO B. IV. EPITAGMA 2. 


© DAT IS in recta linea tribus punctis B, A, C quartum D aut 
% invenire extra puncta data quod faciet rectangulum AD, E 
* a ſegmento inter ipſum et punctum medium A et data rec- Lat 
ta E, ad rectangulum BDC a — inter D et reliqu 

N B, C in ratione data.“ lat 


Factum puta; ſit ſcilicet ml. AD, E ad ipſum nie 
BDC in ratione data. Eſt igitur AD ad DC, ut BD ad eam 
ad quam habet reliqua E rationem datam quam ſcilicet red- 
angulum AD, E habet ad ipſum BDC. Sit ea BF, quae, pro- 
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datam rectam E, data erit. Et quoniam eſt AD ad DE, ut 


unt 
AG B ad BF, dividendo, erit AC ad CD, ut DF ad FB. Igitur 
10 tangulum CDF aequale eſt rectangulo dato AC, BF; et 


ata eſt CF, et eſt punctum D in CF producta, nam eſt AD 

zor DC, quare et BD major eſt * data igitur Þ eſt CD, 
latumque erit punctum D. 

Componetur ita, | 

Sit ratio data quam habere debet rectangulum AD, E ad 
pſum BDC eadem ration rectae E ad rectam BF quae pona- 
a puncto B verſus partes puncti C; et, ſi punctum F non 
nciderit in ipſum C, applice- 
© ad rectam CF rectangulum B A C FUG 
quale ipſi AC, BF excedens CN EY 
huadrato, ſitque D punctum ap- E 
licationis quod eſt in CF pro- 
lucta ad partes contrarias iis ad quas eſt punctum A; erit D 
punctum inveniendum. Eſt enim, ex conſtructione, rectan- 
zulum CDF aequale ipſi AC, BF; quare eſt AC ad CD, ut DF 
id EB, et componendo, ut AD ad DC, ita eſt DB ad BF. Eft 
tem rectangulum AD, E ad ipſum AD, BF, hoc eſt ad rect- 


angulum BDC, ut recta E ad ipſam * hoc eſt in ratione 
lata. 


— — 


data eadem fuerit rationi rectae E 

ad ipſam BC, punctum D ita inve= B A C D 
nietur. Quoniam, in analyſi, oſten- 9 

lum fuit eſſe AC ad CD, ut (DF ad E 

b, hoc eſt in praeſenti caſu ut) DC | 
al CB; f ! inter AC et CB media proportionalis inveniatur 


=) 


J- 


b 85, Dat, 


6 29. 6. 


$1 vero punctum F inciderit in ipſum C, hoc eſt, fi ratio 
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CD, et ponatur in AC producta, erit D punctum invenic. 
dum. Quoniam enim eſt ut AC ad | 
CD, ita CD ad CB, componendo,  B A C ) 
rit AD ad DC, ut DB ad BC. Eſt ä 
autem rectangulum AD, E ad ip- wy 
ſum AD, BC, hoc eſt ad rectangu- 
lum BDC, ut recta E ad ipſum BC, hoc eſt in-ratione data, 
Puncta autem, ut G, propiora puncto C majores faciut 
rationes quam puncta remotiora, ut D. Nam quoniam 40 
major eſt CG, et eſt punctum D in CG produRa, erit rai 
AG ad AD, major ratione CG ad CD; 1gitur et ratio rectan 
guli AG, E ad ipſum AD, E major eſt ratione rectanguli BI, 
CG ad ipſum BDC, quoniam ve- 
ro BD major eſt BG, rectangu-— B AC FG 
lum BD, CG.majus eſt ipſo BG | TT 
quare ratio rectanguli BD, CG E 
ad rectangulum BDC major eſt 
ratione ipſius BGC ad idem BDC. Muleo 3 igitur ratio rectan- 
guli AG, E ad ipſum AD, E, major eſt ratione rectangil 
BGC ad ipſum BDC; et permutando, ratio rectanguli AG, 
ad ipſum BGC, major eſt ratione rectanguli AD, E ad rect 
angulum BDC. Puncta igitur propiora puncto C majores ti 
cunt rationes quam puncta remotiora. 


9 Fs 22 — ————— 


2 . = 
ed as FI - —_ 1 r > A r * 
o IT 3 X 5 n n r 2 er — 443.4 ö RR 
h N r 8 r mY 4% * ö n n 8 
. 3 4 C N . 
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| ; DATIS in recta linea tribus punctis B, C, A quartum D 
novenire extra puncta data, quod faciet rectangulum AD, E 
5 a ſegmento inter punctum D et punctum ipſi proximum A 
et recta data E, ad rectangulum BDC a ſegmentis inter D 
et reliqua puncta B, C, in ratione data.“ 


factum puta; fit ſcilicet rectangulum AD, E ad ipſum 
WWDC in ratione data. Eſt igitur AD ad DC, ut BD ad eam 63. Dat. 
| quam habet reliqua E rationem datam quam ſcilicet ha- 
et rectangulum AD, E ad ipſum BDC. Sit ea BF, quae data 
Writ, quia data eſt recta E. Et | 
Woniam eſt AD ad DC, ut B CA D 
WD ad BF, erit, invertendo, n — 
R ad BD, ita CD ad DA, Baia: * 
Wt convertendo, BF ad FD, ut 
BDC ad CA, Igitur rectangulum CDF rag eſt rectangulo 
dato CA, BF; et data eſt recta CF, et eſt punctum D inter C 
tt F, quoniam enim CD major eſt DA, erit BF major BD; » 86. Dat. 
lata igitur b eſt CD, datumque erit punctum D. | 
| Quoniam vero ad compoſitionem requiritur ut ad datam 
rectam CF applicetur rectangulum dato rectangulo CA, BF 
aequale deficiens quadrato, quod non ſemper fieri poteſt, quo- 
ies ſcilicet rectangulum CA, BF majus fuerit quadrato ex di- 
midio ipfius CF; ideo Problema non ſemper conſtrui poteſt. 
iet autem modo ſingulari quando rectangulum CA, BF ae- 
quale eſt quadrato ex dimidio ipſius CF, hoc eſt quando 
punctum applicationis cadit in medio rectae CF, 
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V 


Invenietur autem in hoc caſu punctum P, et ratio reQangy 
AD, E ad ipſum BDC, fave ratio datae rectae E ad quaeſtu tio 
BF, ut ſequitur. Quoniam punctum D, ex hypotheſi, bif er 
am ſecat rectam CF, et, ex praemiſſis, debet rectangulum . 
BF aequale eſſe (rectangulo CDF, hoc eſt) quadrato ex te. 
ablato communi rectangulo CAF, erit reliquum rectangum Wi 
BAC aequale reliquo, quadrato ſcilicet ex AN. Datum a. 


tem eſt BAC rectangulum, da- b bm! 
tum igitur eſt quadratum ex AD, B CA D Ml: 
et ipſa AD data; quare datum —— 
eſt punctum D, et propterea * u 


punctum F. Inveniatur igitur 
inter BA, AC media proportionalis AD quae ponatur in B 
producta ad partes A, et fiat DF aequalis ipſi DC, erit] 
punctum inveniendum, et ratio quaeſita eadem rationi rec 60 
E ad ipſam BF. Eſt enim rectangulum BAC aequale quadr- 
to ex AD, additoque communi rectangulo CAF, erit rectan- 
gulum CA, BF aequale (quadrato ex CD, hoc eſt) reQangul 
CDF. Eſt igitur BF ad FD, ut DC ad CA, et convertendo 
FB ad BD, ut CD ad DA. Eſt autem rectangulum AD, E ad 
ipſum AD, BE, hoc eſt ad — BDC, ut recta E a S 
ipſam BF. Jon 
Inquirendum autem eſt an 8 D faciar rationen 
rectanguli AD, E ad ipſum BDC majorem vel minorem rati- 
one quam facit aliud quodvis punctum in BA producta ad 
partes A. Sit aliud quodvis punctum G; comparanda igitur 
eſt ratio rectanguli AD, E ad ipſum BDC, cum ratione rect 
anguli- AG, E ad ipſum BGC, hoc eſt ratio rectae E ad ipſam 
71.6. BF, cum ratione rectanguli AG, E ad ipſum BGC. Et con: 


DIXSEW PRIMUS! T7 MM 


-1nda eſt ratio rectanguli AG, E ad ipſum AG, BF, cum 
one ejuſdem AG, E ad ipſum BGC. Igitur comparandum 
eaangulum AG, BF cum ipſo BGC. Si vero punctum G 
aderit in ipſum F, vel fuerit in recta AF producta ultra F, 
Net rectangulum AG, BF minus eſſe ipſo BGC. Si autem 
raum G fuerit inter A et F, ex rectangulo CG, BF aufera- 


——BB "ee Ry REM 


e TTT... 


rectangulum AG, BF, et ex eodem rectangulum BGC, et 
b mparandum erit reliquum rectangulum CA, BF cum reliquo 
WG. Eſt autem CA, BF aequale 3 ex CD quod majus 
ſt rectangulo CGF. Rectan- 

um igitur CA, BF majuseſt 3 CA oy GKFH 
o CGF, et hiſce ex recta--- TT e 
o CG, BF ablatis, erit re- E | 

um AG, BF minus reliquo 1 
GC, quod etiam in altero caſu oſtenſum fuit. Igitur in 
ocunque caſu rectangulum AG, E ad ipſum AG, BF, five 
a E ad ipſam BF, majorem habet rationem quam rectan- 
ulum AG, E ad ipſum BGG. Eft autem rectangulum AD, E 


0 ipſum BDC, ut rea E ad ipſam BF; ratio igitur rectan- 
hi I AD, E ad ipſum BDC, major eſt ratione rectanguli AG, E 
id | ipſum BGC; et propterea punctum D facit maximam ra- 


nem rectanguli AD, E ad ipſum BDC. | 
Oſtendendum reſtat puncta ipſi D propiora majores facere 
tiones quam puncta remotiora ad eaſdem puncti D partes. 
flat enim, manentibus jam deſcriptis, ut AG ad GC, ita 
G ad quartam BH, Erit igitur rectangulum AG, E ad ip- 
n BGC, hoc eſt ad ipſum AG, BH, ut recta E ad ipſam 
H. Oſtenſa autem eſt ratio rectanguli AD, E ad ipſum 
C, hoc eſt ratio rectae E ad ipſam BF, major ratione rect- 
M 
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anguli AG, E ad ipſum BGC; quare ratio rectae E ad ina 
BF, major eſt ratione ipſius E ad rectam BH ; rea igin 
BF minor eſt 1psa BH. Et quomiam eſt AG ad GC, ut 6% 
BH, erit invertendo HB ad BG, ut CG ad GA, et conver Wi 
do BH ad HG, ut GC ad CA; rectangulum igitur CA, 
acquale eſt ipſi CGH. 

Sit jam aliud quodvis punctum K in 1 BA producta rem. 
tius a puncto D quam eſt punctum G, ad eaſdem autem ij 
ſius D partes ad quas eſt G. Et comparanda eſt ratio req 
fl guli AG, E ad ipſum BGC, hoc eſt ratio rectae E ad plan 
| BH, hoc eſt ratio rectan- 

guli AK, E ad ipſum AK, B CG A D CK 
BH, cum ratione rectanguli — 
AK, Ead ipſum. BKC. Com- E = 
parandum igitur eſt rectan- 

gulum AK, BH cum ipſo BRC; et utroque ablato ex re: 
lo CK, BH, comparandum eſt reliquum rectangulum CA,B 
cum. reliquo CKH. Eſt autem CA, BH aequale ipſi CGH, 
quod propterea comparandum eſt cum ipſo CKH. Invenz 
tur igitur utrum punctum G an K propius fit puncto qud 
bifariam ſecat ipſam CH. Ut hoc fiat inveniatur utrum pu 
tum D an G puncto iſto medio fit propius. Conferatur igir 
rectangulum DH cum ipſo (CG H, hoc eſt cum ipſo) 0d 
BH; et ablato utroque ex rectangulo CD, BH conferatur 
1 BDC cum reliquo rectangulo AD, BH. Eſt auten 

* ad notam rectangulum BDC aequale ipſi AD, BF, oſtenſum # enim fil 
hare in pag. eſſe FB ad BD, ut CD ad DA; comparandum igitur eſt rec 
88 angulum AD, BF cum ipſo AD, BH. Oſtenſa autem et rec 

BF minor ipſa BH; igitur rectangulum AD, BF, hoc eſt ir 


18 


J e 9 


m BDC- minus eſt rectangulo AD, BH, quorum utroque. 
vin co ex rectangulo CD, BH, erit reliquum CDH majus (re- 
ss ca. BH, hoc eſt) rectangulo CGH. Eſt igitur Punc- 
= Wn D propius puncto medio ipſius CH quam Punctum G. 
* ba autem G, K ſunt ad eaſdem partes puncti D, et G 
'=- Wopius ipfi D quam eſt punctum K; quare et G propius eſt 

nao medio ipſius CH quam K. Rectangulum igitur CGH, 
eit ipſum CA, BH majus eſt ipſo CKH, et ablato utro- 
e. ex rectangulo CK, BH, erit reliquum AK, BH minus re- 
uo BKC. Igitur ratio rectanguli AK, E ad ipſum AK, BH, 
e ett ratio rectae E ad ipſam BH, hoc eſt ratio rectanguli 
x ad ipſum BGC, major eſt ratione rectanguli AK, E 
WW ipſum BK C. Puncta igitur propiora puncto D faciunt ma- 
e rationes quam puncta remotiora ad eaſdem partes punc- 
1 D. 


Componetur vero Problema ita, 


Sit E recta data, et inveniatur punctum D, ut in pracmiſ- 
is oſtenſum fuit, quod facit maximam rationem rectanguli 


mir 
We D, E ad ipfum BDC; et fiat DF aequalis ipſi DC. Si igitur 
= tio propoſita eadem fuerit rationi rectae E ad ipſam BF, 


punctum D, idque ſolum, efficiet Problema, ut prius oſten- 
Im. Si autem ratio propoſita non eadem fuerit rationi ma- 
k1mae, rectae E ad ipſam BF, erit haec ratione minor. Sit 
zitur ratio propoſita ea quam habet recta E ad ipſam BH, quae 
quoniam minor eſt ratione E ad BF, erit recta BF minor ipſa 


fut 
0. H. et rectangulum AD, BF minus ipſo AD, BH. Oſtenſum 


tem fuit rectangulum CA, BF aequale rectangulo CDF, et 
ablatis hiſce ex rectangulo CD, BF, erit reliquum rectangu= 
| M 2 
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lum AD, BF acquale reliquo BDC, quod propterea minus h 3 
1pſo AD, BH; et hiſce ex rectangulo CD, BH ablatis, erity 1 12 
liquum CDH majus reliquo CA, BH. Eſt autem CDH nin 
quadrato ex dimidio ipſius CH, quia inaequales ſunt (1 
: DH; multo 1gitur rectangulum CA, BH minus eſt coden 
© 28, 6. quadrato. Igitur*® ad rectam CH applicari poteſt rectangulun 
aequale ipſi CA, BH deficiens quadrato. Applicetur, ſitqu 
G utrumlibet applicationis punctum; erit G punctum ine. 
niendum. Quoniam enim CH major oſtęnſa eſt quam ( 
erit medium ipſius CH punctum ultra D medium ſcilica 
punctum ipſius CF; et, ex conſtructione, „ CGH 
aequale eſt ipſi CA, BH quod | 
majus eſt rectangulo CAH; B D En 
quare punctum G cadit pro- — 
pius medio puncto ipfius E 
CH quam punctum A, et | | 
propterea G eſt in BA producta. Et quoniam rectangulun 
CGH aequale eſt ipſi CA, BH, ablatis hiſce ex reQangulo 
CG, BH, erit reliquum BGC rectangulum aequale reliquo 
AG, BH. Eſt autem rectangulum AG, E ad ipſum AG, BH, 
hoc eſt ad rectangulum BGC, ut recta E ad A: BH, hoc 
eſt in ratione data. 
- Ratio autem maxima, quam ſcilicet habet recta E ad ip- 
am BF, ita determinatur, Eſt BF aequalis ipſi BC, et rectae 
CD bis; hoc eſt ipſi BC, rectisque CA, AD bis ſumptis, hoc 
eſt ipſis BA, AC fimul, et rectae AD bis. Eſt autem AD e 
quae poteſt rectangulum BAC, quia proportionales ſunt BY, 
AD, AC, quare AD bis eſt ea quae poteſt rectangulum BAL 
quater. , Igitur ratio maxima, hoc eſt ratio rectae E ad iplan 


* 
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3 F, ea eſt qm habet E ad utramque BA, AC una cum ea 
4 bs poteſt rectangulum BAC quater, Determinatio autem 
ec habetur in Prop. 20. Lib. 7. Pappi Alexandrini, et eſt 
I mma in Libros Apollonii de Sectione Rationis et Spatii. 


n. V. 


| 6 DATIS in recta linea tribus punctis, quartum invenire 
nnter ipſa, viz; inter quodlibet ex extremis et punctum me- 
dium, quod faciet rectangulum a ſegmentis inter ipſum et 
duo ex punctis datis, ad quadratum ex ſegmento inter ip- 
ſum et reliquum punctum datum, in ratione data,” 


PROP. LI, PROB. v. EPITAGNM r. 


DATIS in recta linea tribus punctis A, C, B quartum D 
F inverure inter puncta C, B, quod faciet rectangulum ADC 
a ſegmentis inter D et puncta A, C quae ſunt ad eaſdem 
ipſius partes, ad quadratum ex ſegmento DB inter ipſum et 
reliquum punctum B, in ratione data.“ 


Cas. 1, Quando ratio 4 eſt aequalis ad _— 


Tactum puta; it ſeilicer enen ADC — qua- 
Wrato ex DB, Eft igitur AD ad DB, | 

: BD ad DC; et*AD ad DB, ut A C D B*rzs. 
W ad BC, Data autem eſt ratio AB 25 3 

d BC, quare data eſt ratio AD ad | =o | 

D. Et data eſt AB, igirur * datum eſt punctum D. b 8. Dat, 
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Componetur ita, | 

Secetur AB in D ita ut AD fit ad DB, ut AB ad BC; en 

7. 6. D punctum inveniendum. Nam erit AD ad DB, ut DBA 
DC. Igitur rectangulum ADC aequale eſt quadrato ex DB, 


Cas. 2. Quando ratio data non eſt aequalis ad acquale, 
Factum puta; habeat ſcilicet rectangulum ADC ad qu. 
dratum ex DB rationem. datam ; rectangulo autem ADC 
aequale fit rectangulum BDE, pofita. DE ad partes punti] 
Quoniam igitur data eſt ratio rectanguli ADC, hoc eſt ip 
BDE ad quadratum ex BD, 
data erit ratio rectae ED. ad A CG D 1 
ipſam DB. Eſt autem, per r 
Prop. 1. hujus, BD ad DE, MM | N 
ut rectangulum ABC ad ip- . 
ſum AEC; herum igitur ratio data eſt. Et datum eſt red. 
angulum ABC, datum igitur eſt ipſum AEC; et data el 
9 85, Dat. recta AC, quare datum eſt“ punctum E, et recta EB data ent 
56. et 2. Dat. Data autem oſtenſa eft ratio ED ad _ datum igitur el 
punctum D. 


Componetur ita, 

Sit ratio quam habere debet rectangulut ADC ad qu 
dratum ex DB, ea quam habet recta M ad ipſam N; et fit 
ut N ad M, ita rectangulum ABC ad aliud, quod invenietu 
faciendo ut N ad M, ita CB ad BF, nam ita erit rectangulum 
29. 6. ABC ad ipſum ABF. Ad rectam vero AC applicetur ] verſus 
partes puncti B rectangulum aequale ipfi ABF excedens qua- 
drato, ſitque E punctum applicationis, et ut FC ad CB, in 
fiat EB ad BD, ſumatur autem punctum D in BE produch 
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us C; crit D punctum inveniendum. Primò autem oſten- 
eadum et ipſum cadere inter puncta C, B. Quoniam eſt 
WC ad CB, ut EB ad BD, erit (componendo in caſu quo M 
E major eſt N, et dividendo inverſe in caſu quo M minor eſt N) 
Bad BC, ut ED ad DB; igitur rectangulum ABF, hoc eſt, 
| x conſtructione, rectangulum AEC 
ad ipſum ABC, ut ED ad DB. si A C D B 
I gitur ratio data rectae M ad iplam ; 
WIN fit majoris ad minorem, erit rect- 
.agulum ABF majus ipſo ABC, ut ex praemiſſis patet, quare 
Wt DE major erit DB; unde et AE major erit AB, et rectan- 
gulum AEC majus rectangulo AB, EC. Ratio igitur rectan- 
W 2uli AEC ad ipſum ABC, major erit ratione rectanguli AB, 
EC ad idem ABC, hoc eſt ratione rectae EC ad ipſam CB. 
Oſtenſum autem fuit eſſe rectangulum AEC ad ipſum ABC, 
ut recta ED ad ipſam DB; ratio igitur ED ad DB, major eſt 
ratione EC ad CB; igitur recta ED minor eſt ipsa EC, et ca- 
det punctum D inter puncta C, B. Eadem vero demonſtratio 
inſervit caſui in quo ratio data M ad N eſt minoris ad majo- 
rem, legendo minor” vice © major,” et minus” vice ma- 
Jus,” uſque ad © igitur recta ED minor eſt ipſa EC,” &c. 
quae in utroque caſu legenda ſunt. Quoniam vero eſt ED ad 
DB, ut rectangulum AEC ad ipſum ABC, erit, per conver- 
| fam Prop. 1. rectangulum ADC aequale ipſi BDE. Rectangu- 
lum autem ADC, hoc eſt ipſum BDE, eſt ad quadratum ex 
BD, ut recta ED ad ipſam DB, hoc eſt ut FB ad BC, hoc eſt 
ut recta M ad ipſam N, hoc eſt in ratione data. 
Manifeſtum autem eſt puncta ipſi B propiora majores face- 
re rationes rectanguli ad quadratum quam puncta remotiora. 
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PROB. V. EPITAGMA 1. ALITER. 


„ DATIS in recta Sl tribus punctis A, C, B quartum ) 
«; invenire inter puncta C, B quod faciat rectangulum Al 
ad quadratum ex DB in ratione data.” 


Factum puta fit ſcilicet rectangulum ADC ad quadratu 
ex DB in ratione data. Secetur AC bifariam in pundo |, 
centroque E, intervallo EC deſcribatur ſemicirculus AFC, e 

a puncto D ducatur recta DF ipſum contingens in F, occur: 
ratque FD in puncto G rectae BG quae ad rectos anguls 

36. 3. ducta eſt ipſi AB. Eft igitur * 
quadratum ex FD aequale rect- 


angulo ADC, quare, ex hypo- N 
theſi, data eſt ratio quadrati ex R 
FD ad quadratum ex DB, et A E 
. propterea ratio rectae FD ad ip- M 
> 59. Dat. ſam DB data b eſt. Junctà autem 
* 18. 3. EF, rectus ©eſt angulus EFD, et 
rectus eſt DBG, quare aequian- 
gula ſunt triangula DFE, DBG. Ut igitur FD ad DB, ita f 
EF ad BG; data propterea eſt ratio EF ad BG, et data el 
rea EF, magnitudine igitur data eſt BG, ſed et poſitione, 
datumque eſt punctum B, quare datum eſt punctum G, e 
294. Dat. recta GE poſitione data erit 4, Sed et recta AB poſitione dat 
eſt; datum igitur eſt punctum D. 
| Comment ita, | 
Sit ratio quam habere debet rectangulum ADC ad qua- 
dratum ex DB ea quam habet data recta M ad. datam N, * 
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3 W.-M ct N media proportionalis inveniatur O; bifariam- 
W. ti AC in E, fiat ut Mad O, ita EC ad quartam BG, 
e ponatur a puncto B ad rectos angulos ipſi AB. A punc- 
ero G ducatur recta GF contingens circulum ſuper dia- 
. trum AC deſcriptum in dts F, ad contrarias ſcilicet 
es rectae AB ad quas eſt G; occurratque GF iph AB in 
ait D punctum inveniendum. Patet enim illud eſſe inter 
1 'B puncta, et juncta EF, propter aequiangula triangula, eſt 
caratum ex FD, hoc eſt rectangulum ADC ad quadratum 
bz, ut quadratum ex EF, five EC ad quadratum ex BG, 
5 e eſt ut quadratum ex recta M ad quadratum ex ipſa O, 
1 c eſt *ut recta M ad rectam N, hoc eſt in ratione data. 

W Hanc ſolutionem dedit Rogerius Ventemiglia in pag. 256. 
h ſeos Geometricae Hugonis de Omerique, quae Gadibus 
\ ppreſſa eſt anno 1698. et multo melior eſt ea quam dedit 
W'xander Anderſonus in Caſ. 1. Prob. 9. ſupplement ſui A- 
boni redivivi. 


n) 
W. 
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PROP. LI PRO B. V. EPITAG M&A 


DAT IS in recta linea tribus punctis A, B, C quartum D 

invenire inter puncta B, C quod faciet rectangulum ADC 
' 4 ſegmentis inter ipſum et puncta extrema A, C ad qua- 
dratum ex ſegmento DB inter n et punctum medium 
B, in ratione data.“ 


Cas. 1. Quando ratio data eſt aequalis ad aequale. 


factum puta; fit ſcilicet rectangulum ADC aequale qua- 
urato ex DB, et ipſi BD aequalis fiat DE. Quoniam igitur eſt 
| N 


2. cor. 20. 6. 
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* 212: $ 


d-35. Dat. 


29. 6. 


a 19. Fo. 


eſt ipſi ABC, ut EA ad. AB, ita eſt BC ad CE; major aut 


ADC acquale eſt 8 ex BD. 


AD ad DB, ut DB, ſive DE ad DC, dividendo, erit a}, 
BD, ut EC ad CD; et permutando, ut AB ad CE, ita BD. 
DC; quare et AB ad CE, eſt ut BD 
bis, hoc eſt BE ad DC bis; ut igi- A B D 01 
tur AB ad CE, ita eſt AE ad ED 

una cum DC, hoc eſt ad BC. Rect- 
angulum igitur AEC aequale eſt dato rectangulo ABC, þ 
data eſt recta AC, et punctum E eſt in AC producta, qual 
major eſt DB, et propterea BD, five DE major eſt ipsi l 
datum igitur Þ eſt. punctum E, quare et. punctum D. 

Componetur ita, 

Ad datam. rectam AC applicetur © retangulum aequi 
dato rectangulo ABC excedens quadrato, fitque E pundu 
applicationis quod eſt in AC. producta ad. partes pundid, 
bifariam ſecetur BE. in. D; erit D punQum inveniendu 
Quoniam enim, ex conſtructione, retangulum AEC acqul 


Enn 


eſt EA 1psa AB, quare BC major eſt CE; eſt igitur BC mar 
dimidio, ipſius BE, hoc eſt ipsa BD, quare. punctum D cit 
inter puncta B, C. Et quoniam eſt AB ad CE, ut AE ad CB, N 
eſt ad DE una cum DC, erit AB ad CE, ut (BE ad DCh: 
hoc eſt ut) BD ad DC; et permutando, componendoque, d 
AD ad DB, nt ED, hoc eſt BD ad DC. Igitur rectangin 


Cas. 2, Quando ws ſunt AB, BC. 


Factum puta; fit ſcilicet rectangulum ADC ad quadrr | 
tum ex BD in ratione data, Igitur, componendo, quadratu 


Irin, 


\B erit ad quadratum ex BD in ratione data. Datum au- . Par. 
\ eſt quadratum ex AB, quare et quadratum ex BD, et ipſa 
data erit; datum igitur eſt punctum D. 
Componetur ita, 5 
Sit ratio data quam habere debet rectangulum ADC ad 
adratum ex BD ea quam habet recta FG ad ipſam GH, et 
er FH et HG media proportionalis inveniatur HK, ut vero 
| 2d HK, ita fiat AB ad BD; erit D punctum invenien- 
m. Quoniam enim FH major eſt HK, erit AB, hoc eſt BG 
jor BD; quare cadet punctum D in- 
B, C. Et quoniam eſt AB ad BD, ut A B D C 
ad HK, erit b quadratum ex AB ad 2 8» 
xdratum ex BD, ut (quadratum x F KG H 
ad illud ex HK, hoc eſt d ut) recta ⁊æx(ñ. . 
ad ipſam HG. Igitur, dividendo, | 
rectangulum ADC ad quadratum ex BD, ut FG ad GH, 
c eſt in ratione data. 
Si vero in hoc caſu ratio data fuerit nn ad aequale, 
t EH dupla ipſius HG, quare et quadratum ex AB duplum 
it quadrati ex BD. Unde BD erit latus quadrati * dia- 
ter eſt AB. 


s. 3. Quando ratio data non eſt acqualis ad aequale, et 
maequales ſunt AB, BC. 

factum puta; ſit ſcilicet rectangulum ADC ad quadratum 
DB in ratione data. Et ipſi ADC aequale ſit rectangulum 
DE, poſita rectà DE in AD producta ad partes C. Quoni- 
m igitur data eſt ratio rectanguli ADC, hoc eſt ipſius BDE 
quadratum ex DB, data erit ratio rectae ED ad ipſam DB, 
N 2 | 


j 
} 
| 
i 
[ 
i 
N 
N 
| 
| 
| 
| 
| 
| 


N 85. Dat. 


b 8. Dat, 


4 29. 6. 


ita fiat EB ad BD, ſumatur 


Ed ad DB. Eſt autem AE major AB, quare rectangulum Al 
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Eſt autem, per Prop. 8. ED ad DB, ut rectangulum ACC 


ipſum ABC; horum igitur ratio data eſt; et datum eſt AN al 
quare et rectangulum AEC. Et quoniam rectangulum ay 
aequale eſt ipſi BDE, et eſt AD major BD, erit DE major I 
punctum igitur E eſt in AC producta. Quoniam vero di 
eſt rectangulum AEC, datum erit * pun&um E, quare du 
eſt recta EB; et data oſtenſa eſt ratio rectae ED ad int 
DB, panichura 3 igitur b D datum eſt. 
Componetur vero ita, 

Sit ratio quam habere debet rectangulum ADC ad quadn. un 
tum ex DB ea quam habet recta Mad rectam N. Et fat u 
N ad M, ita rectangulum ABC ad aliud, quod invenietur f. 
ciendo ut N ad M, ita CB ad BF, nam ita erit rectanguln 


ABC ad ipſum ABF. Ad rectam vero AC ——_— , verhy 

partes C, rectangulum aequa- em 
le ipſi ABF excedens quadra- F „F KD Ci qua 
to, ſitque E punctum appli- ' rc 0! 


cationis; ut vero FC ad CB, M N 


autem punctum D in AB producta verſus C; erit D punch 
inveniendum. Primo autem oſtendendum eſt ipſum cader 
inter puncta B, C. Quoniam eſt FC ad CB, ut EB ad , 
erit FB ad BC, ut ED ad DB; igitur rectangulum ABF, hoc 
eſt, ex conſtructione, rectangulum AEC eſt ad ipſum ABC, 
lu: 
majus eſt ipſo AB, EC; ratio igitur rectanguli AEC ad iy 
ſum ABC, hoc eſt ratio rectae ED ad ipſam DB, major elite 
tione rectanguli AB, EC ad idem ABC, hoc eſt ratione re- 
tac EC ad ipſam CB. Quoniam igitur ratio ED ad DB, ma 
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f ratione EC ad CB, erit punctum D propius puncto B 
am eſt punctum C. Cadit igitur punctum D inter puncta 
c. Quoniam vero eſt ED ad DB, ut rectangulum AEC ad 
ſum ABC, erit per converſam Prop. 8. rectangulum ADC 
quale ipfi BDE. Eſt autem rectangulum ADC, hoc eſt BDE, 
c quadratum ex DB, ut ED ad DB, Hoe eſt ut FB ad BC, 
oc eſt in ratione data. 
Puna autem ipſi B propiora majores faciunt rationes rect- 
guli ad quadratum, quam puncta remotiora. Sit enim 
unctum G propius ipſi B quam punctum D. Eſt igitur ra- 
jo CG ad GA, major ratione CD ad DA, un et ratio rect- 
guli AGC ad quadratum ex | 
\G, major eſt rectanguli ADC FA B S D G2» 
d quadratum ex DA. Eſt au- —— — 

em ratio quadrati ex AG ad M N 

quadratum ex GB, major ra- 1 5 

ione quadrati ex AD ad quadratum ex DB, quia ratio rectae 
\G ad ipſam GB, major eſt ratione AD ad DB. Igitur ex ae- 

quali ratio rectanguli AGC ad quadratum ex GB, major eſt 

ratione rectanguli ADC ad quadratum ex DB. 


Cox. Hinc fi rectangulum ADC aequale fuerit quadrato 
ex DB, puncta quaevis inter B et D faciunt rectangulum ma- 
ss quadrato; puncta autem inter D et C fac rectangu- 
lum minus quadrato. 


; 
| 
[ 
i 
| 
| 


59. Dat. data*eſt ratio rectae FD ad ip- 
b 44. Dat. BDF ſpecie datum b eſt, datus A B E GD ( 
© 32. Dat, igitur BF poſitione data eſt; 


4 28. Dat. et poſitione data eſt circumferentia AFC, datum 4 igitur cl 


33. Dat. 


ps in reQa linea tribus punctis A, B, C quartum) 
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'PROB.V. EPITAGMA 2. ALITER. 


<« invenire inter puncta B, C quod faciet rectangulum A 
„ ad quadratum ex DB in ratione data.“ 


Factum puta fit ſcilicet rectangulum ADC ad quadraw 
ex DB in ratione data. Secetur AC bifariam in pundol, 
centroque E, intervallo EC deſcribatur ſemicirculus AFC, « 
a puncto D ducatur ad rectos angulos ipſi AC reQa DF, e 
BF jungatur. Eſt igitur quadratum ex DF * rectangub 
ADC, quare, ex hypotheſi, da- 
ta eſt ratio quadrati ex FD ad 
quadratum ex DB, et propterea 


ſam DB; datus autem eſt an- 
gulus BDF; triangulum igitur Wy 


propterea eſt angulus DBF; et 
datum eſt punctum B, recta M O N 


punctum F, et propterea recta FD poſitione data * eſt; et din 
eſt AC poſitione, datum © igitur eſt punctum D. 
Componetur ita, 

Sit ratio quam habere debet rectangulum ADC ad qui 
dratum ex DB ea quam habet data recta M ad datam N. © 
inter M et N media proportionalis inveniatur O. Sumati 
autem quodvis punctum G inter B et C, et fiat ut recta 0 al 
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L ita BG ad quartam GH, quae ponatur ad rectos angulos 
2 0 AC, et juncta BH occurrat circumferentiae ſuper diame- 
um AC deſcriptae in F, ad eas ſcilicet partes rectae AC ad 
s eſt H; ad AC vero ducatur perpendicularis FD, erit D 
| unctum inveniendum. Patet enim D eſſe inter puncta B, C; 
Wt quia acquiangula ſunt triangula BDF, BGH, eſt quadra- 
m ex FD, hoc eſt rectangulum ADC ad quadratum ex DB, 
t quadratum ex HG ad quadratum ex GB, hoc eſt ut qua- 
atum ex recta M ad quadratum ex recta O, hoc eſt f ut recta r. cor. 20. 6. 
ad ipſam N, hoc eſt in ratione data. 

Hanc conſtructionem dedit Alexander Andes in Caſ. r. 
Prob. 9. pag. 22. ſupplementi Apollonii redivivi. 

| Puna autem ipfi B propiora majores faciunt rationes 
ectanguli ad quadratum, quam puncta remotiora. Sit enim 
punctum G propius ipſi B quam punctum D, et ad rectos an- 
ulos ipſi AC ducatur GH, occurratque rectae BF in H, et 
Wcircumferentiae AFC in K. Ratio igitur rectanguli AGC, hoc 
Weſt quadrati ex GK ad quadratum ex GB, major eſt ratione 
{quadrati ex GH ad quadratum ex GB, hoc eſt ratione qua- 
crati ex DF, ſive) rectanguli ADC ad quadratum ex DB. 


PROP. LI, PRO B. v. EPITAGMA 3. 


[* DATIS in recta linea tribus punctis B, A, C quartum D 
invenire inter punctum medium A et utrumlibet ex extre- 
mis C, quod faciet rectangulum ADC a ſegmentis inter D 
* et puncta A, C ad quadratum ex ſegmento DB inter D et 
reliquum extremum B, in ratione data.“ 


. . 


b 86. Dat. 


„. 


4 6. 2. 


CBA una cum quadrato ex AE, hoc eſt, ex hypotheſi, quz 


2 28. 6; 


leaph CBA, deficiens quadrato, ſitque E punctum applicat- 
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Cas. 1. Quando ratio data eſt aequalis ad aequale. 


Factum puta; fit ſcilicet rectangulum ADC aequale qu. 
drato ex BD, et ipſi BD aequalis fiat DE. Quoniam ipiture 
CD ad DB, hoc eſt ad DE, ut BD ad DA, erit, dividends, (; 
ad ED, ut BA ad AD; permutandoque, CE ad AB, ut ED y RP" 
DA ; quare et CE WF AB, ut ED 
bis, hoc eſt BE ad AD bis; et CE B AD E 
ad AB, ut BC ad AD una cum BD, — a 
hoc eſt ad AE. Rectangulum igi- 
tur AEC aequale eſt dato rectangulo CBA. Et data ef red 
AC, et eſt punctum E inter A, C quia CD major eſt DB, hoc 
eſt 1psa DE, eſt enim BD major DA. Datum igitur® eſt pun: 
tum E, et propterea punctum D. 

Ut vero conſtructio fieri poſſit, neceſſe eſt rectangulun 
CBA non majus © fit quadrato ex dimidio ipſius AC. Si yen 
ſpatia haec inter ſe aequalia fuerint, bifariam ſecetur AC in 
E, et rurſus bifariam ſecetur BE in D, punctumque efficie 
Problema. Eſt d enim quadratum ex BE aequale rectangul 


— 


drato ex AE bis. Dimidium igitur quadrati ex BE, hoc el 
quadratum ex BD bis, aequale eſt quadrato ex AF, quorun 
quadratum ex BD aequale eſt quadrato ex DE; reliquum ig. 
tur quadratum ex BD aequale eſt reliquo, rectangulo ſcilica 
ADC. 

Si vero rectangulum CBA minus fuerit quadrato ex dimi- 
dio ipſius AC, applicetur © ad rectam AC rectangulum aequi- 


onis utrumlibet, et bifariam ſecetur BE in D; erit D punc- 
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im inveniendum. Quoniam enim, ex conſtructione, rectan- 
"lum AEC aequale eſt rectangulo CBA, erit BC ad CE, ut 
\ ad AB; eſt autem BC major CE, quare EA major eſt AB, 
propterea EA major eſt dimidio ip- | 

s EB, hoc eſt ipsa ED; cadit igitur A P E C 
adtum D inter puncta A, C. EK 2 
oniam eſt CE ad AB, ut CB ad EA, | 

oc eſt ad BD una cum DA, erit f CE ad AB, ut (BE ad AD feor. rg. 5. 
is, hoc eſt ut) ED ad DA; et permutando, componendoque, 
CD ad DE, ut BD ad DA. Rectangulum igitur ADC eſt 
quale ipſi BDE, hoc eſt quadrato ex DB, 


45, 2. Quando, bifariam ſectà AC in E, ratio data eadem 
eſt rationi quadrati ex AE ad quadratum ex EB, 


| Factum puta; fit ſcilicet rectangulum ADC ad quadratum 

DB, ut quadratum ex AE ad quadratum ex EB. Erit igi- 

ur invertendo, ut quadratum ex BE ad quadratum ex EA, 

ta quadratum ex DB ad rectangulum ADC; quare *erit re- 19. 5. 
iquum, exceſſus ſcilicet quadrati ex BE ſupra quadratum ex 

DB, ad reliquum b quadratum ex DE, ut totum, quadratum ® 5. 2. 
ſcilicet ex BE ad totum quadratum ex AE; 1gitur compo- 
nendo, ut exceſſus quadratorum ex BE, ED ſupra quadratum 

x DB, hoc eſt © ut duplum rectangulum BE, ED ad quadra- 7. 2. 
tum ex DE, hoc eſt ut recta BE bis ad rectam DE, ita qua- 

drata BE, EA ad quadratum ex AE, Horum autem ratio 

data eſt, quia data ſunt B, A, E puncta; data 1gitur eſt ratio 

rectae BE bis ad rectam ED; et data eſt BE, os data eſt 


| ED, et datum erit punctum D. 


O 


9. 
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ita recta BE bis ad quartam ED quae ponatur a puny} 


dendum eſt ED minorem eſſe EA, hoc eſt punctum) eſſe i. 
ter E, A puncta. Ex proportione praecedente, et dividend, 


dratum autem ex BE majus d eſt duplo rectangulo BDE un 
14. 5. 


conſtructione, ut quadrata ex BE, 


. ED, hoc eſt ©1ta) exceſſus quadratorum ex BE, ED ſupra qui 


Componetur ita, 
Fiat ut quadrata ex BE, EA ſimul ad quadratum ex 4. 


verſus A; erit D punctum inveniendum. Primo autem oft. 


eſt quadratum ex BE ad quadratum ex EA, ita (recta BD h a 
una cum DE ad ipſam DE, et ita) eſt duplum rectangulun 


BDE una cum quadrato ex DE ad quadratum ex DE. Cue 


cum quadrato ex DE, ergo © quadratum ex AE majus eſt que 
drato ex ED. Et recta AE major 
ipſa ED; cadit igitur punctum D B A D E 0 
inter A et C. Et quoniam, ex a — 


AE ſimul ad quadratum ex AE, ita (recta BE bis ad ipſan 
ED, hoc eſt ita duplum rectangulum BED ad quadratum e 


dratum ex BD ad quadratum ex DE, dividendo, erit qu- 
dratum ex BE ad quadratum ex EA, ut exceſſus quadrati a 
BE ſupra quadratum ex BD ad quadratum ex DE; quare*ut 
reliquum, quadratum ſcilicet ex BD ad reliquum reangr 
lum ADC, ita eſt quadratum ex BE ad quadratum ex EA; e 
invertendo, ut rectangulum ADC ad quadratum ex DB, in 
eſt quadratum ex AE ad quadratum ex EB. 
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4 \S. 3. Quando ratio data eſt quaevis alia quam in duobus 
N praecedentibus caſibus. 


osten DB in ratione data. Rectangulo ADC acquale fit rectan- 
7c in um BDE, pofita DE verſus partes puncti C. Quoniam igi- 
end data eſt ratio rectanguli ADC, hoc eſt ipſius BDE, ad 
D by adratum ex DB, data erit ratio retae ED ad ipſam DB. 
ulun autem, per Prop. 8. BD ad DE, ut rectangulum CBA ad 


ſum AEC, horum 3gitur ratio data eft; et datum eft rect- 
gulum CBA, quare et AEC datum eſt. Et quoniam rectan- 
lum BDE aequale eſt ipſi ADC, eſt autem BD major AD, 
ric CD major DE. Punctum igitur E cadit inter A, C punc- 
Et quoniam datum eſt rectangulum AEC, et data eſt recta 
— C, datum erit punctum E, quare data eſt recta BE. Et da- 
a oſtenſa eſt ratio BD ad DE, datum ® igitur eſt punctum D. 
W Quoniam vero ad cempoſitionem, qua inveniendum eſt 

ncum E, requiritur ut ad datam rectam AC apphcetur 
ectangulum AEC dato rectangulo aequale, ei ſcilicet ad quod 
ectangulum CBA datam habet rationem BD ad DE, defici- 
ns quadrato, Problema non ſemper conſtrui poteſt, quoties 
ſcilicet rectangulum datum, cui acquale applicandum eſt rec- 
Ne AC, majus fuerit quadrato ex dimidio ipſius ACE, Fiet 
uwtem modo ſingulari, & rectangulum hoc aequale fuerit qua- 
rato ex dimidio rectae AC, hoc eſt ſi punctum applicationis 
. inciderit in medium rectae AC. 2 | 
ta autem invenietur punctum D, et ratio rectanguli ADC 
ad quadratum ex DB in hoc caſu. Bifariam ſecetur AC in E, 
et puta D effe punctum inveniendum quod ſcilicet facit rect 
gulum BDE aequale ipfi ADC; addito igitur communi 
O 2 


factum puta; ſit ſcilicet rectangulum ADC ad quadratum | 


2 96, Dat. 
d 8. Dat. 


® 27J» 6. 
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« z,et 5. a. quadrato ex DE, erit rectangulum BED aequale d dato qu. 
drato ex AE, datum propterea eſt rectangulum EDB, et du 
eſt recta BE; data igitur eſt ED, datumque erit punctum), 

| Componetur hoc ita, 

Bifariam fecetur AC in E, et ipſis BE, EA tertia proyyr 
tionalis inveniatur ED, quae ponatur a puncto E verſus ] qu 
Et quoniam BE major eſt AE, erit AE major ED, et cadg 

punctum D inter A, C puncta. Eſt autem rectangulum Il 
aequale quadrato ex AE, et ablato communi quadrato ex Dl 
reliquum rectangulum BDE aequale eſt reliquo reQangub 
ADC. Et quoniam proportionales 

2. cor. 20.6. ſunt BE, EA, ED, erit © BE ad EP, B A D F 
ut quadratum. ex BE ad quadra- | 
tum ex EA, et dividendo, ut BD ad 
DE, ita eſt rectangulum CBA ad quadratum ex AE, inver- 
tendoque, erit ut ED ad DB, hoc eſt ut rectangulum BO,, 
five ADC. ad quadratum ex DB, ita quadratum ex AE fn: 
rectangulum AEC ad reQangulum CBA. Data igitur eſt rato 
rectanguli ADC ad quadratum ex DB, eadem ſcilicet ration 
quadrati ex dimidio ipſius AC ad rectangulum CBA, hoc eſte: 
dem rationi quadrati ex AC ad quadruplum rectanguli CBA. 
Inquirendum autem eſt an punctum D majorem facit n- 
tionem an minorem rectanguli ad quadratum, quovis al 
puncto in ipſa AC. Manentibus igitur jam deſcriptis, ſum 
tur inter A et C aliud quodvis punctum G, et rectangub 

A aequale fiat BGH; eſt igitur BG ad AG, ut GC ad Gf 
major autem eſt BG ipsà AG, quare GC major eſt GH; «- 
dit igitur punctum H inter puncta G, C. Non autem incide A 
H in 1 E, quod patet ſi fuerit & inter E et C, neq 


— — — — 
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det in E fi G fuerit inter A et E, etenim eſſet rectangulum 
E, hoc eſt ipſum BGH aequale rectangulo AGC, et, ad- 
V communi quadrato ex GE, eſſet rectangulum BEG ae- 

nale quadrato ex AE, hoc eſt rectangulo BED, et punctum 

coincideret puncto. D, contra hypotheſin. Quoniam vero 

quales ſunt AE, EC, rect- 

zulum AEC majus feſt B A D EG ES 
AH C, igitur ratio — I 
oguli AEC ad ipſum A DGE EK C 

BA major eſt ratione 1 ö 

anguli AH C ad idem = 
BA. Oſtenſum autem  AGDUHE , 0 
uit eſſe ED ad DB, ut OY 

etangulum AEC ad ipſum CBA; et ſimiliter quoniam rect- 
pulum AGC aequale eſt ipſi HGB, erit, per Prop. 8. ut HG + 
| GB, ita rectangulum AHC ad ipſum CBA; quare ratio 
ae ED ad rectam DB, major eſt ratione rectae HG ad ip- 

1 GB, et propterea ratio: rectanguli BDE, hoc eſt rectan- 
ul ADC ad quadratum ex DB, major eſt ratione rectanguli 
GH, hoc eſt ipſius AGC ad quadratum ex GB, Punctum 
zitur D facit maximam rationem rectanguli ad quadratum. 

Oſtendendum reſtat puncta ipſi D propiora majores facere 
ationes rectanguli ad quadratum quam puncta remotiora ad 

aldem partes puncti D. 

Manentibus jam deſcriptis, fit in recta AC punctum K re- 
notius a puncto D quam eſt punctum G, ſint autem puncta 
VG ad eaſdem partes ipſius D. Rectangulo AKC aequale 
at rectangulum BRL. Erit igitur punctum L inter puncta 

0, quod eodem modo oſtendetur quo punctum H oſten- 
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ſum fuit eſſe inter puncta G, C. Et primo, fit punctum G inte 
punctum D, quod facit maximam rationem, et punctumb. 
et in hoc caſu erit punctum H inter punctum E quod biſu. 
am ſecat rectam AC, et 
punctum C; quod quidem B 
manifeſtum eſt ſi fuerit G 
in E, vel inter E, C punc- 
ta, quia rectangulum AG 
aequale eſt ipſi BGH. At 
ſi G fuerit inter puncta 
D, E, quoniam rectangulum BDE aequale eſt ipſi ADC, ert, 
per partem 1. Prop. 27. rectangulum BGE minus ipſo ACC. 
hoc eſt rectangulo BGH, quare recta GE minor eſt ipsa GH, 
et punctum H erit inter E et C. Si igitur punctum K incident 
in ipſum , vel fuerit inter Het C, patet punctum L quo 
eſt inter K et C remotius eſſe a puncto E quam punctum H 
Si vero punctum K fuerit inter puncta G, H, quoniam red. 
angulum BGH aequale eſt ipſi AGC, erit, per partem pre 
mam Prop. 27. rectangulum BKH minus ipſo AKC, hoc el 
rectangulo BKL; quare recta KH minor eſt ipsa KL, « 
punctum L remotius erit a puncto E quam punctum H. &. 
cundo, fit punctum G inter punctum D et ipſum A; et que 
niam rectangulum BDE 

aequale eſt ipſi ADC, erit, B A KGDL HE 0 
oy poo 2, Trop. 27. | — —H 
rectangulum BGE majus 

ipſo AG C, hoc eſt rectangulo BGE, quare recta GE major 
eſt rea GH, et punctum H erit inter puncta G, E. Et quoi 
am punctum K eſt inter A, G puncta, eſt enim remotius? 


1 N A 6 


— 


A Dean m 


* U 
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Wo D quam ipſum G, et ad eaſdem partes ipſius D, et 
We nam rectangulum BGH acquale eſt ipſi AG C, erit, per 

nem 2. Prop. 27. rectangulum BKH majus ipſo AKC, hoc eſt 

aangulo BKL; recta igitur KH major eſt ipsà KL, et punc- 

u remotius erit a puncto E quam punctum ; quod e- 

am in caſu primo oſtenſum fuit. In utroque igitur caſu 
aangulum AHC majus © eſt ipſo ALC. Ergo ratio rectan- 5. 2. 

i AHC ad ipſum CBA, major eſt ratione rectanguli ALC 

I idem CBA. Oſtenſum autem fuit rectangulum AHC eſſe + vide banc 
{ ipſum CBA, ut recta HG ad ipſam GB; et quoniam rect- n in pag. 
gulum AKC aequale eſt ipſi BKL, ſimiliter prorſus oſten- es 

eur rectangulum ALC eſſe ad ipſum CBA, ut recta LK ad 

pam KB. Eſt igitur ratio rectae HG ad rectam GB, major 

atione rectae LK ad ipſain KB; quare et ratio rectanguli 

GH, hoc eſt ipſius AGC ad quadratum ex GB, major eſt 

atione rectanguli BKL, hoc eſt rectanguli AKC ad quadra- 

m ex KB, Punta igitur propiora ipſi D ad utraſvis ipfius 

artes faciunt majores rationes rectanguli ad quaditun, 

uam puncta remotiora ad eaſdem partes. 


= = enn 


Componetur vero Problema ita, 


Sint B, A, C tria puncta data in recta linea, ſitque ratio quam 
abere debet rectangu- 
um a ſegmentis inter OB | A D EG HE 
unctum inveniendum — —— — 

t puncta A, C ad qua- M N 

ratum ex ſegmento in 
ter ipſum et reliquum 

punctum B, ea quam habet rea M ad rectam N. Et inve- 


828, 6. 


niatur, ut in praemiſſis oſtenſum, punctum D quod facit m, 
ximam rationem rectanguli ad quadratum, hoc eſt ration 
eandem quam habet quadratum ex AE dimidio ipſius AC 
rectangulum CBA. Si igitur ratio M ad N eadem fuerit hy 
rationi, punctum D, idque ſolum, 2 Problema, qu 
punctum aliud quod- 


major fuerit ratione hac 
maxima, Problema conſtrui non poteſt. Quod fi proponatn 


ſam CBA minor eſt ratione quadrati ex AE ad idem reQur 
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vis inter A et C facit 
minorem rationem rect- 
anguli ad quadratum. M N 
Si vero ratio Mad N — fi 


OB A © FC 


U 
* 


vnn. 


ratio M ad N minor ratione quadrati ex AE ad rectanguln 
CBA, fiat ut N ad M, ita rectangulum CBA ad aliud, qu! 
inveniatur faciendo ut N ad M, ita AB ad rectam BO, nin 
ita erit rectangulum CBA ad ipſum CBO. Et quoniam, u 
hypotheſi, ratio M ad N, hoc eſt ratio rectanguli CB ad ip 


gulum CBA, erit rectangulum CBO minus quadraio ex A 
Igitur ad rectam AC applicari poteſt 8 rectangulum aequl: 
ipſi CBO deficiens quadrato; applicetur, et fit H utrumlibe 
ex applicationum punctis. Fiat autem ut AO ad OB, ita 
ad HG, ſumpto G inter puncta B et ; erit G punctum i 
veniendum. Eſt enim, ex conſtructione, rectangulum AH 
aequale ipſi CBO, et AO ad OB, ut BH ad HG; quare e 
AB ad BO, ut BG ad GH, et propterea rectangulum CB: el 
ad ipſum CBO, hoc eſt ad rectangulum AHC, ut BG ad GH 
Eſt autem BC major HC, quare rectangulum AH, BC malt 
eſt ipſo AH C; ratio igitur rectanguli CBA ad ipſum All 
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eſt ratio rectae BG ad rectam GH, major eſt ratione (e- 
em CBA ad ipſum AH, BC, hoc eſt ratione) BA ad AH; 


It ms 


lone; 

AC 4 tur BG major eſt BA, et punctum G cadit propterea inter 

thi Cpuncta. Quoniam vero rectangulum CBA eſt ad ipſum 
a c, ut BG ad GH, ut prius oſtenſum; erit, per conver- 


m Prop. 8. rectangulum BGH aequale rectangulo AGC. 
autem rectangulum AGC, hoc eſt ipſum BGH ad qua- 
tum ex GB, ut recta HG ad rectam GB, hoc eſt ut OB ad 
\, hoc eſt ut recta M ad rectam N, hoc eſt in ratione data. 
ſimiliter invenietur alterum punctum quod ſolvet Proble- 
a, ope reliqui puncti applicationis. 


CC — A EEE 
2 . = 3 
5 © = = 


' PROB. v. EPITAGMA z. ALITER. 


WE : — LES \ o 
— r rr 


DATIS in recta linea tribus punctis B, A, C quartum D 
invenire inter punctum medium A et utrumlibet ex extre- 


n 


; mis C, quod faciet rectangubum ADC ad quadratum ex DB, 
AE. in ratione data,” 
qual | 
libe factum puta ; fit ſcilicet rectangulum ADC ad quadra- 


n ex DB in ratione data. Secetur AC bifariam in puncto 


1 centroque E, intervallo EC deſcribatur ſemicirculus AFC, 
Ha puncto D ipſi AC ad rectos angulos ducatur DF quae 


ircumferentiae occurrat in F, et jungatur BF. Eſt igitur 
Juadratum ex DF aequale rectangulo ADC, quare, ex hypo- 

meli, data eſt ratio quadrati ex DF ad quadratum ex DB, 
Juare data * eſt ratio rectae DF ad ipſam DB; et datus eſt * 59. Dat. 
© 


f 8, et 22. 6. 


136. 3. 


d 44. Dat, 
© 32. Dat, 


4 28. Dat. 
"+ $ Dat. 


i recta ea circumferentiam AFC contigerit. Punctum en 
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angulus BDF, igitur b triangulum BDF ſpecie datum eſt, kr 
tuſque erit angulus DBF ; et datum eſt punctum B, quy: 
recta BF poſitione data eſt; et poſitione data eſt circumfem 
tia AFC, datum gurl punctum F, et recta FD poſiting 
et propterea datum * eſt punctum D. 

Quoniam vero ad compoſitionem requiritur ut rect 
quae poſitione data oſtenſa eſt, occurrat circumferentiae yi. | } Ja 
tione datae AFC, quod non ſemper fieri poteſt, ideo Proben 
in omni caſu non conſtrui poteſt. Fiet autem modo finguly 


o — & of "EW — 3 — c p * 5 
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et ratio rectanguli ad 
quadratum in hoc caſu 
invenientur ducendo rec- 
tam BG circulum in & 
contingentem, et a puncto 
G ducendo ad AC per- 
pendicularem GH; erit 
enim H punctum inve- 
niendum, et, junctà EG, 
ratio rectanguli AH C, | q 
hoc eſt quadrati ex GH | | 2 
ad quadratum ex HB, 
eadem erit f rationi quadrati ex EG ad quadratum ex 05 
hoc eſt ration quadrati ex EA dimidio 1phus AC ad recur 
gulum 8 CBA, 

Inquirendum autem eft an punctum H facit majorem t 
minorem rationem rectanguli ad quadratum quovis il 
puncto in recta AC, Manentibus igitur deſcriptis, ſumati 
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x er A et C aliud quodvis punctum D, et ducatur DF ad 
1 Nos angulos ipſi AC, occurratque circumferentiae in F, jun- 
ur Br quae occurrat ipſi GH in K. Ratio igitur quadrati 
W GH, hoc eſt rectanguli AHC, ad quadratum ex HB, ma- 
W cit catione (quadrati ex KH ad idem ex HB quadratum, 
W. ct ratione quadrati ex FD, hoc eſt) rectanguli ADC ad | | 
daratum ex DB. Quare punctum HI facit maximam rati- g : 
cn rectanguli ad quadratum. 
buncta autem ipſi H propiora faciunt majores rationes 
aanguli ad quadratum quam puncta remotiora ad eaſdem 
res puncti H. Sit enim punctum L propius puncto H = 
an punctum D, et ad eaſdem partes ipſius H, et ducatur | 
C Mad rectos angulos ipſi AC, occurratque circumferentiae 6 
u, et junta BM occurrat DF productae in N. Igitur ratio N 
ctanguli ALC, hoc eſt quadrati ex ML ad quadratum ex 
B, (hoc eſt ratio quadrati ex ND ad quadratum ex DB,) ma- 
r eſt ratione quadrati ex FD ad quadratum ex DB, hoc eſt 
tone rectanguli ADC ad quadratum ex DB, Puncta igitur 
H propiora ad utraſvis ipſius partes faciunt majores ra- 
nes rectanguli ad quadratum, quam puncta remotiora ad 
Waidem partes. 


1 


| | Componetur ita, 
| dit ratio data quam habere debet rectangulum ad quadra- 
m ea quam habet recta O ad rectam P, et inter O et P me- 
a proportionalis inveniatur Q. Bifariam ſecetur AC in E, 
centro E, intervallo EC deſcribatur ſemicirculus, quem 
ontingat recta ducta a puncto B in G, et ad AC ducatur 
Perpendicularis GH. Si 1 igitur ratio data O ad P, hoc eſtb ra- ba. cor. 26.6, 
110 quadrati ex O ad quadratum ex Q eadem fuerit rationi 
22 


re 
110 


Pr ²˙ m . 7˙˙ es ee es EO PO Io a. IT 7 


3 


— 
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quadrati ex EC ad rectangulum CBA, punctum I, idqueſ WM 
lum, efficiet Problema, quia punctum quodvis aliud in r:2, WM 
AC minorem facit rationem rectanguli ad quadratum, Mil 
autem ratio data O ad P non fuerit eadem rationi maxiny 
quadrati ſcilicet ex EC ad rectangulum CBA, erit hic rat 
minor, Sit 1gitur ratio O 
ad P minor ratione qua- 
drati ex EC, hoc eſt ex 
EG adreQangulum CBA, 
hoc eſt ad quadratum ex 
GB; erit igitur ratio qua- 
drati ex O ad quadratum 
ex Q minor ratione qua- 
drati ex GH ad quadra- 
tum ex HB, et propterea 
ratio rectae O ad rectam 
Qu minor erit ratione GH 
ad HB. Fiat ut O ad O: ita KH ad HB, et KH minor ent 
GH; quare juncta BK neceſſario circumferentiae occurretin 
duobus punctis. Sit F eorum utrumlibet, et ad AC ducati 
perpendicularis FD; erit D punctum inveniendum. Eſt enin 
quadratum ex FD, hoc eſt rectangulum ADC ad quadratun 
ex DB, ut quadratum ex KH ad quadratum ex HB, hoc cf 
ut quadratum ex recta O ad quadratum ex recta Qs hoc e 
ut recta O ad rectam P, hoc eſt in ratione data. 
Conſtructionem hanc dedit Hugo de Omerique in py 
260, Analyſeos ſuae Geometric ae 
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. VL 


als in recta linea tribus punctis quartum invenire ex- 
J tr; ipſa ad utraſvis partes quod faciet rectangulum a ſeg- 
nentis inter ipſum et duo ex punctis datis ad quadratum 
W cx ſegmento inter ipſum et reliquum punctum datum, in 

W ::tione data.“ | | 


PROP. LIV. PROB. VI. EPITAGMA 1. 


8 DATIS in recta linea tribus punctis A, C, B quartum D 
invenire extra puncta data ad partes B quod faciet rectan- 
gulum ADC a ſegmentis inter ipſum et duo puncta A, C 
ab ipſo remotiora ad quadratum ex DB ſegmento inter ip- 
ſum et reliquum punctum B, in ratione data, quae, ut 
patet, debet eſſe majoris ad minorem.” 


Factum puta; fit ſcilicet rectangulum ADC ad quadratum 
* DB in ratione data. Rectangulo ADC aequale fit rectan- 
lum BDE, poſità DE ad eaſdem partes ad quas eſt DB; e- 
t autem punctum E in BA | 

producta ad partes ipſius A. F E I AC B DG 
t quoniam data eft ratio 5 
fectanguli ADC, hoc eſt ip- M N 
us BDE ad quadratum ex "= 
DB, data erit ratio rectae ED ad ipſam DB. Eſt autem per 
op. 14. ED ad DB, ut rectangulum CEA ad ipſum ABC; 
horum igitur ratio data eſt, et datum eſt rectangulum ABC, 
quare et CEA; dataque eſt recta AC, et eſt punctum E in CA 
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* 85. Dat. producta, igitur * datum eſt punctum E, et data erit rg, 
*6. Dat. EB, Data autem eſt ratio ED ad DB, datum igitur®eſt pus 
tum D, 
Componetur ita, 
Sit ratio data quam habere debet engem ADC A 
quadratum ex DB, ea quam habet recta M ad rectam N, « 
flat ut rea N ad ipſam M, ita rectangulum ABC ad ali 
quod invenietur faciendo ut N ad M, ita CB ad BF, nam it 
crit rectangulum ABC ad ipſum ABF. Ad rectam vero \( 
© 85. Dat. applicetur ©, verſus partes puncti A, rectangulum aequale i 
ABF excedens quadrato, ſitque E punctum applications; q 
ut FC ad CB, ita fiet EB ad 
BD; erit D punctum inveni- F E H AC B D 
noun ͤ im FB ad BO, ... trot 
ut ED ad DB; 1gitur rectan- M N | 
gulum ABF, hoc eſt ipſum N 
CEA eſt ad rectangulum ABC, ut ED ad DB; et per conver 
ſam Prop. 14. erit rectangulum ADC aequale ipſi EDB. Red- 
angulum autem ADC, hoc eſt EDB eſt ad quadratum ex Dh. 
ut recta ED ad ipſam DB, hoc eſt ut FB ad BC, hoc eſt u 
recta M ad rectam N, hoc eſt in ratione data. | 
Puncta autem ipſi B propiora faciunt majores rationes rec. 
anguli ad quadratum quam puncta remotiora. Sit enim 
punctum D propius ipſi B quam punctum G; et rectangulo 
ADC aequale fiat BDE, rectangulo autem AG C rectangulun 
BGH. Erit igitur per Prop. 33. rectangulum EGB majus ip 
ſo AGC, hoc eſt ipſo BGH; quare recta EG major eſt ip 
GH, et punctum H erit inter puncta E, A. Rectangulum 
igitur CEA majus eſt ipſo CHA, et propterea CEA majorem 


— — 
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et rationem ad rectangulum ABC quam habet rectangu- 
CHA ad idem ABC. Ut autem ED ad DB, ita, per Prop. 
eit rectangulum CEA ad ipſum ABC; et, per eandem, ut 
WG ad GB, ita eſt rectangulum CHA ad ipſum ABC, Igitur 
tio ED ad DB, major eſt ratione HG ad GB, quare ratio 
; aanguli EDB, hoc eſt ipſius ADC ad quadratum ex DB, 
ajor eſt ratione rectanguli HGB, hoc eſt ipſius AG ad 
adratum ex GB. | | 


- _— 


PRO B. VI. EPITAGMA 1. ALITER. 


 DATIS in recta linea tribus punctis A, C, B quartum D 
invenire extra puncta data quod faciet rectangulum ADC | 
ad quadratum ex DB, in ratione data, majoris ſcilicet ad | 
minorem.“ N 


factum puta fit ſcilicet rectangulum ADC ad quadratum 
bx DB in ratione data. Secetur AC bifariam in puncto E, et 
dentro E, intervallo EC | g 
leſcribatur ſemicirculus | 13 
AFC, et a puncto D du- 8 
catur recta DF ipſum 
ontingens in F, occur= {| | 
atque DF in puncto G | : 
ease 50 quae ad 115 A * CB: Dm 
dulos rectos ducta eſt N 7 O 

ph AB. Eſt igitur qua- | 
dratum ex FD aequale * ag ADC, quare data eſt ratio 36. 3. 
8 9uadr ati ex FD ad quadratum ex DB, et propterea data eſt > 59. Dat. 
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ratio rectae FD ad ipſam DB. Junctà autem EF rectus e. 
angulus EFD, quare aequiangula ſunt triangula EFD, G0 ad! 
ut igitur FD ad DB, ita eſt EF ad BG, quare data et n 
EF ad BG, et data eſt EF, ideoque et BG magnitudine; (A: 
poſitione, datumque eſt punctum B, datum igitur eſt pur. | 
tum G; quare recta GF poſitione data eſt, ſed et AB d 
eſt poſitione; datum propterea eſt punctum D. 
Componetur ita, 
Sit ratio data quam habere debet rectangulum ADC d 
quadratum ex DB ea quam habet recta N ad ipſam O, et i. 
ter Net O media proportionalis inveniatur P; bifariamgy tl 
ſea AC in E, fiat ut N ad P, ita EC ad quartam BG qur 
ponatur a puncto B ad | 
rectos angulos iph AB. W 
A puncto vero G duca- 
tur rea GF contingens 
circulum ſuper diame- 
trum AC deſcriptum in E 
puncto F ad eaſdem ſci- 
licet partes rectae AB N P 
ad quas eſt punctum G, 
ducatur autem EH parallela 150 GB, occurratque circumte 
rentiae AFC in H. Et quoniam ratio data, hoc eſt ratio Nal 
O eſt. majoris ad minorem, erit et ratio N ad P majoris a 
minorem ; recta igitur EC, hoc eſt- EH major eſt ipsà 6h, 
ideoque punctum contactus F, erit inter H et C, et recta I 
occurret ipſi AB productae verſus partes B; occurrat ei in) 
crit D punctum inveniendum. Jungatur enim EF, et quoni- 
am aequiangula ſunt triangula EFD, GBD, erit quadratu® 
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rp, hoc eſt rectangulum ADC ad quadratum ex DB, ut 
adratum ex EF, hoc eſt ex EC ad quadratum ex BG, hoc 
ut quadratum ex recta N ad quadratum ex ipsa P, hoc eſt 
t recta N ad rectam O, hoc eſt in ratione data, . 
puncta autem ipſi B propiora majores faciunt rationes rect- 
guli ad quadratum quam puncta remotiora. Sit enim D 
pius ipſi B quam punctum K, et ducatur KL contingens 

icirculum AH C in L, et ipſi KL occurrat BG in M, et 
ngatur EL. Patet punctum L cadere inter ipſa E, H, quare 

minor erit BM. Habet igitur quadratum ex EF majorem 
tionem ad quadratum ex BG, quam quadratum ex EL ad | 
adratum ex BM, quare et quadratum ex FD, hoc eſt rect- | 
culum ADC majorem habet rationem ad quadratum ex i 
B, quam quadratum ex LK, hoc eſt rectangulum AKC ad i 
Padratume ex KB, 


Us et 
Gl: 
t ray 
ſele 
Pune 
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PROP. LV. PROB. VI. EPITAGMA 2. 


= 


F — * A Rs 


DATIS in recta linea tribus punctis B, A, C quartum D 


invenire extra puncta data, quod faciet rectangulum ADC 

' a ſegmentis inter ipſum et duo puncta A, C ipſi propiora 0 
* ad quadratum ex ſegmento DB inter ipſum et reliquum f 
(ad 


punctum B, in 1 data, quae, ut patet, debet eſſe mi- 
noris ad majorem. 


FG Tactum puta; et rect- | 

D, enzulo ADC aequale fit BF A El 80 G 
i pectangulum BDE, poſità M N 

0 DE ad eaſdem partes ad —— — 


3 Coy Boi: RE. 3 55 11 k 
c Ss ERAS oe oben Fo: OO” a 436i et add 


* 


; 
» * 
— 
: 
4 
i 
" 
x 


Eſt autem, per Prop. 14. BD ad DE, ut rectangulum CBA 


| * 85, Dat, 


* 29. 6. 


| angulum AEC, ut recta BD ad rectam DE. Igitur per cot 


et eſt punctum E in AC producta; datum igitur * eſt pu 


partes C; et ut AF ad FB, ita fiat BE ad ED; erit D put 
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quas eſt DC; erit igitur punctum E inter puncta C, Þ, |, 
quoniam data eſt. ratio rectanguli ADC, hoc eft ipfius By 
ad quadratum ex DB, data erit ratio rectae ED ad ipſam 


ipſum AEC; horum igitur ratio data eſt; et datum eſtredy, 
gulum CBA, quare datum eſt AEC. Data autem eſt recta A. 


tum E, et data erit recta BE. Et data eſt ratio BD ad DF, x 
nn. datum eſt punctum D. 
Componetur ita, 
Sit ratio data quam habere debet rectangulum ADC 4 
quadratum ex DB, ea quam habet recta M ad rectam N « 
fat ut N ad M, ita rectangulum CBA ad aliud, quod ine 
nietur faciendo ut Nad 
M, ita recta AB ad ipſam BF A. G EH D 
BF, nam ita erit rectan- ; Mu RL 
gulum CBA ad ipſum M N 
CBF. Ad rectam vero ag 
applicetur b rectangulum aequale ipſi CBF excedens quadr, 
ſitque E punctum applicationis quod eſt in AC pruducta a 


tum inveniendum. Erit enim AB ad BF, ut BD ad DE, qu- 
re et rectangulum CBA erit ad ipſum CBF, hoc eſt ad rec. 


verſam Prop. 14. erit rectangulum ADC aequale ipſi l. 
Eſt autem rectangulum ADC, hoc eſt BDE ad quadratum e 
DB, ut recta ED ad ipſam DB, hoc eſt ut FB ad BA, hoc el 
ut M ad N, hoc eſt in ratione data. 

Puncta autem ab ipſo C remotiora faciunt majores ratio 
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. h EY rectanguli ad quadratum quam puncta propiora. Sit 
11 punctum G remotius a puncto C quam eſt punctum D. 
n 1, eaangulo ADC aequale fiat ipſum BDE, rectangulo autem 
Bai C acquale fiat BGH, igitur per Prop. 33. rectangulum BGE 


ecke 2 jus eſt ipſo AGC, hoc eſt ipſo BGH; quare recta GE ma- 
ea ipſa GH, et punctum H erit in CE producta; et prop- 
pu ea rectangulum AHC majus eſt ipſo AEC, ideoque habet 
DA ic majorem rationem ad rectangulum CBA, quam rectan- 


3 lum AEC ad idem CBA. Quoniam vero rectangulum AGC 
ale eſt ipſi BGH, erit, per Prop. 14. HG ad GB, ut rect- 
gaolum AHC ad ipſum CBA; et ſimiliter, quoniam ADC 


Ne aua eſt ipſi BDE rectangulo, erit ED ad DB, ut rectan- 
im lum AEC ad ipſum CBA. Ratio igitur HG ad GB, major 


t ratione ED ad DB; quare et ratio rectanguli BGH, hoc 
3 | ipſius AGC ad quadratum ex GB, major eſt ratione rect- 
gal BDE, hoc eſt ipſius ADC ad quadratum ex DB. 
PROB, VI. EPITAGMA 2, ALITER. 


DATIS in recta linea tribus punctis B, A, C quarfum P 


qui nvenire extra puncta data quod faciet rectangulum ADC 
ect ad quadratum ex DB in ratione data minoris ad majorem.“ 


Tactum puta; fit ſcilicet rectangulum ADC ad quadratum 
x DB in ratione data. Secetur AC bifariam in puncto E, et 
ntro E, intervallo EC deſcribatur ſemicirculus AFC, et a 


undo G rectae BG quae ad rectos angulos ducta eſt ipfi 


puncto D ducatur DF ipſum contingens in E, occurratque in 


— 
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n 


* 36. 3. 
d 59. Dat. 


eſt EF, ideoque et BG magnitudine, ſed et poſitione, dat. 


© 94. Dat, 


tum eſt punctum D. 


EC ad quartam BG, 6 
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AB. Quoniam igitur data eſt ratio rectanguli ADC, ho 
quadrati ex FD ad quadratum ex DB, data erit b ratio n 
FD ad ipſam DB. Juncta autem EF aequiangula erun g 
angula EFD, GBD; ut igitur FD ad DB, ita eſt EF ad BG: 
datae ſunt FD, DB, quare data eſt ratio EF ad BG; et do 


que eſt punctum B; datum igitur eſt punctum G, et u 
F poſitione data © erit, ſed et recta AB Fan, ; igitur de 


Componetur ita, 

Sit ratio data quam habere debet rectangulum ad qu. 
dratum ea quam habet recta N ad rectam O, et inter N &( 
media proportionalis inveniatur P; bifariam ſecetur AC uf, 
et fiat ut N ad P, ita | Eb: 


quae ponatur ad rectos | 
angulos ipſi AB. Du= N 
catur vero a puncto G 
recta GF contingens 
circulum ſuper diame- 
trum AC deſcriptum in B A 
puncto F ad eaſdem ſci- 
licet partes rectae AC N P 
ad quas eſt G; ducatur . 
etiam recta EH parallela ipſi GB, occurratque circumf- 
rentiae AFC in H. Et quoniam data ratio N ad O eſt mi 
noris ad majorem, erit et ratio N ad P minoris ad ma 
rem; quare recta EC, hoc eſt EH minor eſt ipsà GB; cad 
igitur punctum contactus F inter H ct C, et recta GF oc 
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ia BC productae ad partes C; occurrat ei in D, erit D 
0 aum inveniendum. Jungatur enim EF, et quoniam ae- 
ingula ſunt triangula EFD, GBD, erit quadratum ex FD, 
e eſt rectangulum ADC ad quadratum ex DB, ut quadra- 
ex EF, five EC ad quadratum ex BG, hoc eſt ut qua- 
um ex recta N ad quadratum ex recta P, hoc eſt d ut recta 2.cor. 20.6. 
et rd ipſam O, hoc eſt in ratione data. 
Puna autem ab ipſo C remotiora faciunt majores ratio- 
s rectanguli ad quadratum quam puncta propiora. Sit e- 
n punctum K remotius a puncto C quam eft punctum D, 
t ducatur recta KL contingens ſemicirculum AH C in L, et 
i BG occurrat KL in M, et jungatur EL. Patet punctum 
cadere inter puncta F, H, quare cadet M inter B, G. Ha- 
et igitur quadratum ex EL majorem rationem ad quadra- 
m ex BM, quam quadratum ex EF ad quadratum ex BG. 
Duare, propter aequiangula triangula, quadratum ex LK, 
Noc eſt rectangulum AKC majorem habet rationem ad qua- 
Wratum ex KB, quam quadratum ex FD, hoc eſt nf,. 
Ac ad quadratum ex DB. 


PROP. LVI. PROB: VI. EPITAGMA z. 


* DATIS in recta linea tribus punctis A, B, C quartum D 
* 1nvenire extra ipſa quod faciet rectangulum ADC a ſeg- 
| zn inter ipſum et puncta extrema A, C ad quadratum 

ex ſegmento DB inter ipſum et reliquum punctum B, in 
ratione data,” | 


* 
i 
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© Cas, 1. Quando ratio data eſt aequalis ad aequalem. 


Factum puta; fit ſcilicet rectangulum ADC aequale Qui 
drato ex DB. Eſt igitur AD ad DB, ut BD ad DC, et AB A 
* 19. 5. BC, ut* AD ad DB. Data. autem eſt ratio AB ad BC, igity 
data eſt ratio AD ad DB; et data eſt AB, quare datum eſt puns 
tum D. Quoniam vero ratio AD ad DB eſt majoris ad mins 
rem, oportet AB majorem eſſe BC. 
Componetur ita, 
Sit * AB major BC, et inveniatur in AC produch 
punctum D quod facit AD ad DB, ut AB ad BC. Erit igity 
D ad DB, ut BD ad DC, et rectangulum ADC eſt prop 
terea aequale quadrato ex DB. 
Puncta autem remotiora a C quam eſt D faciunt rectangu 
lum majus quadrato, et con- 
tra. Sit enim E remotius a C 4 ˙ 1 NE 
quam D, — igitur CE 5 
major eſt ipsà CD, erit ratio 
BD ad DC, major ratione BE ad EC. Eft autem AB ad Bl, 
cor. 29. f. ut > BD ad DC, quia proportionales ſunt AD, BD, CD; ig- 
| tur ratio AB ad BC, major eſt ratione BE ad EC, et propter- 
ea rectangulum AB, EC majus eſt rectangulo CBE; commu- 
ne addatur rectangulum BEC, et rectangulum AEC majus 
2.2. exit rectangulis CBE, BEC, hoc eſt © quadrato ex EB. 


A r 


Cas. 2. Quando aequales ſunt AB, BC. 


Factum puta; fit ſcilicet rectangulum ADC ad quadratun 
ex DB in ratione data. Quoniam igitur quadratum ex Db, 
2.6. 2. hoc eſt * rectangulum ADC una cum quadrato ex BC data 


— - e _ WM _ — 
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abet rationem ad rectangulum ADC, been quadra- 
In ex DB datam habebit rationem ad quadratum ex BC, 
tum igitur eſt quadratum ex DB, et ipſa DB. data erit, 1— 
| oque datum eſt punctum D. 

| Componetur ita, 

Sit ratio quam habere debet rectangulum ad quadratum 
dem rationi rectae EF ad rectam FG, quae, ut patet, de 
t eſſe minoris ad majorem. Et fiat ut GE ad G, ita CB 
d BH, inveniatur au- 

m inter CB, BH media xx A B C DK 
roportionalis BD quae nn wa 
donatur a puncto B ver- G F F 

s partes puncti C; punk FER 

mD ſolvet Problema. 

t enim quadratum ex BD, hoc eſt rectangulum HBC ad 
huadratum ex BC, ut rea HB ad ipſam BC, hoc eſt ut FG 
| GE; igitur, convertendo, eſt quadratum ex BD ad rect- 
bogulum ADC, ut recta GF ad ipſam FE, et invertendo, rect- 
kngulum ADC eſt ad quadratum ex DB, ut EF ad FG, hoc 
ſt in ratione data. 

Puna autem remotiora a puncto C majores facikune rati- 
nes rectanguli ad quadratum quam puncta ipſi propiora. 
dit enim punctum K remotius a C quam eſt punctum D, igi- 
quadratum ex BC ad rectangulum AKC minorem habet 
tionem quam ad rectangulum ADC; et componendo, qua- 
dratum ex BK minorem habet rationem ad rectangulum AKC 
quam quadratum ex BD ad rectangulum ADC. Igitur inver- 
tendo, rectangulum AKC ad quadratum ex KB majorem ha- 
bet rationem quam rectangulum ADC ad quadratum ex DB, 


a 
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Cas. 3. Quando inaequales ſunt AB, BC, et ratio dat 
minoris ad majorem. 


Factum . ſit ſcilicet in AC l punctum Dq 
facit rectangulum ADC ad quadratum ex DB in data rats 
—_— ad majorem; et rectangulo ADC aequale fit ipjy 
. Quomiam 1gitur rectangulum ADC, hoc eſt BDE n 
nus wage quadrato ex DB, erit ED minor DB; _—_— vero [ 
major eſt DC, quia rectan- 
gulum ADC eſt aequale ipſi 
BDE; cadet igitur punctum 
E inter puncta B, C. Et * 1 N 
quoniam rectangulum ADC,  . ZIG 
hoc eſt ipſum BDE datam | 
habet rationem ad quadratum ex DB, habebit ED ad DBa 
dem datam rationem. Eſt autem, per Prop. 15. ED ad I. 
ut rectangulum ABC ad ipſum AEC; horum igitur ratio de 
eſt. Et datum eſt rectangulum ABC, igitur datum eſt redn 
86. Dat. gulum AEC; et data eſt recta AC, quare datum crit * pun 
| tum E, et propterea data eſt recta BE, et data eſt ratio Il 
ad DB, datum igitur eſt punctum D. 
Componetur ita, 
Sint . data A, B, C. in recta linea, os ratio dat 
quam habere debet rectangulum ad quadratum eadem rat 
ni rectae Mad rectam N. Et ut N ad M, ita fiat rectang 
lum ABC ad aliud, quod invenietur faciendo ut N ad M. 
AB ad BF, erit enim in eadem ratione rectangulum ABC A 
ipſum FBC. Quoniam vero ratio M ad N eſt minoris ad i 
jorem, erit rectangulum FBC minus ipſo ABC, et proptet 


ET Þ: MEC- 0] 
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angulum FBC minus eſt quadrato ex dimidio rectae 
, igitur, in hoc caſu, in quo ſcilicet ratio data eſt mino- 


um aequale dato FBC deficiens quadrato. Alterum au- 
ex applicationum punctis neceſlario cadet inter B et C, 


rati 
in niam rectangulum applicatum minus eſt ipſo ABC. Sit 
JE m um illud E, et ut AF ad FB, ita fiat BE ad ED, poſita 


) verſus partes puncti C; erit D punctum inveniendum. Erit 
im AB ad BF, ut BD ad DE, major autem eſt AE ipsa AB, 
tur ratio AE ad FB, major eſt ratione (AB ad BF, hoc eſt 
one) BD ad DE. Et quoniam, ex conſtructione, rectan- 
um AEC aequale eſt ipſi FBC, erit AE ad FB, ut BC ad 
. Eſt igitur ratio BC ad CE, major ratione BD ad DE, 
propterea punctum D cadit in EC producta. Quoniam au- 
n eſt AB ad BF, ut BD ad DE, erit rectangulum ABC ad 
um FBC, hoc eſt ad) rectangulum AEC, ut BD ad DE. I- + 
tur per converſam Prop. 15. rectangulum ADC acquale eſt 
BDE; rectangulum autem ADC, hoc eſt BDE eſt ad qua- 
atum ex DB, ut recta ED ad ipſam DB, hoc eſt ut FB ad 
v hoc eſt ut recta Mad ipſam N, hoc eſt in ratione data. 
Punta autem remotiora a puncto C, propiora vero ipfi 
am punctum quod facit rectangulum aequale quadrato, fa- 
it majores rationes rectanguli ad quadratum quam puncta 
Cpropiora. Sit enim punctum G remotius a puncto C 
m eſt D. Facto igitur rectangulo BDE aequale ipſi ADC, 
det punctum E inter B, C puncta, ut prius oſtenſum. Si- 
ulter, ſi fiat rectangulum BGH aequale ipſi AGC, cadet H 
ter puncta B, C. Et quoniam rectangulum ADC aequale 
t rectangulo BDE, et punctum G eſt in AD producta, crit, 
R : 


ad majorem, ſemper applicari poteſt ® ad rectam AC rect- » 23. 6. 
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per Prop. 33. rectangulum AGC, hoc eſt ipſum BGH my 
rectangulo BGE; igitur recta GH major eſt 1 1psa GE, eta 
det punctum H inter puncta B, E. Quoniam vero rectang * 
lum AGC aequale eſt ipſi BGH, erit, per Prop. 1 15. BG 
H, ut rectangulum ABC 
* ad ipſum AHC; et, quia 
BG mayor eſt GH, rectan- A , 8 HE C D 6 
angulum ABC majus eſt ip- 
ſo AHC, et propterea cadet 
punctum B propius medio 
puncto rectae AC quam punctum , quare et H cadet p 
pius eidem puncto medio quam punctum E. Igitur red 
gulum AHC majus eſt ipſo AEC, et habebit AH C ad Al 
rectangulum majorem rationem quam rectangulum AEC # 
t Vide no- jdem ABC. Quare, ex praemiſſis |, HG ad GB, majorem b 
n [ber rationem quam ED ad DB; et propterea rectanguln 
BGH, hoc eſt AGC majorem aber rationem ad quadratn 
ex GB, quam rectangulum BDE, hoc eſt ADC ad quadratw 
ex DB. i „ 
CAs. 4. Quando ratio data eſt majoris ad minorem. 
Factum puta; fit ſcilicet rectangulum ADC ad quadratun 
ex DB in ratione data majoris ad minorem. Quoniam igiu 
rectangulum ADC majus eſt quadrato ex DB, ablato com 
muni rectangulo BDC, erit reliquum rectangulum AB, ( 
majus reliquo CBD; quare ratio AB ad BC, major eſt ir 
* tione BD ad DC; eſt autem BD major DC, multo ig 
Az major eſt BC. Unde ut Problema conſtrui poſſit, nectl 
eſt ut inaequales fint AB, BC, et ut punctum fit in r 
AC producta ad partes minoris ſegmenti BC, Fiat redange 


* 


TT | „ 


* 
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DE. aequale ipſi ADC, poſita DE verſus A. Et quoniam 
W.. ct, ex hypotheſi, ratio rectanguli ADC, hoc eſt ipſius 
r 2d quadratum ex DB, data erit ratio rectae ED ad rec- 
bz. Eft autem, per Prop. 15. BD ad DE, ut rectangu- 
n ABC ad ipſum AEC; horum 1gitur ratio data eſt; et da- 
Wn ct rectangulum ABC, quare datum eſt AEC; et FRG eſt 
a AC, datum igitur * eſt punctum E. Data autem oſtenſa * 86. Dar. 
ratio ED ad DB, et data eſt recta EB, et propterea datum 
punctum D. 
Quoniam vero ad compoſitionem requiritur ut ad datam 
Wm AC applicetur rectangulum AEC dato rectangulo ae- 
bale, ei ſcilicet ad quod rectangulum ABC datam habet ra- 
nem BD ad 
E, deficiens F A TIR 1 Kk 
adrato, Pro- ht: LR: _ 
ema non ſemmm — 
er conſtrui po- 
ſt, quoties ſcilicet rectangulum datum majus fuerit qua- 
Wrato ex dimidio ipſius AC. Fiat autem modo ſingulari, fi 
<Cangulum datum aequale fuerit quadrato huic. 
| Invenietur autem punctum D, et ratio rectanguli ADC ad 
uadratum ex DB, in hoc caſu, fi inveniatur punctum D tale 
r, facto rectangulo BDE aequali ipſi ADC, cadat punctum 
Fin medio ipſius AC. Factum puta, et quoniam rectangu- 
um BDE aequale eſt ipſi ADC, ablatis hiſce ex communi 
juadrato ex ED, erit b reliquum rectangulum BED aequale » 2, et 6. 2. 
eliquo, dato ſcilicet quadrato ex EC; datum igitur eſt rect- 
angulum BED, et data eſt recta EB, datum N eſt 
panctum D. 


| May 
1 
Mang 
504 


— * * 


R 2 


EC minor ED, et cadet punctum D in AC producta. Ou 


c. cor. 20.6. DE, EC, EB, erit DE ad EB, ut . ex EC ad qu. 


Manentibus igitur jam deſcriptis, fit in AC producta ali 


3E; quare recta HG minor aut major eſt recta EG, ig 
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Componetur hoc ita, We. 
Bifariam ſecetur AC.in E, et ipſis BE, EC tertia propor, Wii 
onalis inveniatur ED; et quoniam EB minor eſt ipſa EC, « pr 


niam vero rectangulum BED aequale eſt quadrato ex EC, i 
latis hiſce ex communi quadrato ex ED, erit reliquum rg, 
angulum EDB aequale reliquo rectangulo ADC. Rega 
lum igitur ADC, hoc eſt EDB eſt ad quadratum ex DB, » Wi: 
recta ED ad ipſam DB. Quoniam vero proportionales {x bY 


dratum ex EB; et 


con vertendo, eſt F A knn e pe 3 
ED ad DB, ut e — g 
quadratum ex . 1 
EC, five rectan- | * 


gulum AEC ad rectangulum ABC; quare et rectangulun 
ADC eſt ad quadratum ex DB, ut aca ex EC dim- 
dio. ſcilicet ipſius AC ad rectangulum ABC, hoc eſt ut qu: 
dratum ex AC ad rectangulum ABC. quater. 

Inquirendum autem eſt an punctum D facit rationem red 
anguli ADC. ad quadratum ex DB majorem vel minorem n- 
tione quam facit aliud quod vis punctum in A C produch 


quodvis punctum G, et rectangulo AG C aequale fiat BH 
Quoniam igitur quadratum ex EC, hoc eſt rectangulum DE 
majus aut minus eſt rectangulo GEB, ablatis hiſce ex con- 
muni quadrato quod fit a recta EG, erit reliquum rectangi- 
lum AGC, hoc eſt BGH minus aut majus reliquo rectangub 
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| cadet punctum H in E; pundtum autem E bifariam ſe» 
WE cam AC, igitur rectangulum AEC majus eſt ipſo AHC, 
ooypterea rectangulum AE C majorem habet rationem ad 
n ABC, quam AHC rectangulum ad idem ABC. Oſten- 
autem fuit rectangulum AEC eſſe ad ipſum ABC, ut 
Wh. ED ad rectam DB; et quoniam rectangulum AGC ae- 
ale eſt ipſi BGH, erit, per Prop. 15. rectangulum AHC ad 
m ABC, ut recta HG ad ipſam GB. Igitur ratio ED ad 
F 3 major eſt ratione HG ad GB, et propterea ratio rectan- 
bB, hoc eſt ipſius ADC ad quadratum ex DB, major 
natione rectanguli HGB, hoc eft ipſius AGC ad quadra- 
[ i mex GB. Punctum igitur D facit maximam rationem rect- 
aul ad quadratum. 
Oſtendendum reſtat puncta ipſi D propiora facere majores 
Wriones rectanguli ad quadratum quam puncta remotiora ad 
em partes puncti D. 
Manentibus jam deſcriptis, ſit punctum K remotius a 


lun 
m 


s puncti D, et rectangulo AKC aequale fiat rectangulum 


ed. II. Si igitur puncta G, K ſint in CD producta, quoniam 
K ctangulum ADC aequale eſt ipſi BDE, erit, per Prop. 33. 
angulum AGC, hoc eſt BGH majus ipſo BGE; quare et 


ea GH major eſt ipsà GE. Et ſimiliter, quoniam rectan- 
um ACC acquale eſt ipfi HGB, et eſt K in AG producta, 
it rectangulum AKC, hoc eſt ipſum BKL majus rectangulo 
KH, per eandem Prop. 33. quare et recta LK major eſt ipsi 
Eadem ratione in caſu in quo puncta G, K ſunt inter C, 
puncta oſtendetur, per Prop. 32. HG minor GE, et LK mi- 
pr KH, In utroque igitur caſu punctum L remotius eſt a 


Vide 1. 


; into D quam punctum G; ſint autem K, G ad eaſdem par- 
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puncto E quod bifariam ſecat rectam AC, quam punduny 
Itaque rectangulum AHC majus eſt ipſo ALC, et proptmm 
rectangulum AHC majorem habet rationem ad ipſum aj 
quam rectangulum ALC ad rectangulum ABC. Oſtenſa 
autem fuit rectangulum AHC eſſe ad ABC, ut recta HG 
ipſam GB; et ſimiliter oſtendetur rectangulum ALC at j 
ſum ABC, ut recta | 

LK ad retam KB. y A M H I. B (0 
Igitur ratio rectae : . 
HG ad rectam GB, M ED. 

major eſt ratione LK | 

ad KB, et propterea ratio rectanguli HGB, hoc ſt ipl 
AGC ad quadratum ex GB, major eſt ratione rectanguli Lk 
hoc eſt ipſrus AKC ad quadratum ex KB. Punt igitur i 
D propiora ad utraſvis partes, faciunt majores rationes red 
anguli ad quadratum quam puncta remotiora ad eaſclem pu. 


tes. 


Componetur vero Problema ita, 

Sint A, B, C data puncta in recta linea, ſitque ratio dit 
quam habere debet rectangulum a ſegmentis inter pundun 
inveniendum et puncta A, C ad quadratum ex ſegmento ir- 
ter idem punctum et reliquum punctum B, eadem ration 
quam habet rea Mad minorem rectam N. Et invenatu, 
ut in praemiſſis oſtenſum fuit, punctum D quod facit mai. 
mam rationem rectanguli ad quadratum, hoc eſt rationen 
eandem ei quam habet quadratum ex AE dimidio ipſius A. 
ad rectangulum ABC. Et fi ratio M ad N eadem fuerit hui 
rationi, punctum PD, idque ſolum, efficiet Problema. Si em 
ratio M ad N major fuerit ratione hac maxima, Problema ni 
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-rit conſtrui. Quod fi proponatur ratio M ad N minor ra- 
ne maxima, fiat ut N ad M, ita rectangulum ABC ad ali- 


| rectangulum, 


N | : ' 
* od quidem in- F * LH E n - 
HG x „ur , T—T— 


recta AB al 

zartam BF, nam ita erit . ABC ad ipſum FBC. 
—, MS uoniam ratio Mad N, hoc eſt ratio rectanguli FBC ad 
ſum ABC, minor eſt ratione quadrati ex AE ad idem ABC; 
it rectangulum FBC minus quadrato ex AE. Applicari igi- 
poteſt rectangulum aequale ipſi FBC ad rectam A defi- 
ens quadrato. Applicetur, et fit H utrumlibet ex applica- 
num punctis, ut vero FA ad AB, ita fiat HB ad BG, ſu- 
datur autem punctum G in HB productà; erit G punctum 
weniendum. Quoniam enim rectangulum AHC aequale eſt, 
x conſtructione, ipſi FBC quod majus eſt rectangulo ABC, 
ia ratio data M ad N eſt majoris ad minorem, erit AHC 
jus rectangulo ABC, et propterea punctum H cadit pro- 
ius puncto E quod bifariam ſecat rectam AC, quam punc- 
m B; cadit autem punctum B inter E et C quoniam oſten- 
a*cſt AB major BC, ideoque eſt AH minor AB. Quoniam 
fero eſt FA ad AB, ita eſt HB ad BG, componendo, erit FB 
d BA, ut HG ad GB. Eſt autem AH minor AB, igitur ra- 


| G ad GB. Ut vero FB ad AH, ita HC ad CB, quia rectan- 
pulum FBC aequale eſt ipſi AHC; igitur ratio HC ad CB 


in recta BC producta. Quoniam vero ut FB ad BA, ita eſt 


major eſt ratione HG ad GB, et propterea cadit punctum G 


d 28. 6. 


Vide hanc 
notam. 


io FB ad AH, major eſt ratione (FB ad BA, hoc eſt ratione) 
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HG ad GB, erit rectangulum FBC, hoc eſt ipſum All 
rectangulum ABC, ] 

B. Ig- Fr A EH L B (kk 
tur per converſam o» 
Prop. 15. erit rectan- -A . 

gulum AGC acquale 

ipſi HGB. Eſt autem rectangulum AGC, hoc eſt HOB: 
quadratum ex GB, ut recta HG ad ipſam GB, hoc eſt u] 
ad BA, hoc eſt ut N ad N, hoc eſt in ratione data. 


Ho; VI. EPITAGMA 3. ALITER, 


< DATIS in recta linea tribus ante A, B, C inveniree 
* tra ipſa quartum D quod faciet rectangulum ADC ad qu 
dratum ex DB in ratione data.“ 


it. Quando ratio data non eſt majoris ad minoren, MM 


Factum puta fit ſcilicet rectangulum ADC ad quadra hi 

ex DB in ratione data aequalis ad aequalem, vel minoris a 
majorem. Secetur AC bifariam in 
E, et centro E intervallo EC de- 
ſcribatur circulus AFC, et a punc- 
to D ducatur DF ipſum contin- 
gens in F, occurratque in puncto 
G rectae BG quae ad angulos rec- 
tos ducta eſt ipſi AB. Quoniam 
1gitur data eſt ratio rectanguli 
AC, hoc eſt quadrati ex FD ad quadratum ex DB, data et 
ratio rectae FD ad ipſam DB. Juncta autem EF acquiangus 
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lt triangula EFD, GBD ; ut igitur FD ad DB, ita eſt FF 
BG, quare data eſt ratio FE ad BG, et data eſt EF, data 
tur eſt BG magnitudine, ſed et poſitione, datumque eft 
aum B; datum igitur eſt punctum G, et propterea rea 
quae circulum poſitione datum contingit, poſitione data 
z ſed et AB poſitione, datum igitur eſt punctum D. 
Componetur ita, 
Si ratio data quam habere debet rectan gulum ad qua- 
atum ea quam habet recta N ad ipſam O, et inter N et O 
alia proportionalis inveniatur P. — igitur, ex hy- 
theſi, N vel aequalis eſt ipſi O 5 
| adem minor, erit et N vel ae- G 
alis ĩpſi P vel eadem minor. Bi- 7 
riam ſecetur AC in E, et fiat ut + 
ad P, ita EC ad quartam BG, L 
ze ponatur ad rectos angulos— dom do 
AB; centroque E intervallo A E B CD 
deſcribatur ſemicirculus AFC N | O 
| partes ipſius AC ad quas eſt | | 
Inctum G, et ducatur EH pa- 
ela pſi BG, et fi ratio data fu- 
t aequalis ad aequalem junga- 
r HG; fi vero fuerit minoris 
| majorem compleatur paralle- 
zrammum BEHK. In primo i- 
tur caſu, quoniam EC, hoc eſt 
aequalis eſt ipſi BG, ſuntque 


Ure p 


AB KL es 


ngua 


8 


Hl, BG inter ſe parallelae, recta GH parallela exit v ipſ EB, b 33. 1. 
circulum continget e. In altero vero caſu, erit EC, hoc eſt 16. 3. 


C productae; ducatur, et fit G F 


12. cor. 20. 6. hoc eſt d ut recta N ad ipſam O, 


© 6. 2. 


niam vero ad compoſitionem requiritur ut ducatur a pun 


B recta BG ad rectos angulos ipſi AB, et ut EC ad BG habs 


138 DE SECTIONE DETERMINATA 


EH, five BK minor ipsa BG, et propterea 8 o 
extra rectam KH quae circulum 
contingit in H. In utroque igi- 
tur caſu una tantum contingenti- 
um circulum, a puncto G ducta- 
rum, occurret rectae AC ad partes 


quae rectae AC occurrat in D; e- 4 1 
rit D punctum inveniendum. Jun- N P 0 10 
Ff, et % e ²˙ | 
quiangula ſunt EFD, GBD trian- No 
gula, erit quadratum ex FD, hoc -— 

eſt rectangulum ADC ad quadra- N Þ 


tum ex DB, ut quadratum ex EF, 
hoc eſt ex EC ad quadratum ex 
BG, hoc eſt ut quadratum ex 
recta N ad quadratum ex recta P, 


hoc eſt in ratione data. 

Si autem punctum B fit in E medio Kikcet ipſius AC, «t 
inter A et E, fueritque ratio data aequalis ad aequalem, m 
nifeſtum eſt Problema conſtrui non poſſe ; ubicunque eu 
ſumatur punctum D in AC producta ad partes C, erit*re 
angulum ADC minus quadrato ex BD. 


Cas. 2. Quando ratio data eſt majoris ad minorem. 


Analyſis hujus eadem eſt cum ea praecedentis caſus. G 
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"nem majoris ad minorem, erit BG minor ipsa EC, et 
oniam praeterea requiritur ut a puncto G ducatur recta 
e circulum ſuper diametrum AC deſcriptum contingat; 
o Problema non ſemper conſtrui poteſt ; quoties ſcilicet 
aum G fuerit intra circulum. Fiet autem modo ſingu- 
; fi punctum G fuerit in ipſa circumferentia. Invenietur 
tem punctum in AC producta, et ratio rectanguli ad qua- 
atum, in hoc caſu, ut ſequitur. A puncto B ad rectos an- 
os ipſi AB ducatur ad circumferentiam ſuper diametrum 
recta BL, et recta circulum in L contingens occurrat ipſi 
in M. Erit M punctum inveniendum, et ratio rectanguli 


H n 
0 . 1 — 
D 
E CM. D N 


hoc eſt quadrati ex LM ad quadratum ex MB, eadem 
t junctà EL, rationi quadrati ex EL ad quadratum ex LB, 
« eſt rationi quadrati ex EC dimidio ipfius AC ad rectan- 
um ABC. | | | 
nquirendum autem eſt an ratio rectanguli AMC ad qua- 
um ex MB major aut minor fit ratione quam facit aliud 
adris punctum in AC producta. Sit aliud quod vis punc- 
n D, et ducatur recta DF circulum contingens in F, oc- 
2 


| 
| 
| 
| 
{ 
| 
| 
| 
| 
| 
| 


rectanguli ADC ad quadratum ex DB. Punctum igitur Mf 
cit maximam rationem rectanguli ad quadratum. 
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curratque ipſi BL in G, et jungatur EF; eſt igitur pundy 
G extra circulum, quare recta BL minor eſt ipsa BG, et pry 
terea ratio quadrati ex EL ad quadratum ex LB, major d 
ratione quadrati ex EF ad quadratum ex. BG, hoc eſt, p 
ter aequiangula triangula ELB, LM, ut et aequiangula Hl 
GBP, ratio quadrati ex LM, hoc eſt rectanguli AMB ad q 
dratum ex MB, major eſt ratione quadrati ex FD, hoc & 


E 
a 
F 
: 


Puncta autem ipſi M propiora faciunt majores rations 
quam puncta remotiora ad eaſdem partes ipſius M. Sit ein 


H K R : 
T ajc 
1 DD. „ tel 
KD 5 —ů— 
4 F 
tic 
| | 7 

5 B GC M D N 


D propius ipſi M quam eſt punctum N, ſint autem D, N 
eaſdem partes ipſius M. A punctis D, N ducantur circul 
contingentes rectae DF, NO quarum DF occurrat ipſi Nn 
G, NO vero eidem occurrat in P, et jungantur EF, EO. Gu 
niam igitur contingens NO quae remotior eſt a puncto Mo 
currit rectae BL ſupra punctum G in quo contingens prop 
DF eidem occurrit, erit BG minor recta BP. Igitur ratio qu 
drati ex EF ad quadratum ex BG, major eſt ratione quad 
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FO ad quadratum ex BP; quare propter aequiangula tri- 

yrula, ratio quadrati ex FD, hoc eſt rectanguli ADC ad qua- 
* ex DB, major eſt ratione quadrati ex ON, hoc eſt rect- 
uli ANC ad quadratum ex NB. Puncta igitur propiora 
M ad utraſvis ejus partes faciunt majores rationes rect- 
guli ad quadratum quam puncta remotiora ad eaſdem par- 
pang M. 


Componetur vero Problema in 2do Caſu i ita, 


Sit ratio data quam habere debet rectangulum ad qua- 
tum ea quam habet recta R ad rectam 8, et inter R et 8 
edia proportionalis inveniatur T. Quoniam igitur ratio da- 
eſt majoris ad minorem R major eſt quam 8, quare et R 
or erit quam T. Bifariam ſecetur AC in E, et centro E, 
terrallo EC deſeribatur ſemicireulus, et a puncto B, ipfi 
3 ad rectos angulos ducatur BL quae circumferentiae oc- 
urat in L, et ducatur LM circulum contingens. Si igitur 
tio data R ad 8, hoc eſt ratio quadrati ex R ad quadratum . cor. 20. 6. 
T eadem fuerit rationi quadrati ex EC ad rectangulum 
C, punctum M ſolvet Problema, idque ſolum, quia punc- 
im quodvis aliud facit minorem rationem rectanguli ad 
uadratum quam punctum M, ut oſtenſum fuit. Si autem 
io data major fuerit maxima, Problema conftrui non po- 
Quod ſi proponatur ratio R ad S quae minor fit maxi- 
u, hoc eſt ratione quadrati ex EC ad rectangulum ABC, ſi- 
 qudratum ex BL, fiat ut R ad T, ita EC ad quartam BG 
[lac ponatur in rea BL, et ipſi BG parallela ducatur EH, 
ducatur HK parallela ipſi AC, quae propterea continget 
juculun in H. Quoniam igitur R major eſt quam T, erit 


2.0or. 20.6. EC, hoc eſt EH major BG; et quoniam ratio R ad $, lus 
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ratio quadrati ex R ad illud ex T, hoc eſt ratio quadrati e tl 
ſive EH ad quadratum ex BG minor eſt ratione quadrati ex l 
ad quadratum ex BL, erit BG major BL, eadem autem BG n. 
nor oſtenſa eſt ipsa EH; igitur punctum G cadit inter Pun: 
tum L et contingentem HK, et propterea utraque contingens. 
um quae a puncto G ducuntur occurrent circumferentiae ing 
puncta H, C, quare et rectae AC occurrent productae ad pu. 
tes C. Sit GD earum utralibet, contingatque circulum int, 


K ne 
— © i DS es: 7 
Ro 1 
LG 
A B CM D J 


et jungatur EF; erit D punctum inveniendum. Quoniame 
nim aequiangula ſunt triangula EFD, GB, erit quadratun 
ex FD, hoc eſt rectangulum ADC ad quadratum ex DB, ut qu. 
dratum ex EF, hoc eſt ex EC ad quadratum ex BG, hoc e, 
ex conſtructione, ut quadratum ex recta R ad quadratum © 
T, hoc eſt ut recta R ad rectam 8, hoc eſt in ratione dit. 
Similiter ope reliquae contingentis invenietur aliud punctum 


in recta AC producta quod efficiet Problema. 
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gemicirculi autem hi quorum ope Demonſtrationes ſecun- 
e Epitagmatum Prob. 5. et 6. factae ſunt, non ſunt ii de 
bus loquitur Pappus in praefatione ſua ad librum ejus ſep- 
num. Dicit enim Pappus © Apollonium rurſus demonſtraſ- 
Propoſitiones ſuas” hoc eſt quaſdam ex iis © ingenioſe per 
micirculos” et quidem Demonſtrationes Lemmatum Apol- 
nit ope ſemicirculorum quas Pappus ſervavit, ingenioſe ad- 
odum ſunt factae; Demonſtrationes vero Epitagmatum 
rob. 5. et 6. per ſemicirculos hic traditae, parum aut nihil 
zenii requirunt, Quamvis igitur has Apollonius non po- 
it non cognoviſſe, obviae enim ſunt, certum tamen non eſt 
m cas dediſſe. | 


APOLLONII PERGAEI 


D E. 
D ET ER MIN AT A 
LIBER SECUNDUS. 


E MA L 


Daris in recta linea quatuor punctis, quintum inve- 
nire in ſegmento medio quod faciet rectangulum a ſeg- 
mentis inter ipſum et duo quaevis ex punctis datis ad rect- 
angulum a ſegmentis inter ipſum et duo reliqua puncta in 
' ratione data,” 


PROP. LVII. PRO B. I. EPITAGMA 1. 


*DATIS in recta linea quatuor punctis A, C, E, B quin- 
tum invenire in ſegmento medio CE. quod faciet rectan- 
gulum a ſegmentis inter ipſum et duo puncta A, C ad eaſ- 
dem ipſius partes ad rectangulum a ſegmentis inter ipſum 
et puncta E, B ad alteras ejus partes, in ratione data.” 

T 
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* 1 
Cas. 1. Quando ratio data eſt aequalis ad aequalem, 


Factum puta; ſit ſcilicet D punctum quod facit rectangy 
lum ADC aequale ipſi BDE. Erit igitur AD ad DF, ut BD 
*12.5-ad DC, et* AB ad CE, ut AD ad DE.; quare, componendy 
Ag una cum CE, hoe eſt 
AE una cum CB eſt ad CE, * & © Þ £1 
ut AE ad ED. Datae au- 3 
tem ſunt AE, CB, CE; da- 
ta igitur eſt ED, et punctum D datum erit. . autem cal 
idem eſt cum parte quarta Prop. 20. 
| Componetur ita, 
Producatur BA ad F ita ut FA aequalis fit ipſi CB, et u ut 
FE ad EC, ita fiat AE ad ED quae ponatur a puncto E ver- 
ſus A; erit D punctum inveniendum. Quoniam enim FE 
mayor eſt AE, erit EC major ED, et cadet punctum D inter 
GC, E puncta. Eft autem FE ad EC, ut AE ad ED, et dividen- 
cor. 19. 5. do, ut FC, hoc eſt AB ad EC, ita AD ad DE; igitur “ BD eſ un 
ad DC, ut AD ad DE, et propterea rectenguizm ADC eſt at 
quale rectangulo BDE. 


EE 


Cas. 2. Quando ratio data non eſt aequalis ad aequalem. 


Fäactum puta; fit ſcilicet F punctum inveniendum, inte 
C et E, quod facit rectangulum AFC ad rectangulum BEE H Nn. 
ratione data. Et ope Caſus praecedentis inveniatur inter Cet ma 
E punctum D quod facit rectangulum ADC aequale rectan- 
gulo BDE. Sit autem rectangulum AFC majus ipſo BEE; 
(nam fi AFC minus fuerit ipſo BFE, ſcriptis notis A, C, E 
in ſchemate ordine inverſo, eadem erit ſolutio) erit igitu 
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num F inter D et E puncta; et propterea fi ponatur recta 
acqualis rectis AE, CB ſimul, erit, per Prop. 24. rectangu- 
1m AFC aequale rectangulis BFE, G, DF ſimul. Data au- 
m eſt ratio rectanguli AFC ad ipſum BEE, quare, dividen- 
o, data eſt ratio rectanguli G, DF ad rectangulum BFE. Et 
ita ſunt D, E, B puncta, da- | | 
que eſt recta G. Igitur de- A C DF E B 
uctum eſt Problema ad Epi- . 
bema 1. Prob. 3. Lib. 4. hoc  G _ 
ſt ad Prop. 45. hujus. Datis : | 
ilicet tribus punctis D, E, B Q * P 
n rea linea, invenire inter 

una D, E quartum F quod facit N a data recta 


et ipſa DF ad rectangulum BFE in ratione data. Datum 
gitur eſt punctum F. 


— 


Componetur ita, 

dit ratio data quam habere debet rectangulum AFC ad ip- 
um BFE, eadem ei quam habet recta OP ad rectam PQ. Et 
oe Cal. 1. inveniatur inter C et E punctum D qued facit 

rectangulum ADC aequale ipſi BDE. Dein per Epitagma 1. 
'rob, 3. Lib. 1. inveniatur inter D et E punctum F quod fa- 
tit rectangulum G, DF ad rectangulum BFE in ratione data 
quam habet recta OQ ad ipſam Q, poſità ſcilicet rectà G ae- 
quali ipſis AE, CB ſimul; erit F punctum inveniendum. Quo- 
mam enim WN G, DF eſt ad ipſum BFE, ut recta 
VQ ad ipſam QP, erit, 1 BFE una cum rectan- 
840 G, DF, hoc eſt, per Prop. 24. erit rectangulum AFC ad 
ipſum BEE, ut recta OP ad ipſam PQ» hoc eſt in ratione da- 

T 2 


cor. 19. 5. 


tum invenire inter puncta media E, C quod faciet redn 
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ta. Patet autem puncta ipſi C propiora minores facere 14, 
nes quam remotiora. | 1 


PROP. LVIII. PRO B. I. EPITAGMA 2. 
os DATIS in rea linea quatuor punctis A, E, C, B qui. 


gulum a ſegmentis inter ipſum et alterum ex puncdis e 
A tremis A, mediumque C ab extremo A remotius, ad re: 
* angulum a — inter ipſum et reliqua puncta E.] 
in ratione data.“ 


Cas, 8. 1. Quando ratio data eſt aequalis ad aequalem. 


Factum puta; ſit ſcilicet D punctum inter E et C, quot 
facit rectangulum ADC aequale ipſi EDB, erit igitur AD 4 
DB, ut ED ad DC, quare * ut | 
AE ad CB, ita ED ad DC, et, A E F D (3 
componendo, ut AE una cum . — oercta 
CB ad CB, ita EC ad CD. Da- | 5 
tae autem ſunt AE, CB, EC; data 1gitur eſt CD, puncqum- 
que D datum. Hic autem Caſus idem eſt cum 2da part 
Prop. 21. 


Componetur ita, 

Fiat EF aequalis ipfi CB, ſumpto F inter E et B, et ut A 
ad FE, ita fiat EC ad CD quae ponatur a puncto C verſus 4; 
erit D punctum inveniendum. Quoniam enim AF major et 
FE, erit EC major CD, et cadet punctum D inter puncta F. 
C. Et quoniam eſt AF ad FE, ita EC ad CD, dividendo, eli 
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ad DC, Eſt igitur rectangulum ADC aequale ipſi EDB. 
48. 3. Quando ratio data non eſt aequalis ad aequalem. 


factum puta; fit ſcilicet F punctum inveniendum inter E 
C quod facit rectangulum AFC ad rectangulum EFB in ra- 
ne data. Et ope Caſ. 1. inveniatur inter C et E punctum D 
od facit rectangulum ADC aequale ipſi EDB. Sit autem 
aangulum AFC majus ipſo EFB; (nam ft AFC minus fu- 
it rectangulo EFB, ſcriptis notis A, E, C, B in ſchemate or- 
e inverſo, eadem erit ſolutio) erit igitur per Cor. Prop. 27. 
nctum F inter E et D puncta. 
uare fi ponatur recta G aequalis A EF H D CB 
vis AE, CB ſimul, erit, per Prop. — — 

7, rectangulum AFC. aequale 8 O QP 
ctangulo EFB una cum ipſo G, — — 
D. Data autem eſt ratio rectan- 

i AFC ad ipſum EFB, quare, dividendo, data eſt ratio ip- 
us G, FD ad rectangulum EFB. Et data ſunt E, D, B punc- 
a, dataque eſt recta G; igitur Problema deductum eſt ad 
pitagma 2. Prob. 3. Lib. 1. hoc eſt ad Prop. 46. hujus, datis 
eilicet in recta linea tribus punctis E, D, B, invenire inter 
uncta E, D quartum F quod facit rectangulum a data recta 
et ipſa DF ad rectangulum EFB in ratione data. Datum 
igitur eſt punctum 28 


Componetur i ita, 

Sit ratio data quam habere debet rectangulum AFC ad ip- 
lum EFB, eadem ei quam habet recta OP ad ipſam PQ. Et 
inreniatur inter E, C punctum D quod facit rectangulum 


a kr, hoc eſt CB, ut ED ad DC; et b ut AD ad DB, ita » 12. 5- 
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ADC aequale ipfi EDB. Dein per Epitagma 2. Prob. z. Lb. 
hoc eſt per Prop. 46. inveniatur inter E et D punctum F qu 
facit rectangulum G, D ad ipſum EFB in ratione data qua 
habet OQ ad QP, poſità ſcilicet rectà G aequali ipſis A. (3 
ſimul; erit F punctum invenien- 
dum. Quoniam enim rectangu- A E H d c 
lum G, FD eſt ad ipſum EFB, ut 3 
rea OQ ad ipſam Q, compo- 8 0 Q 
nendo, erit rectangulum EFB una 
cum ipſo G, FD, hoc eſt, per 
Prop. 27. rectangulum AFC ad ipſum EFB, ut OP ad N 
hoc eſt in ratione data. 
Puncta autem F propiora puncta E majores faciunt ati. 
nes quam remotiora, ut H. Nam per ea quae oſtenſa ſunt n 
finem Prop. 40. ratio rectanguli G, FD ad ipſum EFB mii 
eſt ratione rectanguli G, HD ad rectangulum EHB}; igitur, 
componendo, ratio rectanguli EFB una cum ipſo G, FD, he 
eſt rectanguli AFC ad ipſum EFB, major eſt ratione rech- 
guli EHB una cum ipſo G, HD, hoc eſt, per Prop 27. red. 01 
.anguli AHC ad ipſum EHB. 


PROP. LIX. PRO B. I. EPITAGMA x. 


© DATIS in recta linea quatuor punctis A, E, B, C quir 
tum invenire inter puncta media E, B quod faciet rect e 
gulum a ſegmentis inter ipſum et puncta extrema A, Cad 
rectangulum a ſegmentis inter ipſum et puncta media L 
< in _—_— data, quae, ut patet, debet eſſe majoris ad mr 
% norem.“ 
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| Cas, 1. Quando aequales ſunt rectae AE, BC inter ſe. 


factum puta; fit ſcilicet D punctum inveniendum inter E 

n quod facit rectangulum ADC ad ipſum EDB in ratione 

a. Et quoniam, per Prop. 36. rectangulum ADC aequale 

ipſis ABC, EDB ſimul, dividendo, habebit rectangulum 

WC datam rationem ad rectangulum EDB. Datum autem 

ABC, quia data ſunt puncta A, B, C. datum igitur eſt 
Bangulum EDB, et data eſt recta EB, datum igitur * eſt * 86. Dat 
cum D. | 

Quoniam vero ad compoſitionem requiritur ut ad datam 

fam EB applicetur rectangulum dato rectangulo ABC ae- 

le, deficiens quadrato, quod | 
n ſemper fieri poteſt, quoties a E GFDHB C 

cet rectangulum ABC ma= —— SOOT YE — 

elt quadrato ex dimidio-ip= © Q P 

EB, ideo Problema non — 

nper poteſt conſtrui. Fiet au- 

n modo ſingulari ſi punctum applicationis inciderit in punc- 

m F quod bifariam ſecat rectam EB, hoc eſt ſi rectangu- 

m ABC aequale fuerit quadrato ex EF; et in hoc caſu quo- 

am aequales ſunt AE, BC, punctum F bifariam etiam ſeca- 
rectam AC, et propterea ratio rectanguli AFC ad ipſum 

b eadem erit rationi quadrati ex AF ad quadratum ex EF, 
ett rationi quadrati ex AC ad quadratum ex EB; haec 

tem ratio minor eſt ratione quam facit aliud quodvis punc- 

mp) in rea EB. Quoniam enim quadratum ex EF ma- 
'eſt rectangulo EDB, habebit rectangulum ABC ad ip- 5. 2. 
u ETB, hoc eſt ad quadratum ex EF minorem rationem 


AF ad illud ex EF, ſive rationi 


© 10. 5 
a 28. 6. 


do, habebit quadratum ex AF ad quadratum ex EF min 


blema efficiet, ut prius oſten- O 2 P 


ut OQ ad Q, ita rectangulum ABC ad aliud, quod inre 
tur faciendo ut OQ ad Q, ita AB ad BG, nam ita eritr 


major eſt, ex hypotheſi, ratione quadrati ex AF ed quadr 
ABC ad ipſum GBC, major erit ratione ejuſdem ABC ad d 


quale ipſi GBC deficiens quadrato. Applicetur, firque D 
trumlibet ex applicationum punctis; erit D punctum ine 
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quam 1dem ABC habet ad rectangulum EDB, et, compo 


rationem quam rectangulum ABC una cum ipſo EDB, 
eſt, per Prop 36. quam rectangulum ADC habet ad in; 
EDB. Punctum igitur F facit minimam rationem. 
Componetur autem Problema ita, 

Sit ratio data quam habere debet rectangulum ADC; 
ſum EDB eadem rationi rectae OP ad ipſam PO. et hifaiy 
ſecta EB in F, fi ratio OP ad PQ eadem fuerit rationi q 
drati ex AC ad quadratum ex EB, hoc eſt rationi quadr rec 


rectanguli AFC ad 1pfum EFB, a R @ rpg J 
punctum F, idque ſolum, Pro — eee 


ſum. Si vero ratio OP ad P 
non eadem fuerit huic rationi, 

erit eadem neceſſario major. Et quoniam requiritur ut A ; 
rectangulum fit ad ipſum EDB, ut OP. ad PQ, dividendo, o'"" 
bet rectangulum ABC eſſe ad EDB, ut OQ ad QP. Fiat i 


angulum ABC ad ipſum GBC. Quoniam vero ratio OP at! 


ex FB, dividendo, ratio OQ ad Q, hoc eſt ratio recta!! 


dratum ex FB. Igitur rectangulum GBC minus eft *quadnl 
ex FB. Quare ad rectam EB applicari poteſt drectangulum 
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Im. Quoniam enim, ex conſtructione, rectangulum EDB 
aequale ipſi GBC, erit rectangulum ABC ad ipſum EDB, 
eg ad GBC rectangulum, ut (recta AB ad ipſum BG, hoc 
ut) recta OQ ad QP, et, componendo, erit rectangulum | 

IC ad ipſum | EDB, ut recta OP ad ipſam "Sy eſt in ra- 
je data, 
Puna autem ipſi F propiora ad utraſvis partes, ut D, mi- 
res faciunt rationes quam puncta remotiora ad eaſdem par- 
ut H. Rectangulum enim EDB majus eſt ipſo EHB, qua- 
rectangulum ABC minorem habet rationem ad EDB quam 
ipfum EHB; et componendo, rectangulum ADC mino- 
n habet rationem ad rectangulum EDB, quam rectangu- 
mn AHC ad ipſum EHB. | 
Quando inaequales ſunt AE, BC. Sit autem AE ma- 
jor BG. 
[Fatum puta ; fit ſcilicet punctum F inveniendum quod 
tit rectangulum AFC ad ipſum EFB in ratione data. Primo 
tem in AC producta inveniatur punctum D quod facit rect- 
gulum ADC aequale ipfi EDB. Sit et hoc factum; ſi igi- 
r exceſſu; ipſarum Ak, 
aequalis ponatur rec= AL EK H FMB C D 
C, erit, per partem ſe- 25 , 
Indam Prop. 2 2. rectan- 
lum G, CD aequale ipfi 
E; datum autem eſt rectangulum BCE, et data eſt rea 
igitur data eſt recta CD, datumque punctum D. Quoni- 
n vero punctum F, ex hypotheſi, eſt inter E, B punQa, erit, 
7 Prop. 30. rectangulum AFC aequale rectangulis EFB, 
E ſimul, Et data eſt, ex hypotheſi, ratio rectanguli AFC 


5 


G e 8 
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ad ipſum EFB, igitur, dividendo, data eſt ratio rectangi 
S8, FD ad ipſum EFB. Et data ſunt puncta E, B, D, data 
eſt recta G. Deductum igitur eſt Problema ad Epitagna; 
Prob. 3. Lib. 1. hoc eſt ad Prop. 47. cujus ope punctum F jp 
venuetur. . 

Primo autem inveniendum eſt punctum D, quod fat 
ponatur recta G aequalis exceſſui ipſarum AE, BC, et w( 
ad EC, ita fiat BC ad OD. Erit enim rectangulum G,CD + 
quale ipſi ECB; igitur per converſam partis adae Prop. 22, 
erit rectangulum ADC acquale ipſi EDB. Vel inveniri pot 
punctum D ut in Caf. 1. Prop. 65. 

Quoniam vero Problema ad quod deductum eſt hoc, d- 
terminationem habet, et non ſemper conſtrui poteſt, ideo r 
que hoc ſemper poteſt conſtrui, fed determinationem habebi 
Oſtenſum autem eſt in Prop. 47. datis in recta linea tribs 
punctis E, B, D, et data rea G, ſi inter ED, DB ſumatu 
media proportionalis DH, | 
punctum H facere mini- AL EK H FMBC ) 
mam rationem rectanguli e 
G, HD: ad ipfm EHB, © © r 
hoc eſt ſi ſumatur aliud | 
quodvis punctum F inter E, B . fore rationem rect 
guli G, HD ad ipſum EHB minorem ratione rectangi 
G, FD ad ipſum EFB. Igitur, componendo, ratio rectangul 
EHB una cum ipſo G, HD ad rectangulum EHB minor > 
ratione rectanguli EFB una cum ipſo G, FD ad rectanguun 
kB. Eft autem, per Prop. 30. rectangulum AHC acqui 
 ipfis EHB, G, HD fimul, et rectangulum AFC aequale i 
ETB, G, FD fimul; igitur ratio rectanguli AHC ad ina 
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3 minor eſt ratione rectanguli AFC ad ipſum EFB; et 
opterea punctum H facit minimam rationem. Et quoniam 
determinatione Problematis in Prop. 47. oſtenſum eſt, ſi fiat 
WH acqualis HB, fore rationem G ad EK eandem minimae 
tioni quam ſcilicet habet rectangulum G, HD ad ipſum 
3; igitur fi fiat LE aequalis ipfi G, erit, componendo, ra- 
> LK ad KE eadem rationi minimae, hoc eſt rationi rect 
AH C ad ipſum EHB. 

punctum autem H quod facit minimam rationem ita de- 
rminabitur, Quoniam proportionales ſunt ED, HD, BD erit 


c eſt ut) quadratum ex EH ad illud ex HB. Igitur rectan- 
lum G, ED eſt ad ipſum G, DB, ut quadratum ex EH ad 
adratum ex HB. Quoniam vero rectangulum ADC aequa- 
elt ipſi EDB, et eſt recta G exceſſus iptarum AE, BC, rect- 
agulum G, ED aequale eſt ipſi AEC per 4tam partem Prop. 
2, et per ztiam partem ejuſdem, rectangulum G, DB eſt ae- 
: 1ph ABC. Igitur rectangulum AEC eſt ad ipfum ABC, 
quadratum ex EH ad quadratum ex HB. Atque haec eſt 
cterminatio, ipſius ſcilicet Apollonii, quam Pappus memorat 
Prop, 61. Lib. 7. 
Componetur hoc ita, 
Secetur EB in H ita ut rectangulum AEC fit ad ipſum 
bC, ut quadratum ex EH ad quadratum ex HB; punctum 
erit id quod facit minimam rationem. Nam ex hac pro- 
ione et parte ta et 3tia Prop. 22. erit rectangulum G, ED 
f ipſum G, DB, hoc eſt, erit recta ED ad ipſam DB, ut qua- 
m ex EH ad quadratum ex HB. Igitur, per Prop. 16. 
clangulum EDB aequale eſt quadrato ex DI; * ut 
| | U 2 


Ss © - & 2- &. E: 


) ad DB, ut (quadratum ex ED ad quadratum ex DH, ba. cor. 20. C. 
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prius oſtenſum, punctum H facit minimam rationem, Pi 
etiam punctum H inveniri © fiat ut rectangulum BAE au ac 
ſum ECB, ita — '« ex AH ad quadratum ex H(, 
conſtat ex Prop. 19. 

Et puncta ipſi H propiora minores faciunt rationes qu 
puncta remotiora ad eaſdem partes puncti H. Sit enim pu 
tum F propius ipſi H quam punctum M ad eaſdem partes 
ſius H. Igitur, per ea quae oſtenſa ſunt in determinatione h 
blematis in Prop. 47. erit ratio rectanguli G, FD ad ipſy 
EFB minor ratione rectanguli G, MD ad ipſum EMB; qu 
re, componendo, et per Prop. 30. erit ratio rectanguli A 
ad rectangulum EFB, minor ratione rectanguli AMC adj 
ſum EMB. 


| » . | 
Componetur vero Problema ita, un 


Sit ratio data quam habere debet rectangulum a ſegme 
tis inter punctum inveniendum et puncta A, C ad rect e 
lum a ſegmentis inter ipfum et puncta E, B ea quam hal 
recta OP ad ipſam PQ. Et 
inveniantur puncta D, H, AL EK H FMB | 
K, L et recta G, ut in prae- N * 
miſſis oſtenſum fuit. Et ſi as 9 = , 
ratio OP ad PQ eadem ſit 
rationi minimae, hoc eſt rationi quam habet recta LR dj 
ſam RE, five rationi rectanguli AH C ad ipſum EHB, pur 
tum H efficiet Problema, nullumque aliud, ut in pracmu 
oſtenſum. Si vero ratio data OP ad PQ, minor fit ratione th 
nima, Problema non poterit conſtrui, Quod fi ratio Of 
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major ſit ratione minima LK ad KE, dividendo, ratio 
) ad QP major erit ratione LE, hoc eſt ipſius G ad EK. 
r, per compoſitionem Problematis 1 in Prop. 47. Datis in 
qa linea tribus punctis E, B, D, et data reQa G, poſſunt 
r E et B inveniri duo puncta quorum utrumlibet, quod 
faciet rectangulum G, FD ad ipſum EFB in data ratio- 
quam habet recta OQ ad ipſam Q, et propterea compo- 
(do, ratio rectanguli EFB una cum ipſo G, FD, hoc eſt ra- 
rectanguli AFC ad ipſum EFB, eadem erit rationi OP ad 
hoc eſt rationi datae. 
Ratio autem minima determinatur ita. Oſtenſum fuit in 
ppoſitione ad notam * in margine, datis in recta linea qua- 
r punctis A, B, C, D ſi fiat ut rectangulum ABD ad ip- 
n ACD, ita quadratum ex BE ad quadratum ex EC, fore 
unctum quod facit rationem rectanguli AED ad rectan- 
lum BEC ſingularem et minimam. Nunc vero oſtenden- 
m eſt rationem hanc eandem eſſe ei quam habet quadra- 
n ex AD ad quadratum exceſſus quo recta linea quae poteſt 
ungulum AC, BD ercedit eam quae poteſt rectangulum 
„D. 
Deſeribatur circulus circa . diametrum ” AD, et BE, 
perpendiculares ducantur ad oppoſitas ipſius AD par- 
Quoniam igitur eſt ut rectangulum ABD ad ipſum 
D, hoc eſt quadratum ex BF ad quadratum ex CG, ita 
edn ex BE ad quadratum ex EC, erit et longitudine 
BF ad CG, ita BE ad EC; ergo recta linea eſt quae per 
aca E, E, G tranſit, Sit FEG, et GC ad HN producatur ; 
ta vero FH producatur ad K, atque ad ipſam perpendi- 


by 22, 6. 


recta linea quae poteſt 1 AC, BD hoc eſt quid 
tum ex EK excedit eam quae poteſt rectangulum AB, U 
hoe eſt quadratum ex HK. Ergo fingularis et minima ri 
eadem eſt quae quadrati ex AD ad quadratum exceſſis qu 
recta linea quae poteſt rectangulum AC, BD excedit eam qu 
poteſt rectangulum AB, CD. Atque haer eſt ipſius Ap 
determinatio et demonſtratio quas ſer vavit Pappus in Frop. th 
Lib. 7. Mathematicarum Collectionum. 


recta linea quae poteſt rectangulum AC, BD excedit eam qu 
poteſt rectangulum AB, M. Ducatur per centrum EL, h 
Jungatur. Itaque quoniam rectus angulus FHI eſt acoul 
recto ECG, et angulus FLH aequalis ei qui ad G „aequiangi 
erunt triangula LEH, GEC,” et ideo ut LF ad FH, beg 


EC; ergo ut quadratum ex Bn 2 f 
AD. ad quadratum ex FH, , * 


ad rectangulum BEC. Eft 
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cularis ducatur DE. Ergo per Prop. 39. reQtangulun 
BD eſt acquale quadrato ex FK; rectangulum vero AB 0 
quadrato ex HK aequale. Retiqus i igitur FH eſt exceſſiso 


ut AD ad FH, ita GE ad 


ita quadratum ex GE ad 5 
quadratum ex EC, et rect- 8 2 2 | 
angulum GEF, hoc eſt AED küöꝛ- ä 0 


autem rectanguli quidem \ _ 
AED ad rectangulum BEC 1/6 
fingularis et minima ratio. | * 
FH vero eſt exceflus quo 
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PRO B. II. 


W 1715S in recta linea quatuor punctis, quintum invenire 
nero ex ſegmentis extremis, quod faciet rectangulum 
(mentis inter ipſum et duo quaevis ex punctis datis ad 
angulum inter ipſum et duo reliqua puncta, in ratione 


59 


| lata. 
PRO P. LX. PRO B. II. E PIT AG MA 1. 


DATIS in recta linea quatuor punctis A, E, B, C quin- 
tum invenire in altero ex ſegmentis extremis AE, BC, quod 
aciet rectangulum a ſegmentis inter ipſum et puncta ex- 
trema A, C ad rectangulum a ſegmentis inter ipſum et re- 
liqua puncta E, B, in ratione data.“ 


Cas. 1. Quando AE, BC ſunt inter ſe aequales. 


factum puta; ſit ſcilicet D punctum in ſegmento BC quod 
cit rectangulum ADC ad ipſum EDB in ratione data. Et 
joniam data eſt ratio rectanguli 
IC ad ipſum EDB, componen-—- <, 
o data erit ratio rectanguli ADC — 
na cum ipſo EDB ad rectangu- 0 1 
bm EDB, hoc * eſt ratio rectan- | 

1 ABC ad ipſum EDB. Et da- 

um eſt ABC, igitur datum eſt rectangulum EDB. Data au- 

m eſt recta EB, et eſt punctum D in EB producta, et prop- 

crea datum eſt punctum D. b 85, Dat. 


E T 


— 


2 Prop. 37. 


* Prop, 37. 


© 29. 6. 


Cs. s. 2. Quando inaequales ſunt AF, BC et requiritur u 
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Componetur ita, | 
Sit ratio data quam habere debet rectangulum ADC 4; 
ſum EDB eadem rationi rectae OP ad ipſam PQ; et fut 
OQ ad QP, ita rectangulum ABC ad aliud, quod inven 
tur ſi fiat ut OQ ad Q, ita AB ad BF, nam ita erit rea 
gulum ABC ad ipſum FBC. Ad rectam vero EB applicaus 
rectangulum aequale ipſi FBC 
excedens quadrato, ſitque D A 3 Yy ny»! 
punctum applicationis quod eſt — hag 
in EB producta ad partes C; O P Q 
erit D punctum inveniendum. | 
Quoniam enim, ex conſtructi- 
one, rectangulum EDB eſt aequale ipſi FBC, et eſt rechug 
lum ABC majus ipſo FBC, recta enim OQ major eſt ip 
erit ABC, hoc eſt ECB rectangulum majus ipſo EDI; igiti 
punctum D cadit inter B, C puncta. Et quoniam rectang 
lum ABC eſt ad ipſum FBC, hoc eſt ad rectangulum EDB, u 
OQ ad , dividendo, erit rectangulum * ADC ad rectany 
lum EDB, ut OP ad PQ, hoc eſt in ratione data, Manik 
ſtum autem eſt puncta ipſi C Propiora minores facere Tati 
nes dn puncta remotiora. 


punctum inveniatur in minore ſegmento BC. 


Factum puta; fit ſcilicet punctum F inveniendum inter 
et C quod facit rectangulum AFC ad ipſum EFB in ratos 
data. Et in AC producta fit punctum D quod facit rec 
gulum ADC aequale ipſi EDB; datum igitur eſt punctum D, 
ut oſtenſum fuit in analyſt Ca 2. Prop. 59. Et © pon 
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u G acqualis exceſſui ipſarum AE, BC, quoniam punctum 
ſt inter B et C, erit, per Prop. 31. rectangulum AFC una 
n iplo EFB aequale rectangulo G, FD. Data autem eſt ra- 
rectanguli AFC ad ipſum EFB, quare, componendo, data 
ratio rectanguli G, FD ad ipſum EFB; et data ſunt punc- 
B, D, dataque eſt recta G; igitur deductum eſt ad Pro- 
ma in Prop. 45. cuſus ope punctum F invenietur. | 
Componetur ita, ; 
Sit ratio data quam habere debet rectangulum AFC ad ip- 
n EFB eadem ei quam habet recta OP ad ipſam PQ. Et 
AC producta inveniatur, ut oſtenſum fuit in compoſitione 
2. Prop. 59. punctum ? = 
od facit rectangulum ADC «A FB FS D 
quale ipſi EDB; et exceſſui— — 

darum AE, BC ponatur rec- G 0 Þ 
no1 G acqualis, Dein per com- | 
ſitionem Problematis in Prop. 
datis in recta linea tribus punctis E, B, D, et data rea 
inyeniatur inter puncta B, D punctum F quod facit rect- 
at gulum G, FD ad ipſum EFB in data ratione quam habet 
AO Qad ipſam Q. Et quoniam OQ major eſt ipsa O, 
it rectangulum G, FD majus ipſo EFB; quare per Cor. 
0p. 32, punctum F eſt inter B, C puncta, et propterea, per 
0p. 31, rectangulum G, FD aequale eſt rectangulo AFC una 
m ipſo EFB. Et quoniam ut rectangulum G, FD ad ipſum 
FD, ita eſt recta OQ ad ipſam OP. Igitur, dividendo, ex- 
lus rectanguli G, FD ſupra ipſum EFB, hoc eſt rectangu- 


M eft ad ipſum EFB, ut recta OP ad — PQ, hoc. 
in ratione data. 


ig 


I 


wo 


R 
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Quoniam vero recta BC, ex hypotheſi, minor eſt 1ps2 
punctum bifariam ſecans rectam AC cadet in ſegmento 4 
unde manifeſtum eſt puncta ipſi C propiora minores fin 
rationes quam remotiora. 


C AS. 3. Quando requiritur ut punctum F inveniatur in m 
Rs JIore ſegmento AE. 
Factum puta; ſit ſcilicet rectangulum AFC ad ipſum If 

in ratione data. Et in AC producta fit punctum D quod f. 
cit rectangulum ADC. aequale ipſi EDB. Datum igitur & 
punctum D, ut prius oſtenfum. Quoniam vero punctun] 
ex hypotheſi, eſt inter A et E, erit per Prop. 34. rectangulu 
AFC una cum ipſo EEB aequa- 
le rectangulo G, FD, polita ſci- A H F = £3 
Ret wecy CG acqualt exceſin 7 Ce a a etetoo nbd 
ipſarum AE, BC. Data autem 8 O PQ 
eſt ratio rectanguli AFC ad ip- 
ſum. EEB, quare, componendo,, 
data eft ratio rectanguli G, FD ad ipſum EFB. Et af . 
puncta D, B, E, et data eſt recta G; igitur, quoniam Pe 
extra data puncta, deductum eſt Problema ad Epitagna 
Prob. 4. Lib. 1. hoc eſt ad Prop. 48. cujus ope invenien 
Punctum F. 


— 


Componetur ita, | 

Sit ratio data quam habere debet rectangulum AFC adi 
ſum EEB ea quam habet recta OP ad ipſam PQ. Et iv 
puncto D quod facit rectangulum ADC aequale ipſi EDB, 
in Caſu praecedente, fiat recta G aequalis exceſſui ipſatut 
AE, BC; datiſque * D, B, K inveniatur extra ipfi i 


LISER BECUNDUR an 


Nees puncti E, per compoſitionem Problematis in Prop. 48. 
aum F quod facit rectangulum G, FD ad ipſum EFB 
ata ratione quam habet recta OQ ad ipſam Q. Et quo- 


62 
0 Ab 
facer 


W3, quare, per Cor. Prop. 35. erit punctum F inter A, E 
na, et propterea, per Prop. 34. rectangulum G, FD ae- 
nale eſt rectangulo AFC una cum ipſo EFB. Et quoniam 
azngulum G, D eſt ad ipſum EFB, ut recta OQ ad ipſam 
b, igitur, dividendo, rectangulum AFC eſt ad ipſum EEB, 
recta OP ad ipſam PQ» hoc eſt in ratione data. 

Puna autem ipſi E propiora majores faciunt rationes 
am puncta remotiora. Sit enim punctum F propius ipſi E 
am eſt punctum H; et quoniam ad finem Prop. 48. oſten- 
m eſt rationem rectanguli G, FD ad ipſum EFB, majorem 
ſſe ratione ipſius G, HD ad rectangulum EHB, dividendo, 
x per Prop. 34. erit ratio rectanguli AFC ad rectangulum 
FB, major ratione rectanguli AH C ad ipſum EHB. 


Nin 


PROP. LXI. PROB. H. EPITAGMA 2. 


DAT IS in recta linea quatuor punctis A, E, C, B quin- 
tum F invenire in altero ex ſegmentis extremis, puta inter C 
et B puncta quod faciet rectangulum AFC a ſegmentis in- 
ter ipſum et punctum extremum A quod ad eaſdem eſt 
partes ipfius F ad quas ſunt puncta media, et punctum me- 
dium C ipfi F propius, ad rectangulum EFB a ſegmentis 
inter ipſum et reliqua puncta E, B, in ratione data.“ 


X 2 


am OQ major eſt QP, erit rectangulum G, FD majus ipſo 


> 12. 5. dividendo, ut AE ad ED, ita eſt BC ad CD, et ut> AE una cum Ch ad EC, 
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Factum puta; fit ſcilicet rectangulum AFC ad ipſum Ff 
in ratione data, Inter E, C puncta fit punctum D quod tw 
rectangulum ADC aequale ipfi EDB; igitur ſi ponatur rea, 
G acqualis ipſis AE, CB ſimul, erit per partem 2dam Prop, 

21. rectangulum G, DC aequale rectangule ECB, Dan 
autem eſt rectangulum ECB, et data eſt recta G, igitur du 
eſt DC, et punctum D da- | | 2 


tum. Quoniam vero punc= <, E D C Fur qu 
tum F eſt, ex hypotheſi, in- — 1 7 
ter C, B puncta, erit, per — 8 O pe 
Prop. 28. rectangulum AFC — un 


una cum ipſo EFB aequale | 
rectangulo G, DF. Data autem eſt ratio rectanguli AFC ul 
ipſum EFB, igitur, componendo, data erit ratio reQangul 
G, DF ad ipſum EFB. Quoniam igitur data ſunt puncta ], in 
D, B, et data eſt recta G, deductum eſt ad Epitagma 2. Prob, 00 
3. Lib. 1. hoc eſt ad Prop. 46. cujus ope invenietur punctun | 
F inter D, B puncta. | 
; Componetur ita, 

Sit ratio data quam habere debet rectangulum AEC ad ip- 
ſum EFB ea quam habet recta OP ad ipſam PQ, et inven 
tur inter E et C punctum D quod facit rectangulum ADC ae 
quale ipſi EDB, quod fiet fi ponatur recta G aequalis ipl 
AE, CB ſimul, et ut G ad EC, ita fiat BC ad CD, erit enim 
rectangulum G, DC aequale rectangulo ECB; quare, per col: 
verſam partis 2dae Prop. 21. erit rectangulum ADC aequale 
ipſi EDB *. Dein per compoſitionem Problematis in Prop. 4. 


* Vel ita invenietur punctum P; quoniam eſt AD ad DE, ut BD ad DC, 
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-- in recta linea tribus punctis E, D, B, et data recta G, 


I | 
At -niatur inter puncta D, B punctum F quod faciet rectangu- 
ech G, DF ad ĩpſum EFB in data ratione quam habet OQ ad 


> Eſt autem recta OQ major 1psa Q, et propterea rectangu- 
m G, DF majus eſt ipſo EFB; igitur, per Cor. Prop. 28. erit 
aum F inter puncta C, B, quare, per Prop. 28. rectangu- | 
n G, DF eſt aequale rectangulo AFC una cum ipſo EFB. | 
quoniam rectangulum G, DF eſt ad ipſum EFB, ut recta 
) ad rectam Q, igitur, dividendo, exceſſus ipſius G, DF 
pra rectangulum EFB, hoc eſt * rectangulum AFC eſt ad Prop. 28. | 
um EFB, ut recta OP ad ipſam PQ»: hoc eſt in ratione 
ta, | 
puncta autem, ut H, propiora: ipſt B majores faciunt ra- 
Nies quam puncta remotiora ut F. Quoniam enim oftenſum | | 
in Prop. 46. rationem rectanguli G, DH ad ipſum EHB, | 
pjorem eſſe ratione rectanguli G, DF ad ipſum EFB; erit, | 
yidendo, et per Prop. 28. ratio rectanguli AHC ad ipſum | 
B, major ratione ipſius AFC ad rectangulum EFB. — 
di autem requiratur ut punctum F inveniatur in ſegmento | 
ſeriptis notis alphabeticis in ſchemate ordine inverſo, fiet 
analyſis tum compaſitio iiſdem verbis cum praecedenti- 
s in hac Propoſitione. | 


dC ad CD. Datae autem ſunt AE, CB, EC, data igitur eſt CD, datumque 

tpunctum D. Fiat igitur ut AE una cum CB ad EC, ita BC ad CD, et ut © x9, f. 
Lad ED, ita erit BC ad CD; quare, componendo, ut AD ad DE, ita BD 

DC; igitur rectangulum ADC acquale eſt rectangulo EDB. 
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« DATIS in recta linea quatuor punctis A, C, E, B qui 
tum F invenire in altero ex ſegmentis extremis E} qu 
e faciet rectangulum AFC. a ſegmentis inter ipſum et pup 
e tum extremum A quod eſt ad eaſdem ejus partes ad q 
{+ ſunt puncta media, punctumque medium C ab ipſo i 
„ tius ad rectangulum EFB a ſegmentis inter ipſum et ni 101 
« qua puncta, in ratione data.“ 


Factum puta; fit ſcilicet punctum F inveniendum inter 
et B quod faciet rectangulum AFC ad ipſum EFB in rata 
data. Inveniatur ope Caſ. 1. Prop. 57. punctum) inter C. 
E quod facit rectangulum ADC aequale ipſi BDE. Si ign 
ponatur recta G ae- 
qualis ipſis AE, CB ſi- L A (DE H K FM Wi 
mul, erit, per Prop. 25. — — — — 
rectangulum AFC u- 5 
na cum ipſo EFB ae- | 
quale rectangulo G, ad T * 

DF. Data autem eſt | 

ratio rectanguli AFC ad ipſum EFB, igitur, componem 
data erit ratio rectanguli G, DF ad ipſum EF B. Data autt 
ſunt puncta D, E, B, et data eſt recta G, et eſt punctun 
inter E et B; ergo deductum eſt Problema ad Epitagm- 
Prob. 3. Lib. 1. hoc eſt ad Prop. 47. cujus ope inven Jual 
punctum F. | 

Quoniam vero Problema ad quod deductum eſt hoc dt 
.terminationem habet, et non ſemper conſtrui poteſt, 10 
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is \ ſemper conſtrui poterit. Oſtenſum autem eſt in Prop. 47. 
in recta linea tribus punctis D, E, B, et data rectà G, 
er BD, DE ſumatur media proportionalis DH, punctum 
ere minimam rationem rectanguli G, DH ad rectangu- 
EHB, hoc eſt ſi ſumatur aliud quodvis punctum F inter 
B puncta, fore rationem rectanguli G, DH ad ipſum EHB 
orem ratione rectanguli G, DF ad rectangulum EFB. 
oniam vero rectangulum ADC aequale eſt ipſi BDE, rect- 
um AHC una cum ipſo EHB aequale. eſt rectangulo 
DH per Prop. 25. Et ſimiliter rectangulum AFC una cum 

0 EFB eſt aequale rectangulo G, DF; igitur, dividendo, 
t ratio rectanguli AHC ad rectangulum EHB minor ratio- 
rectanguli AFC ad ipſum EFB, et propterea punctum H 
it minimam rationem. Et quoniam in determinatione Pro- 
ematis in Prop. 47. oſtenſum eſt, poſita HK aequali ipſi EH, 
rerationem G ad BK eandem minimae rationi quam ſcilicet 
abet rectangulum G, DH ad ipſum EHB; f fiat LB aequa- 

; ph G, dividendo, erit ratio LK ad KB eadem minimae | 
toni rectanguli AHC ad ipſum EHB. | 
Punctum autem H quod facit minimam rationem ita de- 

minatur. Quoniam proportionales ſunt BD, DH, DE, erit**2.cor. 20. 6. 

) ad DE, ut (quadratum ex BD ad quadratum ex DH, hoc 

ut) quadratum ex BH ad quadratum ex HE. Igitur rect- 

ngulum G, DB eſt ad ipſum G, DE, ut quadratum ex BH 

0 quadratum ex HE. Quoniam vero rectangulum ADC ae- | 
Jule eſt ipſi BDE, et eſt recta G aequalis ipſis AE, CB ſimul, | 
ri rectangulum G, DB aequale rectangulo ABC, et rectan- ö 
uum G, DE aequale ipſi AEC, per partem ſcilicet 3tiam et 
am Prop. 20, Eſt igitur rectangulum ABC ad ipſum AEC, 


— — 
— _———— — — 
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ut quadratum ex BH ad quadratum ex HE. Atque hate 
eſt determinatio qm Pappus memorat in Prop. 62. Lib) Sit 
8 Componetur hoc ita, 

Secetur EB in H, ita ut quadratum ex BH fit ad quay 
tum ex HE, ut rectangulum ABC ad ipſum AEC, pundu 
que H erit id quod facit minimam rationem. Nam ex hac 1 
portione et parte 3tia et 4ta Prop. 20. erit quadratum ex N 
ad quadratum ex E, ut rectangulum G, DB ad nen 
hoc eſt ut recta BD ad 
ipſam DE. Igitur, per L A C DE H K FM! 
Prop. 16. rectangulum r — 
BDE aequale eſt qua- G 
drato ex DH, et prop- oe EE SEE 
terea DH media eſt O x" Me 
proportionalis i inter ip- | 
fas BD, DE; ideoque, ex mi punctum H facit ni 
mam rationem. Poteſt etiam punctum H inveniri ſi fatu 
rectangulum BAE. ad ipſum BCE, ita quadratum ex AH a 
quadratum ex HC, ut conſtat ex Prop. 18. 

Et puncta ipſi H propiora minores faciunt rationes qual 
puncta remotiora ad eaſdem partes puncti H. Sit enim punt 
tum F propius ipſi H quam punctum M ad eaſdem parts 
puncti H. Igitur per ea quae oſtenſa ſunt in determination 
Problematis in Prop. 47. erit ratio rectanguli G, FD ad i 
fam EFB minor ratione rectanguli G, MD ad ipſum Eb; 
quare, dividendo, et per Prop. 25. ratio rectanguli AF a 
ipſum EFB minor eſt ratione rectanguli AMC ad rochangy 
Jum. ENME., 
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Componetur vero Problema ita, 

git ratio data quam habere debet rectangulum AFC ad ip- 

n ETB ea quam habet recta OP ad ipſam PQ, inveniantur 
en puncta D, H, K, L et recta G, ut in praemiſſis oſten- 
n fuit. Et ſi ratio OP ad PQ eadem fit rationi minimae, 
et rationi LK ad KB, five rationi rectanguli AHC ad ip- 
n EHB, punctum H, idque ſolum, Problema efficiet, ut in 
emiſſis oſtenſum eſt, Si vero ratio data OP ad PQ non ea- 

m fit rationi huic minimae, erit, ſi Prohlema conſtrui poteſt, 
lem ratione neceſſario major. Sit igitur ratio OP ad P 
jor ratione LK ad KB, et, componendo, ratio OQ ad Q 
jor erit ratione LB, hoc eſt ipſius G ad KB. Quare, per 
mpoſitionem Problematis in Prop. 47. Datis in recta linea 
bus punctis D, E, B, et data rea G, poſſunt inter E et B 
eniri duo puncta quorum utrumlibet, quod fit E, faciet 
jonem rectanguli G, D ad ipſum EFB eandem rationi da- 
quam habet OQ ad Q. Igitur, dividendo, ratio exceſſus 
anguli G, FD ſupra ipſum EFB, hoc eſt per Prop. 25. ra- 
rectanguli AFC ad ipſum EFB, eadem eſt rationi rectae 
ad ipſam PQ» hoc eſt rationi datae. 

Ratio autem minima ita determinatur. Oſtenſum fuit, 
tis in recta linea quatuor punctis A, B, C, D fi fiat ut rect- 
gulum ADB ad rectangulum ACB, ita quadratum ex DE 
quadratum ex EC, fore E punctum quod facit minimam 
tonem rectanguli AEB ad rectangulum CED. Oſtenden- 
m nunc eſt rationem hanc eandem eſſe ei quam habet qua- 
atum rectae lineae quae conſtat ex ea quae poteſt rectan- 5 
Plum AC, BD, et ex ea quae poteſt rectan gulum AD, BC ad 
\dratum ex DC. 


_ 


to ex DF, angulus BFD aequa- 


17, et 6. 6. 


cohv. 22. 3. 


GB, occurratque GC ipſi BE 


drato ex CG; ſed et angulus. 
BFD angulo®BHG; igitur an- 
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Ducatur a puncto E ipſi AD ad rectos angulos EF, et . 
ducatur, ſitque rectangulo ADB aequale quadratum ex U 
et ĩpſi FD parallela ducatur CG. Quoniam igitur ut red 
gulum ADB ad rectangulum AC, ita eſt quadratum fa 
DE ad quadratum ex EC, hoc eſt quadratum) ex DF ad qu- 
dratum ex CG; atque eſt rectangulum. ADB. quadrato ex I 
aequale, erit et rectangulum 7 
ACB aequale quadrato. ex 
CG. Jungantur AF, FB, AG, 


F 


in H; itaque cum rectangu- 
lum ADB fit aequale quadra- 


lis eſt * angulo. FAB ; eſt au- 
tem et BG C angulus angulo 
BAG aequalis , quia rectan- 
gulum ACB acquale eſt qua- 


guli BHG, BGH ſimul, hoc 

eſt, fi producatur GB ut accurrat ipſt AF in K, angulus Kt 
acqualis eſt angulo LAK; quare in circulo ſunt A, L, BN 
puncta. Et per Prop. 40. anguli ad K, L puncta recti crult. 
Ducatur ad FD perpendicularis BM quae occurrat ipſi EF in 
N, et juncta DN ad X producatur. Perpendicularis igiturel 
DX ad FL“, et ipſi GL parallela. Occurrat GC ipſi BN ind, 
ſtendere 


Mich. 
ſe Au- 


* Perpendicularis igitur eſt DX ad FLT Hoc prolixe conatur o 
Commandinus in commentario ſuo ad literam M in pag. 198. b. Coll. 
Pappi; verum ponit circulos FEC, AEK, in figura ſua ad hanc notam, 
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90 perpendicularis eſt ad BN, eſt enim FD ad BM perpen- 
cularis. Angulus autem BGC angulo GAC eſt aequalis, ut 
us oſtenſum. Sed angulus quidem BGC acqualis eſt angu- 
(IB; in circulo , angulus autem GAC aequalis eſt angulo 
DN in parallelis, ergo et angulus CNB angulo BDN eſt ae- 
alis, ac propterea 4 rectangulum PBC aequale eſt quadrato «,, et 15. 6. 
N. Quoniam autem in triangulo BDF acta eſt perpendi- 
laris DNX, et inflexae ſunt ad ipſam FN, NB erit quadra- 
rum ex FD, DB exceſſus aequalis exceſſui quadratorum ex 
N, NB. Sed exceſſus quadratorum ex FD, DB eſt f ADB 
aangulum, ergo et quadratorum ex FN, NB exceſſus eſt 
lem rectangulum ABD. Eſt autem et rectangulum DBC ae» 


ale quadrato ex BN; quare NF poteſt rectangulum AC, 
Di. Rurſus, quoniam quadratorum NG, NB. exceſſus eſt 


o contingere, non autem demonſtrat, vt obſervatum eſt a Herigonio in pag, 
18. tom. 1, Curſus ſui Mathematici, unde dicit eum nihil probare, quod 
id:m verum eſt; et Herigonius ſatis longa demonſtratione indirecte idem 
ſtendit. Verum directe et breviter ita demonſtratur, viz. Quoniam anguli 
MN, DEN recti ſunt, puncta D, E, N, M ſunt in circulo, ut et puncta F, 
E, M. Jun igitur EM, erit angulus MDN aequalis (angulo MEN, five 
IEF, hoc eſt) angulo MBF; et in triangulis FDX, MBF, communis eſt an- 
us MFX; aequalis igitur eſt reliquus angulus DXF reliquo BMF, angulo 
lice recto. Unde DX perpendicularis eſt ad FL. 

Sed angulus quidem BG aequalis eft angulo CNB in circulo] Produca- 
Ir enim NC ad BG in P; et quoniam in triangulo BNG eft BE perpendi- 
ularis ad NG, et GO ad BN, erit, per ea quae oſtenſa ſunt in nota ad“, 
= perpendicularis ad BG. Sunt igitur G, P, O, N puncta in circulo, quare 
gulus PGO aequalis eſt PNO in eodem ſegmento, hoc eſt angulus BGC ae- 
alis ipfi NB. Co MAN DIN us. | 

| ded exceſſus quadratorum ex FN, NB eſt ABD rectangulum] Quadra- 
m enim ex FD aequale eſt rectangulo ADB cujus exceſſus ſupra quadratum 
Oz eſt rectangulum ABD per 3. 2. Cox MAN. | 

( Quoniam enim exceſſus quadratorum ex FN, NB eſt rectangulum ABD, 
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ae qualis exceſſui quadratorum ex GC, CB, quadratorun a 
tem ex GC, CB exceſſus eſt ABC rectangulum *; erit qu 
dratorum ex NG, NB exceſſus idem rectangulum ABC, . 
que elit rectangulum DBC ae- 
quale quadrato ex BN; ergo 
N poteſt rectangulum AD, 
BC. F Sed et FN poteſt rect- 
angulum AC, BD. Itaque 
quoniam rectus eſt angulus 
FKG, et perpendicularis AE. 
* ad FG,” erit rectangulum 
AEB rectangulo FEG aequale. 
+ Ergo ut rectangulum AEB 
ad rectangulum CED, ita eſt 
rectangulum FEG ad rectan- 
gulum CED. Ut autem rect- 
angulum FEG ad rectangu- 
lum CED, ita quadratum ex FG ad quadratum ex CDJ. E 


erit quadratum ex FN aequale rectangulo ABD et quadrato ex NB fimul, i * 
eſt rectangulis ABD, DBC fimul, hoc eſt per 1. 2. rectangulo AC, BD; h- 
eſt recta FN poteſt rectangulum AC, BD. CoMmaAND. 1 

Quoniam quadratum ex CG aequale eſt rectangulo A CB, exceſus 9 
ſupra quadratum ex CB eſt rectangulum ABC per 3. 2. 

+ Quoniam enim quadratorum ex NG, NB exceſſus eſt rectangulum ABG 
crit quadratum ex NG aequale rectangulo ABC et quadrato ex NB ſimu), hoc 
eſt rectangulis ABC, DBC ſimul, hoc eſt rectangulo AD, BC. Igitur re 
NG poteſt rectangulum AD, BC. | : 

t Aequiangula enim ſunt triangula AEF, GEB, quia utrumque aequiangy 
lum eſt ipſi AKB; igitur ut AE ad EF, ita EG ad EB. 10 

$ Quoniam enim parallelae ſunt FD, GC, erit [2. 6. J FE ad ED, ut M 
ad DC; ſimilia autem ſunt rectangula FEG, DEC, igitur [22. 6. rectangs 
tum FEG eſt ad ipſum DEC, ut quadratum ex FG ad quadratum ex CD. 
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igitur rectangulum AEB ad rectangulum CED, ita qua- 
tum ex FG ad quadratum ex CD. Eſtque rectanguli qui- 
1 AEB ad rectangulum CED ſingularis et minima. ratio; 
2x vero linea FEG conſtat ex ea FN quae poteſt rectangu- 
n AC, BD, et ex ea NG quae poteſt rectangulum AD, BC. 
o igitur ſingularis et minima, eadem eſt quae quadrati 
ae lineae quae conſtat ex ea quae poteſt rectangulum AC, 
), ct ex ea quae poteſt rectangulum AD, BC, ad quadra- 
m ex CD. 


| (Up 


Arque haec eſt ipſius Apollonii Determinatio, ejuſque De- 
nſtratio, magno quidem Geometra digna, quas Pappus 
avit in Prop. 62. Libri ſui ſeptimi, quam Propoſitionem 
inaci inveſtigatione hic in priſtinam integritatem reſti- 
imus. Multum enim depravata habetur in codicibus Grae- 
s, ut pleraeque Pappi Propoſitiones Librariorum incuria et 
zorantia. Unde Federicus Commandinus, qui in veterum 
eometrarum ſcriptis, praeſertim quidem Pappi Alexandrini, 
naculandis, maximam et utiliſſimam adhibuit diligentiam, 
nus licet Geometra, Propofitionem hanc reſtituere minime 
tut, Commentarii enim prolixi quos in eam ſcripſit ad no- 
sin margine Z, a, B, nihil ad rem faciunt, quoniam ad 
tum Pappi corruptum explicandum adferuntur, qui qui- 
em, ut habetur in Commandini verſione et manuſcriptis 
acts, explicari minime poteſt. Non enim hunc locum cor- 
ptum eſſe videbat Commandinus, qui in aliis locis manu- 
'ptum corruptum eſſe putat quando integer eſt, et in qui- 
uidam locis quaedam ut ſupervacanea omittit, quae quidem 
celfaria ſunt, Et quidem materiam hanc non ſatis intel- 
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| lexit, ut ingenue fatetur in commentario ad Notam 4 
Prop. praecedentem 61. Lib. 7. Pappi, ubi haec habet“ C 
cc e W 12 7 2 ES 4 

cus codex 0 N ds Ayes ν EAXY io £5W 0 TE uno ABA; 
« To v76 BEN. Quibus verbis quid fignificetur, quidquey 
** monachos, et Epitagma in his Lemmatibus intelligat, | 
„tis percip1 non poeteſt, cum Apollonii libris careamus i 
quos ea conſcripta ſunt.” 


PROB. mM. 


«© DATIS in recta linea quatuor punctis, quintum invai 
extra data puncta, ad utraſvis partes, quod faciet redu 
** gulum a ſegmentis inter ipſum et duo ex punctis datis, 4 
e rectangulum a ſegmentis inter ipſum et reliqua duo pun 
© ta, in ratione data.“ 


PROP. LXIII. P-ROB. III. EPITAGMA 1, 


'« DATA faint. puncta A, C, E, B quintum invenire er 
puncta data, ad partes ſcilicet puncti B, quod facict 

% angulum a ſegmentis inter ipſum et duo puncta A, Cu 
e jpſo remotiora, ad. rectangulum a ſegmentis inter ipſum 
e reliqua duo puncta E, B, in ratione data. Patet autem 
* tionem datam debere eſſe majoris ad minorem.” 


Factum puta; fit ſcilicet punctum F inveniendum quod fr 
ciet rectangulum AFC ad ipſum EEB in ratione data. Prim 
autem inveniatur inter puncta C, E punctum D quod fat 
rectangulum ADC aequale ipſi BDE, ope ſcilicet Cal. 1. #% 
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Igitur ſi utriſque AE, CB aequalis ponatur recta G, erit, 
prop. 2b. rectangulum AFC aequale rectangulis EFB, G, DF 
| Data autem eſt ra- 
rectanguli AFC ad 1p- A G D EB FM 
EFB, quare, dividen- — , 
data erit ratio rectan- | G 
6, DF ad rectangulum 
B. Igitur deductum eſt 
problema in Prop. 48. 
's ſcilicet in recta linea tribus punctis D, E, B invenire ex- 
ipſa, ad partes puncti B, quartum F quod faciet rectan- 
um a data recta G et ipſa DF, ad rectangulum EFB in ra- 
ne data, Datum 1gitur eſt punctum F. 
Componetur ita, 

Sit ratio data quam habere debet rectangulum AFC ad ip- 
EFB ea quam habet recta HK ad rectam KL; et invento 
Into D ut dictum fuit, per Prop. 48. datis in recta linea 
bus punctis D, E, B, et rec linea G aequalis ſcilicet ipſis 
E, CB fimul, inveniatur in DB producta ad partes B, punc- 
m F quod facit rectangulum a data recta G et ſegmento FD 
ter punctum F et punctum D ab eo remotiſſimum ad rect- 
zulum EFB a ſegmentis inter F et reliqua puncta E, B, in 
tone data quam habet HL ad LK; erit F punctum inve- 
iendum. Quoniam enim rectangulum G, FD eſt ad ipſum 
TB, ut recta HL ad ipſam LK, erit, componendo, rectan- 
um EFB una cum ipſo G, DF ad rectangulum EFB, ut 
K ad KL, Rectangula autem EFB, G, DF ſimul acqualia 
ant rectangulo AFC, per Prop. 26. quod propterea eſt ad 
Kangulum EFB, ut HK ad KL, hoc eſt in ratione data. 


H 1 
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Puncta autem, ut F, propiora puncto B majores faciun; 
tiones quam puncta remotiora, ut M. Nam per Prop, , 
tio rectanguli G, PF ad N EFB major eſt ratione 
anguli G, DM ad rectan- 
gulum EMB; igitur, com- A 0 10 E 4 
ponendo, ratio rectanguli ö 

EFB una cum ipſo G, DF ad G 
rectangulum EFB, major | 
eſt ratione rectanguli EMB 
una cum ipſo G, DM ad 
ipſum EMB, hoc eſt, per Prop. 4 ratio i AFC: 
rectangulum EFB, major eſt ratione rectanguli AMC ad 
ſum EMB. Puncta igitur propiora ipſi B faciunt majoresn 
tiones quam puncta remotiora. 


H : 


PROP. LXIV. PRO B. III. EPITAGMA 2. 


< DAT IS in recta linea quatuor punctis A, E, C, B qui 
tum invenire extra data puncta, quod faciet rectangulun 
a ſegmentis inter ipſum et punctum A ab eo remotiſſinu 
et punctum medium C quod ipſi propius eſt, ad rectangi 
lum a ſegmentis inter ipſum et reliqua puncta E, B in rat 
one data, N autem rationem datam debere elle major 
* ad minorem,” 


cc 


Factum puta; ſitque F punctum inveniendum quod facid 
rectangulum AFC ad ipſum EFB in ratione data; et q 
Caſ. 1. Prop. 58. inveniatur inter puncta E, C punctum . 
quod facit rectangulum ADC aequale ipſi BDE. Igitur 9 
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py. 2. ſi utriſque AF, CB aequalis ponatur recta G, erit 
zngulum AFC aequale rectangulo EFB una cum ipſo G, 
Data autem eſt ratio rectanguli AFC ad ipſum EFB, i- 
, dividendo, data erit ratio | 


anguli G, DF ad ipſum EFB. , F D 0 5 F * 
ductum propterea eſt ad Pro- 1 


-ma in Prop. 49. datis ſcilicet 8 H LK 
recta linea tribus punctis E, | > 

B invenire extra ipſa, ad par- 

puncti B, quartum F. quod faciet rectangulum a data rec- 
G et ſegmento DF inter F et punctum medium D ad rect- 
gulum EEB in ratione data. Datum igitur eſt punctum F. 


Componetur ita, 

Sit ratio data quam habere debet rectangulum AFC ad ip- 
m EFB ea quam habet rea HK ad rectam K L; et per 
rop. 49. datis in recta linea tribus punctis E, D, B, et rea 
ne G aequalis ſcilicet ipſis AE, CB ſimul, inveniatur in 

B producta ad partes B, punctum F quod faciet rectangu- 
ma data recta G, et ſegmento FD inter F et punctum me- 
bum D ad rectangulum EFB a ſegmentis inter F et reliqua 
uncta E, B, in ratione data quam habet HL ad LK; erit F 
unctum inveniendum. Quoniam enim rectangulum G, FD 
tad ipſum EFB, ut recta HL ad ipſam LK, erit, compo- 
endo, rectangulum EFB una cum ipſo G, FD ad rectangu- 

m FFB, ut HK ad KL. Rectangula autem EFB, G, FD* 
nul aequalia ſunt rectangulo AFC, per Prop. 29. quod prop- 
fa oft ad rectangulum EFB, in data ratione HK ad KL. 

"anda autem, ut F, propiora puncto B majores faciunt ra- 
7 | 


cor. 19. 5. 


datumque erit punctum D. Quoniam vero eſt AE ad ED, ut 
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tiones quam puncta remotiora, ut M. Nam, per Prop. g 
ratio rectanguli G, DF ad ipſum EFB major eſt ratione 8. 
anguli G, DM ad ipſum EMB; igitur, componendo, rity 
rectanguli EFB una cum ipſo 
G, DF ad rectangulum EFB, ma- 4 E PD. © 3 f 
jor eſt ratione rectanguli EMB — 
una cum ipſo G, DM ad rectan- 88 H ILE 
gulum EMB; hoc eſt, per Prop. = 3 
29. ratio gal AFC ad rect- 1 
angulum EFB, major eſt ratione rectanguli AMC ad ipfun 
EMB. Puncta igitur propiora ipſi B majores faciunt rations 
quam puncta remotiora. 


PROP. LXV. PRO B. HI. EPITA GMA; 


«* DATIS in recta linea quatuor punctis A, E, B, C, quite 
tum invenire extra data puncta quod faciet rectangulun 
* {egmentis inter ipſum et puncta extrema A, C ad recau- 
* gulum a ſegmentis inter ipſum et reliqua puncta E, B, in 
5 ratione data. 


Cas. 1. Quando ratio data eſt aequalis ad aequalem. 


Factum puta; fit ſcilicet D punctum inveniendum quo 
facie rectangulum ADC aequale ipſi EDB. Eſt igitur AD 
DE, ut BD ad DC, et, dividendo, ut AE ad ED, ita BC 1 
CD; quare * ut exceſſus ipſarum AE, BC ad EC, ita eſt B 
ad CD. Datae autem fant AF, BC, EC, data igitur eſt (I, 


* 
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ad CD, et eſt ED major CD, erit AE major BC, hoc eſt 
dum D neceſſario cadit ad partes rectae AC ad quas eſt 
nor rectarum AE, BC, ad partes ſcilicet ipſius BG. | 
Componetur ita, 
ponatur a puncto E verſus A recta EF aequalis ipſi BC; et 
AF ad EC, ita fiat BC ad CD, eigitur b eſt AF et BC fimul, Þ 18. 5. 
de eſt AE ad ED, ut BC ad 
D, «t, componendo, ut AD ad , F E BC D 
E, ita BD ad DC. Rectangu- A 
m igitur ADC eſt aequale 
angulo EDB. Si vero BC major fuerit quam AE, punc- 
m D eodem modo invenietur in CA producta ad partes 15 
acc autem eſt pars ſecunda Prop. 22. 


1 


Cas. 2. Quando ratio data eſt minoris ad majorem. 


primò, aequales inter ſe ſint AE, BC, ſitque D punctum 
weniendum. 

factum puta; habeat ſcilicet rectangulum ADC datam 
tonem ad rectangulum EDB. — vero 1 Tun 

, BC, et eſt puntum D in AC pro- 

da, erit, per Prop. 38. rectangu- a EB CD LK 
m EDB aequale rectangulis ADC, — —Ä— 
B ſimul. Rectangula igitur ADC, II F G 
UBiimuldatam habent rationem ad 

angulum ADC, quare, dividen- 

data eſt ratio rectanguli ECB ad rectangulum ADC, Da- 

m autem eſt ECB, quia data ſunt puncta E, B, C; datum 

zur eſt rectangulum ADC, et data eſt recta AC; quare * 85. Dat, 
lata eſt OD, punctumque C propterea datum eſt, 5 
A 2 
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Componetur ita, 

Sir ratio data quam habere debet rectangulum Abc: 
ipſum EDB ea quam habet rea FG ad ipſam GH, et ut H 
ad FG, ita fiat rectangulum ECB ad aliud, quod invericy 
faciendo ut HF ad FG, ita EC ad CK, nam ita erit rectang. 
lum ECB ad ipſum BCK ; et ad rectam AC. applicetur ud 
angulum aequale ipſi BC K, excedens | 
quadrato, ſitque D punctum appli- A EB coII 
cationis quod eſt in AC producta ad © ie 
partes C; erit D punctum invenien-. "WE 1 8 
dum. Quoniam enim, ex conſtruc- | 
tione, rectangulum ADC aequale eſt 
ipſi BCK, erit rectangulum ECB ad ipſum ADC, (hoc et 
BCK, ut EC ad CK, hoc eſt) ut HF ad FG; et, componet 
do, erit rectangulum ADC una cum ipſo ECB ad rectang. 
lum ADC, ut HG ad GF; et, invertendo; erit rectzngulun 
Ab ad ADC una cum ipſo ECB, hoc eſt ad ipſum EDB, u 
FG ad GH, hoc eſt in ratione data. 
_ Puna autem, ut L, remotiora a puncto C majores fac 
unt rationes quam puncta propiora, ut D. Erit enim rech- 
gulum ALC majus ipſo ADC, et propterea rectangulum El 
habet ad rectangulum Al C minorem rationem quam ad r 
angulum ADC; et, componendo, rectangulum ALC una cul 
ipſo ECB, hoc eſt, per Prop. 38. rectangulum ELB minoren 
habet rationem ad ipſum ALC, quam rectangulum ADC um 
cum ipſo ECB, hoc eſt rectangulum EDB ad ipſum A 
Igitur, invertendo, rectangulum ALC majorem habet rats 
nem ad ELB, quam rectangulum ADC ad ipſum EDB, 
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gecundd, ſint AE, BC inaequales, major autem AE. 
zit Fpunctum inveniendum, quod ſcilicet faciet rectan- 
um AFC ad ipſum EFB in data ratione minoris ad majo- 
| Poteſt autem requiri ut punctum F vel cadat in AC pro- 
u ad partes A majoris ſegmenti, vel in. cadem producta 
partes C minoris ſegmenti. 
Imo, Requiratur ut F cadat in AC producta ad partes A, 
ppe Caf, 1. hujus Problematis inveniatur punctum P extra 
puncta quod facit rectangulum ADC aequale ipſi EDB; 
quoniam, ex hypotheſi, major eſt rea AE ipsa BC, cadet 
nctum D in AC producta ad | 
es C, ut in primo cafu ol- Ff A E Be 5 
um; et fit G exceſſus ipſa- 3 . 
m AE, BC. Quoniam igitur G0 WM 
rectangulum ADC ae quale jñ⁊: 
EDB, et eſt punctum F ex- 
rectam AC ad partes puncti A, erit, per Prop. 35. rectan- 
lum EFB aequale rectangulo AFC una cum ipſo G, DF. Ex 
otheſi autem data eſt ratio rectanguli EFB ad ipſum AFC, 
tur, dividendo, data eſt ratio rectanguli G, DF ad ipſum 
FC; deductum propterea eſt ad. Problema in Prop. 48. da- 
ſellicet in recta linea tribus punctis D, C, A invenire ex- 
d ipſa, ad partes puncti A, quartum F quod faciet rectan- 
um a data recta G et ipsa DF, ad rectangulum AFC in ra- 
ne data, Datum igitur eſt punctum F. 
Componetur ita, 
dit ratio data quam habere debet rectangulum AFC ad ip- 
m EFB ea quam habet recta MN ad ipſam MO; et ope 
. I, 1nveniatur punctum D quod facit rectangulum ADC 


: | 
allo 
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aequale ipſi EDB; dein, per Prop. 48. datis in reQa linea tri, 
punctis D, C, A, et rectà linei G aequalis ſcilicet exceſs, 
ſarum AE, BC, inveniatur in DA producta ad partes A, pu 
tum F quod facit rectangulum G, DF a data recta G cf. 
mento FD inter punctum F et punctum ab eo remotiſſn I 
D, ad rectangulum AFC a ſeg- yp 
mentis inter F et reliqua puncta HF A E 3601 
A, C, in data ratione quam ha- ꝛ 

bet recta ON ad ipſam NM; erit G ON N 

F punctum inveniendum. Erit | 

enim, componendo, rectangu- 

lum AFC una cum ipſo G,.FD ad FIRE AFC, ut red 
OM ad MN; et, invertendo, rectangulum AFC eſt ad redu 
gulum AFC una cum G, FD, hoc eſt, per Prop. 35. ad re 
angulum EFB, ut MN ad MO, hoc eſt in ratione data. 

Puncta autem, ut H, remotiora a puncto A majores fac 

unt rationes quam puncta propiora, ut F. Nam, per Prop. 4 
rectangulum G, HD habet ad ipſum AHC minorem rati 
nem quam rectangulum G, FD habet ad ipſum AFC; igitw 
componendo, ratio rectanguli AHC una cum ipſo G, Hl 
hoc eſt, per Prop. 35. ratio ipfius EHB ad AHC, minor e 
ratione rectanguli EFB ad ipfum AFC, et, invertendo, rat 
rectanguli AHC ad ipſum EHB major eſt ratione rectangul 
AFC ad rectangulum EFB. Puncta igitur remotiora a puncto 
majores faciunt rationes quam puncta ipſi propiora. Ubicu 
que autem ſumatur punctum F in CA product ad partes 4 
erit rectangulum AFC minus ipſo EFB; oſtenſum enim <> 
rectangulum EFB excedere rectangulum AFC ipſo G, I. 
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no, Requiratur ut — F cadat 1 in AC producta ad 
uy es C. 
Sit F punctum inveniendum, quod ſcilicet facit b 
| AFC.ad ipſum EFB in ratione data; et inveniatur punc- 
D extra puncta data quod facit rectangulum ADC ae- 
le ipſi EDB. Et quoniam, ex hy potheſi, rectangulum AFC 
C) nus eſt ipſo EFB, ratio enim data eſt minoris ad majorem, 
— tum F neceſſario cadet inter puncta C, D per Cor. Prop. 
Quoniam igitur rectangulum ADC —_— eſt ipſi EDB, 
ſt punctum F inter C et D, fi 
atur recta G aequalis exceſſui A 
Nec um AE, BC, erit, per Prop. — — 
rectangulum EFB aequale <© O NM 
ſtangulo AFC una cum ipſo G, — 
); data autem eſt ratio rect- 
uli EFB ad ipſum AFC, igitur, dividendo, data eſt ratio 
Banguli G, FD ad ipſum AFC, Ergo deductum eſt ad Pro- 
= ma in Prop. 45. datis ſcilicet in reQa linea tribus punctis 
D, et data rei G, invenire inter puncta C, D quar- 
m F quod faciet rectangulum a data recta G et ipſa DF ad 


* cangulum AFC. in data ratione. Datum igitur eſt punc- 
Tad U F. | | 


FE B GEMS 


— — 


Componetur ita, 

dit ratio — quam habere debet rectangulum AFC ad i ip- 
n EFB ea quam habet recta MN ad ipſam MO, et ope 
al, 1, 1nveniatur punctum D quod facit rectangulum ADC 
quale ipſi EDB; dein, per Prop. 45. datis in recta linea tri- 
punctis A, C, D et recta linea G aequalis ſcilicet exceſſui 
arm AE, BC inveniatur inter puncta C, D punctum F 
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quod facit rectangulum a data recta G, et ſegmento Il 
rectangulum AFC a ſegmentis inter F et puncta A, C 
ſunt ad eaſdem partes ipſius F, in ratione data quam h 
recta ON ad ipſam NM. erit F punctum inveniendum. (n 
ponendo enim, rectangulum AFC una, cum ipſo G, FD 1 
rectangulum AFC, ut recta OM ad ipſam MN, et, inrene 
do, rectangulum AFC eſt. ad AFC una cum ipſo G, FD, 
eſt, per Prop. 32. ad rectangulum EFB, ut MN ad MO, ly 
eſt in ratione data, 

Puncta autem, ut H, remotiora a 3 C majores fa 
unt rationes quam puncta propiora, ut F. Nam, per Prop. 
rectangulum G, HD habet ad ipſum AH C minorem ratios 

quam rectangulum G, TD ad i- 
ſum AFC; igitur, componendo, 4 + B ©xm 
ratio rectanguli AHC una cum -—— — 
ipſo G, HD ad ipſum AHC, mi- © 
nor eſt ratione rectanguli AFC una :? 
cum ipſo G, FD ad rectangulum 
AFC; et, invertendo, ratio rectanguli AHC ad A HC m 
cum ipſo G, HD, hoc eſt, per Prop. 32. ad rectangulum Eb 
major eſt ratione ipſius AFC ad AFC una cum G, FD, hocd 

ad rectan gulum EFB. Puncta igitur remotiora a pundo\ 
majores faciunt rationes quam puncta propiora. 


Cas. 3. Quando ratio data eſt majoris ad minorem; [it 
tem. AE major BC. 


Factum puta ; fit ſcilicet F punctum inveniendum qu 
facit rectangulum AFC ad ipſum EFB in ratione data mae 
ris ad minorem; et inveniatur punctum D extra data pund 
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d facit rectangulum ADC aequale ipſi EDB. Quoniam 
Nur, ex hypotheſi, rectangulum AFC majus eſt ipſo EEB, 
elle eſt ut inaequales ſint AE, BC, quia ſi aequales eſſent, 
angulum AFC minus eſſet ipſo EFB per Prop. 38. Punc- 
m autem D cadet ad partes minoris ſegmenti BC, ut prius 
enſum in Caſ. 1. cadet vero punctum F in AD producta 
partes D, per Cor. Prop. 33. ponatur recta G aequalis ex- 
ui ipſarum AE, BC, et quoniam rectangulum ADC aequa- 
eſt ipſi EDB, erit, per Prop. 33. rectangulum AFC aequale 


es faq EFB una cum rectangulo G, FD. Data autem eſt ratio 
0p. anguli AFC ad ip- 
tlone i EFB, igitur, divi- AM E 


BC DK F H L 


do, data eſt ratio 3 — 
dnguli G, FD ad G op N 
ctangulum EFB. De= — —— 
cum igitur eſt ad 
oblema in Prop. 50. datis ſcilicet in recta linea tribus 
nctis E, B, D-et recta G, invenire extra puncta data quar- 
F quod faciet rectangulum G, FD ad ipſum EFB in ra- 
ne data. Datum igitur eſt punctum F. 
Quoniam vero Problema ad quod hoc deductum eſt deter- 
nationem habet, et non ſemper conſtrui poteſt, neque hoc 
omni caſu conſtrui poterit, ſed determinationem habebit. 
ſtenſum autem eſt in Prop. 50. datis in recta linea tribus punc- 
E, B, D, et datà rectà G, ſi producatur ED ad H, ut DH fit 
cdia proportionalis inter ED et DB, punctum H facere ma- 
lam rationem, hoc eſt fi ſumatur aliud quod vis punctum 
in AD producta ad partes D, fore rationem rectanguli 
HD ad ipſum EHB majorem ratione rectanguli G, FD ad 
A a 


W — * ** 


t 2 


naß 


Et quoniam in Prop. 50. 


n 


b 2 2. 6. 


rectanguli AH C ad ipſum EHB major ratione rectanguli Af. 


quadratum ex DH b, hoc eſt ut recta ED ad ipſam DB, in 


a. cor. 20. 6. 
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ipſum EFB. Eſt autem, per Prop. 3 3. rectangulum ARCs 
quale rectangulis EHB, G, HD ſimul; et rectangulum Af 
aequale ipſis EFB, G, PD ſimul. Erit igitur, componendo nt 


ad ipſum EFB. Punctum igitur H facit maximam rationen 


oſtenſum eſt, ſi produ- M E BCDKFH 1 
catur BH ad L ut ae- FIRES” 3 


quales ſint BH, HL fo- G Op N 
J © ad Il. 
eandem maximae rati- | 
oni quam ſcilicet habet ct G, HD ad ipſum FH 
facta EM aequal ipſi G, erit, componendo, ratio ML ad II 
eadem rationi rectanguli EHB una cum G, HD ad ipſin 
EHB, hoc eſt rationi maximae rectanguli AH C ad ipſin 
EHB. 1 
Punctum autem H quod facit maximam rationem ita d- 
terminatur. Quoniam proportionales ſunt ED, DH, DB, eit 
*ED ad DH, ut EH ad HB, igitur ut quadratum ex ED al 


quadratum ex FH ad quadratum ex HB. Ut autem ED a 
DB, ita eſt rectangulum G, ED ad ipſum G, D; et per par 
tem 4. Prop. 22. rectangulum G, ED aequale eſt rectangul 
AEC, et rectangulum G, DB, per partem 3. ejuſdem Prop. i 
quale eſt ipſi ABC, quia ſcilicet aequalia ſunt ADC, EDB red 
angula; igitur rectangulum, AEC eſt ad ipſum ABC, ut qu: 
dratum ex EH ad quadratum ex HB. Atque haec eſt Apor 
lonii determinatio quam Pappus memorat in Prop. 64.9.” 


al 


q 
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Componetur hoc ita, | 
Fat ut rectangulum AEC ad ipſum ABC, ita quadratum ex 
qa EH ad quadratum ex BH; punctum H erit id quod facit 
ximam rationem. Nam ex hac proportione, et parte 4. et 
Prop. 22. ſequitur rectangulum G, ED eſſe ad ipſum G, DB, 
c eſt rectam ED eſſe ad ipſam DB, ut quadratum ex EH ad 
nadratum ex BH. Igitur, per Prop. 17. rectangulum EDB 
aequale quadrato ex DH; et propterea proportionales ſunt 
), DH, DB; quare, ex praemiſſis, punctum H facit maxi- 
am rationem. Idem autem punctum H poteſt inveniri fa- 
jendo ut rectangulum BAE ad ipſum ECB, ita quadratum 
x AH ad quadratum ex HC, ut conſtat ex Prop. 19. 
Punta autem ipſi H propiora majores faciunt rationes 
uam puncta remotiora ad eaſdem partes ipſius H. Sit enim 
unctum F propius puncto H quam E, ſint autem ad eaſdem 
artes ipſius H. Igitur, per ea quae oſtenſa ſunt in determi- 
batione Problematis in Prop. 50. ratio rectanguli G, PD ad ip- 
um EFB major eſt ratione rectanguli G, KD ad ipſum ERB, 
t, componendo, et per Prop. 33. ratio rectanguli AFC ad 
plum EFB major eſt ratione rectanguli AKC ad rectangulum 
KB. Puna igitur propiora ipſi H majores faciunt rationes 
quam puncta remotiora ad eaſdem ejus partes. 
| Componetur vero Problema in Caſu 3. ita, 
Sit ratio data quam habere debet rectangulum AFC ad ip- 
um EFB ea quam habet recta NO ad ipſam NP; et inveni- 
atur puncta D, H, L, M, ut dictum fuit, ut et recta G; et 
fi ratio NO ad NP eadem fit rationi maximae, hoc eſt rationi 
quam habet recta ML ad rectam LE, five rationi rectanguli 
H ad ipſum EHB, punctum H, idque ſolum, Problema 
4 2 | 


f 
* 
| 
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efficiet, ut in praemiſſis oſtenſum eſt, Si vero ratio dau 
ad NP non eadem fit rationi ML ad LE, erit ea neceſſario n. 
nor ratione ML ad LE, quare, dividendo, ratio OP a(t 1 
minor erit ratione rectae ME, hoc eſt ipſius G ad EL, Du 
igitur in recta linea tribus punctis E, B, D, et datà red 0 
inveniri poſſunt, per Compoſitionem Problematis in Prop. g. 
duo puncta in ED producta ad partes D, quorum utrumlity 
faciet rectangulum a 
ſegmento _ ipſum | AM FE BCDKF H [ 
% D ip pro.. 
ximum et data recta 8 op "a 
ad rectangulum a ſeg cw A 
mentis inter ipſum et | 
reliqua duo puncta E, B, in data ratione quam habet re 
OP ad ipfam PN; inveniantur, fitque F utrumlibet ex iphs 
Quoniam igitur, ex conſtructione, rectangulum G, FD elt a 
rectangulum EFB, ut OP ad PN, eomponendo, rectangulun 
EFB una cum ipſo G, ID, hoc eft, per Prop. 33. reftangulun 
AFC eſt ad ipſum EFB, ut recta ON ad rectam NP, hoc eſt i 
ratiane data. 
vide ad Ratio. autem maxima determinatur ita. Oſtenſum fuit?, 
Datis in recta linea quatuor punctis A, B, C, D, fi fiat, addy 
quàdam DE, ut rectangulum ABD ad rectangulum ACD, in 
quadratum ex BE ad quadratum ex CE, fore E punctum quol 
facit mazimam rationem rectanguli AE ad rectangulun 
BEC. Oſtendendum nunc eſt rationem hanc eandem elle © 
quam habet quadratum ex AD ad quadratum rectae lines 
quae componitur ex ea quae poteſt rectangulum AC, BU, * 
ex ea quae poteſt contentum AB, CD. 
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e ccribatur in recta linea AD ſemicirculus AFGD, et ad 

os angulos ipſi AD agantur BF, CG. Quoniam igitur fac« 

| oft ut ABD rectangulum ad rectangulum ACD, ita qua- 

tum ex BE ad quadratum ex CE; rectangulo autem ABD 

ale eſt in ſemicirculo quadratum ex BF, et rectangulo 

D aequale quadratum ex CG; erit ut quadratum ex BF ad 

adratum ex CG, ita quadratum ex BE ad id quod fit ex 

quadratum ; et longitudine d, ut BF ad CG, ita BE ad * 22. 6. 
= 


H F 


2 CD. E 


; ſuntque BF, CG parallelae, igitur recta linea eſt quae 
er FP, G, E tranſit ; fit FGE et producatur, atque ad ipſam 
zantur perpendiculares AH, DK. Quoniam igitur ſingula- 
set maxima ratio eſt rectanguli AED ad rectangulum BEC, 
angulum autem FEG rectangulo AED eft aequale; erit 
gularis et maxima ratio eadem quae rectanguli FEG ad 
dangulum BEC. Ut autem rectangulum FEG ad rectan- 
julum BEC, ita eſt d ob parallelas rectas quadratum ex GE 
{ quadratum ex EC, hoc eſt ut quadratum ex AE ad qua- 
ratum ex EH, in circulo enim ſunt puncta H, A, C, G,“ 
In circulo enim ſunt pundta H, A, C, G] Quare rectangulum HEG ae- 


nile eſt ipſi AEC, igitur ut GE ad EC, ita eſt AE ad EH, et quadrata en 
2s proportionalia, Commandinus oſtendit angulum ad H rectum efle, ox 60 
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cum anguli ad H, C recti ſint. Ut autem quadratum «& x 
ad quadratum ex EH, ita eſt quadratum ex AD ad qua 
tum ex HK ob parallelas. Singularis igitur et maxima rag 
quadrati ex AD ad quadratum ex HK. Sed HG quidem pa 
rectangulum AC, BD; GK vero poteſt quod AB, CD con 
netur ( {cilicet per Prop. 39.” quare ſingularis et main 
ratio eadem eſt quae quadrati ex AD ad quadratum reduel. 
neae HK,” quae.componitur ex ea HG” quae poteſt na 


F 


KB 25 E 


angulum AC, BD, et ea GKV quae poteſt id quod AB, () 
oontinetur. Atque haec eſt Apollonii determinatio et demo- 
ſtratio quas ſervavit Pappus in.Prop. 64. Libri 7. 


Obſervandum eſt Epitagmata omnia hujus libri ſecundt 
poſle duplici via ſolvi, vel ſcilicet oſtendendo rationem re& 
anguli G, PD ad rectangulum AFC, vel rationem ipſius GH 

ad rectangulum EFB datam eſſe; unde et duae erunt cot Ir 
ſtructiones quibus punctum F quod ſolvit Problema, dui 
que quibus punctum quod facit maximam vel minimam i 
tionem inveniatur. Ex. gr. In Epitagmate 3. Prob. 3. hoc el 


quod puncta H, A, C, G ſunt in circulo, non memor angulum ad H rectus 
eſſe ex conſtructione. 
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1 x4 cop. 65. data oſtenſa eſt ratio rectanguli G, FD ad ipſum 
ua , et inde punctum H quod facit maximam rationem in- 
rat tur faciendo ut rectangulum AEC ad ipſum ABC, ita 


dratum ex EH ad quadratum ex 1psa HB. Sed aeque po- 
cold ſet oſtendi rationem rectanguli G, D ad rectangulum AFC 
a tam eſſe, unde alia conſtructio ad inveniendum punctum 
fimili analyſi, inveniretur, faciendo ſcilicet ut rectangu- 
BAE ad ipſum BCE, ita quadratum ex AH ad quadra- 
ex HC. Hoc autem fiet ut ſequitur; quoniam in Ana- 
N Problematis in Prop. 65. data oſtenſa eſt ratio rectanguli 
FC, hoc eſt ipſius EFB una cum rectangulo G, PD ad rect- 
gulum EFB, convertendo, data erit ratio rectanguli AFC 
ipſum G, PD. Datis igitur in recta linea tribus punctis A, 
D, et datà rectà G, poteſt, per Prop. 50. quartum F inve- 
I! extra data puncta quod faciet rectangulum AFC ad ip- 
Im G, PD in ratione data. Et ſi inter AD et DC media pro- 
ortionalis inveniatur DH, oſtendetur ſimiliter ut in Prop. 65. 
nctum H facere maximam rationem rectanguli AH C ad 
lum EHB. Hoc autem punctum H idem eſt cum eo quod 
brentum fuit in Prop. 65. Quoniam enim rectangula ADC, 
VB ſunt inter ſe aequalia, media proportionalis inter AD, 
IC eſt etiam media inter ==, DB. 

Et ut in Prop. 65. oſtenſum fuit eſſe ut ED ad DB, ita qua- 
fratum ex EH ad quadratum ex HB, ita ſimiliter omnino oſ- 
endetur eſſe ut AD ad DC, ita quadratum ex AH ad qua- 
ratum ex HC, et propterea rectangulum G, AD eſſe ad rect- 
angulum G DC, ut quadratum ex AH ad quadratum ex HC. 
ſt autem, per partem 1. Prop. 22. rectangulum G, MD aequa- 
* rectangulo BAE; et, per partem 2. ejuſdem, rectangulum 


lol. 
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G, DC aequale eſt ipfi BCE. Ut igitur rectangulum BU 
ipſum BCE, ita eſt quadratum ex AH ad quadratum «x 
Et haec eſt altera conſtructio qua inveniri poteſt punchm 
ut dictum fuit. 

Apollonius autem ſola harum conſtructionum prima u Ir 
tur, quoniam in Prop. 19. oſtenſum eſt ſecundam ex e 
ceſſario ſequi. Idem autem obſervandum eſt de Determiny 

onibus Epitagmatis 3. Prob. 1. et Epitagmatis z. Pro, 
hujus Lib. 2. quarum alterae conſtructiones ad eas gur! 
hoc Libro habentur deduci poſſunt ope ejuſdem Prop. 19, 
Prop. 18. 85 
Quamvis autem quaevis ex praedictis conſtructionibus qu 
bus determinatur punctum H ſufficiat Compoſitioni Prob 
matis, ex neutra autem ſtatim dignoſcitur utrum Problen 
fieri poteſt an non fieri. Demonſtratum quidem eſt, ſi fun 
rectangulum AEC ad ipſum ABC ut quadratum ex EH a 
quadratum ex HB, rationem rectanguli AH C ad ipſum EH 
fore maximam. Utrum vero ratio data rectae NO ad iplan 
NP hac ratione maxima major fit an non major, hoc elt 
trum Problema conſtrui poteſt an non conſtrui ſtatim percp 
non poteſt, quia punctum H et propterea rectangula Al. 
EHB non ſunt inter ea quae data ſunt in Problemate, fel a 
hiſce datis ope praedictae conſtructionis invenienda ſunt. E 
propter hanc cauſam Determinationem hanc ad aliam del 
cit Apollonius in qua ratio maxima exhibetur in magnitidr 
nibus quae data ſunt in ipſa enuntiatione Problematis. l 
Problematibus autem quorum Determinationes facilius inte 
niuntur, una determinatio utrique uſui inſervire poteſt, u 
Determinatione Problematis in Prop. 43. et corum in Fr 
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et 56, Et ſimiliter in Libris Apollonii de Sectione Ratio- 
; aliquando unam aliquando duas determinationes obſer- 
re licet. Harum autem ultima ex altera ſemper pendet. 

Ex his igitur aliiſque veterum libris liquet eos Determina- 
ones Problematum ita tradidiſſe, ut ex iis quam facile dig- 
pſeeretur utrum Problema fieri an non fieri poſſet, et i lo- 
inveniendus fuerit, quiſnam futurus fit, utrum, ex. gr. 
Lrabola, Ellipſis, an Hyperbola. Quod quidem ex multis 
centiorum Determinationibus vix intelligi queat; quaſdam 
jam tradunt ex quibus id minime percipi poteſt. 

ſus vero praecipuus librorum de Sectione Determinata 
us oi" 1" Analyſi Problematum, multa enim Problemata ad ea 
prob quae in hiſce libris continentur deducuntur. Optime etiam ty- 
leg bus oſtendunt genuinam demonſtrandi viam a veteribus 
7 furpatam, variis ejuſdem Propoſitionis demonſtrationibus 
IH 4 dductis; Lemmata enim Apollonii a Pappo ſervata demon- 
\ EH ata ſunt vel fine ratione compoſita, vel ejuſdem ope; et vel 
m— utendo ſolis rectis lineis, vel ope figurarum. Apollonii igi- 
of libros hos tum Geometris, tum in Geometria Tyronibus, 

| on ingratos fore aequum eſt ſperare. 
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PROBL EMA PRIMUM. 


DATIS duobus punctis tertium invenire in recta quae per 
ea tranſit, quod faciet quadratum ex ſegmento inter ipſum, 
et alterum ex datis punctis majus, aut minus quadrato ex 
F reliquo ſegmento dato, quam in ratione, vel quod faciet 
quadratum ex ſegmento inter ipſum et alterum ex datis 
punctis datum ſimul cum eo ad quod quadratum ex reli- 
quo ſegmento datam habet rationem.“ 


_ PROP. LXVI. PRO B. I. EPITAGMA I. 

& DATIS duobus punctis A, B tertium C inter ea invenire 
quod faciet quadratum ex AC majus, aut minus quadrato 
er CB dato, quam in ratione, vel quod faciet quadratum 
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« ex AC datum ſimul n eo ad i quod quadratum ex (34 
* tam habet rationem.” 


PaRs 1. Sit quadratum ex AC majus quadrato ex (}; 
to, quam in ratione. Igitur, ex hypotheſi, a quadrato ei 
ablato dato ſpatio, quod fit quadratum ex data AD vel xt 
reliquum, rectangulum ſcilicet 
EC, CD ad quadratum ex CB E A D 0 
datam habet rationem; et data 
ſunt puncta E, D, B, et inter D, 
B in veniendum eſt punctum C quod facies rectangulum I 

OD a ſegmentis inter ipſum et puncta E, D quae ſunt ad of 
dem ipſius partes ad quadratum ex CB ſegmento inter ipſu 
et reliquum punctum datum B in data ratione. Dedudu 
1gitur eſt Problema ad Epitagma 1. Prob. 5. Lib. 1. hoc eta 
Prop. 51. cujus ope punctum C invenietur. 


Puaxs 2. Sit quadratum ex AC minus quadrato ex (Bd 

to, quam in. ratiofie, et datum fit quadratum ex recta D; ip 

tur quadratum ex AC una cum quadrato ex D habet, ex by 
potheſi, datam rationem ad qua- 

dratum ex CB; in hac ratione ſit 
quadratum exD ad quadratum ex 
recta BE cui aequalis fit recta BF, 
19. 5. et in eadem ratione erit * quadra- 
tum ex AC ad exceſſum quadrati 

o 6. a. ex CB ſupra quadratum ex BE, hoc eſt Þ ad rectangulum 0 

CF. Quoniam igitur data ſunt tria puncta A, F, E in rec 

Linea, et eſt punctum C inter A, F puncta quod facit rat 


11 


1 * 


D 
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rectanguli EC, CF ex ſegmentis inter ipſum et puncta F, 
ae ſunt ad eaſdem ejus partes ad quadratum ex AC in- 
pſum et reliquum punctum A in ratione data, datum erit 
tum C per eandem Prop. 5 1. 


Pars 3. Denique ſit quadratum ex AC datum ſimul cum 
d quod quadratum ex CB datam habet rationem, et da- 
fit aequale quadrato ex AD cui aequalis fit recta AE. 
"am igitur quadratum ex AC una cum rectangulo EC, 
aequale eſt © quadrato- ex AD ſpatio- ſcilicet dato cui ae- 
e eſt quadratum ex 

ſimul cum eo ad E a A CB B 
d quadratum ex CB , — 

m habet rationem, 

t rectangulum EC, CD id ad quod ex CB quadratum da- 
h habet rationem. Datis igitur in recta linea tribus punc- 
E, D, B inveniendum eſt punctum C inter E, D quod fa- 
rectangulum EC, CD ad quadratum ex CB in ratione 
ta, hoc autem fiet ope Epit. 3. Prob. 5. Lib. 1. hoc eſt ope 


VP. 53s 


vel 4 


= 


PROP. LXVIL PROB.I. EPITAGMA 2. 


DATIS duobus punctis A, B tertium C in recta quae per 
a tranſit invenire extra ipſa quod faciet quadratum ex AC 
ſezmento inter ipſum et punctum A ab eo remotius majus, 
at minus quadrato ex reliquo ſegmento CB dato, quam in 
ratione, vel quod faciet quadratum ex AC datum ſimul 
eum eo ad quod quadratum ex CB datam habet rationem.“ 


ll, 
a 


9.5. dem data ratione erit * 
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PaRs 1. Sit quadratum ex AC majus quadrato ex (}, 
to, quam in ratione ; igitur a quadrato ex AC ablay; 
ſpatio, quod fit quadratum ex AD vel AE, reliquum, ſal 
rectangulum EC, CD habebit da- | 
tam rationem ad quadratum ex F A Ds 
CB. Datis igitur in recta linea tri- — 
bus punctis E, D, C inveniendum 
eſt quartum C extra ipſa quod faciet rectangulum EC, 1 
ſegmentis inter ipſum et duo puncta ab eo remotiora E,) 
quadratum ex CB inter ipſum et punctum reliquum, ind 
ratione, quod quidem fiet ope Prop. S＋ quae eſt Epitagm 

Prob. 6. Lib. 1. e is 


Pa Rs 2. Sit quadratum ex AC minus quadrato ex (3 

to, quam in ratione; igitur, ex hypotheſi, quadratum ex 
una cum ſpatio dato, quod fit quadratum ex recta D dat 
habet rationem ad quadratum ex CB. In hac ratione vtq 
dratum ex D ad quadra- | 
tum ex recta BE cui ae- 


qualis ſit BF, et in ea- * K 0 W- 


— acct Met a „ — 1— 


quadratum ex AC ad 
rectangulum FC, CE. 
Datis igitur in recta linea tribus panic A, F, E invewn 
dum eft quartam C extra ipſa quod faciet rectangulun f 
CE a ſegmentis inter ipſum et duo puncta propiora F, F, E 

quadratum ex AC in data ratione, quod quidem i * 
Prop. 55. quae eſt Epitagma 2. Prob. b. Lib. 1. ; 


CUYWER TERTIVUS -- 


5 xs 3. Denique fit quadratum ex AC datum ſimul cum 
tio ad quod quadratum ex CB datam habet rationem; fit 
tium datum quadratum ex recta AD cui aequalis fit AE, 
Luoniam quadratum ex AC ſi- | 
| cum rectangulo EC, CD ae- R a ww &V 
ale eſt quadrato ex AD, erit a C2 
angulum EC, CD id ad quod 

dratum ex CB datam habet rationem. Datis igitur in recta 
K tribus punctis E, B, D inveniendum eſt quartum C in- 
puncta B, D quod faciet rectangulum EC, CD a ſegmen- 
inter ipſum et puncta extrema E, D ad quadratum inter 
ſum et reliquum punctum B in data ratione, quod quidem 
ope Prop. 5 2. quae eſt Epitagma 2. Prob. 5. Lib. 1. 


tage 
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PROP. LXVIII. PRO B. I. EPITAGMA 3. 
DATIS duobus punctis A, B invenire in recta quae per ea 
tranſit tertium C extra puncta data quod faciet quadratum 
ex CB ſegmento inter ipſum et punctum B ei propius ma- 
jus, aut minus quadrate ex ſegmento AC inter ipſum et 
reliquum punctum A dato, quam in ratione, vel quod fa- 
ciet quadratum ex CB datum ſimul cum ſpatio ad quod 
quadratum ex AC datam habet rationem.” 


Paks 1, Sit quadratum ex CB majus quadrato e ex AC da- 
o quam in ratione; igitur a qua- 

to CB ablato dato ſpatio, quod 4 r Ye 
t quadratum ex BD vel BE, erit, — — a 

E hypotheſi, reliquum, rectangu- 

um ſcilicet EC, CD. ad quadratum ex AC i in e ratione. 
Cc 


5 19. 5. 


lis fit recta BE. Quoniam igitur 


habet rationem ad quadratum ex AC. In hac ratione ſit qu 


gulum FC, CE. Datis i- 


tum ex ſegmento CB inter ipſum. et punctum reliquum BU 
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Datis igitur in recta linea tribus punctis A, E, D inxei: 
dum eſt quartum C extra ipſa quod faciet rectangulum I 
CD a ſegmentis inter ipſum et duo punt ei propiora adq 
dratum ex ſegmento AC inter ipſum et reliquum pundun| 
in ratione data, quod quidem fiet ope Prop. 55. quae lt ty 
tagma 2. Prob. 6. Lib. 1. 


PaRs 2. Sit quadratum ex CB minus quadrato ex AC & 
to, quam in ratione; 1gitur, ex hypotheſi, quadratum ex 
una cum ſpatio dato, quod fit quadratum ex recta D, da 


dratum ex D ad quadra- 
tum ex recta AE, cui ae- | | | 
qualis fit AF, et in eadem od A * 0 


J war Tr EE. wth. as _.. 


data ratione * erit qua- pp 
dratum ex CB ad retan=  —— 


gitur in rea linea tribus punctis F, E, B coated 
quartum C extra ipſa quod faciet rectangulum FC, CE az 
mentis inter ipſum et duo puncta remotiora F, E ad quad 


ratione data, quod quidem fiet ope Prop. 54. Lib. 1. 
Pars 3. Denique ſit quadratum ex CB datum ſimul cut 

ſpatio ad quod quadratum ex AC 

datam habet rationem; fit datum A E B 


C1 
aequale quadrato ex BD cui aequa- 


quadratum ex CB una cum reQtangulo EC, CD aequale e 
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nyerie drato ex BD, erit rectangulum EC, CD ſpatium ad quod 
lum I aratum ex AC datam habet rationem. Datis igitur in 
ad da linea tribus punctis A, E, D inveniendum eſt quartum 


ter E et D quod faciet rectangulum EC, CD ad quadra- 
n ex AC in data ratione, quod quidem fiet ope Prop. 53. 


n. II. 


DAT IS duobus punctis tertium invenire in recta quae per 
Dea tranſit, inter vel extra data puncta quod faciet rectan- 
gulum a ſegmento inter ipſum et alterum ex datis punctis 
et datà rect majus, aut minus quadrato ex ſegmento inter 
ipſum et reliquum datum punctum dato, quam in ratione, 
rel quod faciet rectangulum illud datum ſimul cum ſpa- 
tio ad quod quadratum hoc datam habet rationem.” 


PROP. LXIX. PRO B. II. EPITAGMA 1. 
PAR s I. 


DATIS duobus punctis A, B tertium C invenire in recta 
quae per ea tranſit inter puncta data quod faciet rectangu- 
lum a ſegmento inter ipſum et alterum ex punctis datis A 
et data recta AD majus quadrato ex reliquo ſegmento CB 
dato, quam in ratione.” 


Tactum puta, et fit datum rectangulum a rea DA et 1pſa 
if contentum, et quoniam data eſt recta DA data erit AE 
Mae ponatur in rea AB verſus punctum B; datum igitur 
Cc 2 


le el 
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eſt punctum E. Et a rectangulo DA, AC ablato dato rea, 
gulo DA, AE reliquum, rectangulum ſeilicet DA, EC, er h. 
potheſi, datam habet rationem ad 

quadratum ex CB. Datis igitur 1 
in recta linea duobus punctis E, — 
B inveniendum eſt tertium C 
inter ipſa quod faciet rectangulum a fegmento EC et du 
recta DA ad quadratum ex CB in ratione data, quod quiden 
fiet ope Prop. 42. quae eſt Epitagma 1. Prob. 2. Lib. 1. 


7 2 III 


nn... 


PaRs 2. Sit rectangulum DA, AC minus quadrato ex Cl; 
igitur ipſi DA, AC addito dato, 
quod ſit rectangulum DA, AE po- DE A 0 3 
ita AE in BA producta ad partes : 
A, totum, rectangulum ſcilicet L 
DA, EC hike, ex hypotheſi, datam rationem ad quadr- 
tum ex CB. Punctum 1gitur Ci invenietur ut in Parte 1, ope 
Prop. 42. 


Pars 3. Denique, fit rectangulum DA, AC datum fiml 
cum eo ad quod quadratum ex CB datam habet rationen. 
Sitque datum cui praedicta ſpatia fimul ſunt aequalia rear 
gulum DA, AE. | 2 

Cas. 1. Quando rectangulum DA, AE minus eſt ipſo Da, 
AB; poſita igitur AE in recta AB 
virtus partes B cadet pundtum E B A 6 E9 
inter A et B, et quoniam rectan- — ä 
gulum DA, AE majus eſt ipſo | 
DA, AC cadet E inter C et B. Eſt autem rectangulum Da, 
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amul cum ipſo DA, CE aequale rectangulo DA, AE, igi- 
rectangulum DA, CE eſt id ad quod quadratum ex CB 
tam habet rationem. Datis igitur duobus punctis E, B in- 
niendum eſt tertium C in recta linea quae per ea tranſit 
a puncta data quod faciet rectangulum a ſegmento CE in- 
ipſum et punctum E ei propius et data recta DA ad qua- 
tum ex CB in data ratione, quod quidem fiet ope Prop. 43. 
ne eſt Epitagma 2. Prob. 2. Lib. 1. 


Cas. 2. Quando rectangulum DA, AE aequale eſt ipſi DA, 

B, hoc eſt quando punctum E cadit in B. — igitur 
n DA, AC ſimul cum 

o DA, CB aequale eſt rectangu- DAA  C& B 
DA, AB, erit DA, CB rectangu- — 

m id ad quod quadratum ex CB E 
atam habet rationem; habet igi- 
r recta DA datam rationem ad ipſum CB, et data eſt * 
ta igitur eſt CB, et datum erit punctum C. 


Cas. 3. Quando rectangulum DA, AE majus eſt rectan- 
lo DA, AB, et propterea cadit punctum E in AB producta; 
{ igitur rectangulum DA, AC ſi- | 

nul cum ipſo DA, CE acquale p A C B E. 
<ctangulo DA, AE, quare, ex hy- — 
dotheſi, eſt rectangulum DA, CE 

dad quod quadratum ex CB datam habet rationem. Datis 
gitur duobus punctis B, E inveniendum eſt tertium C extra 
Ipla in recta quae per ea tranſit quod faciet rectangulum a 
egmento CE, inter ipſum et punctum E ab eo remotius et da- 


A, 
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ta rea DA in data ratione ad quadratum ex CB, quod gy 
dem fiet ope Prop. 44. Lib. 1. m_ eſt Epitagma 3, Prob. 


PROP. LXX. P ROB. U. EPITA CMA 


DAT IS duobus punctis B, A tertium C invenire in u 
„quae per ea tranſit extra data puncta quod faciet redn 
** gulum a ſegmento CA inter ipſum et punctum A ei pro 
** et data rectà AD majus, aut minus quadrato ex ſegmem 0 
cc CB 1nter ipſum et reliquum punctum B dato, quam in tt 
tione, vel quod faciet rectangulum illum datum ſimul can n 
eo ad quod quadratum hoc datam habet rationem,” | 


PARS 1. Sit rectangulum AC, AD majus quadrato ex (} 
dato, quam in ratione, et datum ſit rectangulum DA, Ab, a 
quoniam data eſt DA data erit AE, punctumque E erit d- 
tum. Ablato igitur a rectangulo 
DA, AC dato rectangulo DA, AE 3 P AE 
reliquum, rectangulum ſcilicet ' — 
DA, EC datam habet, ex hypo- 
theſi, rationem ad quadratum ex CB. Datis 3 igitur duobls 
punctis B, E inveniendum eſt extra ipſa punctum C quod tr 

ciet rectangulum a ſegmento CE inter ipſum et propius pune 
tum C et data recta DA ad quadratum ex CB in ratione dai 
quod quidem fiet ope Prop. 43. 


PA RS 2. Sit rectangulum AC, AD minus quadrato ex ( 
dato, quam in ratione, ſitque datum rectangulum DA, AE 
ponatur AE verſus punctum B. 
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18. 1. Quando AE minor eſt quam AB; igitur addito rect- 
ulo DA, AE ad ipſum DA, AC totum DA, EC, ex hypo- 
datam habet rationem ad 
b ex CB. Datis igitur g E y 1 0 
bus punctis B, E invenien- ; N 
1 eſt tertium C extra ipſa in 
u BE producta quod faciet rectangulum a ſegmento CE 
er ipſum et punctum ei propius ad quadratum ex CB in 
zone data, id quod fiet ope Prop. 43. Lib. r. 
(Cas, 2. Quando AE acqualis eſt ipſi AB, five quail 
aum E cadit in B. Addito i- 
r rectangulo DA, AB ad ipſum B D A © 
\ AC totum DA, BC datam ha- a 
} ad quadratum ex E 
data igitur eſt ratio DA ad 
et data eſt D, data igitur eſt BC, datumque erit punc- 
m C. | 
| Cas. 3. Quando AE major eſt quam AB; cadit igitur 
nctum E in AB producta ultra B. Et quoniam addito * 
pulo DA, AE ad ipſum DA, AC 
tum rectangulum DA, EC da- E B p 4A 0 
n habet rationem ad quadratum — 
CB; igitur datis duobus punc- 
$ E, B tertium C inveniendum eſt extra ipſa quod faciet 
langulum a ſegmento CE inter ipſum et punctum remo- 
us E ad quadratum ex CB in ratione data, quod fiet ope 
op. 44. quae eſt Epitagma 3. Prob. 2. Lib. 1. 


it ca 


; ( 
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Pars 3. Denique fit rectangulum AC, AD datum fh 
cum eo ad quod quadratum ex CB datam habet rationem,t 
datum fit rectangulum DA, AE. 
Quoniam igitur rectangulum DA, Þ D A 
AC ſimul cum ipſo DA, CE ae- | 
quale eſt dato rectangulo DA, AE, 
erit rectangulum DA, CE id ad quod quadratum ex (} | 
hypotheſi, datam habet rationem. Datis igitur duobus pu 
tis B, E inveniendum eſt tertium C inter ipſa quod facictn 
angulum a ſegmento CE et data rea DA ad quadratune 
reliquo ſegmento CB in data ratione, quod quidem feet a 
Prop. 42. 


( | 


PROP. LXXI. PRO B. II. EPIT AGMA ;. 


<< DATIS duobus punctis A, B tertium C invenire in re 
quae per ea tranſit extra data puncta quod faciet red 
* gulum a ſegmento CA inter 1pſum et punctum A ab eo 
* motius et data recta AD majus, aut minus quadrat 
ſegmento CB inter ipſum et reliquum punctum B dat 
quam in ratione, vel quod faciet rectangulum illud 
tum ſimul cum eo ad quod quadratum hoc datam lu 
rationem.“ 


— ” - 
— —— g— — — — 


Pa ks 1. Sit rectangulum CA, AD majus quadrato «x0 
dato, quam in ratione, et datum ſit aequale rectangulo D 
AE. 

Cas. 1. Quando AE minor eſt quam AB, 1gitur a recta 
gulo DA, AC ablato dato rectangulo DA, AE reliquum rec 
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lum DA, EC datam habet rationem ad quadratumns ex 
| Datis igitur duobus punctis 

B inveniendum eſt tertium C A E B 0 
ta ipſa quod faciet rectangulum — 
gmento CE inter ipſum et punc- 1 
E quod remotius eſt ab eo et data rea AD in data rati- 
ad quadratum ex ſegmento CB inter ipſum et reliquum 
aum datum B, quod fiet ope Prop. 44. Lib. 1. 

C35, 2. Quando AE aequalis eſt _— AB, hoc eſt N 
tum E cadit in B. Igitur a rect- 

zulo DA, AC ablato dato rectaj-— yy A — 
Io DA, AB, reliquum, ſcilicet ret —— 1 
gulum DA, BC habet, ex hypo- E 

i, datam rationem ad quadratum 

CB; data propterea eſt ratio datae DA ad ipſam BC, et 
a BC data erit, datumque erit punctum C. 

Cas. 3. Quando AE major eſt quam AB, et propterea ca- 
punctum E in AB producta. Ablato igitur dato rectan- 
lo DA, AE ab ipſo DA, AC reli- 
um rectangulum DA, EC habet B A B E C 
quadratum ex CB rationem da- a RIS | 
m. Datis igitur duobus punctis 

E inveniendum eſt tertium C extra ipſa quod faciet rect- 
gulum a ſegmento CE inter ipſum et punctum E ipſi pro- 
us et data recta AD ad quadratum ex CB inter ipſum et re- 
quum punctum in data ratione, quod fiet ope Prop. 43. 


Pang, Sit rectangulum CA, AD minus quadrato ex CB da- 
quam in ratione, et datum fit aequale rectangulo DA, AE, et 
D d | 
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penatur AE in BA producta. Totum i igitur, rectangulum ij 
licet DA, EC datam habet rationem | 

ad quadratum ex CB, Datis igitur D E A W 
duobus punctis E, B inveniendum 
eſt tertium C extra ipſa quod faciet 
rectangulum a ſegmento CE inter ipſum et punctum E abe 
remotius et data rectà AD ad quadratum ex CB in rat 
data, quod fiet ope Prop. 44. 


2 


L 
— 


Pars 3. Denique lit rectangulum CA, AD datum fm 
cum eo ad quod quadratum ex CB datam habet rationen, a 
fit datum aequale rectangulo AD, AE, et ponatur AE verly 
partes puncti B. Quoniam igitur 
rectangulum DA, AC ſimul cum 1 A B O1 
ipſo DA, CE aequale eſt dato rect- ä 
angulo DA, AE, erit rectangulum 
DA, CE id ad quod quadratum ex CB datam habet rationen. 
Datis igitur duobus punctis B, E inveniendum eſt tertium( 
inter ea quod faciet rectangulum a ſegmento CE inter ipſun 
et alterum ex punctis datis E in data ratione ad quadratuma 
relquo ſegmento CB, quod fiet ope Prop. 42. 


COR. AD PRO B. II. 
Et fi guadratum ex CB majus, aut minus fuerit rectangi- 
lo CA, AD dato, quam in ratione, erit rectangulum CA, 4 
minus, aut majus quadrato ex CB date, quam in ratione pe 
Prop. 14. Dat. in Edit. Glaſg. 1762. Et fi quadratum ex 05 
datum fuerit ſimul cum eo ad quod rectangulum CA, AD d. 
tam habet rationem, erit rectangulum CA, AD datum umi 
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eo ad quod quadfatum ex CB datam habet fationem per 
by. 15. Dat. Igitur hae Propeſitiones deducuntur ad eas 


oblematis 2. 
P R O B. III. 


DATIS in recta linea tribus punctis quartum invenire ir- 
ter ipſa, viz. inter utrumlibet ex extremis et punctum me- 

dium quod faciet rectangulum a ſegmento inter ipfum et 
quodlibet ex datis punctis et data rectà majus, aut minus 
rectangulo a ſegmentis inter ipſum et reliqua puncta data 
dato, quam in ratione, aut quod faciet rectangulum illud 
datum ſimul cum eo ad quod rectangulum hoc datam ha- 
bet rationem.“ 


PROP. LXXII. PRO B. I. EPITAGMA r. 


DAT IS in recta linea tribus punctis A, B, C invenire 
quartum D inter punctum A alterum ex extremis et medi- 
um punctum B quod faciet rectangulum a ſegmento DA 
inter ipſum et extremum punctum A quod non eſt ad par- 
tes ad quas eſt medium et dati rectà AE majus, aut minus 
rectangulo BD, DG a ſegmentis inter ipſum et reliqua 


guy puncta B, C dato quam in ratione, vel quod faciet rectan- 
A gulum illud datum ſimul cum eo ad quod rectangulum hoc 
per datam habet rationem,” 

03 


Pars 1. Sit rectangulum DA, Ak majus rectangulo BD, 
dato, quam in ratione, et datum aequale fit rectangulo 
| D d 2 
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EA, AF quae ponatur ab A verſus B. Ablato igitur recangi 
EA, AF ab ipſo EA, AD, reliquum, rectangulum ſcilicet U 
FD habet, ex hypotheſi, datam ra- 

tionem ad rectangulum BD, DC. LI F D 5 
Datis 1gitur in recta linea tribus — 
punctis F, B, C inveniendum eſt 
quartum D inter extremum punctum F et medium B quol 
faciet rectangulum a ſegmento DF et data rectà ad recang 
lum BD, DC inter ipſum et reliqua puncta quae ſunt ad af 
dem ejus partes in data ratione, quod fiet ope Prop. 4;. qu 
eſt Epitagma 1. Prob. 3. Lib. 1. | 


ee 


Pans 2. Sit rectangulum DA, AF. minus rectangulo 2, 
DC dato, quam in ratione, et fit datum aequale rectangulb 
EA, AF quae ponatur in BA producta ad partes A. Totun 
igitur, rectangulum ſcilicet EA, 

D datam habet rationem ad rect- E F A 5 1 
angulum BD, DC. Datis igitur in — 
recta linea tribus punctis E, B, C | 
inveniendum eſt in ea quartum D inter puncta F, B quod f- 
ciet rectangulum a ſegmento DF inter ipſum et pundum] 
ad retangulum BD, DC a ſegmentis inter ipſum et reliqu 
puncta B, C quae ſunt ad eaſdem ejus partes in data rations 
quod fiet ope Prop. 45. 


PARs 3. Denique ſit rectangulum DA, AE datum fimu 
cum eo ad quod rectangulum BD, DC datam habet ratio 
nem, et fit datum aequale rectangulo EA, AF quae POonatur 
puncto A verſus B. 
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is. 1. Quando recta AF minor eſt ipsa AB; igitur, quo- 
m rectangulum EA, AD ſimul cum ipſo EA, DF eſt ae- 
1: dato rectangulo EA, AF, erit rectangulum EA, DF id 
quod rectangulum BD, DC datam habet rationem. Datis 
= in recta linea tribus punctis F, 
Cinveniendum eſt quartum D in E ADD #23 
producta quod faciet rectangu- — Per YETI" 
m a ſegmento DF inter ipſum et 
nctum F ipſi proximum et data recta EA ad rectangulum 
D, DC a ſegmentis inter ipſum et reliqua data puncta B, C 
ratione data, quod quidem fiet ope Prop. 50. quae eſt Epi- 
oma 3, Prob. 4. Lib. 1. 
Cas. 2, Quando recta AF aequalis eſt ipſi AB, ſeu quando 
num F incidit in B. Quoniam 1gitur rectangulum EA, 
) ſimul cum 1pſo EA, DB aequa- 
eſt dato retangulo EA, AB, erit E A B C 
Aangulum EA, DB id ad quod — 
3 ctangulum BD, DC datam habet 
Ptionem; data eſt propterea ratio 
tae Per EA ad ipſam CD, quare data eft CD, et Punc- 
um D datum erit, 
Cas. 3. Quando recta AF major eſt quam AB at minor 
uam AC; quoniam 1gitur rectangulum EA, AD fimul cum 
Woo EA, DF aequale eſt dato ret- 

gulo EA, AF, erit rectangulum E A D B F C 
\, DF id ad quod retangulum —— 
D, DC datam habet rationem. Da- 
Foigitur in recta linea tribus punctis B, F, C inveniendum 
i quartum in CB producta quod faciet rectangulum a ſeg- 


F 
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mento DF inter ipſum et punctum medium F et datà req 
ad rectangulum BD, DC a ſegmentis inter ipſum et rig 
pPuncta B, C in data ratione, un fiet ope Prop. 49. qurt 
Epitagma 2. Prob. 4. Lib. 1. 
Cas. 4. Quando recta AF aequalis eſt ipſi AC, ſeu quaniih 
punctum F incidit in ipſum C. Quo- 
niam igitur rectangulum EA, AD ſi- R A D 5 
mul cum ipſo EA, DC aequale eſ(tä5„q 
rectangulo dato EA, AC, erit rect- 
angulum EA, DC id quod ad rect- 
angulum BD, DC datam habet rationem; data igitur ein 
tio datae rectae EA ad ipſam BD, data * eſt BD, 
datum erit punctum D. 
Cas. 5. Quando recta AF major eſt ipſa AC; igitur qu 
niam rectangulum EA, AD ſimul cum ipſo EA, DF acquil 
eſt dato rectangulo EA, AF, erit e EA, DF id 
quod rectangulum BD, DC datam 
habet rationem. Datis igitur in E A Þ'B 
recta linea tribus punctis B, C F Gu ä 
anveniendum eſt in FB producta ad 
partes B quartum punctum D quod faciet rectangulum a ky 
mento DF inter ipſum et punctum F ab eo remotiſſimum 
rectangulum BD, DC inter ipſum et reliqua data punch 
in ratione data, quod fiet ope Prep. 48. quae eſt * 
Prob. 4. Lib. 1. 


Genn r EITI a ans 


RO P. LXXIII. P RO B. Hf. E PIT AG MA 2. 


DATIS in recta linea tribus punctis B, A, C invenire in- 
ter B. A quartum D qued faciet rectangulum a ſegmento 
DA inter ipſum et punctum medium C et data rectà AE. 
majus, aut minus rectangulo BD, DC inter ipſum et reli- 
qua puncta data B, C dato, quam in ratione, vel quod fa- 
ciet rectangulum illud datum ſimul cum eo ad quod qua- 
dratum hoe datam habet rationem.” 


Pars 1. Sit rectangulum DA, AE majus rectangulo BD, 
dato, quam in ratione, et ſit da- 
n aequale rectangulo EA, AF, n | © 
itz AF verſus partes puncti B. I- | 
a rectangulo EA, AD ablato 
to rectangulo EA, AF, reliquum, a ſcilicet EA, 
habet, ex hypotheſi, datam rationem ad rectangulum BD, 
Datis igitur in recta linea tribus punctis B, F, C invenien- 
n eſt quartum D inter puncta B, F quod faciet reqtangu- 
ma ſegmento inter ipſum et punctum medium F et data 
H ad rectangulum inter ipſum et reliqua data puncta 
Cin ratione data, quod quidem fiet ope Prop. 46. quae eſt 
Jtagma 2. Prob. 3. Lib. 1. 


Paks 2. Sit rectangulum DA, AE minus rectangulo BD, 
dato, quam in ratione, et ſit datum aequale rectangulo 
Af poſita AF verſus partes puncti C. 

Cas. 1, Quando recta AF minor eſt 1psa AC; a igi- 

dato rectangulo EA, AF ad rectangulum EA, AD, totum, 
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rectangulum ſcilicet EA, DF habet, ex hypotheſi, data 
tionem ad rectangulum BD, DC. 
Datis igitur in recta linea tribus EE B P 41 
punctis B, F, C inveniendum eſt 
quartum D inter extremum B et 
medium punctum F quod faciet rectangulum a ſegmeno 
inter ipſum et medium F, et data recta AE ad rectangula 
BD, DC a ſegmentis inter ipſum et reliqua puncta data B,( 
in data ratione, quod quidem fict ope ejuſdem Prop. 4), 
Cas. 2. Quando recta AF aequalis eſt * AC, ſeu quand, 
punctum F incidit in C; quoniam 
igitur rectangulum EA, AD ſimull E 5 p , ; 
cum dato rectangulo EA, AF, hoc | 
eſt retangulum EA, DF, five EA, 
DC datam habet rationem ad rect- 
angulum BD, DC, data erit ratio datae rectae EA ad ig 
BD, quare data eſt BD, datumque erit punctum D. 
Cas. 3. Quando recta AF major eſt quam AC; :yimt 
rectangulum EA, AD ſimul cum dato rectangulo EA, AF, bo | 
eſt rectangulum EA, DF datam ha- 
bet rationem, ex hypotheſi, ad ret- Fg BD 4 ! 
angulum BD, DC. Datis igitur in Se 
recta linea tribus punctis B, C, F 
in veniendum eſt quartum D quod faciet rectangulum 1 ſex 
mento DF inter ipſum et punctum F quod eſt ad eas pants 
puncti D ad quas eſt punctum medium A et dati recti EA 
rectangulum a ſegmentis inter ipſum et reliqua puncta dat 
B, C in ratione data, quod fiet ope _ 47. quae oft Epitag 
ma 3. Prob. 3. Lib. 1. 
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Pars 3. Denique fit rectangulum DA, AE 5 ſimul 
m eo ad quod rectangulum BD, DC datam habet ratio- 
m, et ſit datum aequale rectangulo EA, AF, poſità AF ver- 


20 


s partes puncti B. | 
Cas, 1. Quando AF minor eſt quam AB; quoniam igitur 


ungulum EA, AD ſimul cum ipſo EA, DF aequale eſt rect- 
gulo dato EA, AF, erit rectangulum EA, DF id ad quod 
tangulum BD, DC datam ha- | 
rrationem, Datis igitur in recta EB P D A G 
dea tribus punctis B, F, C inve- a — | 
endum eſt quartum D inter 
ncta E, C quod faciet rectangulum a ſegmento DF inter ip- 
et punctum medium F et data recta EA ad rectangulum 
bd a ſegmentis inter ipſum et reliqua puncta data B, C 
ntione data, quod fiet ope Prop. 46. 

Cas. 2. Quando AF aequalis eſt ipſi AB, ſeu quando punc- 
m F incidit in B; quoniam igitur rectangulum EA, AD 
nul cum ipſo EA, DB aequale eſt 

ito rectangulo EA, AB, erit rect- B B P 1 
agulum EA, DB id ad quod rect- 5 ö 
agulum BD, DC datam habet ra- | 
nem ; data igitur eſt ratio da- 
e rectae EA ad ipſam DC, quare data eſt DC, et datum erit 
nctum D. 

Cas. 3. Quando AF major eſt quam AB; igitur quoniam 
cangulum EA, AD ſimul cum 

ito EA, DF aequale eſt dato rect- E F B DA C 
guoEA,AF,eritretangulum EA, — 
id ad quod rectangulum BD, DC datam habet rationem, 
e 
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Datis igitur in recta linea tribus punctis F, B, C invw; 
dum eſt quartum D inter B et 
quod faciet rectangulum a ſeg- E PP B PDA 
mento DF inter ipſum et extremum 3 
punctum F quod eſt ad eas partes 
ipſius D ad quas eſt punctum medium B et dati rect EA: 
rectangulum a ſegmentis inter ipſum et puncta reliqua di 
B, C in ratione data, quod fiet ope Prop. 47. 


PROP. LXXIV. PRO B. II. E PIT AG MA; 


* DATIS in recta linea tribus punctis B, C, A quartum! 
„ 1nvenire inter puncta B, C quod faciet rectangulum a fe 
„ mento DA inter ipſum et punctum extremum A quod d 
« ad eas partes ipſius D ad quas eſt punctum medium Ce 
data rea AE majus, aut minus rectangulo BD, DC als 
mentis inter ipſum et reliqua puncta data B, C dato, qua 
&« in ratione, vel quod faciet rectangulum illud datum fm 
cum eo ad quod rectangulum hoc datam habet rationen. 


PaRs 1. Sit rectangulum DA, AE majus rectangulo l 
DC dato quam in ratione, et ſit datum aequale rectangit 
EA, AF poſita AF verſus partes puncti B. 

Cas. 1. Quando rea AF major eſt ipsa AC; igitur a rec 
angulo EA, AD ab 
lato dato rectangulo E B 5 BC 
EA, AF reliquum, 3 3 
rectangulum ſcilicet | 
EA, FD habet, ex N datam rationem ad reciang? 
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BD, DC. Datis igitur in recta linea tribus punctis B, F, 
reniendum eſt quartum D inter B, C quod faciet rectan- 
Jum a ſegmento DF inter ipſum et punctum medium F et 
; recta EA in data ratione ad rectangulum a ſegmentis 
er ipſum et reliqua puncta B, C, quod fiet ope Prop. 46. 
„ Quando rea AF aequalis eſt ipſi AC, ſeu quando 
dum F incidit in ipſum C; 1gitur a — EA, AD 


Jato dato rectangulo EA, AC, reli- 

un, rectangulum ſcilicet EA, D FEB D <©< A 
bet, ex hypotheſi, datam rationem f 1 
retangulum BD, DC; quare da- | F 

elt ratio datae rectae EA ad ip- 

n CD; data 1gitur eſt recta CD, et punctum D erit da- 


Invenes 


(45. 3. Quando recta AF minor eſt quam AC; igitur ab- 
o dato rectangulo EA, AF ab ipſo EA, AD, reliquum, ſci- 
et rectangulum EA, FD datam 

det, ex hypotheſi, rationem ad EB DC F A 
dangulum BD, DC. Datis igitubk!1!łũö 
recta linea tribus punctis B, C, F 

remendum eſt quartum D inter B et C quod faciet rectan- 
uum a ſegmento DF inter ipſum et punctum extremum F 
uod eſt ad eas partes ipſius D ad quas eſt medium C, et data 
Xia EA in data ratione ad rectangulum BD, DC a ſegmen- 
inter ipſum et reliqua puncta data B, C, quod fiet ope 
OP. 47. ; 


Pars 2. Sit rectangulum EA, AD minus ipſo BD, DC da- 
quam in ratione, et fit datum aequale rectangulo EA, AF, 
=e 2 
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Datis igitur in recta linea tribus punctis E, B, C inwy 
dum eſt quartum D inter B et C 
quod faciet rectangulum a ſeg- E PB DA 
mento DF inter 1pſum et extremum 6 

punctum F quod eſt ad eas partes 
ipſius D ad quas eſt punctum medium B et data recti As 
rectangulum a ſegmentis inter ipſum et puncta reliqua di 
B, C in ratione data, quod fiet ope Prop. 47. 


PROP. LXXIV. PRO B. III. EPIT AG MA; 


% DATIS in recta linea tribus punctis B, C, A quartun! 
5 1nvenire inter puncta B, C quod faciet rectangulum a fg 
„ mento DA inter ipſum et punctum extremum A quod 
* ad eas partes ipſius D ad quas eſt punctum medium C. 
data rea AE majus, aut minus rectangulo BD, DC a 
“mentis inter ipſum et reliqua puncta data B, C dato, qui 
in ratione, vel quod faciet rectangulum illud datum fm 
cum eo ad quod rectangulum hoc datam habet rationen. 


cc 


PaRs 1. Sit rectangulum DA, AE majus rectangulo BD 
DC dato quam in ratione, et fit datum aequale rectangi 
EA, AF poſita AF verſus partes puncti B. 

Cas. 1. Quando recta AF major eſt ipsa AC; igitur a rec 
angulo EA, AD ab- 
lato dato reftangulo B B 5 
EA, AF reliquum, — — 
rectangulum ſcilicet | 


EA, FD habet, ex hypotheſi, datam rationem ad rechag 
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n BD, DC. Datis igitur in recta linea tribus punctis B, F, 
areniendum eſt quartum D inter B, C quod faciet rectan- 
um a ſegmento DF inter ipſum et punctum medium F et 
ta rectà EA in data ratione ad rectangulum a ſegmentis 
er ipſum et reliqua puncta B, C, quod fiet ope Prop. 46. 
Cas, 2. Quando recta AF aequalis eſt ipſi AC, ſeu quando 
dum F incidit in 1pſum C; 1gitur a * EA, AD 
ato dato rectangulo EA, AC, reli- 
un, rectangulum ſcilicet EA, D EB D = & 4 
bet, ex hypotheſi, datam rationem 3 
rectangulum BD, DC; quare da- | F 
un | eſt ratio datae rectae EA ad 1p- | 

a fe n CD; data 1gitur eſt recta CD, et punctum D erit da- 
ode m. | 

101 Cas. 3. Quando recta AF minor eſt quam AC; igitur ab- 
a ſe to dato rectangulo EA, AF ab ipſo EA, AD, reliquum, ſci- 
qun et r um EA, FD datam 

ſim det, ex hypotheſi, rationem ad E DPG F A 
dangulum BD, DC. Datis igitur f — 
recta linea tribus punctis B, C, F | 

remendum eſt quartum D inter B et C quod faciet rectan- 
um a ſegmento DF inter ipſum et punctum extremum F 
ad eſt ad eas partes ipſius D ad quas eſt medium C, et data 
ia EA in data ratione ad rectangulum BD, DC a ſegmen- 
inter ipſum et reliqua puncta data B, C, quod fiet ope 
op. 47. 


2 


pars 2. Sit rectangulum EA, AD minus ipſo BD, DC da- 
0 * in ratione, et ſit datum aequale rectangulo EA, AF, 
e 2 
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polita AF in BA producta; igitur ad rectangulum EA 
addito dato rectangulo EA, AF, totum, ſcilicet —_ 
EA, DF habet, ex hypotheſi, da- 
tam rationem ad rectangulum BD, KB PD E am 
DC. Datis igitur in recta linea tri- 
bus punctis B, C, F inveniendum 
eſt quartum D inter B et 6 quod faciet rectangulum a ſo 
mento DF inter ipſum et punctum extremum F quod el 4 
eas partes ipſius D ad. quas eſt medium C, et data re}. 
ad. rectangulum BD, DC a ſegmentis inter ipſum et rel 
puncta data in data ratione, quod fiet ope Prop. 47. 


Pars 3. Denique fit rectangulum EA, AD datum fn: 
cum eo ad quod rectangulum BD, DC datam habet rai 
nem, et fit datum aequale rectangulo EA, AF, poſita AF a Inc 
A verius partes puncti B. 

Cas. 1. Quando recta AF minor eſt ipſa AB; quonin 
igitur rectangulum EA, AD ſimul cum ipſo EA, DF aequt 
eſt dato rectangulo EA, AF, erit rect- | 
| angulum EA, DF 1d ad quod rect- E B FD _ 
angulum BD, DC datam habet ra- — — | 
tionem. Datis 1gitur in rea linea | 
tribus punctis B, F, C inveniendum eſt quartum D inter Fe 
C quod faciet rectangulum a ſegmento DF inter ipſum a 
punctum medium F et data recta EA ad rectangulum Il, 
DC in ratione data, quod fiet ope Prop. 46. quae eſt Epity 
ma 2. Prob. 3. Lib. 1. 

Cas. 2. Quando recta AF aequalis eſt ipſi AB, ſeu quit 
do punctum F incidit in B; quoniam igitur rectangiu 
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AD ſimul cum ipſo EA, DB aequale eſt dato rectangulo 
AF, erit rectangulum EA, DB 
ad quod rectangulum BD, DC E B - IB: A 
am habet rationem. Data igi- ] ; 
eſt ratio datae rectae EA ad ip- 
1 DC; data igitur eſt recta CD, et datum erit punctum D. 
Cas. 3. Quando recta AF major eſt ipſa AB; quoniam igi- 
elt a rectangulum EA, AD ſimul cum ipſo EA, DF aequale eſt 
o rectangulo EA, AF, erit rectangulum EA, DF id ad quod 
tam habet rationem rectangu- 
BD, DC. Datis igitur in rec= E BD CG A 
linea tribus punctis F, B, C in- 9 8 
niendum eſt quartum D inter B 
C quod faciet rectangulum a ſegmento DF inter ipſum et 
nctum extremum F quod eſt ad eas partes ipſius D ad quas 
punctum medium B et data recta EA in data ratione ad 
cangulum BD, DC a ſegmentis inter ipſum et reliqua punc- 
wal data, quod fiet ope Prop. 47. 


CO PRO B. II. 

2 Et fi rectangulum BD, DC majus, aut minus fuerit rect- 
ngulo EA, AD dato, quam in ratione, erit rectangulum EA, 
minus, aut majus ipſo BD, DC dato quam in ratione per 
4. Dat, Et fi rectangulum BD, DC datum fuerit ſimul cum 
ad quod rectangulum EA, AD datam habet rationem, rect- 
gulum EA, AD datum erit ſimul cum eo ad quod BD, DC 
ectungulum datam habet rationem, per 15. Dat. Igitur hae 
topolitiones deducuntur ad eas Problematis 3. 


8 ST 
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RO B. IV. jo 


* DATIS in recta linea tribus punctis invenire quartun in | 
& tra 1pſa ad utraſvis partes quod faciet rectangulum a fh 
“ mento inter ipſum et quodlibet ex punctis datis, et 1 
** recta majus, aut minus rectangulo inter ipſum et x 

„ puncta data, dato, quam in ratione; vel quod faciet M and 

* angulum illud datum ſimul cum eo ad quod rectanguly lat 
** hoc datam habet rationem.” 


PROP. LXXV. PRO B. IV. EPITAGMA q 


« DATIS in recta linea tribus punctis A, B, C quartun iſo: 
invenire extra ipſa quod faciet rectangulum a ſegmentou 
ter ĩpſum et punctum A ab eo remotiſſimum et data r: 
AE majus, aut minus rectangulo BD, DC a ſegmentis n 
ter ipſum et reliqua puncta data B, C dato, quam in nt 
* one, vel quod faciet rectangulum illud datum ſimul cun 
eo ad quod rectangulum hoc datam habet rationem. 


Pa Rs 1. Sit rectangulum DA, AE majus rectangulo l 
DC dato, quam in ratione, ſitque datum aequale rectangus 
EA, AF, pofiti AF verſus partes puncti C. 

Cas. 4. Quando recta AF minor eſt ipsa AB; igitur ablat 
dato rectangulo EA, AF ab iplo | 2 
EA, AD reliquum, ſcilicet rectan- R a f B (0 
gulum EA, PD habet, ex hypotheſi, — — 
datam rationem ad rectanguhum 
BD, DC. Datis igitur in recta hnes tribus . F. BL let 
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eniendum eſt quartum D extra ipſa quod faciet rectangu- 
n ſegmento DF inter ipſum et punctum ab eo remotiſſi- 
m F et data recta EA in data ratione ad rectangulum BD, 
a ſegmentis inter ipſum et reliqua puncta data B, C, quod 
ope Prop. 48. quae eſt Epitagma 1. Prob. 4. Lib. 1. 
Cas, 2. Quando recta AF acqualis eſt ipſi AB, hoc eſt 
ando punctum F incidit in B. 
lato igitur dato rectangulo EA, E A 'B CD 
ab ipſo EA, AD, rehquum, amd — 
ungulum ſeilicet EA, BD ha- 1 
, ex hypotheſi, datam rationem 
rectangulum BD, DC; data igitur recta EA datam habet 
tionem ad yon CD, quae propterea data eſt, n 
it punctum D. 
Cas. z. Quando recta AF major eſt quam AB, at minor 
am AC; ablato igitur dato rectangulo EA, AF ab ipſo EA, 
, reliquum, rectangulum ſcili- 
t EA, FD habet, ex hypotheſi, E A B CO 
atam rationem ad rectangulunxk!ñ!ͤñöv!ͤKkß!“!⸗!ñl„ñ 
D, DC. Datis igitur in recta li- 
a tribus punctis B, FE, C inveniendum eſt extra ipſa quar- 
m D quod faciet rectangulum a ſegmento DF inter ipſum 
t punctum medium F, et data recta EA in data ratione ad 
ctangulum BD, DC a ſegmentis inter ipſum et reliqua data 
uncta B, C, quod quidem fiet ope Prop. 49. quae eſt Epi- 
ma 2, Prob. 4. Lib. 1. 
Cas. 4. Quando recta AF aequalis eſt ipſi AC, hoc eſt 
quando punctum F incidit in C. Oſtendetur hic Caſus eo» 
em modo quo oſtenſus fuit Caſ. 2. 
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- Cas. 5. Quando recta AF major eſt ipſa AC; ablato z 
tur dato rectangulo EA, AF ab ipſo EA, AD, reliquum, rg 
angulum ſcilicet EA, FD habet, ex n datam ration 
ad rectangulum BD, DC. Datis | 
igitur in recta linea tribus punc- F A B C 7 
tis B, C, F invemiendum eſt quar- 
tum D extra ipſa quod faciet rect- 
angulum a ſegmento DF inter ipſum et punctum ipſi prox 
mum F et data recta EA in data ratione ad rectangulum Il 
DC a ſegmentis inter ipſum et reliqua puncta data B, C, qu 
fiet ope Prop. 50. quae eſt Epitagma 2. Prob. 4. Lib, 1, 


Pas 2. Sit rectangulum DA, AE minus rectangulo BD 
DC dato, quam in ratione, et fit datum aequale rectangil 


EA, AF, poſita AF in BA producta. Igitur addito dato rel P 
angulo EA, AF iph EA, AD, to- 

tum, rectangulum ſcilicet EA, E F A B CH D. 
FD habet, ex hypotheſi, datam — jenna in 
rationem ad rectangulum BD, in 


DC. Datis igitur in recta linea tribus punctis F, B, C inst 
niendum eſt quartum D extra ipſa quod faciet rectangulum 
a ſegmento DF inter ipſum et punctum F ab eo remotill- 
mum et data recta EA ad rectangulum BD, DC a ſegments 
inter ipſum et reliqua puncta data B, C in ratione data, quod 
fiet ope Prop. 48. 


Pans 3. Denique fit rectangulum DA, AE datum fi 
cum eo ad quod retangulum BD, DC datam habet rationem, 
et datum aequale ſit rectangulo EA, AF, poſiti AF ab A ver- lat 


r 


; partes puncti C. Quoniam igitur rectangulum EA, AD 
ul cum ipſo EA, DF aequale eſt dato rectangulo EA, AF, 
t rectangulum EA, DF id ad 


rationem. Igitur datis in 
1 linea tribus punctis B, C, F 
yeniendum eſt quartum D inter C et F quod faciet rectan- 
lum a ſegmento DF inter ipſum et punctum extremum F 
od non eſt ad eas partes ipſius D ad quas eſt punctum me- 
um C et data recta EA in data ratione ad rectangulum BD, 
2 ſegmentis inter ipſum et reliqua puncta data B, C, quod 
t.ope Prop. 45. quae eſt Epitagma 1. Prob. 3. Lib. 1. 


PROP. LXXVI. PRO B. IV. EPITAGMA 2. 


DATIS in recta linea tribus punctis B, A, C quartum D 
inyenire extra ĩpſa quod faciet rectangulum a ſegmento DA 
inter ipſum et punctum medium A et data recta EA ma- 
jus, aut minus rectangulo BD, DC a ſegmentis inter ip- 
ſum et reliqua data puncta B, C dato, quam in ratione, 
rel quod faciet rectangulum illud datum ſimul cum eo ad 
quod rectangulum hoc datam habet rationem.“ 


Paks 1. Sit rectangulum DA, AE majus rectangulo BD, 
dato, quam in ratione, et datum fit aequale rectangulo 
v Ak, poſiti AF a puncto A verſus partes C. | 
Cas, 1, Quando recta AF minor eſt ipsa AC; 1gitur ablato 
lato rectangulo EA, AF, ab ipſo EA, AD reliquum, rectan- 
F f 


od ipfum BD, DC datam ha- E A B cc 
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gulum ſcilicet EA, FD, ex hypotheſi, datam habet ration 
ad rectangulum BD, DC. Datis 1gitur in recta linea tile 
punctis B, F, C inveniendum eſt 
quartum D extra ipſa quod faciet ER B A x 07 
rectangulum a ſegmento DF inter a wo 
ipſum et punctum medium F et 
data recta EA in data ratione ad rectangulum a ſegmentis i 
ter ipſum et reliqua puncta data B, C, quod fiet ope Prop. 
Cas. 2. Quando AF aequalis eſt ipfi AC, hoc eſt quand 
punctum F incidit in C; igitur a 
rectangulo EA, AD ablato dato E B 1 
rectangulo EA, AC reliquum, ſci- a | 
licet rectangulum EA, CP, habet, 7 
ex hypotheſi, datam rationem ad 
ipſum BD, PC. Recta igitur data EA datam habet ration 
ad ipſam BD, quae propterea data eſt, datumque erit pun 
tum D. 

Cas. 3. Quando recta AF major eſt ipsa AC; igitur ab 
lato dato rectangulo EA, AF ab ipſo EA, AD, reliquum, rec 
angulum ſcilicet EA, FD habet, ex e datam rationen 
ad rectangulum BD, DC. Datis 
igitur in recta linea tribus punctis E B 6 
B, F, C inveniendum eſt extra — 
ipſa quartum D quod faciet rect- 
angulum a ſegmento DF inter ipſum et punctum F iph po- 
ximum in data ratione ad rectangulum BD, DC a ſegments 
inter ipſum et reliqua puncta data B, C, quod ſiet ope Prof 
$50, quae eſt Epitagma 3. Prob, 4. Lib, 1. 
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Pars 2. Sit rectangulum EA, AD minus ipſo BD, DC 
o, quam in ratione, fitque datum aequale rectangulo EA, 
wut AF verſus partes puncti B. 

Cas, 1. Quando AF minor eſt ipſa AB; igitur ad rectan- 
um EA, AD addito dato rectangulo EA, AF, totum, rect- 
gulum ſcilicet EA, FD habet, ex 
ſpotheſi, datam rationem ad rect- RB F A G p 
zulum BD, DC. Igitur datis in — — 
cta linea tribus punctis B, F, C | 

artum D inveniendum eſt extra ipfa quod faciet rectangu- 

12 ſegmento DF inter ipſum. et punctum medium F et da- 

recta EA in data ratione ad rectangulum BD, DC a ſeg- 
entis inter ipſum et reliqua puncta data B, C, quod fiet ope 

op. 49. 

Cas. 2. Quando recta AF e eſt ipſi AB, hoc eſt 

ando punctum F incidit in ipſum B; igitur rectangulo EA, 
W dato rectangulo EA, AB addi 
„ totum, rectangulum. ſcilicet EA, E B K e 

F 


PB habet, ex hypotheſi, datam rati- 
nem ad ipſum BD, DC. Data igitur 
ta EA datam habet rationem ad 
plam CD, data propterea eſt CD, et datum erit punctum D. 
Cas. 3. Quando recta AF major eſt ipſa AB; igitur rect- 
gulo EA, AD dato rectangulo EA, AF addito, totum, rect- 
iulum ſcilicet EA, FD datam, | 

i lypotheſi, habet rationem ad 1». R 7 ͤ· 

un BD, DC. Datis igitur in rectea„ͤvͥ —— 
a tribus punctis F, B, C inve- 3; 

indum eſt quartum F extra ipſa quod faciet rectangulum a 

28 A 


_— — 
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ſegmento DF inter ipſum et punctum F ab eo remotiſmu + 


et data recta EA in data ratione ad rectangulum B D, Dd d 
quod fiet ope Prop. 49. þ 
7. | | ) al 

Pars 3. Denique datum fit rectangulum EA, AD fin qu 
cum eo ad quod rectangulum BD, -DC datam habet ra ) d 


nem, et datum. fit aequale rectangulo EA, AF, pofita AF we er 
ſus partes puncti C. Igitur quoniam rectangulum EA, A | 
ſimul cum ipſo EA, DF aequale eſt 
dato rectangulo EA, AF, erit rect- pg A < 9 all 
angulum EA, DF id ad quod ret x 

angulum BD, DC datam habet ra- 
tionem. Datis igitur in recta linea tribus punctis B, C, Fin 
veniendum eſt quartum D inter C et F quod faciet rectangi 


lum a ſegmento DF inter ipſum et punctum extremum f 
quod non eſt ad eas partes ipſius D ad quas eſt punctum ne & 


dium C et data recta EA in data ratione ad rectangulum BI 
DC a ſegmentis inter ipſum et reliqua puncta data, quod vet 


ope Prop. 45. 
PROP. LXXVII. PROB. IV. EPITAGMA; 


« DATIS in recta linea tribus punctis B, C, A quartum] 
e invenire extra data puncta quod faciet rectangulum a ſeg 
„ mento DA inter ipſum et punctum A ipſi proximum & 
data recta EA majus, aut minus rectangulo a ſegmentis i 
s ter ipſum et reliqua puncta data B, C dato, quam in rats 
* one, vel quod faciet rectangulum illud datum ſimul cun 
eo ad quod rectangulum hoc datam habet rationem. 
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Pas 1. Sit rectangulum EA, AD majus rectangulo BD, 
T dato, quam in ratione, et datum aequale ſit rectangulo 
AF poſità AF verſus partes D. Igitur a rectangulo EA, 


(mw 
), DC 


) ablato dato rectangulo EA, AF, | 
TE zquum, rectangulum ſcilicet EA, E B C A FD 
* ) datam, ex hy potheſi, habet rakäkkx o 1 
Fu nem ad rectangulum BD, DC. | 


tis igitur in recta linea tribus punctis B, C, F invenien- 
m eſt quartum D extra ipſa quod faciet rectangulum a ſeg- 
nto DF inter ipſum et punctum F ei proximum et data 
q EA in data ratione ad rectangulum a ſegmentis inter 
ſun et reliqua puncta data B, C in ratione . quod fiet 
e Prop. 50. 


Pars 2. Sit rectangulum EA, AD minus ipſo BD, DC da- 
quam in ratione, et datum aequale ſit rectangulo EA, AF, 
itz AF verſus partes puncti B. 

Cas. 1. Quando AF minor eſt recta AC; igitur addito da- 
 retangulo EA, AF ipſi EA, AD, totum, rectangulum ſci- 
cet EA, FD habet, ex hypotheſi, datam rationem ad rect- 
bzulum BD, DC. Datis igitur in 

cha linea tribus punctis B, C, FE in- E RB CERA 
niendum eſt quartum D extra ipſſa⁊ũͤ ͤ—27 

wd faciet rectangulum a ſegmen- 

DF inter ipſum et punctum F ei proximum et data recta 
Vin data ratione ad rectangulum BD, DC a ſegmentis in- 
r ipſum et reliqua puncta B, C, quod fiet ope Prop. 50. 
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Cas. 2. Quando recta AF aequalis eſt ipſi AC, by 
quando punctum F incidit in C. 
Igitur addito dato rectangulo EA, E B c 
AC ipſt EA, AD, totum, ſcilicet "OPT 
retangulum EA, CD datam ha- J 
bet, ex hypotheſi, rationem ad 
retangulum BD, DC; et propterea data recta EA datam} 
bet rationem ad Jpn BD. Data igitur eſt BD, et datume 
punctum B. 

Cas. 3. Quando recta AF major eſt ipsà AC, at min 
quam AB; 1gitur addito dato rectangulo EA, AF rectang 
EA, AD, totum, rectangulum ſei- 
licet EA, FD habet, ex hypotheſi, + B F 0 Al 
datam rationem ad rectangulum 
BD, DC. Patis igitur in rea li- 
nea tribus punctis B, E, C quartum D invenzendum eſt et 
ipſa quod faciet rectangulum a ſegmento DF inter ipſume 
punctum medium F et data recta EA in data ratione ad ret 
angulum BD, DC, quod fiet ope Prop. 49. 

Cas. 4. Quando recta AF aequalis eſt ipſi AB, hoc « 
quando punctum F incidit in C. Caſus hic eodem modo ofte 
ditur Caſ. 2. oſtenſus fuit. 
Cas. 5. Quando recta AF major eſt ipsà AB; addito if 

tur * meals EA, AF ipſi EA, AD, totum, rectang 
lum ſcilicet EA, FD habet, ex hy- 
potheſi, datam rationem ad rectan- EF CoA! 
gulum BD, DC. Datis igitur in 
recta linea tribus punctis F, B, C” 
' Anveniendum eſt extra ipſa quartum D quod faciet rectus” 
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z ſegmento DF inter ipſum et punctum F ab eo remo- 
num et datà rea EA ad rectangulum BD, DC a ſegmen- 
inter ipſum et reliqua puncta data B, C. 1n ratione data, 


d fiet ope Prop. 48. 


as z. Denique fit rectangulum EA, AD datum ſimul 
neo ad quod rectangulum BD, DC datam habet ratio- 
n, ſitque datum aequale rectangulo EA, AF, poſita AF in 
| producta ad partes D. Quoniam igitur rectangulum EA, 
) imul cum ipſo EA, DF aequale eſt dato rectangulo EA, 
crit rectangulum EA, DF id ad 

00 rectangulum BD, DC. datam FB E £& 98 
bet rationem. Datis igitur in rec- —— — 
linea tribus punctis B, C, F in- 
niendum eſt quartum D inter C et F quod faciet rectangu- 
na ſegmento DF inter ipſum et punctum extremum F quod 
n eſt ad eas partes ipſius D ad quas eſt punctum medium 
et data recta EA in data ratione ad rectangulum BD, DC 
ſegmentis inter ipſum et reliqua W data B, C, quod 


t ope Prop. 45. 
Corollarium idem ſequitur ex Prob. 4. cum eo ex Prob. 3, 


PR OB. V. 


DATIS in recta linea tribus punctis invenire quartum in- 
ter utrumlibet ex punctis extremis et punctum medium 
quod faciet rectangulum a ſegmentis inter ipſum et duo 
ex punctis datis majus, aut minus quadrato ex ſegmento 
inter ipſum et reliquum punctum datum dato, quam in ra- 


| 
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« tione, vel quod faciet rectangulum illud. datum fm, „ 
c eo ad quadratum hoc datam habet rationem.“ er! 


PROP. LXXVIII. PRO B. v. EPITAGMA: 


* DATIS in recta linea tribus punctis A, C, B quay 
f invenire inter punctum medium C et utrumlibet ert 
“ tremis, puta B, quod faciet rectangulum AD, DC a fh 
mentis inter ipſum et puncta A, C quae ſunt ad eaſden 
„ fius partes majus, aut minus quadrato ex ſegmento DB 
ter ipſum et reliquum punctum datum B dato, quam in 
5 tione, vel quod faciet rectangulum illud datum ſimul 
* eo ad quod quadratum hoc datam habet rationem,” 


PARS 1. Sit rectangulum AD, DC:majus quadrato er] 
dato quam in ratione; auferatur datum ab ipſo AD, DCret 
angulo, hoc fiet applicando ad datam rectam AC redny 
lum dato aequale excedens quadrato, ſitque E punctum q 
plicationis in AC producta 
verſus D, et ſit Falterum; erit = 
igitur per Prop. 24. Lib. 7. — 
Pappi Alexandrini rectangu- 
lum AD, DC aequale rectangulo ED, DE una cum ipſo Ab 
EC, quare ab ipſo AD, DC ablato dato rectangulo AE, Þ 
reliquum eſt rectangulum PD, DE, quod propterea, ex Hf 
theſi, datam habet rationem ad quadratum ex DB. Datis if 
tur in recta linea tribus punctis F, E, B inveniendum e 
quartum D inter E et B quod faciet rectangulum FD, DE 
* inter ipſum et puncta E, F quae ſunt ad eaſde 
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us partes in data ratione ad quadratum ex ſegmento DB 
er ipſam et reliquum punctum B, quod fiet * Prop. 51. 


e eſt Prob. 5. Epitagma 1. 


Pars 2. Sit e AD, bn minus ev ex DB 
Uarty to, quam in ratione. 

ere Cas. 1, Quando datum minus eſt quadrato ex dimidio ip- 
AC, applicari igitur poteſt * ad datam rectam AC rectan- 


um dato aequale deficiens qua- | 
DB uo; applicetur, fintque E, F AF E G DB 
10 ;a&a applicationum igitur, per ö 3 
l op. 24. Lib. 7. Pappi rectanguu—- 5 


m FD, DE aequale erit rectangulo AD, DC una cum dato 
dangulo AE, EC, ſeu FC, CE. Ex hypotheſi 1gitur rectan- 
unm FD, DE datam habet rationem ad quadratum ex DB, 

t reliqua ſolutio erit ut in parte 1. 

Cas. 2. Quando datum, addendum ſcilicet ret AD, 


am ſecta AC in E, erit b rectangu- 
im AD, DC una cum quadrato ex A E 4 D B 
C acquale quadrato ex ED, quod — ä 
ropterea, ex hypotheſi, datam ha- 

bit rationem ad quadratum ex DB. Datis igitur in recta 
na duobus punctis E, B inveniendum eſt tertium D inter 


Cas, 3. Quando datum majus eſt quadrato ex EC dimidio 


G g 


0 acquale eſt . ex dimidio rectae AC, Igitur . 


plus AC; fit datum aequale quadrato ex EC una cum qua- 
nato ex data EF, additis igitur hiſce * AD, DC, to- 


8 27. 8. 


b 6. 2. 


pla quod faciet quadratum ex ED ad illud ex DB in ratione 
ata, quod fiet ope Prop. 41. quae eſt Prob. 1. Lib. 1. * 


. 
tits — er En A Ee nent 0% ms 0 —— — — —_— 
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tum, quadratum ſcilicet ex ED una cum dato quadrato aH. 
datam, ex hypotheſi, habet rationem 
ad quadratum ex DB. Quadratumigi a f x 6 _ 
tur ex ED minus eſt quadrato.ex DB 8 
dato, quam in ratione, et invenien- 
dum eſt punctum D inter data puncta E, B quod hoc effci 
invenietur autem ope partis 2. Prop. 66. quae eſt Prob. i. El 1 
tagma 1. Lib. hujus 3. 1 


Pa Rs 3. Denique fit rectangulum A, DC datum ſimi 
cum eo ad quod quadratum ex DB datam habet rationem, 

Cas. 1. Quando datum minus eſt rectangulo AB, N; 2 
datam rectam AC applicetur utrinque rectangulum aequ 
dato excedens quadrato, ſitque E punctum applicationis quod * 
eſt in AC producta verſus B, et fit F alterum; et quoniam jt: 
datum, rectangulum ſcilicer AE, EC minus eſt rectangulo Al, 
BC, cadet punctum E inter C et B. 
_ Eft autem per Prop. 23. Lib. 1 CD EB 
Pappi rectangulum AD, DC fimul —ꝛ— 8 
cum ipſo FD, DE aequale rectangulo 
FC, CE hoc eſt dato rectangulo AE, EC; rectangulum igitur 
FD, DE eſt id ad quod quadratum ex DB habet, ex hypothe, 
datam rationem. Datis igitur in recta linea tribus punctis P. E, 
B inveniendum eſt quartum P inter punctum extremum Þ 
medium E quod faciet rectangulum a ſegmentis inter ipſun 
et ea puncta, rectangulum ſcilicet FD, DE ad quadratum © 
DB ſegmento inter ipſum et reliquum punctum datum Bi 
ratione data, quod fiet ope Prop. 53. quae eſt Prob. 5. fr 
tagma 3. in qua oſtenditur rationem datam rectangul ED, 


LIBER TERTIUS, 235 


F ad quadratum ex DB non poſſe majorem efle ratione qua- 
ti ex dimidio rectae FE ad rectangulum FB, BE, et ſi huic 
ont eadem fuerit ratio data unicum erit punctum P, fi ve- 
minor fuerit ratio data ea ratione erunt duo puncta D quae 
oblema efficient. 

Cas. 2. Quando datum aequale eſt 2 AB, BC; 
BA producta ſumatur AF aequalis datae CB, et quoniam 
actum D eſt inter C et B, erit, per Prop. 2 3. Lib. 7. Pappi, 
ectangulum AD, DG una cum ip- | 

D, DB aequale ipf FC, CB, hoc p A Cha. 
ſt dato rectangulo AB, BC; rect- — 
gulum igitur FD, DB eſt id ad 

uod quadratum ex DB datam habet rationem, et propterea 
ata eſt ratio rectae FD ad ipſam DB, quare, componendo, 
ata eſt ratio datae rectae FB ad ipſam BD; data igitur eſt 
D, datumque erit punctum D. | 
Cas, + Quando datum majus eſt reRangulo AB, BC; ad 
latam rectam AC applicetur rectangulum dato aequale exce- 
lens quadrato, ſitque E punctum applicationis quod eſt in 
C producta verſus partes B, et fit F alterum; et t quoniam 
latum rectangulum AE, EC ma- 

eſt quam AB, BC erit punc- P A CDB E 
m E in AB producta. Eft au·⸗ꝛkkwↄ Ä 

em, per Prop. 23. Lib. 7. Pappi, 

ngulum AD, DC una eum ipſo FD, DE a rectan= 
0 " FC, CE, hoe eſt dato rectangulo AE, EC; rectangulum 
tur FD, DE eſt id ad quod quadratum ex DB datam habet 
ntionem. Datis igitur in recta linea tribus punctis E, B, E in- 
eniendum eſt quartum P inter punctum extremum F et me- 
© 2 


II. 


9. 6. 
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DB, quod fiet ope Prop. 52. in qua quidem aftenditur rations 


tio igitur data rectanguli FD, DE ad quadratum ex DB nu 


quadratum ex CB. 


dium B quod faciet rectangulum FD, DE a ſegmentis int; 
ſum et puncta extrema P, E in data ratione ad quadratums 


rectanguli FD, DE ad quadratum ex. DB majorem eſſe rats 
rectanguli FC, CE ad quadratum ex CB, quia ſcilicet pus 
tum D propius eſt puncto medio B quam eſt punctum C. } 


jor debet eſſe ratione rectanguli dati. FC, CE, five AE, EC i 


PROP. LXXIX. PRO B. v. EPITA GMA: 


«© DATIS in recta linea tribus punctis A, B, C quartum! 
© 1nvenire inter puncta B, C quod faciet rectangulum AD 
<«< DC a ſegmentis inter ipſum et puncta extrema A, C majus 
aut minus quadrato ex ſegmento DB inter ipſum et rel 
gquum punctum datum B dato, quam in ratione, vel quo 
e faciet rectangulum illud datum ſimul cum eo ad quod qu 
© dratum hoc datam habet rationem.“ 


Pa Rs 1. Sit rectangulum AD, DC majus quadrato ex D 
dato, quam in ratione; quoniam igitur datum quod aufe 
rendum eſt a rectangulo AD, DC minus eſt ipſo, erit idem m- 
nus quadrato ex dimidio rectae AC; 
ad rectam igitur AC applicari po- a F 3 D EC 
teſt * retangulum ei dato acquale : — — 
deficiens quadrato. Applieetur, et ſit 
E punctum applicationis quod propius eſt puncto C, et Fa 
terum; et quoniam rectangulum AE, EC minus eſt ipſo AD, 
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þ cadet punctum E inter D et C. Eſt autem, per Prop. 31. 
. 7. Pappi, rectangulum AD, DC aequale rectangulo AE, 

una cum ipſo FD, DE; igitur a rectangulo AD, DC ab- 
dato rectangulo AE, EC reliquum, rectangulum ſcilicet 
„ DE datam habet, ex hypotheſi, rationem ad quadratum 
DB. Et primo, fit punctum B inter puncta F, E, hoe eſt fit 
tum rectangulum AE, EC, hoc eſt AF, FC minus ipſo AB, 
Datis igitur in recta linea tribus punctis F, B, E inve- 
endum eſt quartum D inter puncta F, E quod faciet rectan- 
lum FD, DE a ſegmentis inter ipſum et puncta extrema F, 
ad quadratum ex ſegmento DB inter ipſum et reliquum 
tum datum B in ratione data, quod fiet ope Prop. 52. 


Nter ij 
um g 
tionen 
rations 
Pune 
C. u 
)B m2 
EC of 


n AF, FC aequale ipſi AB, BC, et 

oniam rectangulum FD, DE, five 4 D E 
hoc caſu BD, DE datam habet ra- — — 

onem ad quadratum ex DB, data 

it ratio rectae ED ad ipſam DB, et 

pmponendo, data erit ratio datae rectae EB ad rectam BD; 
ta igitur eft BD, et datum erit punctum D. 

Tertio, fit punctum B inter A et F, hoc eſt fit rectangu- 
um AF, FC majus ipſo AB, BC; et quoniam rectangulum 
„ DE datam habet rationem ad quadratum ex DB, igitur 
ta ſunt in recta linea tria puncta 

b, F, E et inveniendum eſt quar- ABF ũ DE C 
tun D inter puncta F, E quod fa- — — 

ciet rectangulum FD, DE a ſeg- 

nentis inter ipſum et puncta E, E ad cet ex DB ſeg- 
nento inter ipſum et reliquum datum punctum B, extremum 


Secundo, ſit punctum B in ipſo F; hoc eſt fit rectangu- 


4 
* 
7 
J 
; 
f 
. 
9 
ju 
: 


5 
5 
- 
81 
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r 
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ſcilicet quod eſt ad eaſdem partes ad quas eſt medium . 
ratione data, quod fiet ope Prop. 53. in qua quidem oftey 
tur rationem rectanguli FD, DE ad quadratum ex DBA 
polle majorem eſſe ratione quadrati ex FE ad rectangulun 
BF quater, cui ſi aequalis fuerit ratio data unicum erit put 
tum D, fi vero ei fuerit minor ratio data duo erunt punch 
quae Problema efficient. 


Pars 2. Sit rectangulum AD, DC minus quadrato ex) 
dato, quam in ratione; ad datam rectam AC applicetur re 
angulum aequale dato ei ſcilicet quod ipſi AD, DC adde 
dum eſt excedens quadrato, et fit E punctum application 
quod eſt in AC producta, ſitque F alterum ; eſt autem pl 
Prop. 31. Lib. 7. Pappi rectangu- 
tum AD, DC una cum ipſo FC, Ff x B D 0 
CE, hoc eſt una cum dato rectaj-—ĩꝶð&NT; 
gulo AE, EC aequale rectangulo 
FD, DE. Datis igitur in recta linea tribus punctis F, B, Ei 
veniendum eſt quartum D inter B et E quod faciet rectangu 
lum FD, DE inter ipſum et puncta extrema F, E ad quadn 
tum ex ſegmento DB inter ipſum et punctum reliquum Bi 
ratione data, quod fiet ope Prop. 52. Ratio autem data red 
anguli FD, DE ad quadratum ex DB major debet eſſe ration 
rectanguli dati FC, CE, five AF, EC ad quadratum ex (B, 
in Cafu 3. Epitagmatis 2. Prob, 5. Lib. r . oftenſum fuit. 


Pas 3. Denique fit rectangulum AD, DC datum fn 
cum eo ad quod quadratum ex P datam habet rationen. 
Cas. r. Quando datum minus eſt quadrato ex dimidio i 


{ 


A 
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AC; igitur ad datam rectam AC applicari poteſt rectan- 
n aequale dato deficiens quadrat; applicetur, firque E 
um applicationis quod ipſi C propius eſt, et ſit F alte- 


un Fj 
oſten j 
DB 


lun . Quoniam igitur, per Prop. 23. Lib. 7. Pappi, rectan- 
it pun m AD, DC fimul cum ipſo FD, DE aequale eſt dato, rect- 
und zulo ſcilicet AE, EC, erit rectan- 


um FD, DE 1d ad quod quadra- A F E B D E 
n ex DB datam habet rationem. a PRE ARTE: 
ex) no autem fit rectangulum AE, | 
majus ipſo AB, BC et cadat punctum B in rea FE pro- 
cu verſus D. Datis igitur tribus punctis F, E, B invenien- 
m eſt quartum D extra data puncta ad partes B quod fa- 
rectangulum FD, DE a ſegmentis inter ipſum et duo 
a F, E ab ipſo remotiora ad quadratum ex ſegmento DB 
er ipſum et reliquum punctum datum in ratione data, 
ic, ut patet, debet eſſe majoris ad minus, quod fiet ope 
op. 54. quae eſt Prob. 6. Epitagma 1. in qua etiam oſten- 
tur rationem FD, DE ad quadratum ex DB majorem eſſe ra- 
ne FC, CB ad quadratum ex CB. | 
decundo, cadat punctum B in ip- . 

m E; quoniam igitur data eſt ra- A * * * by 
 rectanguli FD, DE, five FD, B 

d ad quadratum ex DB, hoc eſt 

0 retae FD ad ipfam DB, et data eſt FB, datum exit 
uctum D. 

Tertio, fit rectangulum AE, EC minus ipſo AB, BC, et ca- 
punctum B inter F et E; datis igitur in recta linea tri- 
punctis F, B, E quartum D inveniendum eſt extra ipſa 
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quod faciet rectangulum FD, DE a ſegmentis inter "ip | 
puncta extrema F, E in data ratio- 

ne ad quadratum ex ſegmento DB A F P 
inter ipſum et reliquum punctum 
datum B, quod fiet ope Prop. 56. quae eſt Prob. 6. | Hi 
ma 3. 

Quarto, fit punctum B in F, et punctum D datum of 
detur, ut oſtenſum fuit in articulo 2do hujus Caf, 1. 
Quinto, denique fit rectangulum AE, E C, tive Af. 

majus 1pſo AB, BC, et cadat punctum B inter A et F punch, 
in hoc caſu punctum D poteſt inveniri vel inter E, C __ 
A, F puncta; quando eſt inter E et C data ſunt in recal 
tria puncta B, F, E ad inveniendum quartum D ext 
quod faciet rectangulum FD, DE, 

a ſegmentis inter ipſum et duo N x FJ 
puncta F, E ipſi propiora ad qua- 
dratum ex ſegmento DB inter ip- AB DF 5 
ſum et reliquum punctum datum . 
in data ratione, quod fiet ope Prop. 

55. Et quoniam in hac oſtenditur WARP remotiora a punt 
to E majores facere rationes rectanguli ad quadratum qu 
puncta propiora, et eſt punctum D inter E et C, igitur ni 
data rectanguli FD, DE ad quadratum ex DB minor debete 
ratione rectanguli FC, CE ad quadratum ex CB. Quandoa 
tem D eſt inter puncta A, F data ſunt tria puncta B, F, 1 
rea linea ad inveniendum quartum D inter B et F quod f 
ciet rectangulum FD, DE a ſegmentis inter ipſum et d 
Puncta E, E quae ſunt ad eaſdem ipſius partes ad quadra 


e 


1 
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:omento DB inter ipſum et reliquum punctum datum in 
one data, quod fiet ope Prop. 51. Ratio autem a data nul- 
habet limitationem. | 

Cas. 2. Quando datum aequale eſt quadrato ex dimidio 
Me AC; bifariam igitur ſea AC in E erit rectangulum 
DC fimul cum quadrato ex ED 
ale dato, quadrato ſcilicet ex A E B DOC 
quadratum igitur ex ED eſt id — (ns © 
quod quadratum ex DB datam | 
bet rationem; data propterea eſt ratio rectae ED ad ipſam 
B, et data eſt recta EB, quare data eſt ED, et punctum D 
t datum. | yo 
Cas, 3. Quando datum eſt majus quadrato ex dimidio 
he AC, quadratis ſcilicet ex EC, EF, bifariam ſecta AC in 
; erit rectangulum AD, DC fimul cum quadratis ex ED, EF 
quale dato, quadratis ſcilicet ex 8 

C, EF, quadrata igitur ex ED, EF A EF B DC 
nt id ad quod quadratum ex DB ao 
tam habet rationem, et datum eſt | | 
adratum ex EF, quare quadratum ex ED minus eſt qua- 
rato ex DB dato quam in ratione. Datis igitur duobus punc- 
8 E, B tertium D inveniendum eſt extra ipſa ad partes B 
juod efficiet quadratum ex ſegmento DE. inter ipſum et punc- 
m E ab eo remotius minus quadrato ex ſegmento DB inter 
plum et reliquum punctum B in data ratione, wn fiet ope 
ws 2, Prop. 67. 


H h 
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PROP. LXXX. PRO B. v. EPITAGMA ;, 


„ DAT IS in recta linea tribus punctis B, A, C quartun) 
« invenire inter punctum medium A et utrumlibet eu 
* mum C quod faciet rectangulum AD, DC a ſegmentis u- 
+ ter ipſum. et ea puncta majus, aut minus quadrato ex ſy. 
* mento DB inter ipſum et rehquum punctum B dato, quan 
in ratione, vel quod faciet rectangulum illud datum fin 
„cum eo ad quad quadratum hoc datam habet rationem,” 


PaRs. 1. Sit rectangulum AD, DC majus quadrato ex D3 
dato quam in ratione; igitur quoniam datum quod auferer- 
dum eſt a rectangulo AD, DC minus eft ipſo, erit idem ni- 
nus quadrato ex dimidio rectae AC, applicari igitur poteſt ad 
datam rectam AC rectangulum da- 
to aequale deficiens quadrato; ap=- B A F D EC 
plicetur, et fit E punctum applica» — = 
tionis quod propius eſt puncto C, 
et F alterum; et quoniam per Prop. 31. Lib. * Pappi rec 
angulum AD, DC aequale eſt rectangulo dato AE, EC un 
cum ipſo FD, DE, igitur ablato rectangulo AE, EC ab ist 
AD, DC reliquum, rectangulum ſcilicet FD, DE datam habet 
rationem ad quadratum ex DB. Patis igitur in recta lier 
tribus punctis B, F, E inveniendum eſt quartum D inter Fe 
E quod faciet rectangulum FD, DE ad quadratum ex Dh in 
ratione data, quod fiet ope Prop. 53. in cujus Caſu 3. oſt 
ditur rationem datam non poſſe majorem eſſe ratione quadrat 
ex FE ad rectangulum EB, BF "nar, cui ſi aequalis fueri 
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nicum Crit punctum D, £ vero minor fuerit duo erunt punc- 
D quae Problema efficient. 
Cor, Et eodem modo ſi data fuerint duo _—_ A, C, et 


wy reniendum fit tertium D inter ea | 

Ve- od faciet rectangulum AD, DC 3 D E. 2 
Ji ujus quadrato ex DA dato, quam 3 
5 ratione, ſi fiat rectangulum AE, A 


9 C, five AF, FC aequale dato, oſ- 

ndetur rationem rectanguli FD, DE ad quadratum ex DA 
tam eſſe, unde invenietur punctum D ope ejuſdem Prop. 5 3. 
Pars 2, Quando rectangulum AD, DC minus eſt quadrato 
x DB dato, quam in ratione; ad datam AC applicetur rect- 
ulum dato, quod ſcilicet addendum eſt ipſi ADC, aequale 
cedens quadrato, et fit E punctum applicationis quod eſt in 
\C producta, et F alterum; quoniam igitur, per Prop. 31. 
ib. 7, Pappi, rectangulum AD, 

IC ſimul cum ipſo FC, CE, hoc eſt þ x N p Ck 
9 mul cum dato rectangulo AE, EC — ' : 
cquale eſt rectangulo FD, DE, ha- 

bit FD, DE, ex hypotheſi, datam rationem ad quadratum 


tur in recta linea tribus punctis B, F, K inveniendum eſt 
partum D inter F et E quod faciet rectangulum FD, DE ad 
uadratum ex DB in ratione data, quod fiet ope Prop. 53. Ea- 
cemgue eſt limitatio rationis datae 

quae in parte 1. obſervata fuit. Si ve- F A D 
o punctum B cadit in F data erit ra- F— n 

t rectanguli FD, DE ad quadratum | 

* DB five DF, data igitur eſt ratio rectae DE ad ipſam DB, 

H h 2 


tx DB, Primo autem fit punctum B in AF producta. Datis 
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et data eft recta BE, et propterea punctum D. Si as 
punctum B cadat inter F et A, quoniam data eſt ratio rec 
anguli FD, DE ad quadratum ex 

DB, data erunt in recta linea tria FEA »c 
puncta F, 'B, E ad inveniendum a 
quartum D inter B et E quod faciet 
rationem rectanguli FD, DE a ſegmentis inter . et pun 
ta extrema F, E ad quadratum ex DB datam, quod fit q 
Prop. 52. , 

CoR. Et eodem modo $1 data fuerint duo nd. A,Ce 
inveniendum fit tertium D inter ea „1 
quod faciet rectangulum AD, DC mi- f A D 0 
nus quadrato ex DA dato, quam in | 
ratione, ſi fiat rectangulum AE, EC, 
five FC, CE aequale dato, oſtendetur 
rationem rectanguli FD, DE ad quadratum ex DA datam ell 

et invenietur punctum D ope Prop. 52. 


Pars 3. Denique fit rectangulum AD, DC datum ſimi 
cum eo ad quod quadratum ex DB datam habet rationem, 
Cas. 1. Quando datum minus eſt quadrato ex dimidv 
rectae AC; igitur ad datam rectam AC applicari poteſt red 
angulum dato aequale deficiens quadrato; applicetur, f- 
que E punctum applicationis pro- 
pius puncto D, et fit F alterum. B A F F DC 
. Quomiam igitur, per Prop. 23. Lib. — 
1. Pappi, rectangulum AD, DC ſi- | 
mul cum ipſo FD, DE eſt aequale dato rectangulo AE, EC 
rectangulum FD, DE id ad quod quadratum ex DB datam 


LIBER TERTIUS. 245 


t rationem. Datis igitur in recta linea tribus punctis B, 
quartum D eſt inveniendum extra ipſa ad partes E quod 
et reckangulum FD, DE a ſegmentis inter ipſum et duo 


4&1 F, E ei propiora ad quadratum ex ſegmento DB inter 


et reliquum punctum B in ratione data, quod fiet ope 
p. 55. in qua oſtenditur datam rationem rectanguli FD, 
ad quadratum ex DB minorem elle debere ratione rectan- 
FE, CE ad quadratum ex CB. 
(45. 2. Quando datum aequale eſt quadrato ex dimidio 


ue AC; bifariam 1gitur ſectà AC in E, erit — — 


DC fimul cum quadrato ex ED 

4 dato, quadrato ſcilicet ex B A 

. quadratum igitur ED eſt id ad 4 

od quadratum ex DB datam ha- 

t rationem; data propterea eft ratio rectae ED ad ipſam 
, et data eſt recta BE, datum 1gitur eſt punctum D. 


Cas. 3. Quando datum majus eſt quadrato ex EC dimidio 


us AC; ſit datum aequale quadrato ex EC una cum qua- 
to ex EF, et quoniam rectangu- 
m AD, DC ſimul cum quadratis ex B A K D 


D, DF acquale eſt. quadratis ex EC, "EGF Ay 

F, hoc eſt dato, erit. quadratum ex 

D una cum quadrato ex EF id ad quod quadratum ex DB 
tam habet rationem; quoniam igitur quadratum ex ED 
mul cum dato quadrato ex EF datam habet rationem ad 
udratum ex DB, erit quadratum ex ED minus quadrato ex 
P3 dato, quam in ratione. Datis igitur duobus punctis B, E 
weniendum eſt tertium D extra ipſa quod faciet quadra- 
m ex ſegmento DE inter ipſum et punctum E quod ei pro- 
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pius eſt minus quadrato ex ſegmento DB inter ipſum « 
quum punctum B minus dato, quam in ratione, quod fi 
Prop. 68. partis ſcilicet 2, Epitagmatis 3. 


PROB. V. 


<« DATIS in recta Tinea tribus ual quartum 1nveniree 
* tra ipſa ad utraſvis partes quod faciet rectangulum a {x 
mentis inter ipſum et duo quaevis ex punctis datis may 
< aut minus quadrato ex ſegmento inter ipſum et reliqu 
„ punctum datum date, quam in ratione, vel quod fac 
© rectangulum illud datum fimul o <0 ad quod qua 
tum hoc datam habet rationem.“ 


'PROP. LXXXI. PRO B. VI. EPITA GMA! 


DAT IS in recta linea tribus punctis A, C, B qu 
D invenire extra ipſa ad partes B quod faciet rectangulu 
« AD, DC a ſegmentis inter ipſum et duo puncta ab eo! 
* motiora majus, aut minus «quadrato ex ſegmento DB int 
e ipſum et reliquum punctum datum dato, quam in ratio 
vel quod faciet rectangulum illud datum ſimul cum e 
quod quadratum hoc datam habet rationem.“ 


Pa Rs 1. Sit rectangulum AD, DC majus quadrato ex DB 
dato, quam in ratione. 

Cas. 1. Quando datum minus eſt reangulo AB, BC; A 
datam rectam AC applicetur rectangulum dato aequale tr 
dens quadrato, firque E ꝓumctum applicationis in ACP” 
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n all partes C, et fat F alterum. Quoniam igitur rectan- 
1 AD, DC aequale eft, per Prop. 24. Lib. 7. Pappi, rect- 
o FD, DE fimul cum ipfo AE, EC, ablato dato rectan- 
AE, EC ab ipſo AD, DC reliquum, rectangulum ſcilicet 
DE ad quadratum ex DB datam 
t rationem. Datis 1gitur in recta F A 0 E B D 
; tribus punctis F, E, B inveniej- — We "IE 
zeſt quartum D extra ipfa ad par- 
j quod faciet rectangulum FD, DE a ſegmentis inter ip- 
et duo puncta F, E ab ipfo remotiora in data ratione ad 
lratum ex DB inter ipſum et reliquum punctum B, quod 
ope Prop. 54. Patet autem rationem datam debere eſſe 
ris ad minorem. 
s. 2, Quando datum aequale eſt rectangulo AB, BC; 
atur in BA producta recta AF aequalis ipſi CB, et per 
p. 24. Lib. 7. Pappi rectangulum AD, DC aequale erit ipſi 
| DB una cum rectangulo AB, BC; 
ato igitur dato, rectangulo ſcilicet pn A C B D 
BU ab ipſo AD, DC reliquum, . — 
langulum ſcilicet FD, DB, eſt id 
quod quadratum ex DB datam habet rationem ; recta igi- 
iD datam habet rationem ad ipſam DB, et data eſt recta 
ad ipſam DB, datum igitur eſt punctum D. 
Cas. 3. Quando datum majus eſt rectangulo AB, BC; ad 
an rectam AC applicetur rectangulum dato aequale exce- 
5 quadrato, et fit E punctum applicationis quod eſt in AC 
Puucta ad partes C, fitque F alterum; et quoniam rectan- 
um AE, EC majus eſt ipſo AB, BC cadet punctum E in- 
J et D puncta. Eſt autem, per Prop. 24. Lib. 7. Pappi, 
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retangulum AD, DC aequale ipſi FD, DE una cum re@y 
gulo AE, EC, et ablato hoc a rectangulo AD, DC reliquy 
rectangulum ſcilicet FD, DE datam pott 
habet, ex hypotheſi, rationem ad p 4 = qua 
quadratum ex DB. Datis 1gitur in RE 

rea linea tribus punctis F, B, E. 
quartum D inveniendum eſt extra 1pſa quod faciet rectangulu 
FD, DE a ſegmentis inter ipſum et duo puncta extrema k. 
in data ratione ad quadratum ex ſegmento DB inter ipſum 
rehquum punctum B, quod fiet ope Prop. 56. in qua oftn 
ditur rationem datam non poſſe majorem eſſe ratione quadn 
ex FE ad rectangulum FB, BE quater. 

Cor. Et eodem modo fi data fuerint duo punta 4, 3 WP: 
inveniendum fit tertium D in AB | 
producta quod faciet rectangulum hq A B 7 
AD, DB majus quadrato ex DB dato, — 
quam in ratione, ſi fiat rectangulum 
AE, EB, five FB, BE aequale dato, 
oſtendetur rationem rectanguli FD, DE ad quadratum ex II 
datam eſſe; unde invenietur punctum D ope ejuſdem Prop. l 


C 


Pars 2. Sit rectangulum AD, DC minus quadrato ex Dl 
dato, quam in ratione. . 
Cas. 1. Quando datum minus eſt quadrato ex dimidio rec 
tae AC; applicari 1gitur poteſt ad datam rectam AC recta 
gulum aequale dato deficiens quadrato ; applicetur, et lit 1 
punctum applicationis quod ipſi C propius eſt, et F altew 
Quoniam igitur aequales ſunt AF, EC, et eſt D in AP 
duQa, crit, per Prop. 24. Lib. 7. Pappi, rectangulum A 
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una cum ipſo FC, CE, hoc eſt dato AE, EC aequale rect- 


gulo FD, DE, quod propterea, ex 

rotheli, datam habet rationem A F EC BD 
quadratum ex DB. Datis 1gitur ——- 3 
tecta linea tribus punctis F, E, B 

eniendum eſt quartum D extra ipſa ad partes B quod faciet 
angulum FD, DE a ſegmentis inter ipſum et duo puncta 

notiora F, E ad quadratum ex DB in ratione data, quod 
ope Prop. 54. Et patet rationem datam debere eſſe majo- 


ad minorem. 
Cas. 2. Quando datum aequale eſt quadrato ex dimidio 


ne AC; bifariam igitur ſea AC in E, erit ir en 
D, DC ſimul cum dato quadrato ex 
| . quadrato ex ED quod , . e 
opterea datam habet, ex hypo- 2 — 
ei, rationem ad quadratum ex 
B. Data igitur eſt ratio rectae ED ad ipſam — et data eſt 
da EB, quare datum eſt punctum D. 
Cas. 3. Quando datum majus eſt quadrato ex EC dimidio 
ae AC; fit datum aequale quadrato ex EC una cum qua- 
ao ex EF; et quoniam rectangulum AD, DC una cum qua- 
atls ex EC, EF, hoc eſt una cum 
ato, acquale eſt quadratis ex ED, a F 
, quadrata ex ED, EF, ex hypo- 
ich, datam habent rationem ad 
padratum ex DB; eſt igitur quadratum ex ED minus quadrato 
x DB dato, quam in ratione. Datis igitur E, B inveniendum 
It tertium D extra ipſa quod faciet quadratum ex ſegmento 
E inter ipſum et punctum E ab ipſo remotius minus qua- 
2 WS 


20 DE SECTIONE DETERMINATA 


drato ex ſegmento DB inter ipſum et reliquum pundin "rol 
dato quam in ratione, quod fiet ope partis 2. Prop. 67, 


Pars 3. Denique fit rectangulum AD, DC datum fin 
cum eo ad quod quadratum. ex DB datam habet rationen 
ad datam rectam AC applicetur rectangulum dato aequak a 
cedens quadrato, ſitque E punctum applicationis quod ef 


AC producta ad partes C, et fit F alterum. Et quoniam pu 
tum D eſt in AB producta et eſt da- plie 
tum, rectangulum ſcilicet AE, EC. P 4 cBbt a 
majus ipſo AD, DC quod majus eſt kg och 


rectangulo AB, BC, igitur datum 
rectangulum AE, EC majus debet eſſe ipſo AB, BC. Eſta 
tem rectangulum AD, DC. ſimul cum ipſo FD, DE aequil 
per Prop. 23. Lib. 7. Pappi, rectangulo FC, CE, hoc eſt du 
rectangulo AE, EC; 1gitur retangulum FD, DE eſt id a 
quod quadratum ex DB datam, ex hypotheſi, habet rationen 
Datis igitur in recta linea tribus punctis F, B, E inveniendun 
eſt quartum D inter B et E quod faciet rectangulum a fe; ci 
mentis FD, DE inter ipſum et puncta extrema F, E ad qui 
dratum ex DB ſegmento inter ipſum et reliquum puncun 
in ratione data, quod fiet ope Prop. 52. Nulla autem eſt lum 
tatio rationis datae. | | 


PROP. LXXXII. PROB. VI. EPITAGMA?. 


« DATIS in recta linea tribus punctis B, A, C quartun 
invenire extra pſa ad partes C quod faciet rectangul I 
, DC a ſegmentis inter ipſum et duo puncta A, C 15 


1 


LIBER TERTIUS. 251 


ropiora majus, aut minus quadrato ex DB ſegmento inter 
pſum et reliquum punctum B dato, quam in ratione, vel 
quod faciet rectangulum illud datum ſimul cum eo ad quod 
uadratum hoc datam habet rationem.“ | 


paks 1. Sit rectangulum AD, DC majus quadrato ex DB 
to, quam in ratione; ad datam rectam AC apphcetur rect- 
yulum dato aequale excedens quadrato, ſitque E punctum 
plicationis quod eſt in AC producta ad partes C, et F alte- 
; Quoniam igitur ſunt FA, CE. aequales, et eſt D in FE 
du, erit, per Prop. 24. Lib. 7. 

ppi, rectangulum AD, DC ae- BR A C FD 
ale retangulo FD, DE una cum 5 ae 

o AE, EC. Ablate igitur dato, 

Canguls ſcilicet AE, EC ab ipfo AD, DC. reliquum, rect- 
pulum ſcilicet FD, DE habet, ex hypotheſi, datam ratio- 
m ad quadratum ex DB. Datis igitur in recta linea tribus 
iis B, E, E inveniendum eſt quartum D extra ipſa quod 
cet rectangulum FD, DE a ſegmentis inter ipſum et duo 
uncta F, E ipſi propiora in data ratione ad quadratum ex 
ID ſegments inter ipſum et reliquum punctum B, quod fiet 
pe Prop. 55. Patet vero rationem datam debere eſſe minoris 
| majorem, 


Pars 2. Sit rectangulum AD, DC minus quadrato ex DB 
ito, quam in ratione. 

Cas. 1. Quando datum minus eſt quadrato ex dimidio 

Neue AC; igitur ad datam rectam AC applicari poteſt rect- 

gulum dato acquale deficiens quadrato; applicetur, et ſit 


112 
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E punctum applicationis quod puncto C eſt propius, et F: 
terum. Igitur quoniam aequales ſunt AF, EC et eſt pundu 
D in AC producta, erit, per Prop. 24. Lib. 7. Pappi, regu 
gulum AD, DC una cum ipſo FC, 
CE, hoc eſt una cum dato rectan- BAT -: 
gulo AE, EC aequale rectangulo — 
FD, DE; igitur, ex hypotheh, rect- 
angulum FD, DE datam habet rationem ad quadratum 
DB. Datis igitur in recta linea tribus punctis B, F, E quzs 
tum D inveniendum eſt extra ipſa ad partes E quod faciet u 
tionem rectanguli FD, DE a ſegmentis inter ipſum et du 
puncta F, E ipſi propiora in data ratione ad quadratum e 
DB ſegmento inter ipſum et reliquum punctum B, quod fi 
ope Prop. 55. in qua oſtenditur datam rationem rectangi 
FD, DE ad quadratum ex DB debere majorem eſſe rations 
rectanguli FC, CE ad quadratum ex CB, ut ſcilicet cada 
punctum D in AC producta. 
Cas. 2. Quando datum aequale eſt quadrato ex dimidi 
rectae AC; bifariam igitur ſectà AC in E, rectangulum A 
D ſimul cum dato, quadrato ſci - 
licet ex EC aequale eſt quadrato ex B A „ 
ED quod propterea datam, ex hy 
potheſi, habet rationem ad qua- 
dratum ex DB. Data igitur eſt ratio rectae ED ad ipſam DB, 
et data eſt BE, quare datum eſt punctum D. | 
Cas. 3. Quando datum eſt majus quadrato ex EC dr 
dio ipſius AC; fit datum aequale quadrato ex EC una cun 
quadrato ex EF, eſt igitur rectangulum AD, DC una cum qu 
dratis ex EC, EF, hoc eſt una cum dato, aequale quadratisc 
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) EF, quae propterea ſimul habent, ex hypotheſi, datam 
-onem ad quadratum ex DB; quare quadratum ex ED mi- 
eſt quadrato ex DB dato, quam 
ratione. Datis igitur duobus np X E FEC D 
ais B, E inveniendum eſt ter- . Oe Ty" / 
md extra ipſa ad partes E quae | 
et quadratum.ex DE minus quadrato ex DB dato, quam 
ratione, quod fiet ope partis 2. Prop. 68. 
paks 3. Denique fit rectangulum AD, DC datum ſimul 
n eo ad quod quadratum ex DB datam habet rationem 
datam rectam AC applicetur rectangulum dato aequale ex- 
dens quadrato, ſitque E punctum applicationis quod eſt in 
producta, et F alterum. Et primo, fit rectangulum AE, 
, hoc eſt ipſum. CF, FA. minus 
Kangulo CB, BA, et cadet punc- pp A CD E 
n F inter A et B. Eft autem, "TROP 
r Prop, 23. Lib. 1. Pappi, rect- 
zulum AD, DC ſimul cum ipſo FD, DE aequale rectangulo 
, CE, hoc eſt dato, rectangulo ſcilicet AE, EC; rectangu- 
n igitur FD, DE eſt id ad quod quadratum ex DB datam 
abet rationem. Datis igitur in recta linea tribus punctis B, 
E inveniendum eſt quartum D inter puncta F, E quod fa- 
et rectangulum FD, DE a ſegmentis inter ipſum et puncta 
E ad quadratum ex ſegmento DB inter ipſum et punctum 
quod eſt ad eaſdem partes ad quas eſt punctum medium F 
data ratione, quod fiet ope Prop. 53. In cujus caſu 3. oſ- 
aditur rationem datam non poſſe majorem elle ratione qua- 


i ex x FE ad rectangulum EB, BF quater. 
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Secundò, fit rectangulum CF, FA aequale rectangul( 

BA, hoc eſt cadat punctum F in | 
ipſum B; habet igitur, ut in caſu @ A 
1. oſtenſum, rectangulum FD, 
DE, ſive BD, DE datam rationem F 158 
ad quadratum ex DB, quare data 
eſt ratio rectae ED ad ipſam DB, et data alt recta BE, dat 
igitur eſt punctum D. 

| Tertio, fit rectangulum CF, FA majus 1pſo CB, BA, et 
dat punctum F in AB producta ad partes B; et, ut in a 
ſu 1. data oſtendetur ratio rectanguli FD, DE ad quadra | 
ex DB. Datis igitur in AF 
recta linea tribus punctis x B A LY 
F, B, E quartum D inve- . — 
niendum eſt inter puncta 
B, E quod faciet rectangulum FD, DE a 3 inter i 
ſum et puncta extrema F, E ad quadratum ex ſegmento] 
inter ipſum et reliquum punctum B in ratione data, quod ft 
-ope Prop. 52. in qua quidem oſtenditur rationem rectang 
FD, DE ad quadratum ex DB minorem eſſe ratione r 

FC, CE ad quadratum ex CR. | 


CD Iral 


LALLY 
0 


PROP. LXXXIII. PRO B. VI. EPITA GMA; 


DAT IS in recta linea tribus punctis A, B, C quartum Di. 
& venire extra ipfa ad partes C quod faciet rectangulum a 
<« DC a fegmentis inter ipſum et duo puncta extrema 5. \ 
% majus, aut minus quadrato ex fegmento DB inter ipſum Wl re 
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„ euquum punctum B dats, quam in diene vel quod fa- 
ie nnen illud datum ſimul cum eo ad quod qua- 
tum hoc datam habet rationem.” 


I 


Pars 1, Sit rectangulum AD, DC majus quadrato ex DB 
quam in ratione; ad datam rectam AG applicetur rect- 
rulum dato aequale excedens quadrato, ſitque E punctum 
licationis quod eſt in AC producta ad partes C, et F alte- 
et quoniam, per Prop. 24. Lib. 7. Pappi, rectangulum 
„ DC aequale eſt rectanguls,o | 

DE una cum dato rectangu- p A B C RE DB 
Ms EC; igitur ablato dato, — — TN 
Fangulo ſcilicet AE, EC a rect- 
pulo AD, DC reliquum, rectangulum ilicer FD, DE eſt id 
quod quadratum ex. DB datam habet rationem. Datis igi- 
in rea linea tribus punctis F, B, E invemendum eſt 
artum D extra ipſa ad partes E quod faciet rectangulum 
„DE a ſegmentis inter ipſum et puncta extrema F, E ad 
adratum ex ſegmento DB inter ipſum et reliquum punc- 
m B in ratione dato, quod fiet ope Prop. 56. in qua oſten- 
tur rationem datam non poſſe majorem eſſe ratione quadra- 
ex FE ad rectangulum FB, BE quater. 

Cox. Eodem modo fi data ſint duo rn, C et inve- 
endum eſt tertium D in AC pro- | 

c quod faciet rectangulum AD, 1 C FD 
majus quadrato ex DA ſeg —— — — 

to inter ipſum et punctum ab 
dremotius A dato, quam in rati- 
de f fat rectangulum AE, EC, five FC, CE aequale dato, 


26 DE SECTIONE DETERMINATA 


oftendetur datam eſſe rationem rectanguli FD, DE ad qu 
dratum ex DA; unde invenietur punctum D ope que 

Prop. 56. 
| - PAR 2. Sit college AD, DC minus quadrato ct 
dato, quam in ratione. 

| Cas. 1. Quando datum minus eft quadrato ex dimidion 
tae AC; 1gitur ad datam rectam AC poteſt applicari redu 
gulum dato aequale deficiens quadrato ; .applicetur, {itque 
punctum applicationis quod propius eſt puncto C, et P ak 
rum. Quoniam igitur aequales ſunt AF, EC, et eſt pundu 
D in AC product, erit, per Prop. | 
24. Lib. 7. Pappi, retangulum F B xo 1 
AD, DC ſimul cum dato retan- -— 6 
gulo AE, EC, five FC, CE, aequa- 

le rectangulo FD, DE quod propterea, ex hypotheſi, dau an 
habebit rationem ad quadratum ex DB. Primò autem ſit 
angulum AE, EC minus ipſo AB, BC, et cadet punctum 
inter B et C. Datis igitur in rea linea tribus punctis F. 
E inveniendum eſt quartum D extra ipſa ad partes E quod i 
ciet rationem rectanguli PD, DE a ſegmentis inter ipſum 6 
puncta extrema F, E ad quadratum ex DB in ratione (2a 
quod fiet ope Prop. 56. in qua oſtenditur rationem diu 
non poſſe majorem eſſe ratione quadrati ex FE ad rectaty! 
lum FB, BE quater, at majorem eſſe ratione rectangui f 
CE ad. quadratum ex CB. | | Clac 

| Secundo, fit rectangulum AE, 
EC aequale ipſi AB, BC, et cadet A F 
punctum E in B; quoniam igitur "TY D. 


data oſtenſa eſt ratio rectanguli ice 
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DE, five FD, DB ad quadratum ex DB, 4 erit ratio 
e FD ad ipſam DB, et data eſt FB, quare datum eſt punc- 
n D. 
Tertid, fit rectangulum AE, EC majus ipſo AB, BC, et ca- 
unctum E inter F et B; quoniam igitur data eſt ratio 
tanguli FD, DE ad quadratum ex DB, data erunt in recta 
e tria puncta FP, E, B ad in- 
iendum quartum D extra ipſa 
partes B quod faciet rectan- 
um FD, DE a ſegmentis inter 
un et duo puncta F, E ab ipſo remotiora in data ratione 
quadratum ex DB ſegmento inter ipſum et rehiquum punc- 
B, quod fiet ope Prop. 54. in qua oſtenditur rationem 
Ranguli FD, DE ad quadratum ex DB minorem efle ratione 
anguli FC, CE ad quadratum ex CB. 
Cas, 2. Quando datum aequale eſt quadrato ex dimidio 
ue AC; bifariam 1gitur ſeta AC in E erit rectangulum 
, DC ſimul cum dato, quadra- 
ſclicet ex EC aequale quadrato A E B & 
ED, quod propterea, ex hy- — 
theſt, datam habebit rationem 
quadratum ex DB; data igitur eſt ratio rectae ED ad ip- 
m DB, et data eſt EB, quare datum erit punctum D. 
Cas. 3. Quando datum majus eſt quadrato ex EC dimidio 
dae AC; fit datum aequale qua- 
0 ex EC una cum quadrato ex E nc A 
ca EF, eſt igitur rectangulum —̃ — 
DDC ſimul cum dato, quadratis 
licet ex EC, CF aequale quadrato ex ED una cum quadra- 
| K k | 
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to ex EF; quadratum igitur ex ED una cum dato quaiy I 
ex EF habet, ex hypotheſi, datam rationem ad quadratuy WW | 
DB, hoc eſt quadratum ex ED minus eſt quadrato ex DBB 

quam in ratione. Datis igitur duo- C 


bus punctis E, B inveniendum eſt 4a E F 5 _ 
tertium C extra ipſa quod faciet 1 
quadratum ex DE ſegmento inter 

ipſum et punctum E ab ipſo remotius minus quadrato ex] 
ſegmento inter ipſum et reliquum punctum dato, quan i 


ratione, quod fiet ope partis 2. Prop. 67. 


PaRs 3. Denique fit rectangulum AD, DC datum fm 
eum eo ad quod quadratum ex DB datam habet rationen 
ad datam rectam AC applicetur rectangulum dato aequalea 
cedens quadrato; fitque E punctum applicationis quod eli 
AC produc, et F alterum; et 
quoniam aequales ſunt FA, Þ A B CDI 
CE et eſt punctum D inter C 5 — 
et E, nam rectangulum AD, 

DC minus eſt date AE, EC, erit, per Prop. 23. Lib. 7. Pa 
retangulum AD, DC fimul cum ipſo FD, DE acquale d 
angulo FC, CE, hoc eſt dato, rectangulo ſcilicet AE, EC; rd 
angulum igitur FD, DE eſt id ad quod quadratum ex DB 
tam, ex hypotheſi, habet rationem. Patis igitur in rel 
nea tribus punctis F, B, E quartum D eſt inveniendum inte 
B et E quod faciet rectangulum FD, DE a ſegmentis inter 
ſum et puncta extrema F, E ad quadratum ex DB ſegmen 
inter ipſum et reliquum punctum B in data ratione, quod fs 


ope Caſus 3. Prop. 52. Ubi oftenditur rationem rectany 


quadry DE ad quadratum ex DB minorem eſſe ratione rectan- 
ratun i Fe, CE, hoc eſt dati rectanguli AE, EC ad quadratum 
DB vat CB. | | 

Cor, Ex Problemate 5to et 6to ſimilia Corollaria ſequun- 
ei quod ex Problemate 3tio oſtenſum fuit. 


. 


SF CTIONE 


DETERMINATMEA 


LIBER QUARTUS. 


PROBLEMA PRIMU M. 


DATIS in recta linea quatuor punctis quintum- invenire 
inter puncta media quod faciet rectangulum a ſegmentis 
inter ipſum et duo quaevis ex punctis datis majus, aut mi- 
nus rectangulo a ſegmentis inter ipſum et reliqua puncta 
data dato, quam in ratione, vel quod faciet rectangulum 
lud datum ſimul cum eo ad. quod rectangulum hoc da- 
[tam habet rationem. 


PROP. LXXXIV. PRO B. I. EPITA GMA I. 
DATIS in recta linea quatuor punctis A, C, E, B quin- 
tum F invenire in ſegmento medio CE quod faciet rectan- 
gulum AF, FC a ſegmentis inter ipſum et duo puncta A, G 
quae ſunt ad eaſdem ejus partes majus, aut minus rectan- 
gulo BF, FE a ſegmentis inter ipſum er reliqua duo puncta 
5, E dato, quam in ratione, vel quod faciet rectangulum il- 
lud datum fimul cum eo ad quod rectangulum BF, FE da- 
tam habet rationem.“ | 
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Pars 1. Sit rectangulum AF, FC majus rectangulo BE, BI 
dato, quam 1n ratione; ad datam AC applicetur rectangulug 
dato acquale excedens quadrato, et ſit G punctum applicat 
ons quod eſt in AC producta, et H alterum; acquales 101 
ſunt HA, CG, et quoniam punc- 

tum F eſt in HG producta, erit, Hs CO: 
per Prop. 24. Lib. 7. Pappi, rece-— 3 
angulum AF, FC aequale rectan- 

gulo HF, FG una cum dato rectangulo AG, GC; iginr 
rectangulo AF, FC ablato dato, rectangulo ſcilicet AG, C0 
reliquum, ſcilicet rectangulum HF, FG datam, ex hypothel 
habet rationem ad rectangulum BF, FE. Datis igitur in rec 
linea quatuor punctis H, G, E, B inveniendum eſt quintun 
inter puncta media G, E quod faciet rectangulum Hf, F 
a ſegmentis inter ipſum et duo puncta , G quae ſunt ad ea 
dem ejus partes ad rectangulum BF, FE a ſegmentis inter i 
ſum et duo reliqua puncta B, E in ratione data, quod fit or 
Prop. 57. quae eſt Prob. 1. Epitagma 1. Lib. 2. 


} 


Pars 2. Sit rectangulum AF, FC minus rectangulo f 
FE dato, quam in ratione. 

Cas. 1. Quando datum minus eſt quadrato ex dimidio rec 
tae AC; igitur ad datam rectam AC applicari poteſt rectang! 
lum dato aequale deficiens quadrato; applicetur, et {it G puic 
tum applicationis quod propius eſt | 
puncto C, et H alterum; quoni- A H G CF EB 
am 1gitur aequales ſunt AH, GC, —— 
et eſt F punctum in AC producta, 
erit, per Prop. 24. Lib. 7. Pappi, rectangulum AF, IC u 
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7, H 
gulun 


ca l 


191 


m ipſo HC, CG, hoc eft una cum dato, rectangulo ſcilicet 
GC aequale rectangulo HF, FG, quod propterea, ex hy- 
heli, datam habebit rationem ad rectangulum BF, FE. Da- 
jgitur in recta linea quatuor punctis H, G, E, B invemien=- 
m eſt quintum F inter puncta media G, E quod faciet rect- 
gulum HF, FG a ſegmentis inter ipſum et duo puncta H, 
quac ſunt ad eaſdem ejus partes in data ratione ad rectan- 
lum BF, FE a ſegmentis inter ipſum et reliqua duo puncta 
E, quod fiet ope Prop. 5 7 | ; 

Cas. 2. Quando datum acquale eſt quadrato ex dimidio 
ue AC; bifariam igitur feta AC in G, erit rectangulum 
, EC fimul cum dato, quadrato ſcilicet ex GC aequale qua- 
atoex GF quod propterea datam 

bebit rationem ad rectangulum ax G Cr E B 
FF, FE. Datis 1gitur in recta linea — — 

nbus punctis G, E, B invenien- 

neſt quartum F inter G et E quod faciet rectangulum BF, 
a ſegmentis inter ipſum et puncta F, B quae ſunt ad eaſ- 
m ejus partes ad quadratum ex FG ſegmento inter ipſum 
reliquum punctum G in ratione data, quod fiet ope Prop. 
51. Et patet rationem datam rectanguli BF, FE minorem de- 
der eſſe ratione rectanguli BC, CE ad quadratum ex GC. 
Cas. 3, Quando datum majus eſt quadrato ex GC dimidio 
ws AC; fit datum aequale quadrato ex GC una cum qua- 
nto ex GH, et rectangulum AF, FC 

mul cum dato, quadrato ſcilicet ex A C HCTER 
Cuna cum quadrato ex GH erit — 
Kquale quadrato ex GF una cum 1 

ver GH; quadrata igitur ex GF, GH ſimul datam, ex hy- 


I 
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potheſi, habent rationem ad rectangulum BF, FE, et dun 
eſt quadratum ex GH, quare quadratum ex GF minis 
rectangulo BF, FE dato, quam in ratione; et propterea y 
Prop. 14. Dat. Edit. Glaſg. 1762. e N BE, FE maj 
eſt quadrato ex GF dato, quam in 
ratione. Datis igitur in recta linea 4 G H ( Fr 
tribus ꝓunctis G, E, B inveniendum VERSE I 

eſt quartum F inter Get E quod fa- 
ciet rectangulum BF, FE a ſegmentis inter ipſum et pund 
E, B quae ſunt ad eaſdem ejus partes majus quadrato ex ſtę 
mento G inter ipſum et reliquum punctum G dato, quam 
ratione, quod fiet ope partis 1. Prop. 78. hoc eſt Prob.; , Th 
Feet „ 


5 ARS 3. "LORA fit rectangulum AF, FO datum fin 
cum eo ad quod rectangulum BF, FE datam habet rationen 
ad datam rectam AC applicetur rectangulum dato acquale aff 
cedens quadrato, et ſit & punQum applicationis quod eſt 
Ac producta, et H alterum; quoniam igitur aequales fu 

HA, CG, et eſt punctum F inter C | 
et G, nam rectangulum AF, FC mi= x A CF GE! 
nus eſt ipſo AG, GC, erit, per Prop. —— 
23. Lib. 7. Pappi, rectangulum AF, 
FC ſimul cum ipſo HF, FG aequale rectangulo HC, CG, bd 
eſt dato, rectangulo ſcilicet AG, GC; eſt igitur rectanguut 
Hf, FG id ad. quod rectangulum BF, FE datam, ex by! 
theſi, habet rationem. Primo, fit rectangulum AG, GC m 
nus ipſo AE, EC, et cadet punctum G inter puncta C, E; d 
tis igitur in rea linea quatuor punctis H, G, E, B invent 
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Jum eſt quintum F in ſegmento extremo HG quod faciet 
us 6 tangulum BF, FE a ſegmento FB inter ipſum et extremum 
ea, nf quod ad eaſdem eſt partes ad quas ſunt puncta media G, E, 


| Maj ſegmento FE inter ipſum et punctum medium E ab ipſo 


motius, in data ratione ad rectangulum HF, FG, quod fiet 
e Prop. 62. quae eſt Prob. 2. Epitagma 3. Lib. 2. 

decundò, fit rectangulum AG, GC aequale ipſi AE, EC, 
&: ct cadat punctum G in ipſum 


pund et quoniam data oſtenſa eſt ra- HA CFE B 
x (eg b HF, FG, five rectanguli HF, FE — | 
ami | plum BF, FE, data erit ratio HF 


FB, et data eſt recta HB, datum 1gitur eſt punctum F. 
Tertio, fit rectangulum AG, GC majus ipſo AE, EC, at 
nus rectangulo AB, BC, et cadet punctum G inter E et B; 
oniam igitur data eſt ratio rectanguli HF, FG ad ipſum 
nem F, FE, data erunt in recta linea quatuor puncta H, E, G, B 
inveniendum quintum F in 

emento extremo HE quod faciet xx A C F EG B 
ftionem rectanguli BF, FE a ſeg= — — 

ento FB inter ipſum et punc- | 

m extremum B quod eſt ad eaſdem ejus partes ad quas ſunt 
ncta media E, G, et ſegmento FE inter ipſum et punctum 
dium E ei propius ad rectangulum HF, FG inter ipſum et 
[qua puncta H, G datam, fiet ope Prop. 641, quae eſt 
rob. 2. Epitagma 2. Lib. 2. 

Quartd, fit rectangu- | 
mAG, GC aequale ipfi H A 3 
\Þ, BC, hoc eſt cadat | TY 
pnctum G in B, et of- 


. 1 
8 
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tendetur punctum F datum eſſe ut in praecedente articub i; 
cundo. 

Quinto, denique fit a AG, GC majus ipſo AB, 
BC, et cadet punctum G in CB producta; et quoniam dy; 
eſt ratio rectanguli HF, FG ad ipſum BF, FE, data erunt in 
recta linea quatuor puncta H, E, 


I 


B, G ad inveniendum quintum F H A x30 ec 
in ſegmento extremo HE quod fa TOES * 
ciet rectangulum HF, FG a ſeg- ice 
mentis inter ipſum et puncta extrema H, G ad rectangulun t 


BF, FE a ſegmentis inter ipſum et reliqua puncta E, B in nt- 
one data, quod fiet ope Prop. 60. quae eſt Prob. 2. Epitagna i 
Lib. 2. 


© 


PROP. LEXXV. PROB.L. EPITAGMA-z. 


D DATTS in recta linea quatuer pundtis A, E, C, B quin- 
* tum F invenire inter puncta media E, C quod faciet red 
„% angulum AF, FC a ſegmentis inter ipſum et alterum extre 
mum A, mediumque Ca puncto A remotius majus, aut 
minus rectangulo BF, FE a ſegmentis inter ipſum et rel- 
aqua puncta E, B dato, quam in ratione, vel quod faciet rect lia 
© angulum illud datum fimul cum eo ad quod rectangulum 
5 hoc datam habet rationem.“ 


Pa ks 1. Sit rectangulum AF, FC majus ipſo BF, FE dats, 
quam in ratione; quoniam igitur datum minus eſt rectat- 
gulo AF, FC a quo auferendum eſt, idem minus erit quadr 
to ex dimidio rectae AC, quare ad datam rectam AC apfl- 
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roteſt rectangulum dato aequale deficiens quadrato; ap- 
icetur, et fit G punctum applicationis quod propius eſt ipſi 
et H alterum; et quoniam aequales ſunt AH, GC, et eſt 
unctum F inter H et G, erit, per Prop, 31. Lib. 7. Pappi, 


lo fo 


AB, 
dan 
t u 
plo HF, FG; ablato igitur dato, | 
eangulo ſcilicer AG, GC ab ipſo AH EFG OS 
A, FC, reliquum, rectangulum ſ ci. 
cet HF, FG datam habet, ex hy- 

vthefi, rationem ad ipſum BF, FE. Datis igitur in recta li- 
a quatuor punctis H, E, G, B quintum F inveniendum eſt 
nter puncta media E, G quod faciet rectangulum HF, FG a 
ementis inter ipſum et extremum A mediumque punctum 
ab A remotius in data ratione ad rectangulum BF, FE a 
ſegmentis inter ipſum et puncta reliqua E, B, quod fiet ope 
prop. 58. quae eſt Prob. 1. Epitagma 2. Lib. 2. 


Pars 2. Sit rectangulum AF, FC minus rectangulo BF, FEE 
lato, quam in ratione; ad datam rectam AC applicetur rect- 
angulum dato aequale excedens quadrato, ſitque G punctum 
applicationis quod eſt in AC producta, et H alterum; quo- 
diam igitur aequales ſunt HA, CG, et eſt punctum F inter A 


mul cum ipſo HC, CG, hoc eſt ſi- 
mul cum dato, rectangulo ſcilicet HM A EF C GB 
6, GC aequale rectangulo HE, FG, — hnnn 

quod propterea, ex hypotheſi, datam 

labebit rationem ad rectangulum BF, FE. Primo autem, fit 
. datum AG, GC minus ipſo AB, BC, et cadet 
512 


cangulum AF, FC aequale rectangulo AG, GC una cum 


= + A. > A EY 4 onbw 
Co — * _— _ * 
x $6 Ys « « * 4. 2 — 1 
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t C, erit, per Prop. 31. Lib. 7. Pappi, rectangulum AF, FC 
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punctum G inter Cet B. Datis igitur in recta linea Quaty 
punctis H, E, G, B invemendum eſt quintum C inter punch 
media E, G quod faciet rectangu- 
lum HF, FG a ſegmentis inner ip- HA EFCcy 
ſum et punctum extremum H me- et © 
diumque ab H remotius in data ra- 

tione ad rectangulum BF, FE a ſegmentis inter ipſum et re; 
qua puncta E, B, quod fiet ope Prop. 58. 

Secundo, fit rectangulum AG, GC aequale ipſi AB, BC d 
cadet punctum G in ipſum B; et. 
quoniam rectangulum HF, FG, ſive H A EF ( 
HF, FB datam habet rationem ad 1 
rectangulum BF, FE, data erit ra- 0 
tio rectae HF ad rectam FE, et data eſt recta HE, datum ig 
tur eſt punctum F. 

Tertio, denique fit rectangulum AG, GC majus ipſo Ab 
BC et cadet punctum & in CB producta; quoniam igitur di 
eſt ratio rectanguli HF, FG ad ipſum. BF, FE, data erunt n 
recta linea quatuor puncta H, E, B, | 
G ad inveniendum quintum F iv H AF FC 30 
ſegmento medio EB quod faciet rect kʒꝛę⸗wmꝓ 
angulum HF, FG a ſegmentis inter 
ipſum et puncta extrema H, G in data ratione ad rectangl 
lum BF, FE a ſegmentis inter ipſum et reliqua puncta El, 
quod fiet ope Prop. 59. quae eſt Prob. 1. Epitagma g. Lib.: 


7 
4 
U 


Pa Rs 3. Denique fit rectangulum AF, FC datum ſimul cun 
eo ad quod rectangulum BF, FE datam habet rationem. 
Cas. 1. Quando datum minus eſt quadrato ex dimido 
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jus AC; igitur ad datam rectam AC applicari poteſt rect- 
zulum dato aequale deficiens quadrato; applicetur, ſitque 
panctum applicationis quod propius eſt ipſi C, et H alte- 
n; acquales igitur ſunt AH, GC, et eſt punctum F inter 
ct C quoniam rectangulum AF, FC minus eſt ipſo AG, GC, 
re, per Prop. 24. Lib. 7. Pappi, 

Fangulum AF, FC ſimul cum ipſo A H E GF (C B 
. FG aequale eſt rectangulo AG, — O15 
hoc eſt dato; rectangulum igi- 

mm FG eſt id ad quod rectangulum BF, FE datam habet 
nem. Primo autem, cadat punctum E inter G, C puncta, 
data erunt in recta linea quatuor | 
incta H, G, E, B ad quintum F in- A H GEFCR 
jendum in ſegmento extremo EB Es ey 

ol faciet rectangulum HF, FG a 

pmentis inter 1pſum et punctum extremum H quod eſt ad 
dem partes ipſius F ad quas ſunt puncta media G, E, et 
nctum medium G ab ipſo F remotius ad: rectangulum BF, 
Ea ſegmentis inter ipſum et reliqua puncta data in ratione 
ta, quod fiet ope Prop. 62. Se- 

indo, cadat punctum E in ipſum X * GF CB 
et quoniam data oſtenſa eſt ratio © E EY 
tanguli HF, FG, five HF, FE ad 

lum BF, FE, data erit ratio rectae HF ad ipſam EB,. et data 
ſtrecta HB, datum igitur eſt punctum F. Tertid, cadat 
unctum E inter H et G; quoniam 

pur data eſt ratio rectanguli HF, A HE FG C B 
G ad ipſum BF, FE, data erunt in FRO Re 9 

Ca linea quatuor puncta H, E, G, 

Pad inreniendum quintum F inter puncta media E, 0 quod 
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faciet rectangulum BF, FE a ſegmentis inter ipſum et pundu 


extremum B mediumque E a B remotius ad rectangulum jy Na 

FG a ſegmentis inter ipſum et reliqua duo punQa H, G. | 
ratione data, quod fiet ope Prop. 58. | 1 
Quartd, cadat punctum E in ipſum A E 60 ip 
H, et punctum F datum oftendetur ] 2228 PH 
ut in articulo ſecundo praecedente. | on 
Quinto, cadet punctum E inter A et H, et punctum P. F ! 
rit vel eſſe inter G et C, in quo caſu data erunt in rea line 10 
quatuor puncta E, H, G, B ad in- qu 
veniendum quintum F in ſegmento @ gx Gp re 
extremo GB quod faciet rectangu= a. re 
Jam BF, FE a ſegmentis inter ip- 2, a 
ſum et puncta extrema E, B ad rectangulum HF, I'G a fg U! 
mentis inter ipſum et reliqua puncta , G in ratione data ap 

quod fiet ope Prop. 60. vel poterit punctum F efle inter pund 
E, H, in quo caſu data erunt in recta linea quatuor puud G 
E, H, G, B ad invemendum quin- 1 
tum F in ſegmento extremo EH quod A E FH G ( 
faciet rectangulum BF, FE a ſeg g I 
mentis inter ipſum et puncta extre- P. 
ma E, B ad rectangulum HF, FG a ſegmentis inter ipſum « o 
reliqua puncta H, G in ratione data, quod fiet ope ejuñ us 
Prop. 66. * 
| „ 


7 2. Quando datum aequale eſt quadrato ex din ot 
ipſius AC; bifariam igitur ſectà AC in G, erit rectangulut 
AF, FC ſimul cum quadrato ex GF aequale quadrats ex 
.hoc eſt dato, quadratum igitur ex GF eft id ad quod ru 
gulum BF, FE datam habet rationem. Et primo, 6 pundu 
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fuerit inter G, C puncta, data erunt in recta linea tria 
ita G, E, B ad inveniendum | 

m F inter E et B quod faciet a GEF C B 
angulum BF, FE a ſegmentis in- —_ ͤ 
ipſum et puncta E, B ad quadra- 

n ex ſegmento FG inter ipſum et reliquum punctum G in 
ione data, quod fiet ope Prop. 53. Secundo, fi cadat punc- 
n E in ipſum G; quoniam data eſt 

0 rectanguli BF, EE, five BF, FG A G 
quadratum ex FG, data erit r= YET 
 rectae BF ad ipſam FG, et data 

reta GB, quare datum eſt punctum F. Tertio, cadat 
ctum E inter A et G; et quoniam data eſt ratio rectan- 
I BF, FE ad quadratum ex FG, data erunt in recta linea 
apunta E, G, B ad inveniendum 

n Finter E et G vel etiam in- A E. G 1 B 
G et B quod faciet rectangulumññ 

FEE a ſegmentis inter ipſum et | 

acta extrema E, B ad quadratum ex ſegmento FG inter ip- 
n et reliquum punctum G in ratione data, quod fiet ope 
P. 52. 

Cas. 3. Quando datum majus eſt quadrato ex GC dimidio 
bus AC; fit datum aequale quadrato ex GC una cum qua- 
ato ex GH; retangulum 1gitur | 
| , FC ſimul cum quadratis ex GF, A G HET(e 
1 acquale eſt dato, quadrato ſcili- —— 
a GC una cum quadrato ex GH, 

e ex hypotheſi, quadratum ex GF una cum eo ex GH 
F ad quod rectangulum BE, FE datam habet 8 et 
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datum eſt quadratum ex GH, 1gitur quadratum ex CE 
nus eſt rectangulo BF, FE dato, quam in ratione, et Pronte 
rectangulum BF, FE, per Prop. 14. Dat. majus eſt quake N 
ex FG dato, quam in ratione. Datis 
igitur in recta linea tribus puns G, x 6 HEFC pul 
E, B inventendum eſt quartum F in- 1 

ter E et B quod faciet rectangulum ter i 
BF, FE a ſegmentis inter 1pſum et ea puncta majus quad 00 
ex FG ſegmento inter ipſum et punctum extremum G q ect; 
eſt ad eas partes puncti F ad quas eſt punctum medium! 
dato, quam in ratione, quod fiet ope partis 1. Prop. 80. q pal 
eſt Prob. 5. Epitagma 3. ſcilicet quando punctum 1. elt i 


G et C. At quando punctum E cadit in ipſum G, data ery 0 A 
duo puncta E, B ad inveniendum ter- ex ( 
tium F inter ea quod faciet retangu- A HF 1 PC 
lum BF, FE majus quadrato ex FG, =” cety 


five FE dato, quam in ratione, quod 
fiet ope Corollarii Partis 1. Prop. 80. Si,vero punctum Et cru 
erit inter A et G, data erunt tria | 
puncta E, G, B ad inveniendum quar- AE 
tum F 1n altero ex ſegmentis BG, GE | 
quod faciet rectangulum BF, FE a 

ſegmentis inter ipſum et puncta ex- 
trema E, B majus quadrato ex FG dato, quam in Tatione 
quod. fiet ope Prop. 79. mf 


G HF C 


L — 


AEFG HC! 
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ATIs in reQa linea quatuor punctis A, E, B, C quin- 

m P invenire in ſegmento medio EB quod faciet rectan- 
wlum AF, FC a ſegmentis inter ipſum et puncta extrema 
\ C majus, aut minus rectangulo BF, FE a ſegmentis in- 
er ipſum et reliqua puncta E, B dato, quam 1n ratione, vel 
od faciet rectangulum illud datum ſimul cum eo ad quod 
etangulum hoc datam habet rationem.“ 


Pars 1. Sit rectangulum AF, FC majus ipſo BF, FE dato, 
im in ratione; quoniam 1gitur datum minus eſt rectan- 
0 AF, FC a quo auferendum eſt, idem minus erit quadra- 
ex dimidio rectae AC; quare ad datam rectam AC appli- 
poteſt rectangulum dato aequale deficiens quadrato; ap- 
cetur, ſitque G punctum applica- | 
nis quod propius eſt ipſi C, et H a HE FB G O 
erum; et quoniam aequales ſunt Nina — 
Lac AH, GC, et eſt punctum F in- 
Het G, erit, per Prop. 31. Lib. 7. Pappi, rech AF, 
aequale rectangulo AG, GC una cum ipſo HF, FG; igi- 
a rctangulo AF, FC ablato dato, rectangulo ſcilicet AG, 
, reliquum, rectangulum ſcilicet HF, FG habet, ex hypo- 
1, datam rationem ad rectan 
m BF, FE. Primo, cadant 2 AH E F RG GC 
Þ inter puncta H, G, vel H, G 1 "OY 
ter ipſa E, B; et quoniam data AE H F GB C 
o rectanguli HF, FG ad ip- 1 „ 
m BF, FE, data erunt in recta linea quatuor Puncta , E, 
Mm 
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B, G in primo caſu, vel E, H, G, Bin altero, ad invenizy 
dum quintum F inter puncta media quod faciet rectangulu 
a ſegmentis inter ipſum et puncta extrema ad rectangulun 
ſegmentis inter 1pſum et duo reliqua puncta in data ration 
quod fiet ope Prop. 59. Secundo, 
cadat punctum B inter H, G, punc® A H F BG 
tum vero E in ipfſum N; et quoni- | $66 ma 
am data eſt ratio rectanguli HF, FG, | 

ſive EF, FG ad ipſum BF, FF, data A HE T C( 
crit ratio rectae FG ad ipſam FB, et 5 
data eſt recta BG, datum igitur eſt | 
punctum F. Et ſimiliter invenietur punctum F in eaſu in qui 
punctum B cadit in punctum G. Tertio, cadat pundum! 
inter H, G, punctum vero E inter A, H puncta; et quonian 
data eſt ratio rectanguli HF, FG ad 

ipſum BF, FE, data erunt in recta AEKH Þ BCG 0 
linea quatuor puncta E, H, B, G WHO 
ad inveniendum quintum F inter 
punQa media H, B quod faciet rationem rectanguli HF, I 
a ſegmentis inter ipſum et punctum extremum G medur 
que H quod ab ipſo G remotius eſt ad rectangulum BE, H. 
ſegmentis inter ipſum et reliqua puncta E, B in ratione Gt 
quod fiet ope Prop. 58. Quartd, cadat punctum E unter 
G puncta, punctum vero B cadat 

inter G, C; et quoniam data eſt ra= a HE F 630 
tio rectanguli HF, FG ad ipſum BF,ũ 
FE, data erunt in recta linea qua- 

tuor puncta H, E, G, B ad inveniendum quintum P inter punch 
media E, G quod faciet rationem —— HF, FG ai 


h C 
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atis inter ipſum et punctum extremum H mediumque G 
ipſo H remotius ad rectangulum BF, FE a ſegmentis inter 
um et reliqua puncta B, E, quod fiet ope ejuſdem Prop. 58. 


Pars 2. Sit rectangulum AF, FC minus ipſo BY, FE dato, 
12m in ratione; ad datam rectam AC applicetur rectangu- 
m dato aequale excedens quadrato, ſitque G punctum ap- 
Jicationis quod eſt in AC producta, et H alterum ; et quo- 
jam acquales ſunt HA, CG, et eſt punctum F inter A et C, 

it, per Prop. 31. Lib. 7. Pappi, 

dangulum AF, FC ſimul cum 1pſo HA T F RB © 
C, CG, hoc eſt ſimul cum dato, — | 

angulo ſcilicet AG, GC aequale 
aangulo HF, FG, quod propterea, ex hypotheſi, datam ha- 
bit rationem ad rectangulum BF, FE. Datis igitur in recta 
nea quatuor punctis , E, B, G inveniendum eſt quintum 
inter puncta media E, B quod faciet rationem rectanguli 
IF, FG a ſegmentis inter ipſum et puncta extrema H, G ad 

angulum BF, FE a ſegmentis inter ipſum et reliqua punc- 

E, B in ratione data, quod fiet ope Prop. 59. 


Pans 3. Denique fit rectangulum AF, FC datum ſimul cum 
ad quod rectangulum BF, FE datam habet rationem. 
Cas. 1, Quando datum minus eſt quadrato ex dimidio 
due AC; ad datam rectam AC ap- 
icetur rectangulum dato aequale A n 8 E F B C 
iciens quadrato, ſitque G punc- 

m applicationis quod propius eſt 
ug et H alterum ; et quoniam aequales ſunt AH, GC, et 

M m 2 
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eſt * F inter Get C, erit, per Prop. 23. Lib. 7. Pay 
rectangulum AF, FC ſimul cum ipſo HF, FG aequale red 
gulo AG, GC, hoc eſt dato; rectangulum i 1g1tur HF, FG 
id ad quod rectangulum BF, FE datam, ex hypotheſi, hi 
rationem. Primo, fint puncta E, B inter * G, C, et da 
erunt in recta linea quatuor puncta ; 
H, G, E, B ad inveniendum quintum 4 HGE B 
F in ſegmento extremo EB quod fa= — | 

ciet rectangulum HF, FG a ſegmen- 
tis inter 1pſum et punctum extremum H quod eſt ade 
partes ipſius F ad quas ſunt puncta media G, E, punchm 
que medium G quod ipſi H propius eſt ad reRangulum } 
FE a ſegmentis inter ipſum F et reliqua puncta data 1 in rat 
one data, quod fiet ope Prop. 62. Se- 
cundd, fit punctum B inter ipſa G, C, A 1 EFB 
punctum vero E in ipſo G; quoni» Till 
am igitur data eſt ratio e HF, 

FG, five HF, FE ad ipſum BF, FE, data erit ratio rectae Hl 
ad ipſam FEB, et data eſt recta HB, quare datum erit punchu 
F. Tertio, fit punctum B inter G et C, punctum vero Ein 
ter H et G; et quoniam, per Prop. 23. Lib. 7. Pappi, rectan 
gulum AF, FC ſimul cum 
ipfo HF, FG aequale eft 4 H E. C F 3 (nn 
dato, rectangulo ſcilicet laws — 
AG, GC, data erunt in 
recta linea quatuor puncta H, E, G, B ad inveniendum int 
G et B quintum F quod faciet rectangulum Hk, FG a ff 
mentis inter ipſum et punctum extremum H quod eſt ad es 
partes ipſius F ad quas ſunt puncta media E, G mediums 


EI QUARTUS. 277 


ab e H remotius ad rectangulum BF, FE a ſegmentis in- 
ipſum et reliqua puncta E, B in ratione data, quod fiet 
prop. 61. Quarto, cadat punctum E in ipſum H, et datum 
endetur punctum F, ut in articulo ſecundo praecedente. 
vind, fit punctum E inter A et H, 
data erunt in recta linea quatuor 4 E H GF BC 
na E, H, G, B ad inveniendum — 
intum F in ſegmento extremo GB 
ad faciet rectangulum BF, FE a ſegmentis inter ipſum et 
na extrema E, B ad rectangulum HF, FG a ſegments 
ipſum et reliqua puncta H, G1 in ratione data, quod fiet 
e Prop. 60. 
Cas, 2. Quando 4 aequale eſt quadrato ex dimidio 
ue AC; bifariam 1gitur ſea AC in G, erit rectangulum 
C fimul cum quadrato ex FG aequale dato, quadrato 
lee ex GC; quadratum igitur ex FG eſt id ad quod rect- 
ulum BF, FE datam habet ratio- 

n. Primo, fit punctum E inter G 4 GE FBC 
B; datis igitur in recta linea tribus - — | 
unctis G, E, B inveniendum eſt 
artum F inter E et B quod faciet ee BF, FE inter 
plum et ea puncta ad quadratum ex FG ſegmento inter ip- 
un et punctum extremum G quod eſt ad eaſdem partes ipſius 
ad quas eſt medium E in data ratione, quod fiet ope Prop. 
3. Secundò, fit punctum E in G; et 
ſuoniam data eſt ratio rectanguli BF, A S Fo 
ad quadratum ex FG, five EE, da- 22 
i erit ratio rectae BF ad ipſam FE, | 

data eſt recta BE, datum igitur erit punctum F. Tertiò, 
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ſit punctum E inter A et G; et quoniam dara eſt ratio ng 
anguli BF, FE ad quadratum ex FG, 
data erunt in recta linea tria pundta , K 0 ; 
E, G, B ad invemendum quartum F Fe 
inter G et B quod faciet rectangu- | 
lum BF, FE a ſegmentis inter ipſum et puncta extrema E.] 
ad quadratum ex FG ſegmento inter ipſum et reliquum pu 
tum G in ratione data, quod fiet ope Prop. 52. 

Cas. 3. Quando datum majus eſt quadrato ex GC dinidt 
reac AC; fit datum aequale quadrato ex GC una cum qu 
drato ex GH; et quoniam rectangulum AF, FC ſimul cun 
quadratis ex GF, GH aequale eſt quadrato ex GC una cun 
quadrato ex GH, hoc eſt dato, erit quadratum ex G u 


cum quadrato ex GH id ad 

quod rectangulum BF, FE , GCGEHER 
datam habet rationem ot | ae !!!4 !. hace 
quoniam datum eſt quadra- 


tum ex GH, erit quadratum ex GF minus rectangulo BE, FE 
dato, quam in ratione, et propterea rectangulum BF, FE, 
14. Dat. majus erit quadrato ex FG dato, quam in rations 
Primo, fit punctum E inter G, B puncta, et data erunt i 
recta linea tria puncta G, E, B ad inveniendum quartum] 
inter E et B quod faciet rectangulum BF, FE a ſegmentis in 
ter ipſum et puncta E, B majus quadrato ex FG dato, quill 
in ratione, quod fiet ope partis 1. Prop. 
80. Secundd, cadat punctum E in ip> A CHIP 
ſum G, et data erunt duo puncta E, B E 
ad inveniendum tertium F inter ea 
quod faciet rectangulum BF, FE majus ade ex FF, i 


rect 


 ( 
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b dato, quam in ratione, quod fiet ope Cor. Partis 1. Prop. 
\ Tertid, cadat E inter puncta A, G, et data erunt in recta 
ica tria puncta E, G, B ad invenien- 

un quartum F inter G et B quad fa- A E GFB C 


t rectangulum BF, FE a ſegments ß 


ter ipſum et puncta extrema E, B 
jus quadrato ex FG ſegmento inter ipſum et reliquum 
inctum G dato, quam in ratione, quod fiet ope partis 1. 


0p. 79. 
L IB. IV. PR O B. I. 


DATIS in recta linea quatuor punctis quintum invenire 
in altero ex ſegmentis extremis quod faciet rectangulum a 
ſegmentis inter ipſum et duo quaevis ex punctis datis ma- 
jus, aut minus rectangulo a ſegmentis inter ipſum et reli- 
qua duo puncta data dato, quam in ratione, vel quod fa- 
ciet rectangulum illud datum ſimul cum eo ad quod rect-. 
ingulum hoc datam habet ratianem.” 


PROP, LXXXVII. PRO B. H. EPITA GMA 1. 


DATIs in recta linea quatuor punctis A, E, B, C quin- 


tum F invenire in altero ex ſegmentis extremis AE quod 
faciet rectangulum AF, FC a ſegmentis inter ipſum et punc- 
a extrema A, C majus, aut minus rectangulo EF, FB a feg- 
mentis inter ipſum et reliqua puncta E, B dato, quam in 
ratione, vel quod faciet rectangulum illud datum {mul cum 
© ad quod rectangulum hoc datam habet rationem.“ 
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PA RS 1. Sit rectangulum AF, FC majus rectangulo EP, 
dato, quam in ratione; et quoniam datum minus eſt re, 
gulo AF, FC minus erit quadrato ex dimidio rectae Ac; y 
plicetur igitur ad datam rectam AC rectangulum dato aequal 
deficiens quadrato, et fit G punctum applicationis quod j 
pius eſt puncto C, et H alterum. Et quoniam aequales ſuntrs 
tae AH, GC, et elt punctum F inter H et G, erit, per Prop 
31. Lib. 7. Pappi, rectangulum AF, FC aequale recangu 
AG, GC una cum ipſo HF, FG; ablato igitur dato recar 
gulo AG, GC ab ipſo AF, FC, reliquum, rectangulum (ciliee 
HF, FG. eſt, ex hypotheſi, id ad quod rectangulum EF, H 
datam habet rationem. Primo, fint 
puncta E, B inter G, C, et data e- 4 r 0 50 
runt quatuor puncta H, G, E, B in 
recta linea ad inveniendum quintum 
F inter H et G quod faciet rectangulum BF, FE a ſegmenti 
inter ipſum et punctum extremum B quod eſt ad eaſdem par 
tes ipſius F ad quas ſunt puncta media G, E et punctum n 
dium E quod ipſi B eſt propius in data ratione ad rectangi 
lum HF, FG a ſegmentis inter idem punctum F et duo rel 
qua puncta H, G, quod fiet ope Prop. 62. Secundo, fit punc 
tum B inter G et C, punctum vero E 
cadat in ipſum G; quoniam igitur A H F E B 
data eſt ratio rectanguli HF, FG, five 1 
HF, FE ad ipſum BF, FE, data erit 
ratio rectae HF ad ipſam FB, et data eſt rea HB, quare d: 
tum erit punctum F. Et ſimiliter invenietur punctum Fob 
cadat in G, vel E in H. Tertio, cadat punctum B inter Cg 
C, et punctum E inter H et G; data igitur erunt in rect | 
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n quatuor puncta H, E, G, B ad inveniendum quintum F 
ſegmento extremo HE quod fa- 

retangulum BF, FE a ſegmen- A H F E GBC 
inter ipſum et punctum extre- . 
um B quod eſt ad eaſdem partes 

us F ad quas ſunt puncta media E, G, mediumque E a Bre- 
tius in data ratione ad rectangulum HF, FG a ſegmentis 
ter ipſum et duo reliqua puncta , G, quod fiet ope Prop. 61. 
niliter invenietur punctum F ſi fuerit E inter A et H, et B 
ter Het G. Quartò, ſint puncta E, Bi inter ipſa H, G, et quo- 
m data eſt ratio rectanguli HF, | 

ad ipfum EF, FB, data erunt in AHF FE B G 
Ra linea quatuor pancts #1, E, B a ñẽ 

ad inveniendum quintum F in 

gmento extremo HE quod faciet e HF, FG a 
ymentis inter ipſum et puncta extrema H, G ad rectangu- 
n EF, FB a ſegmentis inter ipſum et duo reliqua puncta 
B in ratione data, quod fiet ope Prop. 60. 

Pars 2, Sit rectangulum AF, FC minus ipſo EF, FB dato, 
am in ratione; ad datam rectam AC applicetur rectangu- 
n dato aequale excedens quadrato, ſitque G applicationis 
nctum quod eſt in AC producta, et H alterum. Quoniam 
tur, per Prop. 31. Lib. 7. Pappi, - 

(, CG, hoc eſt ſimul cum dato, — 
tangulo ſcilicet AG, GC aequale 


rectangulo HF, FG, erit HF, FG id ad quod rectangulum 

FB datam, ex hypotheſi, habet rationem. Datis igitur 
recta linea quatuor punctis H, E, B, G inveniendum eſt 
Nn 
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quintum F in ſegmento extremo HE quod faciet reQanguly 
HF, FG a ſegmentis inter ipſum et puncta extrema H, er 
data ratione ad rectangulum EF, FB a ſegmentis inter ipſy 
et reliqua duo puncta E, B, quod fiet ope Prop. 60. 


Pars 3. Denique fit rectangulum AF, FC datum fim 
cum eo ad quod rectangulum EF, FR datam habet rationen 
| Cas. 1. Quando datum minus eſt quadrato ex dimidio rec 

tae AC; applicetur igitur ad datam rectam AC reQanguluocn 
dato aequale deficiens quadrato, ſitque G punctum applicat 
onis quod propius eſt ipſi C, et H alterum ; et quoniam ne 
quales ſunt AH, GC, et eſt punctum 
F inter G et C, (quoniam datum , HC TER 
rectangulum AG, GC majus eſt ipſo — — 
AF, FC,) erit, per Prop. 23. Lib. 7. 
Pappi, rectangulum AF, FC fimul cum ipſo Hr, FG aequ: 
rectangulo AG, GC, hoc eſt dato; igitur rectangulum HF, 
eſt id ad quod rectangulum EF, FB datam habet rationen 
Primo, ſint puncta E, B inter ipſa G, C; data igitur ſunt in 
recta linea quatuor puncta H, G, E, B ad inveniendum qui n 
tum F inter puncta media G, E quod faciet rectangulum Hf 
FG a ſegmentis inter ipſum et duo puncta H, G quae ſunt a 
eaſdem ejus partes in data ratione ad rectangulum EF, Fb 
ſegmentis inter ipſum et reliqua puncta E, B, quod fiet off 
Prop. 57. Vel poterit punctum F 
inveniri inter A et H, et tum data A, FH GEBC 
erunt quatuor puncta H, G, E, B ad — 
inveniendum quintum F extra ipſa 


ad partes — * rectangulum HF, FG a ſegmentis inte 


agu am et duo puncta H, G ipſi propiora ad rectangulum EF, FB 
teripſum et reliqua duo puncta in data ratione, quod fiet ope 
hop. bz. Secundò, fit punctum B inter G et C, et n 
nter H et G; et quoniam data eſt 

tio rectanguli HF, FG ad ipſum A F Er © B C 
TB, data erunt in recta linea dS 
ionen natuor puncta H, E, G, B ad 1 Inve- 
endum extra ipſa ad partes H quintum F quod faciet rati- 
nem retanguli HF, FG a ſegmentis inter ipſum et punctum 
ipſi proximum mediumque G ab ipſo remotius in data ra- 
jone ad rectangulum EF, FB a ſegmentis inter ipſum et duo 
qua puncta, quod fiet ope Prop. 

1. Tertid, fit punctum B inter G, AF H GB C 
et punctum E in H; et quoniam E OY 
tz eſt ratio rectanguli HF, FG, ſi- | 
Eb, FG ad ipſum EF, FB, data c- AF EH C 


10 I; 
gulu 
licat 
Mm ae 


EB( 


= 4 ' 1 

", FOE ratio rectae FG ad ipſam FB, et B 

nem l eſt recta GB, datum igitur eſt 

at i rnctum F. Et ſimiliter invenietur AF HE & C 


udum F ſi punctum B cadat inn B 

aut in G. Quartò, ſint puncta 

B inter ipſa H, G; et quoniam data eſt ratio rectanguli 
Hf, FG ad ipſum EF, FB, data erunt in recta linea quatuor 
una H, E, B, G ad 
meniendum quintum 
F extra ipſa ad par- 
tt H quod faciet rect- 
uulum HF, FG a ſeg- 
neutis inter ipſum et puncta extrema H, G in data ratione 
2 | 


—— — 
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ad rectangulum EF, FB a ſegmentis inter ipſum et duo put 
ta reliqua E, B, quod fiet ope Prop. 
65. Et eodem modo invenietur A f E HG : 
punctum F ſi puncta H, G fuerint 
inter ipfa E, B. Quinto, ſint pune- 
ta E, B, inter ipſa A, H, et data erunt in recta linea quaty 
puncta E, B, H, G ad inveniendum quintum F extra plas 
partes E quod faciet rectan- 
gulum HF, FG a ſegmentis | t I. re 
inter ipſum et duo puncta H, — VF — 
G ab ipſo remotiora ad 6. 
angulum EF, FB a ſegmentis inter ipſum et duo reliqua und 
ta E, B in ratione data, quod fiet ope Prop. 63. 
Cas. 2. Quando datum aequale eſt quadrato ex dimid 
rectae AC; bifariam igitur ſectà AC in G, erit rectangulu 
AF, FC fimul cum quadrato ex GF aequale quadrato ex C0 
hoc eſt dato; quadratum igitur ex GF eſt id ad quod rc 
| gulum EF, FB datam habet ratio- 
nem. Primo, fint puncta E, B inter 1 6 PEB 
G et C; datis igitur in recta linea — 
tribus 3 G, E, B inveniendum 
eſt quartum F inter G et E quod faciet rectangulum Fr f 
a ſegmentis inter ipſum et duo puncta E, B quae ſunt ad ei 
dem ejus partes ad quadratum ex FG ſegmento inter iptun 
et reliquum punctum G in ratione 
data, quod fiet ope Prop. 51. Vel a F GEB( 
poteſt inveniri F inter A et G; in : — 
quo caſu data erunt in recta linea 
tria puncta G, E, B ad K* quartum F extra þ 
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1 faciet rectangulum EF, FB a ſegmentis inter ipſum et 
o punta E, B ab ipſo remotiora in data ratione ad qua- 
um ex FG ſegmento inter ipſum et reliquum punctum B, 
od fiet ope Prop. 54. in qua oftenditur puncta ipſi G pro- 
ra, ut F, facere majorem rationem rectanguli ad quadra- 
m quam puncta remotiora, ut A; debet igitur data ratio 
kunguli EF, FB ad quadratum ex FG major eſſe ratione 
unguli EA, AB ad quadratum : 

4G. Secundd, fit punctumBB A F G B- 
ter Get C, punctum vero E in © —— 7 
quoniam igitur data eſt ratio. 

ctanguli EF, FB, hoc eſt GF, FB ad quadratum ex - FG, data 
t ratio rectae FB ad ipſam FG, et data eſt recta GB, datum 
tur eſt punctum F. Tertiò, fit punctum B inter G et C, 
nctum vero E inter A et G; quoniam Wm data eſt ratio 
canguli EF, FB. ad quadratum 

x FG, data erunt in recta linea 4a P E G B C 
a puncta E, G, B et invenien- ad : 

n eſt quartum F extra ipſa ad | 

artes E quod faciet rectangulum EF, FB a ſegmentis inter 
plum et puncta extrema E, B ad quadratum ex ſegmento FG 
iter ipſum et reliquum punctum G in ratione data, quod 
ct ope Prop. 56. Quart, ſint puncta E, B inter ipſa A, G; 
latis igitur in recta linea tribus | 
punctis E, B, G inveniendum eſt AF E BG C 
Juartum F extra ipſa quod faciet — 
dungulum EF, FB a ſegmentis 

iter ipſum et duo puncta E, B ipſi propiora in data ratione 
« quadratum ex FG ſegmento inter ipſum et punctum reli- 
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quum G, quod fiet ope Prop. 55. in qua oſtenditur puud 
ipſi E propiora, ut F, minorem facere rationem reQtangul; y It 
quadratum quam puncta remotiora, ut A; igitur ratio da 
rectanguli EF, FB ad quadratum ex FG minor debet eſſe n 
tione rectanguli EA, AB ad quadratum ex AG, 

Cas. 3. Quando datum majus eſt quadrato ex GC dimidi 
ipſius AC; fit datum aequale quadrato ex GC una cum qu; ua 
drato ex GH; et quoniam rectangulum AF, FC ſimul cun 
quadratis ex GF, GH aequale eſt quadrato ex GC una cun 
quadrato ex GH, hoc eſt dato, erit 
quadratum ex GF una cum eo ex A GHFE BO 
GH id ad quod rectangulum EF, ENTRE 
FB datam habet rationem ; et da- 
tum eſt quadratum ex GH, igitur quadratum ex GF min 
eſt rectangulo EF, FB dato, quam in ratione; quare, per Prop 

14. Dat. rectangulum EF, FB majus eſt quadrato ex G da 
to, quam in ratione. Primd, ſint puncta E, B inter ipſa G, C 
datis igitur in recta linea tribus punctis G, E, B invenien 
dum eſt quartum F inter G et E quod faciet rectangulum Ef 
FB a ſegmentis inter ipſum et duo puncta E, B quae ſunt a 
eaſdem ejus partes majus quadrato ex GF ſegmento inter i | 
ſam et reliquum punctum G dato, quam in ratione, quod f 
ope Prop. 78. partis ſcilicet ejus 1. Secundd, fit punctum! 
inter G et C, punctum vero E in G; 
datis igitur duobus punctis G, B A F G 
inveniendum eſt tertium F in BG _— E 
producta quod faciet rectangulum 
EF, FB, ſive GF, FB, majus quadrato ex FG ſegmento inte 


ipſum et punctum G ei propius dato, quam in ratione, du 
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"und; pe Cor. Caſ. 3. Part. 1. Prop. 81. Tertiò, ſit punctum B 

uli a ner Get C, punctum vero E inter A et G; quoniam igitur 
ungulum EF, FB majus eſt 

\drato ex G F dato, quam in ra- 1 E. 8 HB 0 

one, data erunt in recta linea tria . 

midi und E, G, B ad inveniendum 

qua wartum F in BE producta quod faciet rectangulum EF, FB 

cun ſegmentis inter ipſum et puncta extrema E, B majus qua- 
cun rato ex FG inter 1pſum et reliquum punctum G dato, quam 

n ratione, quod fiet ope Partis 1. Prop. 83. Quartò, fit punc- 

um B in G, punctum vero E in- 2 

rA et G; et quoniam rectan- A F E & H G 

um EF, FB majus eſt quadrato — 

x FG, five FB dato, quam in ra- 

inne; datis duobus punctis E, B inveniendum eſt tertium F 

n BE producta, quod hoc efficiet; fiet vero ope Cor. Partis 1. 

rop. 83. Quinto, fint puncta E, B inter ipſa * G; datis 

piturin recta linea tribus punctis 

b, G inveniendum eſt quar- A P FE B G H C 

un F extra ipſa ad partes E quod — 

acct rectangulum EF, FB a ſeg- 

tentis inter ipſum et duo puncta E, B ipſi propiora majus 

Judrato ex FG ſegmento inter ipſum et reliquum punctum 

lato, quam in ratione, quod fiet ope Partis 1. Prop. 82. 


) dat 
le ra 
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PROP. LXXXVII. PROB. U. EPITA CMA! 


« DATIS in recta Enes quatuor unc A, E, C, Bquy 
e tum F invenire in altero ex ſegmentis extremis CB que 
* faciet rectangulum AF, FC a ſegmentis inter ipſum etyuy 
tum extremum A quod eſt ad eaſdem ejus partes ad q 
* ſunt puncta media E, C punctumque medium Cab An 
„ motius majus, aut minus rectangulo EF, FB a ſegment 
inter ipſum et puncta reliqua E, B dato, quam in ration 
4 vel quod faciet rectangulum illud datum ſimul cum eo: 
«© quod rectangulum hoc datam habet rationem.” 


PaRs 1. Sit rectangulum AF, FC majus ipſo EF, FB dat 
quam in ratione ; ad datam rectam AC applicetur reQangy 
lum dato aequale excedens quadrato, ſitque G punctum y 
plicationis quod eſt in AC producta, et H alterum, Eta 
tem datum, rectangulum ſcilicet AG, GC minus ipſo AF, N 
a quo auferendum eſt; quare ca- 
det punctum G inter Cet F; et qa E CG 
quoniam aequales ſunt HA, CG, 3 — 
et eſt punctum F in CG producta, 
erit, per Prop. 24. Lib. 7. Pappi, rectangulum AF, FC aequl 
rectangulo HF, FG una cum ipſo AG, GC; igitur ablatod 
to, rectangulo ſcilicet AG, GC ab ipſo AF, FC, reliqum 
rectangulum ſcilicet HF, FG eſt id ad quod rectangulum H 
FB datam, ex hypotheſi, habet rationem. Datis i gitur in rect 
linea quatuor punctis H, E, G, B inveniendum eſt quintull 
F in ſegmento extremo GB quod faciet rectangulum HE, Fu 
a ſegmentis inter ipſum et punctum extremum FH quod eſt 
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em ejus partes ad quas ſunt puncta media E, G punctum- 
medium G ab H remotius ad rectangulum EE, FB a ſeg- 
atis inter ipſum et puncta reliqua E, B in ratione data, 
d fiet ope Prop. 61. . 


Paxs 2. Sit rectangulum AF, FC minus 1 EF, FB dato, 
m in ratione. 

Cas 1, Quando 3 minus eſt quadrato e ex dimidio 
he AC; applicetur igitur ad datam rectam AC rectangu- 
n dato aequale deficiens quadrato, ſitque G punctum ap- 
ationis quod propius et ipſi C, et H alterum; quoniam 
acquales ſunt AH, GC, et eſt punctum F in GG pro- 
da, erit, per Prop. 24. Lib. 7. Pappi, rectangulum AF, FC 
ul cum ipſo HC, CG, hoc eſt | 
ul cum dato, rectangulo ſciliv- 1 xx © E C p.m 
AG, GC aequale rectangulo — ad | 

, FG, quod propterea eſt id ad 

d, ex hypotheſi, rectangulum EF, FB datam habet ratio- 
m. Primo, fit punctum E inter G et C; datis igitur in 
linea quatuor punctis H, G, E, B inveniendum eſt quin- 
m Fin ſegmento extremo EB quod faciet rectangulum HF, 
a ſegmentis inter apſum et punctum extremum H quod 
al eaſdem ejus partes ad quas ſunt puncta media G, E 
ndumque medium G quod ipſi H eſt propius, in data rati- 
ead rectangulum EF, FB a ſegmentis inter ipſum F et duo 
qua puncta E, B, quod fiet ope 

0p. 62. Secundd, fit punctum A H 8 CF B 
n G; quoniam igitur data eſt "TIE 
OT [<Qanguli HF, FG, five HF, 

Oo 


8 


quartum F inter E et B quod faciet rectangulum E, H. 
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FE ad ipfum EF, FB, data erit ratio rectae HF ad ipſam N 
et data eſt recta HB, datum igitur eſt punctum F. Jer 
fit punctum E inter H et G; datis igitur in rea linea q 
tuor punctis H, E, G, B inveni- : 
endum eſt quintum F in bre A H E © c r. 
extremo GB quod faciet rectan- 
gulum HF, FG a ſegmentis inter 
ipſum et punctum extremum H quod eſt ad eaſdem ejus jy 
tes ad quas ſunt puncta media E, & punctumque medium ( 
quod ab ipſo H eſt remotius in data ratione ad rectangulu 
EF, FB a ſegmentis inter ipſum et duo reliqua puni 
B, quod fiet ope Prop. 61. Quartò, fit punctum E — 
puncta; datis igitur in recta linea 
quatuor punctis E, H, G, B inve- AE H G CFI 
niendum eſt quintum F in ſeg- . 
mento extremo GB quod faciet 
retangulum HF, FG a ſegmentis inter ipfum et APY mo 
dia H, G in data ratione ad rectangulum EF, FB a ſegment 
inter ipſum et puncta extrema E, B, quod fiet ope Prop. bo, 
Cas. 2. Quando datum aequale eſt quadrato ex dim 
rectae AC; bifariam igitur ſea AC in G, erit reangulun 
AF, FC fimul cum dato, quadrato ſcilicet ex GC acqualeq 
drato ex GF, quod propterea, ex 
hypotheſi, datam habet rationem , Gre 
ad rectangulum EF, FB, Primè, — 
ſit punctum E inter G et C; datis 
igitur in recta linea tribus punctis G, E, B inveniendum * 


egmentis inter 1 et puncta E, B ad 1 0 
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emento inter ipſum et punctum extremum G quod eſt ad 
em ejus partes ad quas eſt punctum medium E in ratione 
a, quod fiet ope Prop. 53. Se- 
[22 e datis A G CFB 
tur in recta linea duobus punc- * E e 
; G, B inveniendum eſt tertium F 
ter ipfa quod faciet roctangulum EF, FB, five GF, FB ad 
datum ex GF in data ratione; data igitur eſt ratio rectae 
B ad ipſam GF, et data eſt GB, igitur datum eſt punctum F. 
ertiò, fit punctum E inter A et G; datis 1 igitur in recta li- 
a tribus ys E, G, B inveni- 
00 facie rectangulum EF, FB a fone — Ü—v— 
mentis inter ipſum et puncta ex- 
ema E, B in data ratione ad ws ex FG ſegmento in- 
r inſum et reliquum ꝑpunctum G, quod fiet ope Prop. 52. 
qua oſtenditur puncta ipſi G propiora majorem facere ra- 
onem rectanguli ad quadratum quam puncta remotiora; ra- 
o igitur data rectanguli EF, FB ad quadratum ex FG minor 
bet eſſe ratione rectanguli EC, CB ad quadratum ex CG. 
Cas. 3. Quando datum majus eſt quadrato ex GC dimidio 
uns AC; fit datum aequale quadrato ex GC una cum qua- 
to ex GH, eſt igitur rectangulum AF, FC mul . 
o ſcihicet ex GC una cum 
c = Glow quadrato ex GF Aa H E 0 TB 
u cum quadrato ex GH quae ſi- a — 
U propterea data habent ra- 
2 EF, FB, ht 2 
um eſt quadrarum ex GH, — 
O o 2 
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nus rectangulo EF, FB dato, quam in ratione; et pn 
terea, per Prop. 14. Dat. rectangulum EF, FB majus eritq | 
drato ex FG dato, quam: in ratione. Primo, fit pundun 
inter G, C; datis igitur in recta li= 
nea tribus punctis G, E, B inve- 4 
niendum eſt quartum F inter E et _ 
B quod faciet rectangulum EF, FB 

a ſegmentis inter ipſum et puncta E, B majus quadrato 
FG ſegmento inter ipſum et extremum G quod elt ad e 
dem partes ipſius F ad quas eſt punctum medium E dat 
quam in ratione, quod fiet ope Prop, 80. ejus ſcilicet part 
Secundo, fit punctum E in G; da- 

tis igitur duobus punctis E, B in» A HH C3 
veniendum eſt tertium F inter ipſa Tn 
quod faciet rectangulum EF, FB 

majus quadrato ex FG, five FE dato, quam in ratione, qu 
fiet ope Cor. Partis 2. ejuſdem Prop. 80. Tertio, fit punch 
E inter A et G; datis 1gitur in rec- | 
ta linea tribus punctis E, G, B in- 4 E G H CF 
veniendum eſt quartum F inter G | nc. 

et B quod faciet rectangulum EF, 
FB a ſegmentis inter ipſum et puncta extrema E, B man 
quadrato ex FG ſegmento inter ipſum et punctum reliquu 
G dato, quam in ratione, quod fiet ope Prop. 70. Parts f 
licet ejus 1. 


G HE C | 


Pars 3. Denique fit rectangulum AF, FC datum ſim 
cum eo ad quod rectangulum EF, FB datam habet rationen 
ad datam rectam AC applicetur rectangulum dato acqua 
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ens quadrato, ſitque G punctum applicationis quod eſt in 
producta, et H alterum; et quoniam datum rectangulum 
cet AG, GC majus eſt ipſo AF, FC cadet punctum F inter 
:G. Aequales autem ſunt rectae HA, CG, et eſt punctum F 
er Cet G, igitur, per Prop. 23. Lib. 7. Pappi, rectangulum 
C ſimul cum ipſo HF, FG 
quale eſt rectangulo HC, CG, I AE CF BG 
et dato; reftanguls: ſeißleet‚ !! 
c; et propterea eſt rect- Z 
i HF, FG id ad quod rectangulum EF, FB datam ha- 
rationem. Primo, fit punctum G in AB producta; datis 
tur in recta linea quatuor punctis H, E, B, G inveniendum 
quintum F in ſegmento medio EB quod faciet rectangu- 
m HF, FG a ſegmentis inter ipſum et puncta extrema H, G 
data ratione ad rectangulum EF, FB a ſegmentis inter ip- 
n et reliqua puncta E, B, quod fiet ope Prop. 59. Secun- 
„ cadat punctum G in 1pſum B; 
© quoniam data eſt ratio rectan- H AF. GG: 
l HF, FG, five HF, FB ad ip- TRY 
m EF, FB, data erit ratio rectae 
IF ad ipſam FF, et data eſt reta HE, datum igitur eſt punc- 
m F. Tertio, fit punctum G inter Cet. B; datis 3 igitur ir in 

linea quatuor punctis H, E, | 
2 eſt quintum F I A E C F G B 
ſegmento medio EG quod fa= — 
iet rectangulum HF, FG a ſeg- | 
tentis inter ipſum et punctum extremum H punctumque 
dium G quod eſt ad contrarias partes puncti F in data ra- 
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tione ad rectangulum EF, EB a ſegmentis inter ipſun g; 
* * B, n en 58. 


PROP. LXXXIX. PRO B. II. EPI TAGMA, 
* DATIS in recta linea quatuor punctis A, C, E, B quy 
tum F invenire in altero ex ſegmentis extremis EB qu 
faciet rectangulum AF, EC a ſegmentis inter ipſum et pue 
tum extremum A quod eſt ad eaſdem ejus partes ad q 
+** ſunt puncta media C, E punctumque medium C quod i 
„A eſt propius majus, aut minus rectangulo EF, FB a fe 
* mentis inter ipſum et reliqua duo puncta E, B dato, q 
in ratione, vel quod faciet rectangulum illud datum fm 
46 cum co ad quod rectangulum hoc datam habet rationen, 


PARS 1. Sit rectangulum AF, FC majus 1pfo EF, FB dat 
quam in ratione ; ad datam rectam AG applicetur recap 
lum dato aequale excedens quadrato, ſitque G punctum app 
cationis quod eſt in AC produdcta, et H alterum; quoniam i 
tur acquales unt HA, CG, et eſt punttam F in CG produth 
| (rectangulum enim AG, GC, datum ſcilicet quod ab * ; 
FC auferendum eft, minus eſt quam | 
AF, FC,) erit, per Prop. 24. Lib. 2. wx AC x Gf 
Pappi, retangulum AF, FC ar quale 
rectangulo HF, FG una cum piſs 
AG, GC; ablato igitur dato, . Cu 
ipſo AF, FC, reliquum, rectangulum ſcilicet HF, FG li de 
quod rectangalum EF, FB daten, ex khypotheſi, habet 1 
nan. Primò, ,, IREnny datis ig 
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u linea quatuor punctis H, E, &, B inveniendunr eſt quin» 
p F in ſegmento extremo GB quod faciet rectangulum HF, 
2 ſegmentis inter ipſum et punctum extremum H quod eſt 
eaſdem ejus partes ad quas ſunt puncta media E, G, pune- 
nque medium G ab ipſo-H remotius in data ratione ad rect- 
oulum EF, FB a ſegmentis inter ipſum. et reliqua duo punc- 
E. B, quod fiet ope Prop. 61. Se- 

do, cadat punctum G in ipſum H A C GT 
quoniam igitur data eſt ratio _ 2 
iguli HF, FG, five HF, FE ad 

um EF, FB, data erit ratio rectae HF ad ipſam FB, et data 
recta HB, datum igitur eſt punctum F. Tertiò, fit punc- 
m & inter C et E; data igitur ſunt quatuor puncta H, G, 
Bin recta linea ad inveniendum quintum F in UT 


nemo EB quod faciet rectangu- 
m HF, FG a ſegmentis inter ip- HA e CE FR 
m et punctum extremum H quod — ect r 


ad eaſdem ejus partes ad quas 

nt puncta media G, E punctumque medium G quod ipſi H 
propius in data ratione ad rectangulum EF, FB a ſeg- 
tis inter ipſum et duo reliqua puncta E, B, quod fiet ope 
op. 1 p 


PARS 2, Sit rectangulum AF, FC minus ipſo EF, FB dato, 
am in ratione. 

Cas. 1. Quando datum minus eſt 8 ex dimidio rec- 
AC; applicetur ad datam rectam AC rectangulum dato 
quale deficiens quadrato, fitque G punctum applicationis 
ad ipſi C eſt propius, et H alterum. Quoniam igitur ae- 
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quales ſunt AH, GC, et eſt punctum F in GC produca, « 
per Prop. 24. Lib. 7. Pappi, rectangulum AF, FC ſimul cu 
ipſo HC, CG, hoc eſt ſimul cum dato, K {cilicet AG 
GC aequale rectangulo HF, FG, 
quod propterea, ex hypotheſi, da- a 5 6 CET 
tam habet rationem ad rectangulum 1 
EF, FB. Datis 1gitur in recta linea 
quatuor punctis H, G, E, B inveniendum eſt quantum F1 
ſegmento extremo EB quod faciet rectangulum HF, FG a fg 
mentis inter ipſum et punctum extremum H quod eſt a 
aſdem ejus partes ad quas ſunt puncta media G, E pundun 
que medium G quod ipſi N eſt propius, in data ratione x 
rectangulum EF, FB a ſegmentis inter ipſum et duo reliq 
puncta E, B, quod fiet ope Prop. 62. 
ICs. 2. Quando datum aequale eſt quadrato ex ami 
rectae AC; bifariam igitur ſectà AC in G, erit rectangulu 
Af, FC ſimul cum dato, quadrato ſcilicet ex GC, acquk 
quadrato ex GF, quod propterea, ex — datam hab 
rationem ad rectangulum EF, FB. 
Datis igitur in recta linea tribus 4 G Ce r! 
punctis G, E, B inveniendum eſt. a — 
quartum F inter E et B quod fa- 
ciet rectangulum EF, FB a ſegmentis inter ipſum et ea puncia 
in data ratione ad quadratum ex FG ſegmento inter ipſum d 
punctum extremum G, quod eſt ad eaſdem ejus partes 2 
quas eſt punctum medium E, quod fiet ope Prop. 53. 
Cas. 3. Quando datum majus eſt quadrato ex GC dinide 
rectae AC; fit datum aequale quadrato ex GC una cum qu 
drato ex GH, ä igitur AF, F C una cum quadras 
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GC, GH, hoc eſt quadratum ex GF una cum quadrato ex 
Aube, ex hypotheſi, datam rationem ad fectangulum EF, 
et datum eſt quadratum ex GH, ann igitur ex 
. eſt rectangulo EF, FB | 

to, quam in ratione, et prop- A G H c E F B 
2 rectangulum EF, FB, per 14. 

it, majus eſt quadrato ex FG da- | 

quam in ratione. Datis igitur in reQ linea tribus punctis 
E, Binveniendum eſt quartum F inter E et B quod faciet 
cangulum EF, FB a ſegmentis inter ipſum et puncta E, B, 
jus quadrato ex FG ſegmento inter ipſum et extremum G 
od eſt ad eaſdem partes ipſius F ad quas eſt punctum me- 
um E dato, quam in ratione, quod fiet ope Partis 1. Prop. 80. 
Pars 3. Denique fit rectangulum AF, FC datum ſimul cum 
ad quod rectangulum EF, FB datam habet rationem; ad 
tam rectam AC applicetur rectangulum dato aequale exce- 
is quadrato, et fit G punctum applicationis quod eſt in AC 
dufta, et H alterum; quoniam igitur aequales ſunt HA, 
, et eſt punctum F inter Cet G, minus enim eſt rectan- 
uum AF, FC ipſo AG, GC a quo auferendum eſt, erit, per 
bop. 23. Lib. 7. Pappi, rectangu- | 

m AF, FC ſimul cum ipſo HF, FG H ACE FBG 
qualeretangulo HC, CG, hoc eſt 333 
ato, rectangulo ſcilicet AG, GC; | 

langulum igitur HF, FG eſt id ad quod rectangulum EF, FB 
tam habet, ex hypotheſi, rationem. Primò, fit G in AB pro- 
ua; datis igitur in recta linea quatuor punctis H, E, B, & 
deniendum eſt quintum F in ſegmento medio EB quod faciet 
angulum HF, FG a ſegmentis inter ipſum et puncta extre- 
Pp 
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ma H, G in data ratione ad rectangulum EF, FB a ſexmen 
inter ipſum et duo puncta reliqua E, B, quod fiet ope Prop.; 
Secundo, cadat punctum & in. ipſum B; quoniam igitur di 
eſt ratio rectanguli HF, FG, ſive HE, 

FB ad ipſum EF, FB, data erit ratio H A CEF 
reac HF ad ipfam FE, et data eſt * 
recta HE, datum igitur eſt punctum 
F. Tertio, fit punctum G inter E et B; et quoniam eſt pu 
tum G inter F et B, data erunt in recta linea quatuor pug 
H, E, G, Bad inveniendum quin- | | 
tum F in ſegmento medio EG quod 1 A CE F 
faciet rectangulum HF, FG a ſeg- g 1 
mentis inter ipſum et punctum extremum H et punctum n 
dium G quod eſt ad contrarias partes ipſius F ad quas eſt H 
in data ratione ad rectangulum EF, FB a ſegmentis inter i 
ſum et reliqua duo puncta E, B, quad fiet ope Prop, 58. 


| LIB. IV. PRO B. III. 
* DATIS in recta linea quatuor punctis invenire quintut 
extra ipſa ad utraſvis partes quod faciet rectangulun 
« ſegmentis inter ipſum et duo quaevis-ex punctis datis n 
jus, aut minus rectangulo a ſegmentis inter ipſum et di 
reliqua puncta dato, quam in ratione, vel quod faciet 
e angulum illud datum ſimul cum eo ad quod rectangulu 
hoc datam habet rationem.” 


PROP. XC PRO B. II. EPITACG MAI. 
«* DATIS in recta linea quatuor punctis A, C, E, B dus 
_ < tum F invenire extra ipſa ad partes B quod faciet rec 
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lum AF, FC a ſegmentis inter zpſum et duo puncta A, C 
bb ipſo remotiſſima majus, aut minus rectangulo EF, FB a 
ſeomentis inter ipſum et duo reliqua puncta dato, quam in 
ratione, vel quod faciet rectangulum illud datum 2 cum 
0 ad quod rectangulum hoc habet datam rationem.“ 
Paxs 1. Sit rectangulum AF, FC majus ipſo EF, FB dato, 
im in ratione; ad datam rectam AC applicetur rectangu- 
n dato aequale excedens quadrato, ſitque G punctum ap- 
cationis quod eſt in AC producta, et H alterum; et quoni- 
| acquales ſunt HA, CG, et eſt punctum F in CG producta, 
t rectangulum AF, FC aequale rectangulo HF, FG una 
mipſo AG, GC; ablato igitur dato, rectangulo ſcilicet AG, 
ab ipſo AF, FC, reliquum, rectangulum ſcilicet HF, FG 
id ad quod rectangulum EF, FB datam, ex hypotheſi, ha- 
trationem, Primo, ſint puncta 
B inter G et F; datis igitur in A OC GE BF 
u linea quatuor punctis H, G, — — 
B inveniendum eſt quintum F | 

ta ipſa ad partes B quod faciet rectangulum HE, FG 4 
zmentis inter ipſum et duo puncta H, G ab eo remotiſſi- 
ain data ratjone ad rectangulum EF, FB a ſegmentis inter 
lun et reliqua duo puncta E, * quod fiet ope Prop. 63. 
cundo, fit punctum B inter G et 

punctum vero E in G; et quo- HA C B F 
m data eſt ratio rectanguli HF,, 7" : 

, ive HF, FE ad ipſum EF, FB, 

a erit ratio rectae HF ad ipſam FB, et data eſt recta HB, 
tum 1gituy eſt punctum F. Et ſimiliter invenietur punctum 
quando B eſt in G. Tertio, fit punctum B inter G et F, 
Pp 2 
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punctum vero E inter Cet G; datis igitur in recta line c 
tuor punctis H, E, G, B inveniendum eſt quintum P « 
ipſa ad partes B quod faciet rect- 

angulum HF, FG a ſegmentis in- wx a «<6 EG1 
ter ipſum et punctum extremum H a. TO 
ab ipſo remotiſſimum punctumque | 
medium B. ipſ1 propius in data ratione ad rectangulun 
FB a ſegmentis inter ipſum et reliqua duo puncta E, B, qu 
fiet ope Prop. 64. Quartò, ſint puncta E, B inter C et 
datis igitur in recta linea quatuor 
punctis H, E, B, G inveniendum eſt H A 0 150 
quintum F extra ipſa ad partes G 
quod faciet rectangulum HF, FG a 
ſegmentis inter ipſum et duo ba extrema H, G in di 
ratione ad rectangulum EF, FB a ſegmentis inter ipſum 
duo reliqua puncta E, B, * fiet ope Prop. 65. 


PA Rs 2. Sit retangulur AF, * minus ipſo EF, Te 
to, quam in ratione. 

Cas, 1. Quando datum minus eſt quake: at 
rectae AC; ad datam rectam AC applicetur rectangulum 
quale Fl deficiens quadrato, fitque G punctum applica 
nis quod propius eſt ipſi C, et Halte- 
rum; quoniam igitur aequales ſunt aq G CEB 
AH, GC, et eſt punctum F in GC pro- 
ducta, erit, per Prop. 24. Lib. 7. Pap- 
pi, rectangulum AF, FC una cum ipſo HC, CG, hoc eſt u 
cum dato, rectangulo ſcilicet AG, GC aequale rectang 
HF, FG, quod propterea, ex K datam habet rat 
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ne d rectangulum EF, FB. Datis igitur in recta linea qua- 
1 punctis H, G, E, B inveniendum eſt quintum F extra 
ad partes B quod faciet rectangulum HF, FG a ſegmen- 
inter ipſum et duo puncta ab ipſo remotiſſima H, G in 
ratione ad rectangulum EF, FB a ſegmentis inter ipſum 
duo reliqua puncta E, By quod fiet ope Prop. 63. 

Cas. 2. Quando datum aequale eſt quadrato ex dimidio 
te AC; bifariam igitur ſecta AC in G, erit rectangulum 
N una cum dato quadrato ſcilicet ex GC aequale qua- 
ao ex GF, quod propterea, ex hypotheſi, datam habet ra- 
em ad rectangulum EF, FB ; da- 

igitur in recta linea tribus punc- 4 G 0 E B F 
G, E, B inveniendum eſt quar- 
n dn F extra ipſa ad partes B quod fa- 
rectangulum EF, FB a ſegmentis inter ipſum et duo 
mcta E, B ipſi propiora ad quadratum ex FG ſegmento in- 
ipſum. et punctum reliquum G in data ratione, quod fiet 
e Prop. 55. 

| Cas, 3. Quando a majus eſt JI TS ex GC dimidio 
ue AC; fit datum aequale quadrato ex GC una cum qua- 
to ex GH, et rectangulum AF, FC ſimul cum dato, qua- 
ato ſcilicet ex GC una cum eo ex 

H aequale erit quadrato ex GF una 4 H C E B F 
un quadrato ex GH, quae propterea 

nul datam habent, ex hypotheſi, ra- 

nem ad rectangulum EF, FB; igitur quadratum ex GF mi- 
w eſt rectangulo EF, FB dato, quam in ratione, et propter- 
a rectangulum EF, FB majus eſt quadrato ex GF dato, quam 
Lratione [14, Dat.] Datis igitur in recta linea tribus punc- 
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tis G, E, B inveniendum eſt quartum F in GB producta qu 
hoc efficiet, quod fiet ope Partis 1. Prop. 82. 


Paks 3. Denique fat rectangulum AF, FC datum ſn; 
cum eo ad quod rectangulum EF, FB datam habet rationen 
Ad datam rectam AC applicetur rectangulum dato aequ: 
excedens quadrato, ſitque G punctum applicationis quod 
in AC producta, et H alterum; et quoniam rectangulum 40 
GC majus eſt ipſo AF, FC erit punctum G in AF producz « 
quia aequales ſunt HA, = 
CC, et eſt punctum F in- H © 1 CE BTR 
or Cie ©, crit, per bd 
Prop. 23. Lab. 7. Pappy, 
rectangulum AF, FC ſimul cum ipſo HF, FG aequale ret 
gulo HC, CG, hoc eſt dato, rectangulo ſcilicet AG, GC; re 
angulum igitur HF, FG eſt id ad quod rectangulum EF, H 
datam, ex hypotheſi, habet rationem. Datis igitur in rec 
linea quatuor punctis H, E, B, G inveniendum eſt quintus 
F in ſegmento extremo BG quod faciet rectangulum Hf, 
a ſegmentis inter ipſum et puncta extrema H, G in data 
tione ad rectangulum EE, FB a ſegmentis inter ipſum et re 
qua duo puncta E, B, quod fiet ope Prop. 60. 


PROP. XCI. PRO B. III. EPITAGMA 2. 


< DATIS in recta linea quatuor punctis A, E, C, B qui 
< tum F invenire extra ipſa ad partes B quod faciet rech 
% gulum AF, FC a ſegmentis inter ipſum et punctum à 
iñpſo remotiſſimum punctumque medium C quod iph F e 
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pius eſt majus, aut minus rectangulo EF, FB a ſegmentis 
iter ipſum et puncta duo reliqua E, B dato, quam in ra- 
tone, vel quod faciet rectangulum illud datum ſimul cum 
co ad quod rectangulum hoc datam habet rationem.“ 


a Qu 


i 
00 e 


Pars 1. Sit rectangulum AF, FEC majus ipſo EF, FB dato, 


eq 
0m in ratione ; ad datam rectam AC applicetur rectangu- 
nA m dato aequale excedens quadrato, ſitque G punctum appli- 


tionis quod eſt in AC producta, et H alterum; quoniam igi- 
acquales ſunt HA, CG, et eſt punctum F in CG producta, 
enim rectangulum AF, FC majus ipſo AG, GC quod ab 
auferendum eft, erit rectangulum AF, FC. aequale, per 
p. 24. Lib. 7. Pappi, rectangulo 27 

, FG una cum apſo AG, GC; i- H A E Ger 
* dato, rectangulo {> * > t 

G, GC ab ipſo AF, FC, erit reli- : 

um, rectangulum ſcilicet HF, FG id ad quod rectangulum 
F, FB datam, ex hypotheſi, habet rationem. Primo, fat 
ndtum G inter B et F; datis 1gitur in recta linea quatuor 
tis H, E, B, G inveniendum eſt quintum F extra ipſa ad 
es G quod faciet rectangulum HF, FG a ſegmentis inter 
lum et puncta extrema H, G ad rectangulum EF, FB a ſeg- 
entis inter ipſum et reliqua duo puncta E, B in ratione data, 
0d fet ope Prop. 65. Secundd, ca- 

t punctum G in ipſum B; quoniam HA E 0 * 
tur data eſt ratio rectanguli HF, FG, _—— B 

e HF, FB ad ipſum EF, FB, data —_— 

t ratio rectae HF ad ipſam FE, et data eſt recta HE, qua- 
latum eſt punctum F. Tertio, cadat punctum G inter C 


uje 


0 
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et B; datis igitur in recta linea quatuor punctis H, E, (, 
invenicadum eſt quintum F extra ipſa ad partes B quod fi 
ciet rectangulum HF, FG a ſegmen- 

tis inter ipſum et punctum H ab ipſo HAEC 05 
remotiſſimum punctumque medium 

G ab H remetius in data ratione ad 
rectangulum EF, FB a ſegmentis inter F et reliqua duo pu 
ta E, B, quod fiet ope Prop. 64, 


PA Rs 2. Sit een, AF, FC minus ipſo EF, FB dat 
quam 1n ratione. 
Cas. 1. Quando datum minus eſt quadrato ex dimidio rec 

tae AC; applicetur ad datam rectam AC rectangulum dat 
aequale deficiens quadrato, ſitque G punctum application 
quod propius eſt ipſi C, et H alterum; et quoniam acqules 
ſunt rectae AH, GC, et eſt punctum F in GC product, ert 
rectangulum AF, FC fimul cum ipſo HC, CG, hoc eſt fm 
cum dato, rectangulo ſeilicet AG, GC aequale, per Prop, 24 
Lib. 7. Pappi, rectangulo HF, FG, quod propterea, ex bypy- 
theſi, datam habebit rationem ad rectangulum EF, FB. Primd, 
ſit punctum E inter puncta G, C; da- 
tis igitur in recta linea quatuor punc- A H GEOII 
tis H, G, E, B inveniendum eſt quin- — — 
tum F extra ipſa ad partes B quod fa- 
ciet rectangulum HF, FG a ſegmentis inter ipſum et dn 
puncta H, G ab ipſo remotiſſima in data ratione ad rech. 
gulum EE, FB a ſegmentis inter ipſum et duo reliqua punch 
E, B, quod fiet ope Prop. 63. Secundd, fit. punctum Eu 
ipſo G; quoniam igitur data eſt ratio rectanguli HF, FG, in 


— — 
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F, FE ad ipſum EF, FB, data erit ratio rectae HF ad ip- 

n FB, et data eſt recta HB, datum | | 

irur eſt puntum F; et fimiliter A 1 G CB F 

renietur F ſi punctum E cadat in "Ire 

rertiò, fit punctum E inter H 

0, datis igitur in recta linea quatuor punctis H, E, G, B 

weniendum eſt quintum F extra ip- 

ad partes B quod faciet rectangu- H E GC By 

n HF, FG a ſegmentis inter ipÞ= cc 

n et punctum H ab ipſo remotiſ- 

um punctumque medium G ab H remotius in data rati- 

ne ad rectangulum EF, FB a ſegmentis inter 1pſum et duo 

cliqua puncta E, B, quod fiet ope Prop. 64. Quartò, ſit punc- 

m E inter A et H; datis igitur in recta linea quatuor punc- 

bs E, H, G, B inveniendum eſt quin- 

F extra ipſa ad partes B quod A EH © ͤ 

aciet rectangulum EF, FB a ſeg- ROS TESTS —— 

nentis inter 1pſum et puncta extre- | 

na E, B ad rectangulum HF, FG a ſegmentis inter ipſum 

duo reliqua puncta H, G in ratione data, quod fiet ope 

prop. bs, 

Cas. 2. Quando datum aequale eſt quadrato ex dimidio 

ehe AC; bifariam igitur ſea AC in G, erit rectangulum 
ar, FC fimul cum dato, quadrato ſcilicet ex GC aequale qua- 

rato ex GF, quod propterea, ex hy- 

dotheſi, datam habebit rationem ad AQ . 0 B F 

ectangulum EF, FB. Primo, fit punc- 

um E inter G et C; datis igitur in 

Ca linea tribus uit GE, B inveniendum eſt quartum 


24 
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F extra ipſa ad partes B quod faciet rectangulum EF 
ſegmentis inter ipſum et duo puncta E, B ipſi propiora in; 
ta ratione ad quadratum ex FG ſegmento inter ipſum et te 
quum punctum G, quod fiet ope Prop.55. Secundd,fit pundy 
E in ipſo G; quoniam igitur data 
eſt ratio rectanguli EF, FB ad qua- A G Cc b 
dratum ex GE, five EF, data exit ra- E 
tio rectae BF ad ipſam FE, et data 
eſt recta EB, quare datum eſt punctum F. Tertio, fit pune 
tum E inter A et G; datis 1gitur in recta linea tribus pu 
tis E, G, B inveniendum eſt quartum 
F extra ipſa ad partes B quod faciet A E & C. 
rectangulum EF, FB a ſegmentis iu * 
ter ipſum et puncta extrema E, B ad 
quadratum ex FG ſegmento inter ipſum et punctum reliqum 
G in ratione data, quod fiet ope Prop. 56. 
Cas. 3. Quando datum majus eſt quadrato ex GC dimido 
ipſius AC; fit datum aequale quadrato ex GC una cum que 
drato ex GH; igitur rectangulum AF, FC una cum dan 
quadrato ſcilicet ex GC ſimul eum eo ex GH, hoc elt qu 
dratum ex GF una cum eo ex GH datam, ex hypotheli, h- 
bet rationem ad rectangulum EF, FB; et datum eſt quai 
tum ex GH, igitur quadratum ex GF 
minus eſt rectangulo EF, FB dato, 4a HE C 4 k 
quam in ratione; et propterea, per 
Prop. 14. Dat. rectangulum EF, FB 
majus eſt quadrato ex GF dato, quam in ratione. Primo, it 
punctum E inter G et C; datis igitur in recta linea tribus pu 
tis G, E, B inveniendum eſt quartum F extra ipſa ad partes Þ 
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od faciet rectangulum EF, FB a ſegmentis inter ipſum et punc- 
I. ; ipſi propiera majus quadrato ex FG ſegmento inter ipſum 
eliquum punctum G dato, quam in 
tone, quod fiet ope partis 1. Prop. 82. 1 HC B F 
cundo,cadat punctum E in ipſum G; 7177 
tur rectangulum EF, FB majus eſt 
adrato ex FG, five FE dato, quam in ratione; et punctum 
quod hoc efficiet, invenietur per Cor. Partis 1. Prop. 83. 
etio, fit punctum E inter A et G; datis igitur in rea li- 
2 tribus punctis E, G, B invenien- 
un eſt quartum F extra ipſa ad par- AE GH CB Þ 
s B quod faciet rectangulum EF, FB 3 
ſegmentis inter ipſum et duo punc- 
ertrema E, B majus quadrato ex FG ſegmento inter ip- 
m et reliquum punctum G dato, quam in ratione, quod fiet 
pe Prop. 8 3 | 


Pars 3. Denique datum fit rectangulum AF, FC ſimul 
m co ad quod rectangulum EF, FB datam habet rationem ; 
datam rectam AC applicetur rectangulum aequale dato ex- 
dens quadrato, ſitque G punctum applicationis quod eſt in 


C producta, et H alterum; quoniam igitur aequales ſunt 
C, et eſt punctum F inter C et G, * enim 
. FC minus eſt dato rectangulo AG, 


Gerit, per Prop. 23. Lib. 7. Papi, xx AE C BFG 


, FG aequale rectangulo HC, CG, 
x eſt dato, rectangulo ſcilicet AG, GC; quare rectangulum 
, EC eſt id ad quod rectangulum EF, FB datam habet ra- 
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e trema A, C majus, auv minus rectangulo EF, FB a ſegmer 


lum aequale dato excedens quadrato, ſitque G punctum appli 
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tionem, ex hypotheſi. Datis igitur in recta linea quaty 
punctis H, E, B, G inveniendum eſt quintum F in fegment 
extremo BG quod faciet rectangulum HF, FG a ſegment; 
ter ipſum et duo puncta extrema H, G ad rectangulum | 
FB a ſegmentis inter ipſum et duo reliqua puncta E, Bing 
tione data, quod fiet ope Prop. 60, 


PROP. XCII. PRO B. III. EPITA GMA. 
+ DATIS in recta linea quatuor punctis A, E, B, ( qui 
„ tum F invenire extra ipſa ad partes C quod facict redan 
" gulum AF, FC a. ſegmentis inter ipſum et duo punct e 


tis inter ipſum et reliqua duo puncta E, B dato, quam i 
C ratione, vel quod faciet rectangulum illud datum ſimul cin 
eo ad quod rectangulum hoc datam habet rationem,” 


PaRs 1. Sit rectangulum AF, FC majus ipſo EF, FB dat 
quam in ratione ; ad datam rectam AC applicetur rectangi 


cationis quod eſt in AC producta, et H alterum; quoniam ig! 
tur aequales ſunt HA, CG, et eſt punctum F in CG produc 
rectangulum enim AF, FC majus eſt 

ipſo AG, GC quod ab eo auferen- xx a E BC 61 
dum eſt, erit, per Prop. 24. Lib. 7. a —— 
Pappi, rectangulum AF, FC aequale 
rectangulo HF, FG una cum ipſo AG, GC; ablato igt 
dato, rectangulo ſcilicet AG, GC ab. ipſo AF, FC, reliquu 
rectangulum ſcilicet HF, FG ad rectangulum EF, FB ati 
ex hypotheſi, habet rationem. Datis igitur in recta linea qu 
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„ punctis H, E, B, G inveniendum eſt quintum F extra 1pſa 
partes G quod faciet retangulum HF, FG a ſegmentis in- 
ipſum et duo puncta extrema H, G in data ratione ad 
angulum EF, FB a ſegmentis inter ipſum et duo reliqua. 
\&a E, B, quod fiet ope Prop. 65. 


Pars 2. Sit ann AF, FC minus ipſo EF, FB dato, 
am in ratione. r 
Cas. 1. Quando datum minus eſt quadrato ex dimidio 
ae AC; ad datam rectam AC applicetur rectangulum ae- 
ale dato deficiens quadrato, ſitque G punctum applicatio- 
quod propius eſt ipſi C, et H alterum; quoniam igitur 
ales ſunt AH, GC, et eſt punctum F in GC producta, e- 
, per Prop. 24. Lib. 7. Pappi, rectangulum AF, FC ſimul 
m ipſo HC, CG, hoc. eſt ſimul cum dato, rectangulo ſcilicet 
C acquale rectangulo HF, FG, 
uod propterea, ex hypotheſi, datam A HGE B 8 
abebit rationem ad rectangulum — OR Pe 
„FB. Primo, ſint puncta E, B- a 
ter ipſa G, C; datis igitur in recta linea quatuor punctis 
C, E, B inveniendum eſt quintum F extra ipſa ad partes B 
od faciet rectangulum HF, FG a ſegmentis inter ipſum et 
uo puncta H, G ab ipſo remotiſſima ad rectangulum EF, FB 
egmentis inter ipſum et duo reliqua puncta E, B in ratione 
a, quod fiet ope Prop. 63. in qua, ad finem ejus, oſtendi- 
ur puncta propiora ipſi B majores facere rationes rectanguli 
F, FG ad ipſum EF, FB quam puncta remotiora ; igitur, 
Poniam punctum F debet eſſe in AC producta, ratio data 
Nanguli HF, FG ad ipſum EF, FB minor debet eſſe ratione 
<canguli HC, CG ad ipſum EC, CB, Secundd, fit punctum 
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B inter G et C, punctum vero E.cadat in ipſum G et qu 
niam data eſt ratio rectanguli HF , 
FG, five HF, FE ad ipſum EF, FB, A i G B ( 
data. erit ratio rectae HF ad ipſam = 
FB, et data eſt recta HB, datum i- 
gitur eſt punctum F. Similiter i invenietur punctum F fi Be 
dat in G, vel E aut B. cadat in H. Tertiò, fit punctum Bid 
ter G et C, punctum vero E inter H et G; datis igitu 
recta linea quatuor punctis H, E, 
G, B invemendum eſt quintum F A = E 8 * 
extra ipſa ad partes B quod faciet 
rectangulum HF, FG a ſegmentis inter F et punctum H; 
ipſo remotiſſimum punctumque medium G ipſi propius « 
rectangulum EF, FB a ſegmentis inter idem punctum F et du 
rehqua puncta E, B in ratione data, quod fiet ope Prop. þ 
Quarto, ſint puncta E, B inter ipſa H, G; datis igitur in red 
linea quatuor punctis H, E, B, G 
anveniendum eſt quintum E extra a H E B 0 Cc 
ipſa ad partes G quod faciet ret —— 
angulum HE, FG a ſegmentis in- 
ter F et duo puncta extrema H, G ad rectangubhun EF, N 
ſegmentis inter idem punctum F et duo reliqua puncta E, Bu 
ratione data, quod fiet ope Prop. 65. Quinto, ſi punctum . * 
inter G et C, punctum vero E inter A et H, ſolutio erit ut i 
articulo quarto praecedente. Sexrd, fi punctum B ft i 
H, G puncta, punctum autem E inter ipſa A, H, folutio ei 
ut in articulo tertio praecedente. Et ſeptimò, fi puncta L! 
fuerint inter A, H puncta, ſolutio crit ut in articulo pri 
prauecedente. 
Cas. 2. mn datum aequale eſt quadrato ex dme 
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ue AC; bifariam igitur ſecta AC in G, erit rectangulum 
E ſimul cum dato, quadrato ſcilicet ex GC aequale qua- 
15 ex GE, quod propterea-datam, ex hypotheſi, habebit ra- 
nem ad rectangulum EF, FB. IT 
imd, ſint puncta E, B inter ipſa , E YEeaY 
C; datis igitur in recta linea tr ĩ ßłé⸗öé2ẽ4ddd. 

- k punctis G, E, B inveniendum 

quartum F extra data puncta ad partes B quod faciet rect- 
zulum EF, FB a ſegmentis inter ipſum et duo puncta E, B 
propiora in data ratione ad quadratum ex GF ſegmento 
er ipſum et reliquum punctum G, quod fiet ope Prop. 55. 


indo, fit punctum B inter G, C, | 
dum autem E in ipſo G; et quo= A G BG 
kn rectangulum EF, FB, hoc et TP —p 


EB datam habet rationem ad 

fratum ex GF, recta FB datam habebit rationem ad ip- 
n GF, et data eſt recta GB, datum 1gitur eſt punctum F. 
niliter invenietur punctum F ſi punctum B cadat in G. 
710, fit punctum B inter G et C, punctum vero E inter A 
G; datis igitur in recta linea tri- | 
s punctis E, G, B inveniendum a, F G B CF 
quartum F extra ipſa ad partes ——— ere ů 
quod faciet rectangulum EF, FB 

ſegmentis inter ipſum et puncta extrema E, B in data rati- 
e ad quadratum ex FG, ſegmento inter ipſum et punctum 
iquum G, quod fiet ope Prop. | 

 Quartd, fint puncta E, B AF 8 0 C F 
ter ipſa A, G; datis i igitur in — 
linea cribus punctis E, B, 
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G inveniendum eſt quartum F extra data puncta ad parts 
quod faciet rectangulum EF, FB a ſegmentis inter ipſan 
duo puncta E, B ab ipſo remotiora ad quadratum ex Cf 
mento inter ipſum et punctum reliquum G in ratione 4 
quod fiet ope Prop. 54. 
Cas. 3. Quando datum majus eſt quadrato ex AG (ini 
rectae AC; fit datum aequale quadrato ex AG una cum q 
drato ex GH, igitur rectangulum AF, FC una cum dato,q 
drato ſcilicet ex AG ſimul cum eo ex GH, hoc eſt quad 
tum ex G una cum quadrato ex GH datam, ex pole 
habet rationem ad rectangulum 
Ef, FB; et datum eſt quadra- a G HEBC 
tum ex G, igitur quadratum | 3 
ex GF minus eſt rectangulo EE, 
FB dato, quam in ratione, et propterea, per Prop. 14. D: 
rectangulum EF, FB majus eſt quadrato ex GF dato, quam 
ratione. Primo, ſint puncta E, B inter ipſa G, C; igiturc 
tis in recta linea tribus punctis G, E, B inveniendum eſt qu 
tum F extra ipſa ad partes B quod faciet rectangulum EI 
FB a ſegmentis inter ipſum et duo puncta E, B ipſi prop 
ora majus quadrato ex GF ſegmento inter ipſum et reliquu 
punctum G dato, quam in ratione, quod fiet ope Parts 
Prop. 82. Secundd, fit punctum B inter G, C puncta, Eat 
tem ſit in ipſo G; datis igitur in recta 
linea duobus punctis G, B inveniendum A GH 
eſt tertium F extra ipſa ad partes B quod E 
faciet rectangulum GF, FB, hoc eſt EF, 
FB majus quadrato ex GF ſegmento inter ipſum et bund 
remotius G dato, quam in ratione, quod fiet ope Cor. Pur 
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p. 83, Et ſimiliter invenietur A E GH CE 
aum F fi B ne e, feilice — T7 
Cor. Part. 1. Prop. 81. Tertid, fit ; 

aum B inter G et C, punctum vero E inter A et 6; da- 
igitur in recta linea tribus punctis E, G, B inveniendum 
quartum F extra ipſa ad partes 

ſomentis inter 1pſum et puncta ' ' 
ema E, B majus quadrato ex 

ſegmento inter ipſum et punctum reliquum G dato, quam 
ratione, quod fiet ope partis 1. Prop. 83. Quarto, fint 
da E, B inter ipſa A, G; datis igitur in rea n tri- 
punctis E, B, G inveniendum eſt 

artum F extra ipſa ad partes G AE BGH C F 
jod faciet rectangulum EF, FB a . ene 
zmentis inter 1pſum et duo puncta 

B ab ipſo remotiora majus quadrato ex GF ſegmento i inter 
un et reliquum punctum G dato, quam in ratione, quod 
t ope partis 1, Prop. 81. 


Pans 3. Denique fit retangulum AF, FC datum fimul 
m co ad quod rectangulum EF, 

P catam habet rationem. Lega- I A E B C FG 
demonſtratio partis 3. Prop. 91. . — 
ae huic parti etiam convenit. Ne 
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) E Poriſmatibus nihil, praeter ea quae Pappus ſervavit, 
nd Geometras veteres invenitur. Et Fermatius in var. 
per. Math. pag. 116. aſſerit, Recentiores ea ne vel nomine 
| pnoviſle, aut quid eſſent ſolummodo ſuſpicatos fuiſſe. In- 
nio tamen ante Fermatium de us explicandis et reſtituendis 
vitalle Albertum Girardum, qui, in Trigonometria ſua, 
lice ſeripta, et Hagae Comitum anno 1629 edita, poſt e- 
meratas formas figurarum rectilinearum quae quatuor, 
jinque, aut ſex latera habent, haec addit, © Le tout, quand 
il n'y a que deux lignes qui paſſent par un point, comme 
jadis eſtoyent les Poriſmes d'Euchd, qui ſont perdus, leſ- 
quelles j'eſpere de mettre bien toſt en lumiere, les ayant re- 
ſtituez il y a quelques annees en ca.” Et rurſus, in Operi- 
vs Mathematicis Simonis Stevini, quae emendata et aucta 
bdit Girardus Lugd. Batav. anno 1634, poſtquam in pag. 
59. dixerat Euclidem raro admodum uſum fuiſſe ratione 
mpoſita, ſubjungit, Mais il eſt a eſtimer qu'il en a plus 
eſcrit en ſes trois livres de Poriſmes qui ſont perdus, leſ- 
quelles, Dieu aidant, j'eſpere de mettre en lumiere, les ay- 
ant inventez de nouveau. Ex quibus patet Girardum, vi- 
m certe matheſeos haud vulgariter peritum, putaſſe ſe Po- 
mata reſtituiſſe; nunquam tamen quae de iis ſcripſerat e- 
a fuerunt, et, ni forte in bibliotheca aliqua in Hollandia 
iteſcant, pro deperditis ſunt habenda. Ex prima autem ci- 
tone videtur eum propoſitiones quaſdam de figuris quadri- 
eis, alisque, earumque affectionibus pro Poriſmatibus ha- 
uſe, et Propterea eorum naturam non 2 
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Poſt Girardum Iſmael Bullialdus, in Exercitatione ſua 
ometrica tertia, quae, una cum duabus prioribus, edit, 


Pariſiis anno 1667, conatus eſt Poriſmata explicare; y tie 
quamvis quaedam de iis a Fermatio acceperat, citat enim 1 


ba Fermatii, quae poſtea in renovata Poriſmatum dodrina; ne | 
ter opera ejus varia mathematica Toloſae anno 1679 inyr 
{a fuerunt ; ea tamen Bullialdus enodare minime potuit, 
hoc autem Fermatii libro, qui poſt mortem ejus editus fu 
habentur paucula, fed, ut videtur, omnia quae de Poriſm 
tum doctrina ſcriptis tradiderat. Ex quibus apparet ſoli 1 te 
huic ſagaciſſimo aliquid de eorum natura a tempore quo mi ent 
Pappus innotuiſſe. Cum autem fateatur ſe in abdita hu mi 
materiae penetraſſe nullo fere alio auxilio quam eo quod fil 
miniſtrarunt verba vitioſae definitionis quam Poriſmatis & mi 
diſſe juniores Geometras merito culpat Pappus, Poriſima ſa 
licet eſſe quod hypotheſi deficit a theoremate locali; ceriu 
eſt eum quid ſint Poriſmata non ſatis intellexiſſe. Etenim ni 
nime recte affirmat Fermatius definitionem hanc, Poriſmat 
naturam ſpecifice revelare, cum innumera ſint Poriſmata qut 
ex theoremate locali nullo modo pendent, nihilque cum loc 
habent commune. Promittit quidem Fermatius, in eoden 
ſcripto, ſe totos tres Poriſmatum libros aliquando reſtitim 
rum, et alia mirabilia et ignota (ſunt ipſius verba) detec 
rum; verum nimis temere haec dicta ſunt, multa enim uit 
Euclidis Poriſmata quorum nec vola nec veſtigium exſtat; 
Fermatius ne vel primum primi libri enucleavit, quod wr 
eum integrum ſervavit Pappus. | 

Non opus eſt referre quae de hac re habet Carolus Rena 
dinusan libro ſuo de Reſolutione et Compoſitione Mathemr 
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nullo enim modo cognitioni Poriſmatum inſerviunt. At- 
hi ſoli ſunt auctores, quantum novi, qui Poriſmatum 
"ronem fecerunt, ſaltem qui ea aliquo modo explicare co- 
ſunt. Et quamvis vir clariſſ. David Gregorius in praefa- 
ne ſua Euclidis Operibus praefixa ratus fuerit non difli- 
le futurum Poriſmata quodammodo reſtituere, ubi textus 
raccus Pappi lucem aſpexerit, tamen collega ejus doctiſ- 
us Halleius, Gregorio in veterum Geometria non parum 
rcitatior, poſt editum a ſe textum Graecum quantum po- 
t emendatum, ingenuè Pappi Poriſmatum deſcriptioni ſe- 
entia ſubjungit, Hactenus Poriſmatum deſcriptio nec 
mihi nec lectori profutura, neque aliter fieri potuit: tam 
ob defectum ſchematis cujus fit mentio; unde rectae ſatis 
multae, de quibus hic agitur, abſque notis alphabeticis, 
ullove alio diſtinctionis charactere inter ſe confunduntur : 
quam ob omiſſa quaedam et tranſpoſita, vel aliter vitiata, 
in propoſitionis generalis expoſitione ; unde quid ſibi velit 
Pappus haud mihi datum eſt conjicere. Hiſce adde dictio- 
nis modum nimis contractum, ac in re diffcili, qualis haec 
eſt, minime uſurpandum.“ 

Poſtquam vero apud Pappum legeram Poriſmata Euclidis 
lectionem fuiſſe artificioſiſſimam multarum rerum, quae 
cant ad analyſin difficiliorum et generalium problema- 
n, magno deſiderio tenebar, aliquid de 11s cognoſcendi; 
we ſaepius et multis variisque viis tum Pappi propoſitio- 
a generalem, mancam et imperfectam, tum primum lib. i. 
riſma, quod, ut dictum fuit, ſolum ex omnibus in tribus 
Nis integrum adhuc manet, intelligere et reſtituere cona- 
; fruſtra tamen, nihil enim proficiebam. Cumque cogi- 
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tationes de hac re mult mihi temporis conſumpſerint, 2 
que tandem moleſtae admodum evaſerint, firmiter aniny 
induxi haec nunquam in poſterum inveſtigare; praeſeny 
cum optimus Geometra Halleius ſpem omnem de iis intel 
gendis abjeciſſet. Unde quoties menti occurrebant, toit 
eas arcebam. Poſtea tamen accidit, ut improvidum et Pro 
poſiti immemorem invaſerint, meque detinuerint donec tu 
dem lux quaedam effulſerit quae ſpem mihi faciebat inven 
endi ſaltem Pappi propoſitionem generalem, quam quideq 
multa inveſtigatione tandem reſtitui. Haec autem paulo py 
una cum Poriſmate primo lib. i. en eſt inter Tranſidh 
ones Philoſophicas anni 1723. No. 177. 

Quoniam autem eo tempore Poriſmatum naturam non f 
tis perſpetam habebam, lubet nunc eam explicatius trader 
ut hoc genus propoſitionum, et via qua inveſtigantur, cu 
Geometras a tempore quo vixit Pappus hucuſgue latueru 
Geometriae rurſus reddantur, atque ei haud inutile iner 
mentum afferant. Et quoniam Pappi deſcriptio Poriſmatun 
non facile fine ſpecimine eorum intelligenda eſt, ideo Pori 
mata quaedam facilia praemittere viſum eſt explicationi e 
rum quae Pappus affert; dein Pappi deſcriptioni ſubjungi 
quaedam Euclidis Poriſmata, ea ſcilicet quae ipſius elle, 
ex Pappi propoſitione generali, ejusve Poriſmatum deſcript 
one, vel denique ope lemmatum ejus in Poriſmata, dijucics 

valebam. Haec ſequuntur quatuor Fermatii propotitions lt 
formam Poriſmatum mutatas, reliqua enim ex <us quinqu 
eſt de Parabola, et eam in Prop. 19. lib. v. Sect. Conic, el. 
demonſtravimus. Alia quaedam adjecta ſunt quorum pre 
pua mihi propoſuit, et aliquorum conſtructionem ded ex 


Cl 
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int, s Geometra Matthaeus Stewart in Academia Edinbur- 
im n Matheſeos Profeſſor, a quo materia haec jam egregie eſt 
fei culta, poſtea, ut ſpero, multum excolenda. | 

intel His igitur doctrinam Poriſmatum ſatis explicatam, et in 
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PoRISMATIBUsS. 


HEOREMA eſt Propoſitio in qua aliquid proponitur 
monſtrandum. | 

l. Problema eſt Propoſitio in qua aliquid proponitur con- 
endum, vel inveniendum. 

ll. Datum, five Propoſitio de datis, eſt mn in quo 
roponitur demonſtrare aliquid datum eſſe (ſecundum Defi- 
tones Datorum Euclidis) quod propoſitam quandam rela- 
onem habet ad ea quae ex hypotheſi data ſunt. 

Datum etiam in forma Problematis enuntiari poteſt, ſi nimi- 
ea quae data eſſe demonſtranda ſunt, invenienda propo- 
tur, Quod fi fiat, demonſtratio Dati, ut Theorema pro- 
iti, Analyſis erit Problematis; Compoſitio autem Analyſi 
ſpondens erit Conſtructio et Demonſtratio Problematis. 
Cuoniam Pappi definitio Poriſmatis nimis generalis eſt, 
ice ejus ſit haec, viz. 

IV. Poriſma eſt Propoſitio in qua proponitur demonſtrare 
m aliquam, vel plures datas eſſe, cui, vel quibus, ut et cui- 
bet ex rebus innumeris, non quidem datis, ſed quae ad ea 
ue data ſunt eandem habent relationem, convenire oſten- 
endum eſt affectionem quandam communem in Propoſitione 
eſeriptam. 
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Poriſma etiam in forma Problematis enuntiari poteſt, f 
nimirum ea quae data demonſtranda ſunt, invenienda yr 
ponantur. 

V. Locus eſt Propoſitio i in qua propoſitum eſt datam ef 
demonſtrare, vel invenire lineam aut ſuperficiem cujus quod. 
libet punctum, vel ſuperficiem in qua quaelibet linea dan 
lege deſcripta, communem . habet proprietatem in 
Propoſitione deſcriptam. 

Unde patet, quod Pappus affirmat, Locos ſpeciem eſſe bo- 
riſmatis; et communis affectio quae de punctis aut lineis bi- 
ce demonſtranda proponitur, eſt ea omnia ſita eſſe in un 
quadam linea aut ſuperficie, quae quidem invenienda eſt. 
Aliae autem propoſitiones in quibus proponitur aliquid 
demonſtrare, aut invenire, praeter eas quae Data aut Pori- 
mata ſunt, ſimpliciter Theoremata aut Problemata vocantur 
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© 
4 
4 


I. 


D. ATA pofitione rea AB, et circulo CD poſitione et 
magnitudine dato, datum erit punctum per quod ſi duca- 
tur utcunque recta linea quae rectae AB circuloque occur- 
rat, datum erit rectangulum contentum ſegmentis ductae 
inter punctum in veniendum, et puncta occurſus,” 


L E MMA. 

dit triangulum ABC rectum habens angulum ad A, ſi bi- 
am ſecetur BC in D, et jungatur AD; erit BD aequalis ipſi 
A. Eſt converſa partis primae 31. Prop. 3. Euclidis. 

Ducatur enim DE parallela ipſi AC, et DF ipſi AB. Ae- 
alis igitur eſt angulus DBE angulo CDF, ut et angulus 


DE ipſi DCF, et aequalia ſunt latera BD, 
quae aequalibus adjacent angulis; ae- 


ulis igitur eſt recta BE rectae DF, hoc E F 
ſtiph EA, Et in triangulis BED, DEA | 
ommunis eſt DE EY - anguli ad E recti, B D C 


tus enim eſt n ad A, Baſis igi- 

ur BD aequalis eſt baſi DA. Hoc etiam ſequitur ex ; Can, 

r. J. Lib. 4. Eucl. | 
dit jam E punctum in Poriſmate in veniendum, et ducta 
cunque per E rea EF occurrat rectae AB in F, et circulo 
6; igitur, ex hypotheſi, datum eſt rectangulum FE, EG. 
A ducatur perpendicularis EH, occurratque circumfe- 
ate in K, et KG jungatur; igitur, rurſus ex hypotheſi, 
aun eſt rectangulum HE, EK, quod propterea aequale eſt 
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| rectangulo FE, EG. Ut igitur FE ad EH, ita eſt EK 1 
4 6. 6. 


Lem. 


© 6. Def. Dat. 


1gitur poſitione eſt recta LH, et data 


recta FEG, et jungatur GK; quoniam igitur angulus E 


et propterea mne GE, EF aequale eſt rectangulo 
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et ſunt circa aequales angulos, quare * angulus KGE ac 
eſt angulo recto EHF. Bifariam ſe- 
cetur EK in L, et jungatur LG; eſt A -F 
igitur LG #equalis ipſi LK. . 8 
liter et omnes rectae a puncto L ad 
circumferentiam ductae eidem LK 
aequales oſtendentur. Punctum igi- 
tur L centrum eſt circuli CD; et eſt 
LE ipfi LK aequalis, quare punctum © 
E eſt in circumferentia circuli dati. 
Datum autem eſt © puntum L, data 


erunt E, H, K puncta; quare rectangulum HE, EK, et i 
aequale FE, EG datum eſt. 

Componetur i ita. 

A centro L circuli dati ducatur LH perpendicularis ad M 

occurratque circumferentiae in punctis E, K; horum utrun 

libet E Poriſmati ſatisfaciet. Ducatur enim utcunque per 


in ſemicirculo aequalis eft angulo recto EH, aequiangulafu 
triangula EGK, EHF; ut igitur GE ad EK, ita EH ad H 


KE, EH. 

In hoc Poriſmate punctum E datum oftendendum eſ, 
res innumerae quae ad punctum E, datamque rectam Ab, 
datum circulum CD eandem habent relationem, ſunt ſegne 
ta rectarum inter punctum E et rectam AB, et circulum G 
Communis autem affectio quam ufdem ſegmentis convell 
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ronſtranda proponitur, haec eſt, rectangulum ipſis con- 


n continentes ſpatium; tangat autem terminus F unius 


x circumferentiam poſitione datam. Qui Locus eſt Prop. 8. 
\ 1, Locorum Planorum Apollonu, qui Glaſguae editi ſunt 
10 1749. Theorema autem ex hoc Loco manifeſte deri va- 
n, quod propterea Theorema Locale dixerunt veteres, hoc 
ſ a centro circuli L ad rectam AB ducatur perpendicula- 
LH circumferentiae occurrens in E, K, et per punctum E. 
cunque ducatur recta FEG quae occurrat rectae AB in F et 
cunferentiae rurſus in G, rectangulum FE, EG acquale 
t rectangulo HE, EK. Si vero hypotheſis hujus Theorema- 
deficeret, five diminuta eſſet una conditione, hoc eſt, ſi in 
non indicatum eſſet punctum E per quod rectae ducendae 
it, ſed hoc modo propoſitum eſſet, viz. Data poſitione rea 
„ datoque poſitione et magnitudine circulo CD, datum erit 
num per quod £ utcunque ducatur recta quae ipfi AB, et 
mferentiae occurrat, datum erit rectangulum a ſegmen- 


atum; patet propoſitionem jam in Poriſma praecedens mu- 
um eſſe. Hoc igitur exemplo clare explicatur definitio ju- 
drum qua Poriſma dixerunt eſſe id quod hypotheſi deficit a 
*oremate Locali. Quam quidem definitionem merito cul- 
i Tappus, utpote ex accidente tantum factam, ut in ſequen- 
Wu oſtendetur. . | 228 | 


1 datum eſſe; quod rectangulum etiam inveniendum 


">" hujus Poriſmatis eft hic Locus, viz. Si a dato 
n& E ducantur duae rectae lineae EF, EG in eadem recta, 


um lineam AB poſitione datam, tanget terminus G alte- 
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Ex hoc etiam exemplo patet Locos etiam deficere hypoth 


a Theoremate Locali. Si enim hypotheſis praecedentis I : 
rematis Localis ita diminuatur ut nihil de circulo in ea de 
retur, ſed hoc tantum, viz. Si per datum punctum E utcu 1 
que ducatur recta linea FEG cujus alter terminus F tans 
rectam poſitione datam, fueritque rectangulum EE, EG 4 p. 
ſpatio aequale, et proponatur invenire lineam quam reliqu If 
terminus G tanget, patet Theorema jam in Locum conven bo: 
Unde Pappus hujus generis Poriſmatum, cui ſcilicet defini ad 
juniorum convenit, Locos ipſos ſpeciem eſſe affirmat. 1 
I, 
PROP. I. 6 
' ) © 
« DATO puncto, datoque poſitione et magnitudine circa 
ei a quovis in circumferentia puncto ducatur rech if 
punctum datum, datum erit aliud punctum ad quod fi: 0 
* eodem in circumferentia puncto ducatur recta linea, * 
* hanc primo ducta datam habebit rationem.” rur 
zun 
Sit datum punctum A, et circulus datus fit BCD; et put on 
Poriſma verum eſſe, et punctum E fit illud quod invenia en 
dum eſt, Si igitur a puncto quovis F in circumferentia di 
cantur FA, FE, data erit, ex hypotheſi, ratio quam habet, bd 


ad FE. Jungatur AE, et ad ipſam productam ducatur f 
quae faciat angulum EFG aequalem ipſi EAF; quoniam ie 
tur aequiangula ſunt GAF, GFE triangula, ut AF ad FF 

erit AG ad GF, et GF ad GE; proportionales igitur ſunt AG A 

*2.cor. 2b. 6. GF, GE, quare a ut quadratum ex AG ad quadratum es Gt Ac 
| ita eſt recta AG ad ipſam GE; unde et quadratum ex Ae im 
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mud cn:dratum ex FE, ut AG ad GE. Rurſus ſurnatur aliud 
Tha his punctum H in circumferentia, et jungantur HA, 


a de HG. Quoniam igitur, ex hypotheſi, ratio AH ad HE, 
utcut zem eſt rationi AF ad FE, erit quadratum ex AH ad qua- 
tany um ex HE, ut recta AG ad ipſam GE; ergo, per Lemma 
| Prop, 2. Lib. 2. Apollonii de Locis planis in editione quae 
agua impreſſa eſt, quod eſt Prop. 119. Lib. 7. Pappi, rect- 
gulum AG, GE aequale eſt 
adrato ex GH. Et quoni- 
n proportionales ſunt AG, 
, GE, idem rectangulum 
6, GE aequale eſt quadra- 
ex GF; quare recta GH 
alis eſt ipſi GF. Et fi- 
niliter quae vis recta a punc- 
ad circumferentiam duo- | | 
2 cidem GF aequalis oſtendetur. Ergo punctum G cen- 
rum eſt circuli dati, et propterea datum erit; datumque eſt 
unctum A, quare recta AG data eſt, datamque habebit ©ra=- 1. Dat. 
mem ad datam magnitudine GF. Huic autem rationi eae- 
lem oſtenſae ſunt rationes AF ad FE, et GF ad GE, quae 
ropterea datae erunt. Et quoniam data eſt GF, et ratio ejus 
id GE, data d erit GE magnitudine, ſed et poſitione data eſt, 4 2. Dat. 
latamque eſt punctum G, datum igitur eſt punctum E, Quae 
merunt oſtendenda. 
| Componetur ita. 
dit A punctum datum, et G centrum dati circuli, et juncta 
0 circumferentiae occurrat in K; ipſis vero AG, K tertia 
arenatur proportionalis GE. Erit punctum E illud quod in- 
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ho DE PORISMATIBUS, 


tio etiam invenienda fuit. 


Lib. 2. Locorum Planorum Apollonii, ex quo ſequens The 


veniendum fuit, et ratio AG ad GK ea quae data fuit ofte 
denda. A punctis enim A, E 
utcunque ad circumferenti- 
am inflectantur AF, EF, erit 


ratio AF ad FE, eadem rati- A N 7 : 
oni AG ad GK. Jungatur 8 
FG, et quoniam AG, GE, ſi- 8 te 
ve GF, et GE ſunt proporti- ” 


onales, aequiangula erunt b 

GAF, GFE triangula ; ut 1- 

gitur AF ad FE, ita eſt AG ad GF, hoc eſt ad GK, 
In hoc Poriſmate punctum E datum oſtendendum, five in 

veniendum fuit, innumerae autem rectae quae a pundis 4 

E ad circumferentiam inflecti poſſunt, eandem habent relat 

onem ad puncta A, E et circumferentiam. Communis aute 

affectio, quam hiſce rectis convenire demonſtranda fuit, d 

haec, viz. rectas eas datam inter ſe habere rationem, quae n 


Na 


Converſa hujus Poriſmatis eſt Locus qui habetur in Prop 


rema Locale fluit, viz. Si a puncto A ad centrum G ciral 
BCD ducatur recta AG, et ipſi AG et ſemidiametro GK fi 
matur tertia proportionalis GE quae in recta GA ponatur ve! 
ſus partes A, ab ipſis autem A, E punctis inflectantur utcul 
que ad circumferentiam rectae AF, EF, habebunt eae rati 
nem eandem rationi AG ad GK. Si vero ex hypotheſi hyu 
Theorematis auferatur ea pars quae docet qua via invenien 
dum eſt punctum E, et quae ſit ratio ductarum, mutabitur 
ut patet, Theorema in praecedens Poriſma. 
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PROP. III. 


in eadem recta ſumantur alia duo puncta C, D quae fa- 
cunt rationem AC ad BD eandem rationi datae; datum 
zit aliud punctum quod faciet rationem ſegmentorum in- 
ter ipſum et puncta C, D datam.” 


Puta Poriſma verum eſſe, et punctum E illud eſſe quod fa- 
et rationem EC ad ED datam. Igitur quoniam A, B puncta 
ta ſunt, ſi etiam datum fit E, magnitudine datae erunt 
xe EA, EB, quare et ipſarum ratio data erit. Quoniam 
tur, in fig. 1. data eſt ratio totius 

ad totum EB, et partis AC ad A C F E. G D B 
artem BD, et reliquae CE ad reli- * 
pam ED; at, in fig. 2. data eſt ra- FABFCO BD 
bo totius EC ad totum ED, et par- Ln 

AC ad partem BD, et reliquae | * 

ad reliquam EB; datae erunt * rationes omnium ad om- 
es, ſi ſcilicet rationes datae non eaedem fuerint. Igitur fi 
aedem non fuerint, data erit ratio AE ad utramque ipſarum 
L, ED; et quoniam AE data ponitur, datae erunt CE, ED; 
t quoniam punctum E datum ponitur, data eſſent puncta C, 
. Non autem data ſunt; C enim et D quaelibet ſunt puncta 
Jue faciunt rationem AC ad BD eandem rationi datae. Igi- 
ur rationes CE ad ED, AC ad BD, et AE ad EB ſunt eae- 
lem. Et quoniam data eſt ratio AC ad BD, ratio AE ad EB, 
que ipſi eadem eſt, data erit. Et data eſt AB, quare et AE, 
atumque erit punctum E. 


e 2 


DATIS in recta linea duobus punctis A, B, et data ratione; 
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Componetur ita. 
Sumatur punctum E inter puncta A, B, fi punda ( 

debent eſſe ad contrarias partes 

punctorum A, B, quod faciet rati= A C K E G D 

onem AE ad EB eandem ration: da- 

tae; £ vero puncta C, D debent eſſe 

ad eaſdem partes ipſorum A, B ſu- f * Fo a 0 - 

matur punctum E. in AB producta 

ad partes contrarias 1s ad quas ſunt C, D, quod faciet ratione 

AE ad EB eandem ration datae. Erit in utroque caſu CE 

ED, ut AE ad EB. Quomiam enim eſt, ex conſtructione, 4 
»,q aut 1 2. 3. ad EB, in ratione data quam habet AC ad BD, erit*®CE; 

ED, ut AE ad EB. 


IDEM PO ER 


Sit E punctum inveniendum quod facit rationem EC 

ED datam. Sumantur autem alia duo puncta F, G quae fac 
unt rationem AF ad BG eandem rationi AC ad BD; igiu 
ex hypotheſi, ratio EF ad EG, eadem erit rationi EC ad I 
Quoniam igitur eſt AF ad BG, ut AC ad BD, erit et CF: 
DG, ut AC ad BD; et quoniam eſt EF ad EG, ut EC ad H 
erit d et CF ad DG, ut EC ad ED, quare eſt EC ad ED, ut? 
ad BD; et propterea b, ut AC ad BD, ita eſt AE ad EB. Da 
autem eſt ratio AC ad BD, ergo data eſt ratio AE ad ED; 
data eft AB, quare punctum E datum eſt. Et oſtenſum fu 
_<& EC ad ED, ut AC ad BD; data igitur eſt ratio EC ad I! 
Gump axzoceadem eſt ut in praecedente. 
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PROP. IV. 


bl recta AB poſitione et magnitudine data fuerit, et in n ipſa 
goducta ſumatur ntcunque punctum C, rectangulum AC, 
Buna cum ſpatio quodam dato, aequale erit quadrato ex 
feed inter punctum“ C et Ppnctuon quoddam datum.“ 


dit Poriſma verum, et dicatur ſpatium quod datum often- 
dum, five inveniendum eſt, S; ſitque D punctum inve- 
dum, Igitur, ex hypotheſi, rectangulum AC, CB una 
m ſpatio S aequale eſt quadrato ex DC. Rurſus ſ umatur 
unque in AB producta aliud punctum E,-<t;.0% hypotheſi, 
nzulum AE, EB una cum ſpa- 

d aequale erit quadrato ex DE. F A D B E 
ceſſus igitur rectanguli AC, CB a — AFG: 
pra ipſum AE, EB aequalis erit 

eſſui quadrati ex DC ſupra quadratum ex DE. Si autem 
{AF acqualis ipſi BE, exceſſus rectanguli AC, CB ſupra 1p- 
m AE, EB acqualis * eſt rectangulo FC, CE. Exceſſus vero 
udtati ex DC ſupra quadratum ex DE eſt > duplum rectan- 
lum DE, EC una cum quadrato ex EC, quae propterea ſi- 
u acqualia ſunt rectangulo FC, CE. Commune auferatur 
adratum ex EC, et rectangulum DE, EC bis aequale erit 
angulo FE, EC. Igitur DE. bis acqualis eſt ipſi EE; quare 


It Prop, 24. Lib. 7. Pappi. - Bifariam ſecetur AB in D, et quoniam rect- 
dum AC, CB una cum quadrato ex PB, acquale eſt quadrato ex DC, hoc 
retangulo FC, CE una cum quadrato cx DE, hoc eſt, una cum rectangu- 
; EB et quadrato ex DB. Commune auferatur quadratum ex DB; re- 


— a AC, CB aequale erit rectangulo F FC, CE, et volh- 
lo 


2 Vid. infra, 


b 4. 2. 
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quare data eſt AD, punctumque D erit datum. ReQtanguly 
autem AC, CB una cum ſpatio S aequale eſt quadrato ex l 
e 6. 2. 


4 3. 2. 


AB, BC, hoc eſt duplo rectangulo DB, BC, una cum quadn 


4. 2. 


rectangulo AD, DB una cum quadrato ex ſegmento un 
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FD aequalis eſt ipſi DE, quarum aequales ſunt FA, BE: te 
qua igitur AD reliquae BD eſt aequalis. Data autem eſt il 


hoc eſt e rectangulo AC, CB una cum quadrato ex DB; igt 
ſpatium 8 aequale eſt quadrato ex DB. Datumque proyten 
eſt ſpatium 8. 
Componetur ita. 
Bifariam ſecetur AB in D; erit D punctum, et quadratu 
ex DB ſpatium inveniendum. Sumatur enim utcunque pund 
tum C in AB producta, erit rect- 
angulum AC, CB una cum qua- P A y 31 
drato ex DB aequale quadrato ex ' 8 
DC, ut conſtat ex 6. 2. vel ita ex 
analyſi praecedente oſtendi poteſt. Quoniam rectangulu 
AC, CB aequale eſt * rectangulo AB, BC una cum quadra 
ex BC, commune apponatur quadratum ex DB, et redang 
lum AC, CB una cum quadrato ex DB aequale erit recangu 


tis ex BC, BD, hoc eſt ® quadrato ex DC. 


OF. TV. 


“ DATIS in recta linea tribus punctis A, B, C, ſi inter 4, 
fumatur utcunque punctum D, datum erit in rech A 
„ punctum quod faciet rectangulum contentum ſegmento u 
te ter ipſum et punctum D, et datà quàdam rea aequil 


P et tertium punctum C. 


4 
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Pata verum eſſe Poriſma, ſitque punctum inveniendum E, 
eta invenienda F. Quoniam igitur, ex hypotheſi, rectan- 
lum P, DE aequale eſt rectangulo AD, DB una cum qua- 
ito ex DC, hoc eſt * retangulo AD, DB, quadratis ex DB, 
et duplo rectangulo DB, BC; erit b rectangulum F, DE 


male rectangulo AB, BD, duplo rectangulo DB, BC, et 


adrato ex BC. Rurſus ſumatur aliud punctum G inter A 
B; et ſimiliter oſtendetur rectangulum F, GE aequale rect- 
gulo AB, BG, duplo rectangulo GB, BC, et quadrato ex 
Exceſſus igitur rectangulorum F, GE, F, DE, hoc eſt 
tangulum F, GD, ae- 

alis erit exceſſui rect- K A G D BLE MC N 
ulerum AB, B, _— — -._ 
B, BD una cum du- F 

o exceſſus ipſorum ; 

B,BC, DB, BC, hoc eſt rectangulo AB, GD una cum ipſo 
0 GD bis. Recta igitur F aequalis eſt ipſi AB una cum BC 
hoc eſt ipſis AC, CB fimul; facta igitur CH aequali ipſi 


5, recta F aequalis erit ipſi AH, quare data eſt recta F. Eſt 


tur rectangulum AH, DE aequale (ipſi F, DE, hoc eſt, ut 
lenſum fuit, rectangulo AB, BD, duplo rectangulo DB, BC, 
t quadrato ex BC; hoc eſt rectangulo AB, BD, ipſique DB, 
Het quadrato ex BC; hoc eſt) ipfi AH, DB et quadrato ex 
. Auferatur commune rectangulum AH, BD, et reliquum 
eetangulum AH, BE aequale erit quadrato ex BC, Et datae 
uit BC, AH, quare data eſt BE, datumque erit punctum E. 


8 eſt recta E, ut oſtenſum fuit. Quae fuerunt oſten- 
nda, | 


3 i ara * — 
PP 


2 — _ — rr — — DEZIL: — IT ; * 
— ——u— — — * nd Þ — a = Di = n - 
AE FI 8 — - — - — ——— ͤ—[(— - — 
= — — — 0 _ — — = * AAS Bs P 2 5 — Arr. — — r — r R 22 rr — — — 
—— 1 bas 4 = — 1 - R mY — > 1 — — — — — — — 8 nog 2 
8 2 Fr r > TE 4 A — v— — N — 2 — . 2 Ge — — _—__ 
\ * 2 S Lec — 9 96 F — — — n 2542 9 9 — 3 
- 


D 14 * 


336 PORISMATIBUS 


Componetür i ita. 

8 BC ad H ut acquales | ſint BC, CH, et ipſis Al 
BC tertia proportionalis inveniatur BE « quae Ponatur in! 
Producta. Erit AH recta invenienda, quae dicta fuit F, & 
erit punctum inveniendum. Sumatur enim inter A et Bi | 
cunque punctum D. Et quoniam rectangulum AH, BL; 

quale eſt, ex conſtructione, quadrats | ex BC; eſt autem re 
angulum AH, DB 8 
quale (rectangulo AB, K . * 8 5 BLE MC N 


T 


BD una cum ipſo HB, — — 3 
BD, hoc eſt, quia BH = 
dupla eſt ipſius BC, 
rectangulo AB, BD una cum ipſo DB, BC bis; erit totut 
rectangulum ſcilicet AH, DE aequale (toti, rectangulo ſci 
cet AB, BD, duplo rectangulo DB, BC, et quadrato ex } 
hoc eſt rectangulo AD, DB, quadratis ex DB, BC, et dup 
rectangulo DB, BC, hoc eſt) 8 AD, DB et quadr: 
ex DC. 
Quidam exiſtimare poſſunt, analyſin brevius inſtitui po 
ſumendo punctum P, non utcunque, fed in aliquo ex put 
datis; et hoc modo analyſis 3 ita fieri poteſt ut ſequitur. 
Puta Poriſma verum elle, firque E punctum et F red qu 
invenienda ſunt. Igitur in caſu i in quo punctum D incidit 
| ipſum A, quoniam nullum eſt rectangulum a ſegmentis in 
D, ſive A, et puncta A, B contentum, ſequitur, ex hypot 
: Poriſinaris, rectangulum F, DE, ſive F, AE aequale fore qu 
drato ex AC. Rurſus ponatur "ns REI quod fuit G in fr 
cedente analyſi, incidere in ipſum B, et quoniam et in 
caſu nullum eſt rectangulum AG, GB, ſimiliter, ex hypotde 


* 
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witur rectangulum F, BE aequale fore quadrato ex BC. 
cceſſus igitur rectangulorum F, AE, F, BE qui quidem eſt 
angulum F, AB, aequalis eſt exceſſui quadratorum ex AC, 
C hoc eſt quadrato ex AB et duplo rectangulo AB, B C. 
Ma igitur F aequalis eſt rectae AB una cum ipſa BC bis, 
c eſt rectae AH, facta ſcilicet CH aequali ipſi BC. Et quo- 
m rectangulum F, BE, hoc eſt AH, BE aequale eſt qua- 
rato ex BC, et datae ſunt AH, BC rectae, data erit BE, qua- 
et punctum E datum eſt. Quamvis autem haec via qua in- 
niuntur recta AH et punctum E brevior eſt praecedente, ab 
wuſmodi tamen analyſi omnino cavendum eſt; non enim 
ea demonſtratio generalis Poriſmatis derivari poteſt, ut fi- 
debet, quodcunque ſumatur punctum D, ſed tantum par- 
llaris de punctis A et B quae in analyſi adhibita fuerunt. 
mel igitur ad minimum, punctum, recta, angulus, vel quod- 
nque fuerit de quo in Poriſmate aliquid generaliter affir- 
atur, ſumendum eſt utcunque, intra tamen limites, ſi qui 
it, in Poriſmate praeſcriptos, ut legitime fiat analyſis. Sae- 
e autem brevius et facilius ea quae inveſtiganda ſunt inveni- 
ntur, ſi tum quaevis ex praedictis rebus ſumatur utcunque, 
n denuo modo quodam particulari ſumatur, quando hoc 
er! poteſt, Ut in praecedente Poriſmate, puncto D utcun- 
ue tumpto, oſtenſum fuit rectangulum F, DE aequale rect- 
ngulo AB, BD, duplo rectangulo DB, BC, et quadrato ex 
; fi denuo ſumatur, vice puncti G quod in praecedente 
ma analyſi ſumptum fuit utcunque, punctum B, erit, ex 
pothefi, rectangulum P, BE aequale quadrato ex BC; et 
uce ex prioribus aequalibus ablatis, erit reliquum, rectan- 
zum ſcilicet E, DB aequale reliquo, rectangulo ſcilicet AB, 
VU u 


N 
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BD et duplo rectangulo DB, BC. Recta igitur F aequali 
ipſi AB una cum BC bis, quare data eſt recta F; et punctun 
datum oſtendetur, ut in prima analyſt, cujus compoſitio ei 
am huic inſervit. 


Co R. 1. Si, vice puncti D quod ſumptum fuit inter A, 
puncta, ſumatur punctum, ut K, in AB producta ad pam 
A; erit rectangulum F, KE, five AH, KE una cum ipſo AK 
KB aequale quadrato ex KC. 
Quoniam enim rectangulum AH, BE aequale eſt, ex con 
ſtructione, quadrato ex BC]; et eſt rectangulum AH, KB 20 
quale (rectangulo KB, BA una cum ipſo KB, BH, hoe > 
quia BH dupla eſt ip- 
ſius BC,) rectangulo K A G D BLE MC N 
_ cu po Co rr ptr 
KB, BC bis; aequali- F 
bus hiſce additis, erit 
rectangulum AH, K E aequale rectangulo KB, BA, dupl 
rectangulo KB, BC et quadrato ex BC; commune appona 
rectangulum AK, KB, erit rectangulum AH, KE una cun 
ipſo AK, KB acquale quadrato ex KB, duplo rectangulo ki 
BC, et quadrato ex BC, hoc eſt quadrato ex KC. 


Cor. 2. Si vero fumatur punctum, ut L, inter B 1 
in hoc caſu erit rectangulum AH, LE una cum -” AL, 
aequale quadrato ex LC. 

Quoniam enim rectangulum AH, BE 3 eſt quadrall 
ex BC, addito communi rectangulo AL, LB, erit re&tangulm 


AH, BE una cum ipſo AL, * (quadrato ex BC 
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n reQtanguls AL, LB, hoc eſt quadratis ex BC, BI. uns 


Uo et udrato ex LC, et rectangule AB, BL; et eſt AH, BL rect- 
gulum aequale rectangulo AB, BL, (una cum rectangulo 
l, BL, hoc eſt) una cum duplo rectangulo CB, BL, Et ab- 
tis hiſce aequalibus ex prioribus, erit rectangulum AH, LE 
u cum ipſo AL, LB aequale quadrato ex LC. | 


Cor. 3. Quando punctum, ut M, eſt inter E et C, erit 
aangulum AM, MB aequale rectangulo AH, ME una cum 
adrato ex MC. | | 
Eſt enim rectangulum AM, MB una cum quadrato ex BC 
quale (rectangulo AB, BM una cum quadratis ex BM, BC, 
r eſt rectangulo AB, BM, duplo rectangulo © CB, BM, et 
zdrato ex MC, hoc eſt, quia BH dupla eſt ipſius BC, rect- 
pzulo AB, BM una cum ipſo HB, BM et quadrato ex MC, 
x eſt) rectangulo AH, BM una cum quadrato ex MC; quo- 
m quadratum ex BC aequale eſt rectangulo AH, BE; reli- 
wn igitur rectangulum AM, MB aequale eſt reliquo, rect- 
ngulo ſcilicet AH, ME una cum quadrato ex MC. 


Cos. 4, Quando punctum, ut N, ſumptum eſt in AC pro» 
ua; erit rectangulum AN, NB aequale rectangulo AH, 
E una cum quadrate ex NC. Oſtendetur hoc ut Corolla» 
um 3, | 3 


Denique ſi ſumatur punctum A vice ipſius D, rectangu- 
n AH, AE aequale erit quadrato ex AC. Si ſumatur punc- 
u, crit rectangulum AH, BE aequale quadrato ex BC, 
V u 2 


m rectangulo AB, BL, hoc eſt,) duplo © retangulo CB, BL, *7. 2. 


340 DE PORISMAT IBUS. 


Et ſi ſumatur in E, rectangulum AE, EB erit aequale qu 
drato ex EC. Si autem ſumatur punctum C, erit rectangi- 
lum AH, CE aequale rectangulo AC, CB. | 
Haec autem omnia numeris illuſtrari poſſunt, ponendy, 
ex. gr. AB, 24; BC, 12; erit enim F, five AH, 48; BE, ;, 
ſi ſumatur AD, 10, erit F, DE, 816; AD, DB, 140; et qu. 
dratum ex DC. erit 670. et ita in reliquis caſibus. 


PROP. VL 


“ DATIS in recta linea tribus punctis A, B, C quorum C eſ 
inter A, B; datum erit in AB producta ad partes A, punc- 
4 tum D, ita ut ſi ſumatur utcunque, in AB produdt ad 
eaſdem partes, punctum E, rectangulum BC, CE aequile 
<< enit rectangulo DA, AE una cum rectangulo contento rech 
EB, et data quadam recta.” 


Puta Poriſma verum eſſe, ſitque D punctum, et F ref 
quae invenienda ſunt. Igitur, ex hypotheſi, fi ſumatur utcun- 
que punctum E in BA producta, rectangulum BC, CE acquz 
le erit rectangulo DA, AE una cum rectangulo F, EB. Suma: 
tur nunc punctum A, vi- EO | 
ce ipſius E, et rurſus, ex E P AGC H BR 
hypotheſt, rectangulum Co — 
BC, CA aequale erit rect- ü F 
angulo F, AB, Et hiſce 1 
ex praccedentibus aequalibus ablatis, erit reliquum rectangr 
lum BC, AE aequale reliquo, rectangulo ſcilicet DA, AE u 
cum rectangulo F, AE. Recta igitur BC aequalis eſt reel 
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AF fmul; quare rectangulum AB, BC aequale eſt rectan- 
10 DA, AB una cum rectangulo F, AB. Oſtenſum autem fuit 
ngulum BC, CA aequale rectangulo F, AB, et hiſce ex 
xime praecedentibus aequalibus ablatis, erit reliquum, qua- 
tum ſcilicet ex CB aequale reliquo rectangulo DA, AB. Da- 
autem eſt BC, datum igitur eſt rectangulum DA, AB; et 
i eſt AB, quare recta AD et punctum D data ſunt, Fuit 
utem BC Ca" rectis DA, F ſimul; data igitur eſt recta F. 

Componetur ita. 

lnveniatur AD tertia proportionalis ipſis AB, BC, quae po- 
tur ab A in BA producta. Sumatur autem recta F aequalis 
xceſſui ipſarum CB, AD, hoc eſt, fit CB aequalis ipſis AD, F 
mul; eſt igitur quadratum ex BC aequale rectangulo DA, 
3: commune addatur rectangulum AC, CB, erit totum rect- 
poulum AB, BC aequale toti, rectangulo ſcilicet DA, AB 
a cum ipſo AC, CB. Et quoniam recta CB aequalis eſt ip- 
W, F ſimul, erit rectangulum AB, BC aequale rectangulo 
Ja, AB una cum rectangulo F, AB. Igitur rectangulum DA, 
IB uno cum ipſo AC, CB aequale eſt retangulo DA, AB una 
n ipſo F, AB; quare AC, CB reQangulum aequale eſt ipſi 
AB. Rurſus quoniam recta BC aequalis eſt ipſis AD, F ſi- 
ul, erit rectangulum BC, AE aequale rectangulo AD, AE 
u cum ipſo F, AE; additisque hiſce proxime praecedenti- 
us aequalibus, erit totum rectangulum BC, CE aequale toti, 
ungulo ſcilicet DA, AE una cum Rn F, EB. Q.E. P. 


| Cor. 1. Si, vice puncti E ſumatur punctum G inter A et 
reliquis manentibus, erit rectangulum DA, AG una cum 
plo bc, CG — — F, GB. | 
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Quoniam enim rectangulum DA, AB aequale eſt quadry 
ex CB, commune apponatur rectangulum GC, CB, erit reg 
angulum DA, AB una cum ipſo GC, CB aequale recang 
GB, BC. Eſt autem recta CB acqualis ipſis DA, F fimul, q 
re rectangulum GB, BC, 
hoc eſt rectangulum DA, E. ol NT CH} 
AB una cum ipſo GC, — — 
CB aequale eſt rectangu- N 
lo DA, GB una cum ip- Pe 
ſo F, GB. Auferatur commune rectangulum DA, _y ; 
rectangulum DA, AG una cum ipſo GC, CB aequale re 
| po F, GB. 


Cor. 2. Si inter C et B ſamatur utcunque punctum I, 
rit rectangulum DA, AH aequale rectangulo BC, CH u 
cum rectangulo F, HB, 

Quoniam enim rea CB aequalis oſtenſa fuit ipſis DA, 
ſimul, erit rectangulum HB, BC aequale rectangulo DA, HI 
una cum ipſo FE, HB. ee apponatur rectangulum U. 
AH, erit rectangulum DA, AH una cum ipſo HB, BC aequ 
le (rectangulo DA, AB una cum ipſo E, HB, hoc eſt,) qu 
drato ex CB una cum reQangulo F, HB. Auferatur commu 
HB, BC, erit DA, AH reQangulum aequale rectangulo by 
CH una cum AN ley F, HB. 


Co, 3. Si in AB . 2 utcunque — 
erit rectangulum DA, AK una cum ipſo F, KB acqual res 
angulo BC, CK. | 

Quoniam rectangulun DA, AB aequale eſt 8 i 
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et eſt rectangulum DA, KB una cum ipſo F, KB aequale 
ungulo CB, BK, quia recta DA una cum ipſa F, aequalis 
rectae CB; erit totum, rectangulum DA, AK una cum 
oF, BK aequale toti, rectangulo KC, CB. | 


oterint etiam PoRBSM ATA proponi de numeris, ex. gr. 
praecedens ita de numeris proponi poteſt. 

ATIS duobus numeris a, b quorum major fit a, dati erunt 
jo ali numeri x, y, tales, ut fi ſumatur utcunque quintus 
merus c, factus ab exceſſu primi a et ſecundi b, et ſumma 
cundi b et quinti c, aequalis fit facto a tertio x, et quinto 
una cum facto a ſumma primi 2 et quinti c, et quarto y. 
tur ex ex hypotheſi « erit, 

a=b x b+ c=cx + ay + cy 

e. ab + ac=bb be = cx + ay + cy. 

matur rurſus utcunque numerus d, vice ipſius c, et ſimili- 
oſtendetur ab + ad = bb bd = dx + ay + dy; et ſi e ma- 
Cit t quam d, ablatis hiſce aequalibus a praecedentibus, erit 
Xc=d=bxc>d=c=d+ c=dXy; igitur eſt a=b=x+y. 
ade a=b=y=x, et ac=bc=cy=cx. Et fuit ab+ac—bb—bc= 
ray ey; igitur eſt ab+ac=bb—bc=ac—be=cy+ay+cy. 


Ju eſt ab—bb =ax, et 2 


. Et fuit n qua- 
ab=bb, * 88 a—b?, 


— 


a 0 A a 

Vel brevius ita. 

Oltendetur ut prius ab+ac-bb-bc=cx+ay+cy, igitur in 
— c=o, erit ab-bbæay, et hiſce a praecedentibus 
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ablatis, erit ae =cx+cy. Unde erit a=b=x+y, et a am 
Dy, et aa—ab—ax=ay. Fuit autem ab—bb= (ay=) aa-ab- 
aa—2ab+bb, . a—b? 

igitur eſt 1. ©. "7 
. | 

Ex. gr. Sit a9. b= 3. erit x= * . et y=2. ſumatury 

ro utcunque numerus pro c, ex. gr. unitas, erit a=bxbi 
=bX4=24. et eſt cx=4. et a+CXY=I0X2=20. et eſt 2, 
+20. 
Si autem c fuiſſet 10, , reliquis manentibus, erit a- 
=bX 13278. cx=40. a+cXy=38. et 78=40+ 38. 


Ex his exemplis manifeſtum eſt multa eſſe Porifinata qu 
a Theoremate Locali hypotheſi deficiunt, alia autem quae 
Locis nullatenus pendent.. Merito igitur juniores Pappusn 
prehendit, quod Poriſma ex accidente definiverunt, ex qu 
dam fc. re quae quibuſdam quidem non omnibus Porilmat 
bus ineſt. Fermatius in pag. 118. var. Oper. Math. ſeque 
tem tradit Poriſmatis definitionem, viz. * Cum Locum inn 
* ſtigamus, lineam rectam aut curvam inquirimus nobis tu 
&« tiſper ignotam, donec Locum inveniendae lineae defignane 
** rimus, ſed cum ex ſuppoſito Loco dato et cognito alium la 
„ cum venamur, novus iſte Locus Poriſma vocatur ab Euc ri 
de, qua ratione Locos ipſos Poriſmatum unam ſpeciem 0 
*© eſſe et vocari veriſſime Pappus ſubjunxit. Exemplo nie 
definitionem noſtram aſtruimus, i in fig. 5ta Poriſmatis, d 
e tà rectà RC, fi quaeratur curva quaelibet RAC cujus ea 
s proprietas ut a quolibet ipſius puncto ut A demilla p. 
' © pendicularis AD faciat quadratum AD aequale rectangi 
* RDC, inveniemus curvam RAC eſſe circuli circumferent 
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am; {ed fi ex dato j Jam Loco in alium inveſtigemus, Pro- 
hema verbi gratia Poriſmatis ti, novus iſte Locus et in- 
foiti ali quos periti ſagacitas analyſtae repreſentabit, et ex 
jam cognito eliciet, Poriſma dicitur. 

«Cum autem ut jam diximus Poriſmata ipfa ſint Loci Joh: 
verum ex hac definitione quid ſint Poriſmata minime in- 
gi queat, et revera quae adfert Fermatius vel in defini- 
ne ſua, vel ad eam adſtruendam, Poriſmatibus nullis con- 
vunt, niſi iis ſolis quae ſunt Loci. Locos enim five deri- 
ti fint a Loco alio five a nullo alio derivati Pappus et ipſe 
matius ſpeciem eſſe Poriſmatum agnoſcit, ejus ſc. generis 
riſmatum cui definitio juniorum convenit; unde patet ali 
rel ſaltem aliam ſpeciem eſſe hujus generis quae non ſunt 
ci, praeter alia genera, de quibus, ut videtur, nihil nove- 
t fermatius, quae nihil cum Locis commune habent. IIle 
nat o Poriſmata cum Locis confundit, cum vocet Poriſma ejus 
m Locum, et poſtea affirmet Poriſmata in genere Locos 
E. Fxemplum autem Loci ad circumferentiam ex quo velit 
ima ſuum deduci, nihil ad rem facit, neque cum eo par- 

uarem aliquem nexum habet. Et quidem melius dixiſſet | 
xrmativs Poriſma illud tum converſam eſſe Loci in pag. 7. 
ri ſui vel deficere hypotheſi a Theoremate Locali a Loco 
0 oriundo; atque ita definitionem juniorum exemplo hoc 
ultraſſer. | 
Hiſce praemiſſis, quae de Poriſmatibus tradit Pap in 
pon ad lib. 7. Math. Collectionum facilius intelligen- 

; Junt autem haec ues ſequuntur. 


. 


- >. . } 
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EX LIBRO SEPTIMO 
 MATHEMATICARUM COLLECTIONuy MM. 
PAPPI ALEXANDRINI 


« DE PORISMATIBUS EUCLIDIS m. 


POST Tactiones in tribus libris habentur Poriſmata Fudi ute 
dis, collectio artificioſiſſima multarum rerum quae ſpect 
ad analyſin difficiliorum et generalium problematum, que 
rum quidem ingentem copiam praebet natura. Nihil vero ad- hel 
ditum eſt 11s quae Euclides primum ſeripſerat, praeterquan 
quod imperiti quidam qui nos praeceſſerunt ſecundas deſcr- en 
tiones paucis ipſorum | ſc, Poriſmatum ] appoſuerunt. n 
vero unumquodque definitum habeat demonſtrationum ru- br 
merum , ut oſtendimus b, Euclides unam eamque maxime e 
videntem in ſingulis poſuit. Habent autem ſubtilem et nat- in 


ralem contemplationem, neceſſariamque et maxime univerſi- [ 
lem, atque iis quae fingula perſpicere et inveſtigare valent at 501 
modum jucundam. Specie autem haec omnia neque theore- ine 
mata ſunt, neque problemata, ſed mediae quodammodo inter Nu; 


haec naturae, ita ut eorum propoſitiones poſſunt vel ut ther 
remata, vel ut problemata formari. Unde factum eſt ut inte 
multos Geometras alii haec genere theoremata exiſtiment, ali 
vero problemata, reſpcientes ad formam tantum propoſito 


nis. Differentias autem horum trium melius intellexifle vete- Curr 
Forſan intelligit demonſtrationes diverſorum caſuum ejuſdem Poriſmis Pri 


vel propoſitionum quae ſunt ejus converſae. 
d In quibuſdam ex lemmatibus, ni fallor, ad Poriſmata. 


DE PORISMATIBUS. 347 


« manifeſtum eſt ex definitionibus. Dixerunt enim Theo- 
ma eſſe quo aliquid propoſitum eſt demonſtrandum; Pro- 
ema vero, quo aliquid propoſitum eſt conſtruendum; Po- 
na vero eſſe quo aliquid propoſitum eſt inveſtigandum. A 
eotericis autem immutata eſt haec Poriſmatis definitio, qui 
cc omnia inveſtigare haud potuerunt, ſed Elementis hiſce 
Jhibitis, oſtenderunt tantum quid fit quod quaeritur, non 
utem illud inveſtigaverunt. Et quamvis a definitione et ab 
ps rebus quae traditae ſunt redarguerentur, hoc tamen mo- 
o, ab accidente, definierunt. Poriſma eſt quod deficit hypo- 
kei a Theoremate Locali [hoc eſt, Poriſma eſt Theorema Lo- 
Nie deficiens five diminuta in hypotheſi ejus.] Hujus autem 
zeneris Poriſmatum Loca Geometrica ſunt ſpecies, quorum 
napna eſt copia in Libris de Analyſi; ac ſeorſim a Poriſma- 
ibus collecta, ſub proprus titulis traduntur, eo quod magis 
ifuſa et copioſa fit haec prae caeteris ſpeciebus. E Locis e- 
um quaedam plana ſunt, quaedam ſolida, quaedam linearia, 

praeter haec ſunt Loca ad medietates [ſive a mediis propor- 
bonalibus orta.] Accidit hoc etiam Poriſmatibus, propoſiti- 
nes habere conciſas propter difficultatem multarum rerum 
quae ſubintelligi ſolent ; unde evenit Geometras non paucos 
fr parte tantum rem perſpicere, dum ea quae inter oſtenſa 
magis neceſſaria ſunt haud capiunt. Multa autem ex 1s in 
una propoſitione minime comprehendi poſſunt, quia ipſe Eu- 
ides non multa in unaquaque ſpecie poſuerit, ſed ut ſpe- 
amen daret multae copiae, pauca ad principium primi libri 
poſuit ejuſdem omnino ſpeciei cum uberrima illa quae in 
pro libro habetur] Locorum ſpecie, ut decem ſint numero. 
ure has ¶ propoſitiones ſcilicet hujus ſpeciei ] una propo- 

1 2 
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. ſitione — poſſe animadvertentes , eam Ita _ 
bimus. 
Si quadrilateri cujus anguli oppoſiti vel ex . rel 
c Ad ͤeaſdem partes funt poſiti , lateribus produdtis] dat 
. * ſint in uno ipſorum tria puncta | interſectionum ſcilicet: 
vel ſi in quadrilatero cujus duo latera ſunt inter ſe paralle« 
* la [data ſint duo puncta interſectionum in altera parallel 
« rum;] caetera vero * praeter unam tangant rectam 


* Primum horum Pappus vocat àærior, alterum Tagurrior ; et ita videwr 
dx rior, ſcilicet ſchema, explicandum, quod fit figura quadrilatera in qua duo 
latera AD, CD vergunt ad partes contrarias iis ad quas vergunt reliqua dw 


F 
wr = 
F m. 
7 B 
A 
D 
4 A 1 


A, BC, hoc eſt vergunt nn ab iis. TTapurrior vero ſchema eſt fur: 
-quadrilatera in qua duo latera AD, CD vergunt juxta latera reliqua AB, CB 
five verſus eaſdem partes. Ita ut hiſce duabus figuris comprehenditur quiet 
figura quatuor laterum, quorum nulla ſunt inter ſe parallela. 

In quibuſdam lemmatibus Pappi in Poriſmata mentio fit Tv Tapanany, ſeilt 


* ps 
— Sores 


cet ſchematis, 3 eſt figura quadrilater cujus duo later ſunt parallels, ut 
ABCD i in appoſitis figuris. 


bj. e. Unum tangat unam, aliud tangat aliam ee poſitione datam, et i 


deinceps. 


* 
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,ofitione datam; etiam hoc tanget rectam poſitione da- 
am.“ Hoc autem de quatuor tantum rectis dicitur, qua- 
m non plures quam duae per idem punctum tranſeunt. In 
wolibet vero propoſito rectarum numero W quamvis 
na fit hujuſmodi propoſitio, viz, 

« $i quotcunque rectae occurrant inter ſe, nec plures quam 
duae per idem punctum; data vero fint puncta omnia in 
earum una, unumquodque autem punctum in alia tangat 
rectam poſitione datam.“ Vel generalius fic. © Si quotcun- 
que rectae occurrant inter ſe, neque ſint plures quam duae 
per idem punctum, omnia vero puncta interſectionum ſci- 
licet] in earum una data fint; reliquorum numerus erit nu- 
merus triangularis, cujus latus exhibet numerum puncto- 
rum rectam poſitione datam tangentium; quarum inter- 
ſectionum ſi nullae tres exiſtant ad angulos trianguli ſpatii 
[nullae quatuor ad angulos quadrilateri, nullae quinque ad 
angulos quinquelateri, &c. i. e. Univerſim, ſi nullae harum 
interſectionum in orbem redeant] unaquaeque interſectio 
reliqua tanget rectam poſitione datam. 

Euchdem autem hoc neſciviſſe haud veriſimile eſt, ſed 
rincipia ſola reſpexiſſe: nam per omnia Poriſmata non nifi 
ima principia, et ſemina tantum multarum et magnarum 
rum ſparſiſſe videtur. Haec autem juxta hypothefium dif- 
erentias minime diſtinguenda ſunt; ſed ſecundum differen- 
as accidentium et quaeſitorum. Hypotheſes quidem omnes 
ter ſe differunt, cum ſpecialiſſimae ſint: accidentium vero 
quaeſitorum unumquodque, cum fit unum idemque mul- 


s diverſisque hypotheſibus contingit “. 
Ex. gr. Multa ſunt Poriſmata quae diverſas hypotheſes habent, fed quae 


350 DE PORISMATIBUS. 


Taha itaque inquirenda offeruntur in primi libri prop 
tionibus : (in principio ſeptimi habetur * diagramma h 
ſpectans) Si a duobus punctis datis inflectantur duae n 
ad rectam poſitione datam, abſcindat autem earum un 
* recta poſitione data ſegmentum dato in ea puncto adjacen 
s auferet etiam altera ab alia rea ſegmentum datam habe 
% rationem.” 1, e. quod ad alterum ſegmentum habebit ratin 
&« eandem ration: quae ex hypotheſ; data ez. Deinde in ſubſeque 
tibus; ©* Quod punctum illud tangit rectam poſitione dati 
„Q uod ratio ipſius ... ad rectam . .. data eſt. Quod ratio i 
„ fins... ad partem abſciſſam data eſt. Quod hace red, 
< politione data eſt. Quod haec ad datum punctum very 
* Quod data eſt ratio ipſius . ad interceptam inter pun 
tum. .. et datum punctum. Quod data eſt ratio rechte. 
ad aliquam a puncto. . ductam. Quod data eſt ratio re 
„ anguli ** ad rectangulum contentum data et ipsà . . Cu. 
e hujus rectanguli unum latus datum eſt, alterum vero rt 
** onem habet datam ad rectam abſciſſam. Quod rectang 
* Jum hoc vel ſolum, vel una cum quodam dato ſpatio et 
& illud vero rationem datam habet ad partem abſciſſam. Quo 
& recta .. . una cum alia ad quam... eſt in ratione data, 
tionem habet datam ad interceptam inter punctum . td 
tum punctum. Quod contentum quidam data et rech. 
aequale eſt contento alia datà et interceptà inter puncun 
et datum. Quod data eſt ratio rectae .. atque etiam i 
9 fins . . ad interceptam inter punctum , . et datum. We 


omnia concludunt punctum aliquod tangere rectam poſitione datam; vel l 
tam aliquam vergere ad punctum datum. &c. 
0 *N on jam habetur. | 
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rea . aufert a poſitione datis — rectangulum da- 
aum comprehendentia. 


ada vero ut plurimum eadem ac in primo: praetereaque 
« © Quod rectangulum illud .. rationem habet datam ad 
partem abſciſſam, vel per ſe, vel adjuncto quodam dato rect- 
agulo, Quod data eſt ratio rectanguli content... et. 
ad partem abſciſſam. Quod data eſt ratio rectanguli con- 
tenti utraque . ... et... ſimul ſumpta, et utraque ipſarum... 
et.. etiam ſimul ſumptarum, ad partem abſciſſam. Quod 
contentum ipsa ... et utraque ipſarum .. et ... quae ad 
rctam , . . datam habet rationem; atque etiam contentum 
et illa quae ad ipſam datam habet rationem ſunt in da- 
u ntione ad partem abſciſſam. Quod data eſt ratio utri- 
_ .. .. ſimul ſumptae ad interceptam inter punc- 
et datum punctum. Quod datum eſt W 
contentum ipſis ,.. et 
la tertio libro plures ſunt hypotheſes de ſemicirculis, paucae 
nem de circulis et ſegmentis. Inquirendorum vero maxima 
affinis eſt praecedentibus. Inſuper vero haec ſeſe offe- 
ut, * Quod data eſt ratio rectanguli .. in ... ad rectan- 
gum . . in .. Quod data eſt ratio quadrati ipſius ... ad 
partem abſciſſam. Quod rectangulum contentum ipſis. ... 
ct.. acquale eſt rectangulo contentum data et intercepta in- 
ter punctum . et datum punctum. Quod quadratum ip- 
lus .., aequale eſt contento data .. et interceptà inter Cathe- 
um et punctum datum. Quod rectae .... . una cum illa 
ad quam ,,, datam habet rationem, ſimul ſumptae, da- 
lam habent rationem ad partem abſciſſam. Quod datum eſt 


ln ſecundo libro hypotheſes quidem diverſae ſunt. Inqui- 
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“ punctum aliquod, a quo fi ducantur rectae ad punch qu 
% vis ... continebunt illae triangulum ſpecie datum. Qu 
datum eſt aliquod punctum a quo ſi ducantur reqze 
puncta quaevis ... abſcindent illae e circulo aequales cirew 
* ferentias. Quod rea ... vel parallela erit poſitione dat 
&« v verget ad datum punc tum, vel cum quadam alla recta ye 
** ſus punctum datum vergente datum continebit angulun 
Habent autem tres Poriſmatum Libri Lemmata xxx 
Theoremata vero cLXxI. Hactenus Pappus. 


Perſpicuum eſt propoſitiones has omnes, primaà except 
omnino mancas et imperfectas eſſe. Paucas quidem mapr 
labore enucleavimus, ex quibus praeſtantiam Poriſmatun, i 
quam maxime eorum jactura Geometris deploranda ſit, di 
noſcere licet. Es 

Decem vero Loci qui in prima praecedentium Propo 
onum generalium continebantur, videntur fuiſſe hi qui f 
quuntur. | | 


LOCUSI. PROP. VII. 


« SI fuerint quatuor rectae quarum duae ſunt inter fe par 
„ lelae, et in una harum data ſint duo puncta interſection 
<< rel1qua vero interſectionum puncta praeter unum taugt 
rectas parallelas poſitione datas; tanget etiam hoc recht 

“ poſitione :datam,” | 


= Cas. x. Quando duae reliquae ex quatuor rectis funt et 
am inter ſe parallelae, hoc eſt quando quatuor rectac paral 
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ammum continent, et duo puncta interſectionum data 
nt in uno ex lateribus, unum vero reliquorum tangit rec- 
m poſitione datam, tanget et alteram rectam poſitione da- 
dit ABCD parallelogrammum, et data ſit in uno ex lateri- 
w puncta A, B, unum vero C ex reliquis tangat rectam EF 
tione datam; tanget et alterum D poſitione datam. 

Quoniam enim magnitudine data eſt recta AB, data erit et 
); et quoniam datus eſt angulus FEA, data erit ipſi aequa- 
na FCD. A puncto igitur C in recta poſitione data 
f ducta eſt recta CD magnitudine data in dato angulo FCD, 


fllelam ſcilicet ipſi EF. 

Ponatur igitur EG a puncto E oath ipſi AB, ita ut 
nQa B, G ſint ad eaſdem partes punctorum A, E; et du- 
atur GH parallela ipſi EF; erit GH recta quam tangit punc- 
um D; hoc eſt ſi per A, B ducantur quae- 

5 parallelae, quarum prima occurrat rec= C 3 

e EF in C, altera ipſi GH occurrat in D; N 
mda CD parallela erit ipſi AB. Aequian- „ VNN 

a enim ſunt EAC, GBD triangula, ut i- A B E G 
pur EA ad AC, ita eſt GB ad BD; eſt au- 

m EA aequalis ipſi GB, quia AB ipſi EG, igitur eſt AC ae- 
ulis rectae BD; et ſunt parallelae ; igitur parallela eſt CD 
pl! AB, 

Vel fi fiat EG aequalis ipfi AB, ut dictum fuit, et 3 
d deſcribatur parallelogrammum quodvis ABDC, tangat 


7 


t propterea punctum D tangit rectam poſitione datam *, pa- Prop. 37. 
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nem angulus ejus C rectam EF ; erit junta GD parallela 
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40. Dat. 


ut et CE, EB. Et quoniam aequales ſunt AE, EB ipſis DE 
EC altera alteri, et aequales continent angulos, erit © angulu 
ABC acqualis ipſi DCB. Parallela igitur eſt CD ipſi AB. 


ip EF. Eſt enim CD acqualis ipf (AB, hoc eſt recue) jg 
et ſunt parallelae; igitur parallelae ſunt EC, GD. 


BC, erit junta CD parallela ipfi AB. Eſt enim but AH ad HB 
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Cas. 2. Quando duae ex quatuor rectis ſunt parallelae, nt 
autem reliquae ; et data ſunt duo interſectionum pundz i; 
una parallelarum per quae tranſeunt rectae parallelae et po 
tione datae quas tangunt duo ex punctis reliquis; tanget « 
tertium punctum rectam poſitione datam. 
Sint quatuor rectae AB, CD, AD, BC quarum AB, CO ſu 
parallelae ; et data ſint puncta A, B, reli- 
quorum autem C, D, E unum C tangat 
rectam AF poſitione datam, aliud D tan- 
gat rectam BG poſitione datam ipſi AF pa- 
rallelam; tanget et reliquum E rectam po- 
ſitione datam. 

Quoniam enim nila eft ABDC, erit AE 
qualis ipſt ED; quoniam 1gitur AD ducta inter poſitione d 
tas parallelas AF, BG feta eſt in data ratione in puncto 
recta EH quae per E ducta eſt Parallela ipſis AF, BG, polit 
one data eſt *, 

. Bifariam 1 igitur ſecetur AB in H, recta HK ipſi AF pan 
lela erit ea quam tangit punctum E, hoc eſt fi per quodn 
punctum E in ipſa HK ducantur ad ipſas BD, AC rectae Al 


ita AE ad ED, et ita CE ad EB; aequales igitur ſunt AE, EV 
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vel 6 ducatur CD parallela et acqualis ipſi AB, et jungan- 
AD, BC fibi mutuo occurrentes in E; junRa EH parallela 
r ipi BD. Eft enim AE aequalis ipſi ED quoniam paralle- 
grammum eſt AB DC, et eſt _= E HB; igitur EH 
prallela beſt rectae AB. -- 4. 


| Cav. 3. Reliquis ut in Caſu 2. manentibus, non — 
nbae poſitione datae per puncta data. 

Sint AB, CD, AC, BD quatuor rectae quarum AB, CD fare 
iallelae, et in una harum AB data ſint duo interſectionum 
ua A, B, reliquorum autem trium C, D, E duo quaevis 
| tangant rectas poſitione datas inter ſe parallelas, viz. G 
ngat rectam FC, et E ipſam GE; eh et reliquum D rec- 
m poſitione datam. 

Quoniam enim eſt AF ad FG, ut ACad CE, hoc eſt ut BD 
(DE; et data eſt ratio AF ad FG, ip- 

e enim rectae datae ſunt, data erit ra- E 
jo BD ad DE. Igitur quoniam a dato Ae 4 
unto B ducta eſt- BE ad rectam GE. E” 
vlitione datam, et ſecta eſt BE in da- G FA H B 
kntione in puncto D; recta DH quae ee 

er puntum D parallela ducta eſt ipſi EG poſitione Junk erit d. 4 39. Dat. 
decetur igitur GB in H ita ut BH fit ad HG, ut AF ad FG, 

per H ducatur HK parallela ipſi. GE; erit HK recta quam 

anpit punctum D. Hoc eſt $i ad punctum quod vis E in recta 

E ducantur AE, BE quarum AE occurrit ipſi FC in C, BE 

ſro ipſi HK in D; juncta CD parallela erit ipfi AB. Eſt e- 

im AC ad CE, ut (AF ad AG, hoc eſt, ex conſtructione, ut 

A y 2 
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BH ad HG, hoc eſt propter un ue) B BD ad DE. [git 
eſt CD parallela ipfi AB. a7 

Vel ſi ducatur quaevis CD ipſi AB parallel, quae occum 
ipüs FC, HK in C, D, et jungatur AC 


- . + occurratque ipſi GE in E; erunt punc- r 


ta B, D, E in recta linea. Eſt enim, ex N 
conſtructione, BH ad HG, ut AF ad De 
FG, et, componendo, BG ad GH, ut . 
AG ad GF; reliqua igitur AB eſt add 
reliquam FH five CD, ut (AG ad GF, hoc eſt ut) AE ad Il 
In recta igitur linea ſunt puncta B, D, E. 

Vel fi ad quodvis punctum E in rea GE ducantur 4 
BE, quarum AE occurrit ipſi FC in C, et ad BE ducatur (l 
parallela ipſi AB; juncta DH parallela erit ipſis GE, FC. k 
enim BD ad DE, ut (AC ad CE, hoc eſt ut AF ad FG, hoce 
ex conſtructione, ut) BH ad HG; parallela igitur eſt DH rec 
tae GE, | 


LOCUS u. PROP. vnn. 


&* SI ſint quatuor rectae quarum duae ſint inter ſe parallela 
l et in harum una data ſint duo puncta interſectionum, du 
vero reliquorum tangant rectas poſitione datas, non auter 
4e inter ſe parallelas ; tanget et tertium punctum rectam pc 
« fitione datam.” | 


Cas. 1. Quando una ex rectis poſitione datis parallela el 
rectae in qua ſunt duo puncta data, 
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Sint quatuor rectae AB, CD, AC, BD quarum AB, CD ſunt 


m C, D, E unum C tangat rectam GF poſitione datam, ali- 
E tanget rectam EF poſitione datam et ipſi AB parallelam; 
get et tertium D rectam poſitione datam, 

ſungatur FD occurratque ipſi AB in H; quoniam igitur 
rallelae funt GH, CD, ut GH ad CD, ita eſt En ad FC, 
ita, propter GA, EF parallelas eſt AE 

EC, et ita) AB ad CD. Eft igitur E F | 
FH acqualis ipſi AB, data autem eſt = | 
B, quare et GH; datumque eſt punc- | D > 
m G, datum igitur eſt H; et datum GA HB 

| punctum FP, poſitione enim datae 

nt GE, EF; igitur recta HF quam tangit punctum D poſi 


ne data eſt, | 
Ponatur igitur GH aequalis rectae AB, ita ut puncta B, H 


F recta quam tangit punctum D; hoc eſt ſi ad quodvis 
unctum E in recta EF ducantur AE, BE quae occurrunt ip- 
GF, HF in C, D; juncta CD parallela erit rectae AB. Quo- 
am enim aequales ſunt GH, AB, erit GA aequalis ipſi HB; 
It autem, quia parallelae ſunt GB, EF, ut AC ad CE, ita 
A ad EF, hoc eſt HB ad EF, et ita eſt) BD ad DE. Paral- 
a igitur eſt CD ipſi AB. Et reliquae hujus Loci converſae 
revus 1 poſſunt. 


C45, 2. Quando duae poſitione datae rectae tranſeunt per 
and quae data ſunt in una parallelarum. 
int quatuor rectae AB, CD, AC, BD quarum AB, CD ſunt 


i ſe parallelae, et data fint puncta A, B; reliquorum au- 


nt ad eaſdem partes punctorum A, G, et HF jungatur; erit 
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237. I. 


eſt ut) triangulum BFD ad ipſum BEE. 


19. 5. 


ſum AFG, ita eſt (recta EF ad ipſam FG, 


Eft igitur AFG aequale iph BFG triangulo, quare et baſis A( 
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inter ſe parallelae, et data ſint puncta A, B; reliquorum : 
tem C, D, E unum C tangat rectam BF RS) datam, ali 


D tangat AF poſitione datam; tanget et punctum E rea, 
poſitione datam. 

Jungatur EF occurratque rectae AB in G; et quoniam o Brev 
parallela eſt ipfi AB, aequalia erunt ACD, BCD et propt | 
AFC, BED triangula. Eſt autem trian- qual: 
gulum AFC ad ipſum AFE, ut (reta AC F 
ad ipſam AE, hoc eſt ut BD ad BE, hoc N 


1 ef 
lla fu 


+ RF 
Eft igitur triangulum AFE aequale ipſi [*Q 
BFE. Ut autem triangulum AFE ad ip=2 A 


et ita eſt) triangulum BFE ad ipſum BFG. 


baſi GB eſt aequalis. Data autem eſt AB, igitur datum 
punctum G; et datum eſt punctum F, recta igitur GF qui 
tangit punctum E poſitione data eſt. 

Bifariam igitur ſecetur AB in G, et a GP, en 
haec recta quam tangit punctum E; hoc eſt ſi ducantur a 
quodvis in ea punctum E rectae AE, BE quae ipſis BT, 
oc:urrant in C, D punctis, erit juncta CD parallela ipſi AB 
Quoniam enim aequales ſunt AG, GB erunt triangula AG 
BEG ut et AFG, BFG aequalia, quare aequalia ſunt et Aff 


BEF triangula. Eſt autem triangulum AED ad ipſum AD r 
ut FED ad FBD triangulum, utraque enim ratio eadem el g 
rationi ED ad DB; et propterea b eſt triangulum AEF ad If i 


ſum AFB, ut AED ad triangulum ADB, hoc eſt ut recta E 
ad ipſam DB, Similiter oſtendetur triangulum BEE ad ipſum 
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4, et recta EC ad ipſam CA. Quoniam vero aequalia of 
L fant triangula AEF, BFE, ut AEF ad AFB, ita erit BFE. 
49 em AFB. Eft jgitur ED ad DB, ut EC ad CA, et paral- 
ant rectae CD, AB. | 2 
frevior hujus Demonſtratio Iberer i in Prop. 132. Lib. 7. 
ppi, quae eſt ejus Lemma 6. in Poriſmata. viz, Ponatur GH 
alis ipſi 1 et jungantur AH, HB; erit AHBF paralle- 
mummum d, ac propterea ut AE ad EC, ita (HE ad EF, et's ,. x; 
00) BE ad ED. Igitur eſt CD parallela ipfi AB. 22 29.7 
Alia hujus Loci converſa haec eſt; Si ducatur quaevis CD - 
callela ipfi AB, occurratque poſitione datis BF, AF in C, D, 
junctae AC, BD ſibi mutuo occurrant in E, recta erit linea 
we per G, F, E tranſit. Quoniam enim parallelae ſunt AB, 
) erit triangulum AEF aequale ipſi BEF, ut in Demonſtra- 
ne Loci oſtenſum fuit. Eft autem AE ad EC, ut (triangu- 
n AFE ad triangulum EFC, hoc eſt ut triangulum BFE ad 
em EFC, hoc eſt ut recta BF ad ipſam FC, five) HA ad FC. 
parallelae ſunt AH, CF, Sitar in recta linea ſunt puncta 
E, E. 


Cas, 3. Quando una tantum poſitione datarum tranſit per 
atum punctum in una parallelarum. | | 
dint quatuor rectae AB, CD, AC, BD quarum AB, CD fant 
ter ſe parallelae, et data ſint A, B puncta; reliquorum au- 
n C, D, E unum D tangat rectam AF poſitione datam, ali- 
E tangat rectam GF poſitione datam; danger et punctum 
tectam poſitione datam. 

Junta CF occurrat ipſi AB in H, et G ipfi CD in K. Et 
Fowam parallelae ſunt AB, CD, ut GB ad KD, ita eſt AG 
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ad CK; ut vero KD ad AG, ita CK ad GH; igitur e; ec c 
quali, ut BG ad GA, ita AG ad GH. Datae autem ſunt x 
GA, quare data eſt ratio AG ad GH; et data eſt AG, d 
igitur eſt GH, et datum erit punctum H. Poſitione aut 
datae ſunt AF, GF, quare punctum F datum eſt; rea 101 
FH quam tangit punctum C poſitione data eſt. 


Flat igitur ut BG ad GA, ita AG ad GH, et jungatur HS. 
erit haec recta quam tangit punctum C; hoc eſt ſi ad qui er 
vis punctum E in recta GF ducantur m ( 
AE, BE quae occurrant ipſis HF, AF E quu 


in C, D juncta CD parallela erit ipfi N 
AB. Hoc in Prop. 133. Lib. 7. Pappi, O 
ut ſequitur demonſtratur, quibuſdam, 2 
ut fecerat Commandinus in notis ſuis, 
ſuppletis; Ducatur ad FG recta AL | 
parallela ipſi CH, et LB jungatur. Quoniam igitur eſt ut l 
ad GA, ita (AG ad GH, et ita, propter parallelas AL, CH 
eſt) LG ad GF, aequiangula ſunt triangula BGL, AGF; at 
gulus igitur FAG eſt aequalis ipſi LBG, et propterea LB pa 
rallela eſt ipſi AD. Eſt igitur, propter parallelas AL, CH, 
AC ad CE ita (LF ad FE, et ita propter parallelas LB, AD et 
BD ad DE, et propterea parallela eſt CD ipſi AB. 
Et fi inveniatur punctum H, ut dictum fuit, et ducan 
AE, BE ad quodvis punctum E in recta GF, quraum BE « 
currat ipſi AF in D, et ad AE ducatur DC parallela ip Ab 
erunt puncta C, E, H in recta linea. 
Quoniam enim parallelae ſunt CD, AB, eſt DK ad KC, 
(BG ad GA, hoc eſt ut) AG ad GH; et permutando, KD ac 
AG, ut CK ad GH, Eſt autem KF ad FG ut (KD ad 46 
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c eſt ut) CK ad GH; aequiangula igitur ſunt triangula 
Kr, HGF; quare in recta linea ſunt C, F, H puncta. 


Cas. 4. Quando neutra poſitione datarum tranſit per da- 
m punctum in una parallelarum, nec una ipſarum . | 

retae in qua data ſunt duo puncta. 

Sint AB, CD, AC, BD quatuor rectae quarum AB, CD ſunt 
ter ſe parallelae, et data ſint puncta A, B, reliquorum au- 
m C, D, E duo tangant rectas poſitione datas, tanget et re- 
quum rectam poſitione datam. 

imo. Sint AB, CD, AC, BD quatuor rectae, ut dictum fuit, 

puncta C, D tangant rectas FC, GD poſitione datas et in- 

r ſe parallelas, tanget reliquum A E rectam poſiti- 
iſs datam. 

Ducatur EH parallela ipſi DG; et quoniam CFDG eſt pa- 

ll-logrammum, erit CD aequalis ipſi FG; K autem AB ad 
b, hoc eſt ad FG, ut (BE ad ED, 

e eſt ut) BH ad HG, et datae 
t AB, FG, data igitur eſt ratio 
Had HG; et data eſt BG, datum 
tur eſt punctum H, et eſt recta 
E parallela poſitione datae GD, 

re recta HE, quam tangit punc- 

n E poſitione data eſt. A BF G H 

Fat igitur ut AB ad FG, ita BH 
LHG, et per H ducatur recta HK parallela rectae GD, erit 

reta quam tangit punctum E, hoc eſt fi ad quodvis 

nclum E in HK ducantur AE, BE quae occurrant rectis 

b in C, D punctis, juncta CD parallela erit rectae AB. 
2 2 
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Eſt enim BH ad HG, ut BE ad ED, et quoniam ut 4} , 
FG, ita faQta eſt BH ad HG, erit per 12. aut 19. 5. AH 
HF, ut BH ad HG; igitur eſt AE 
ad EC, ut (BH ad HG, hoc eſt ut) 
BE ad ED, et propterea parallela eſt 
CD rectae AB. 
Et manente eadem Conſtructio- 
ne, ſi ſcilicet fiat ut AB ad FG, ita BH 
ad HG, et ducatur utcunque recta 
CD parallela ipſi AB, occurratque A 
poſitione datis FC, GD in C, D, et 
AC, BD ſibi mutuo in E, junta FH parallela erit reQae GI 
five FC. Eſt enim BE ad ED, ut (AB ad CD, hoc «: 
FG, et ita eſt, ex conſtructione) BH ad HG. Parallela igitu 
eſt EH rectae DG. 
2do. Non ſint poſitione datae inter ſe parallelae, ſcilicet in 
AB, CD, AC, BD quatuor rectae, quarum AB, CD ſunt inte 
ſe parallelae, et data ſint puncta A, B, reliquorum autem | 
D, E primùm duo C, D, quae ſunt in recta quae parallela c 
ipſi AB, tangant rectas poſitione datas HF, G; tanget et 
liquum punctum E rectam poſitione datam. 
Jungatur EF occurratque ipſis AB, CD in K, L. gin 
quoniam eſt AK ad KB, ut (CL ad LD, hoc eſt ut) my 
KG, componendo vel dividendo, aut dividendo inverſe, pe 
mutando, erit AB ad GH, ut BK ad KG; datae autem ſu 
AB, CH, quare data eſt ratio BK ad KG; et data eſt Gh, d 
tum igitur eſt punctum K; et datum eſt F, recta igitur k 
quam tangit puuctum E poſitione data eſt. | 
Fiat igitur ut AB ad GH, ita BK ad KG, et jungatur 


AL 
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+ haec recta quam tangit punctum E; hoc eſt fi ducantur 
NE ad punẽtum quodvis E in recta KF, occurrantque ipſis 
IF, CF in C, D; juncta CD parallela erit ipſi AB. Ducatur 
im ad EK recta G M parallela ipſi BE, et jungatur MH. 
uoniam igitur eſt BE ad GM, ut (BK ad KG, hoc eſt, ex 
aſtructione, ut) AB ad GH, permutando, erit ut BE ad BA, 
MG ad GH, et ſunt circa aequales angulos alternos, vel 
rum unus eſt interior et alter exterior ipſi oppoſitus, igitur 


nangulum ABE aequiangulum eſt ipſi HGM, et propterea 
ngulus BAE aequalis eſt ipſi G HM, quare parallela eſt MH 
e AE. Eſt autem, propter parallelas GM, EB, ut GF ad 
), ita (MF ad FE, hoc eſt, quia parallelae ſunt MH, AE 
a) HF ad FC; et, permutando, eſt GF ad FH, ut FD ad FC; 
fitur [2, G.] parallela eſt CD rectae GH, five AB. 

tt, manente eadem Conſtructione, qua ſcilicet facta eſt ut 
2 2 
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AB ad GH, ita BK ad KG, fi ducatur quaevis recta OD f 
rallela ipſi AB, occurratque poſitione datis HF, GF in 4 ) 
et junctae AC, BD ſibi mutuo occurrant in E, erunt pund in 
E, F, K in recta linea. 

Haec eſt Fropoſitio 128. Lib. — Pappi, quam demonſtr; tas, 
ut ſequitur. | 

Ducatur per G recta linea GM parallela ipſi DB, et juncta f 
ad M producatur. Quoniam igitur eſt ut AB ad GH, ita} 


G u c, 
e ih 
Ini 


ad KG; ut autem AB ad GH, ita eſt BE ad GM, quod du 
duabus ſunt n 2, ut igitur BK ad KG, ita BE ad G 


_ ® Longa explicatio quam adfert Commandinus in nota ſua B in pag. 240. 
et ſequente ad oſtendendam hanc proportionem erronea eſt et inepta. II ü 
nota C, ad verba quod duae duabus ſint parallelae” veretur ne haec ab al 
quo addita fint ; ſunt autem omnino neceſſaria, AK enim parallela eſt ip 
CD ex hypotheſi, at GM eſt parallela ipſi DB ex conſtructione, et ex prime 
horum ſequitur eſſe AB ad CD, ut BE ad ED, et ex altero eſſe CD ad HG, u 
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we eſt BE parallela ipſi GM, ergo recta linea eſt quae per 
K, M tranſit, et eſt punctum F in recta EM, igitur et 
ta E, F, K ſunt in recta linea. 

t in Caſ. 3. quando puncta C, D tangant rectas 25 
as, eadem fimiliter oſtendi poſſunt. 

Sint jam, in articulo 2do Caf. 4. puncta D, E quorum E 
neſt in recta CD quae parallela eſt ipſi AB, ea quae tan- 
nt rectas poſitione datas, ſcilicet tangat D rectam GF, et E 
um KF; tanget et C rectam poſitione datam. 

ſungatur enim CF occurratque ipſi AB in H, et EF occur- 
tipſis AB, CD in K, L, et quoniam parallelae ſunt AB, CD 
tut KB ad LD, ita AK ad CL; ut vero LD ad GK, ita 
Lad KH; 1gitur, ex aequali, ut KB ad GK, ita AK ad KH. 
atae autem ſunt KB, GK, quare data eſt ratio AK ad KH; 
data eſt AK, data igitur eſt KH, datumque erit punctum 
et datum eſt punctum F quia poſitione datae ſunt GF, KF, 
a igitur HF quam tangit punctum C poſitione data eſt. 
Fat igitur ut BK ad KG, ita AK ad KH, et HF jungatur, 
t haec recta quam tangit punctum C; hoc eſt, ſi ad punc- 
m quodvis E in recta KF ducantur AE, BE quae occurrant 
us HF, GF in C, D, juncta CD parallela erit rectae AB. Du- 
ur enim ad FK recta GM ipſi BE parallela, et jungatur 
Et quoniam eſt ut BK ad KG, ita AK ad KH, per 12. 
it 10. 5. erit AB ad GH, ut (BK ad KG, et ita propter pa- 
bels BE, GM, eſt) BE ad GM, et permutando, ut AB ad 


* — hoc eſt ut) DE ad GM; igitur, ex aequali, eſt AB ad HG, ut 


V. B. 4 Et permutando” wa notam B in textu ; Commandiai debet poni poſt 
Tom ita HG ad GK. | 
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BE, ita eſt HG ad GM; et ſunt circa aequales anguly; az 
HM, aequiangula igitur ſunt triangula ABE, HCM, u. 
gulus propterea BAE eſt aequalis ipſi G HM, parallela ig 
eſt MH ipſi AE. Eſt autem GF ad FD, ut (MF ad FE, qu 
parallelae ſunt GM, BE, et ita eſt) HF ad FC, et permuy 
do; igitur CD eſt ipſi AB parallela, [2. 6.] 
| Et ſi inveniatur punctum H, ut dictum fuit, et ducan 
AE, BE ad quodvis punctum E in recta KF, quarum BE « 
currat ipſi GF in D, et ad AE ducatur DC parallela ipſi Al 
erunt puncta C, F, H in recta linea. 
Quoniam enim parallelae ſunt CD, AB, eſt DL ad IC 
(BK ad KA, hoc eſt, ex conſtructione, ut) GK ad KH, « 
permutando, DL ad GK, ut LC ad KH. Eft autem LF 
FK, ut (DL ad GK, hoc eſt ut) LC ad KH; aequiangul i 
tur ſunt triangula CLF, HKEF, et in recta linea erunt C. I, 
puncta. | 


Cs. 5. Quando punctum in quo ſibi mutuo oce 
duae rectae poſitione datae, eſt in recta in qua data ſunt d 
puncta; caeteris ut in Caſ. 4. manentihus. - > 

Sint quatuor rectae AB, CD, AC, BD quarum AB, (Of 
inter ſe parallelae, et data ſint puncta A, B, et reliquorum\ 
D, E unum C tangat rectam FC poſitione datam, aliud Eta 
gat rectam FE poſitione datam, ſitque punctum F in red 
AB; tanget et punctum D rectam poſitione datam. 

Jungatur DF, et occurrat EF ipſi CD in G. Quoniam i 
tur poſitione datae ſunt FC, FG, et eſt CG parallela poſit 
datae AB, ſpecie datum eſt triangulum FCG ; data igitur e 
ratio FG ad GC, et data eſt ratio CG ad GD, eadem {cl 


dum D poſitione data eſt <. 


ita FK erit recta quam tan- 
tpunctum D; hoc eſt ſi a punc- 
A, B ducantur ad quodvis 
cum E in recta FG, rectae 
BE quae occurrant ipſis FH, 
in C, D, juncta CD parallela 
tip AB. Junctae enim EH, 
ocqurrant rectae AB in M, 
et AE, FE, BE occurrant ipſi 
Kin punctis O, L, P. Et quo- 
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1 datac AF ad FB, data igitur *eſt ratio FG ad GD, et · 9. Dat. 

| us eſt angulus FG; ſpecie igitur datum eſt ® triangulum 44. Dat. 
p, et datus erit angulus G FD. Poſitione autem data eſt 
punctumque F datum eſt; recta igitur FD quam tangit 


Ducatur igitur inter rectas FC, FG recta quaevis HL pa- 
lela ipſi AB, et ut AF ad FB, ita fiat HL ad quartam LK; 


m eſt MF ad FN, ut (HL ad LK, hoc eſt, ex conſtructio- 
,ut) AF ad FB, cite MA ad BN, ut AF ad FB; et prop- 419. f. 
r parallelas eſt HO ad PK, ut (MA ad BN, hoc eſt ut) AF 
Ib; igitur, permutando, ut HO ad AF, ita PK ad FB, et 
pterea ut HC ad CF, ita eſt KD ad DF. Parallela igitur 
iD ipſi HK, quare et ipſi AB. Et haec eſt Prop. 135. 
b.). Pappi, et Lemma ejus 9. in Poriſmata. 

kt, manente eadem conſtructione, fi ducatur quaevis AE 
ne occurrat ipſis FH, FG in C, E, et per C ducatur CG 
la ipſi AB, junctaque BE occurrat rectae CG in D; rec- 
ent linea quae per F, D, K tranſit. Eſt enim FL ad LH, 
ad GC; ut vero HL ad LK, ita, ex conſtructione, eſt 
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(AF ad FB, et ita) CG ad GD; igitur, ex aequali, ut E. 
LK, ita FG ad GD. In recta igitur ſunt F, D, K punch. 


T 


4D SINT quatuor rectae AB, AC, BC, DE quarum BC,) 
ſunt inter ſe parallelae, et ab interſectione alterutrius p, 
„ rallelae DE et alterius ex reliquis rectis puta a puncto! 
0 ducatur utcunque recta DF ad AC, et jungatur FB; an 
© Iiqua autem interſectione E ejuſdem parallelae ducatur H 
& ad rectam AB parallela ipſi FB; erit juncta GC paralle 
„ primo ductae DF.” 


Occurrat FD ipſi GE in K, et DE occurrat ipſi GC in H 
et quoniam parallelae ſunt BF, EG, ut FD ad DK, ita eſt l 
ad DG, et ita propter parallelas BC, 
DH eſt) CH ad HG. Quoniam igitur 
inter tres rectas FEC, DEH, KEG quae 
in uno puncto E conveniunt ductae | tr 
ſunt duae rectae FDK, CHG quae in 
eadem ratione ſectae ſunt in punctis 
D, H, erunt FK, CG inter ſe m_ Jua 
lelae. 


A LITE R. 

Quoniam parallelae ſunt GE, BF, ut GA ad AB, ine 
EA ad AF; ut vero BA ad AD, ita CA ad AE; igitur ex 4 
quali in proportione perturbata, ut GA ad AD, ita C ad 
AF, et permutando, ut GA ad AC, ita DA ad AF. Acquil 
gula igitur ſunt GAC, DAF triangula, quare angulus C6: 
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FL 
na, 


|: zequalis ipfi FDA, et propterea parallelae ſunt CG, FD. 


poriſmata Euclidis; plenius autem eam enuntiavimus. E- 
ganter Pappus Propoſitionem demonſtrat ut ſequitur, 
jungantur BE, DC, FG; erit triangulum DBE aequale tri- 
nzulo DCE ; commune apponatur triangulum DAE, ergo 
tum ABE toti CDA eſt aequale. Rurſus quoniam BF paral- 
Leſt ipſi EG, triangulum BFE aequale eſt triangulo BFG; 
uferatur AB F, reliquum igitur AB E reliquo AGF aequale 
fit; ſed triangulum AB E eſt aequale triangulo ACD, ergo 
ACD ipſi AGF eſt aequale; et communi appoſito trian- 
o ACG, fiet totum triangulum CDG aequale toti CFG; et 
ſt in eadem baſi CG; quare a CG ipſi DF eſt parallela. 

Cox. Et fi poſitione data fit recta DF, datumque fit punc- 
un C, reliquis manentibus, tanget punctum G interſectio ip- 
arum BD, EG rectam CG poſitione datam, nam CG ducta 
per datum punctum C parallela rectae DF poſitione datae. 
Una ex converſis hujus Propoſitionis eſt haec quae ſequi- 
ur; Si a duobus punctis B, C inflectantur duae rectae BF, 
et rurſus ab iiſdem inflectantur BG, CG; ab occurſu au- 
m F ducatur ad alterutrum ex ſecundo inflexis, puta ad BG 
hae a puncto B ducta eſt, rea PD parallela reliquae ex ſe- 
ndo inflexis CG; et ab occurſu G ſecundd inflexarum du- 
tur ad eam ex primo inflexis quae a puncto C duc eſt rec- 
GE parallela reliquae ex primò inflexis BF; ; junta DE pa- 
llela erit junctae BC. 

Quoniam enim parallelae ſunt FD, CG, erit triangulum 
WG aequale triangulo CFG; auferatur commune CAG, erit 


Aaa 


Hacc eſt Prop. 134. Lib. 7. Pappi, et Lemma ejus nonum 


* 39. 1. 


iquum CAD aequale reliquo GAF, Et quoniam pe . 
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ſunt GE, BF, erit triangulum BEF aequale triangulo BC 

et ablato communi BAF, erit reliquum BAE. aequale (reliqu 
GAF, hoc eſt) ipſi CAD; auferatur rurſus commune Da 

erit reliquum BDE aequale reliquo CED, et eſt in cadem uf 

9. 1. DE, igitur * parallela eſt DE rectae BC. 
Propoſitio haec nona non continetur in Pappi Propoſition 
generali. Videtur autem Propoſitionem aliquam cui inſervi 

bat, puta Corollarium praecedens, aut aliquod aliud fimil 
fuiſſe inter Poriſmata Euclidis. 


N. 
. | ant 

LOCUS UL. © Quando duae ex quatuor rectis ſunt pan 
| | “ Jelae, et data ſunt tria interſectionum puncta in una reli 
| 3 quarum; aliud vero punctum tangit rectam poſitione d 
tam; tanget et reliquum rectam poſitione datam.“ 


Sint quatuor rectae AB, Ab, BD, CE quarum BD, CE fu 
inter ſe parallelae, et in una reliquarum AB data fint tr 
puncta A, B, C, aliud vero D tangat rectam FD poſitione 
tam; tanget et reliquum punctum E rectam poſitione datan 

Quoniam enim eſt ut AB ad BC, ita AD ad DEF, et data 
fant AB, BC, data erit ratio AD ad DE. 
Igitur quoniam a dato puncto A ducta 


eſt AD ad rectam poſitione datam FD, di 
et in AD ſumptum eſt punctum E faci- N lata 
ens rationem AD ad DE datam, recta 2 \ 
EG quae per E ducta eſt parallela ipſi G F ABC 
*. 39. Dat. DPF data erit pofitione *, 95 | latan 
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Fat igitur ut AB ad BC, ita AF ad FG, er ducatur GE ipſi 
) parallela; erit GE recta quam tangit punctum E; hoc eſt i 
punctis B, C ducantur quaevis rectae inter ſe parallelae BD, 
E quae occurrant ipſis FD, GE in punctis D, E; erunt A, D, 
puncta in recta linea. Quoniam enim eſt ut AB ad BC, ita 

2d FG; invertendo, erit CB ad BA, ut GF ad FA, et com- 
cnendo vel dividends, ut CA ad AB, ita GA ad AF; igiturb e aut 19.5. 
CA ad AB, ita (GC ad FB, et ita) eſt CE ad BD, quia ae- 
hwangula ſunt triangula CE G, BDF; igitur in recta linea 

t A, D, E puncta. 
Et, manente eadem conſtructione, ſi a punctis B, C du- 
antur quaevis duae parallelae BD, CE quarum BD ipſi FD 
xcurrit in D, et junta AD occurrat rectae CE in E; ducta 
G parallela erit ipſi DF. Quoniam enim -propter parallelas 
AD ad DE, ut (AB ad BC, hoc eſt, ex conſtructione, ut) 

ad FG; erit < EG parallela rectae PF. ©2.6. 


ral 


r. XL 


0CUS IV. “ Quando nullae ex quatuor rectis funt inter 

ſe parallelae, et data ſunt tria interſectionum puncta in ea- 

rum una; duo vero ex reliquis punctis tangunt rectas po- 

ſtione datas ei in qua ſunt data puncta parallelas. Tanget . 
et reliquum punctum rectam poſitione datam.” 


dint quatuor rectae AB, AD, BE, CE, et in una ipſarum 
lata fint tria interſectionum puncta A, B, C; duo vero D, E 
x reliquis tangant rectas GD, HE poſitione datas, et ipſi AB 
allelas ; tanget et reliquum punctum F rectam pofitione 
Iatam, | | 

Aaa 2 


38. Dat, 


239. Dat. 
Ducatur igitur a puncto C rea quaevis CLM, occurat 
que poſitione datis GK, HE in L, M; junctae autem AL, B] 
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et KD data eſt; et data eſt AB, ratio igitur AB ad KD d 
eſt. Eſt autem AB ad KD, ut AF ad FD; et propterea rat 


tum F; hoc eſt ft ducantur BE, 


et ita BM ad MO, et ita eſt) BC ad OL, erit KD aequalis rec 


— 


Quoniam enim a dato puncto B ad parallelas HE, GK 
ſitione datas ducta eſt BE, data erit ratio BE ad EK, ig 
et ratio BC ad KD data eſt; data autem eſt recta BC, qu 


AF ad FD eſt data. Quoniam igitur poſitione data eſt GK) 
rea ipſi parallela per punctum F ducta poſitione data erit? 


ſibi mutuo occurrant in puncto : | 
N; parallela ipſi AB ducta per H E H 
N erit recta quam tangit punc- 


CE ad quodvis punctum E in 
recta HE, et occurrat CE ipſi 
GK in D, BE vero occurrat pa- 
rallelae ipſi AB per N ductae in 
F; erunt A, F, D puncta in recta lines, Occurrat enim BM 
ipſi GK in O, et quoniam ut BC ad KD, ita eſt (BE ad 


tac OL. Et eſt BF ad FR, ut (BN ad NO, hoc eſt ut) Ab ad 
OL, five KD, aequiangula igitur ſunt ABF, DKEF triangul 
et propterea in recta linea ſunt A, F, D puncta. 

Vel invento puncto N, ut dictum fuit, fi ducantur BE, C 
ad retam HE quarum CE occurrit ipſi GK in P, et juncta 
AD occurrit ipſi BE in F; erit junta FN parallela ipf Ab 
Erit enim BF ad FK, ut (AB ad KD, ſive OL, ut oſtenſum 
fuit, hoc eſt ut) BN ad NO; parallela igitur eſt FN ipſi KO, 
hoc eſt rectae AB. 


it [ 
nut 
c 
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PROP. XII. 


igi l | Wl 
qua 0CUS V. Quando una tantum rectarum poſitione da- 
<& arum parallela eſt rectae in qua data ſunt tria interfecti- 


rati onum puncta; reliquis ut in Loco 4to manentibus.” 


Sint quatuor rectae AB, AD, BE, CE, et in una ipſarum 
rat tz ſint tria interſectionum puncta A, B, C; reliquorum au- 
m D, E, F unum D tangat rectam GD poſitione datam ipſi 
 parallelam, aliud E tangat rectam GH poſitione —_— 
get et reliquum F poſitione datam. 

Occurrat enim juncta GF ipſi AB in K, et BE ipſi GD i in 
quoniam igitur eſt AB ad BK, ut (DL ad LG, hoc eſt 
) CB ad BH, et data eſt ratio CB ad BH, data erit ratio AB 
(BK; et data eſt AB, data 1gitur eſt | 
N, et punctum K datum; et datum 
ſtpunctum G; igitur recta GK quam 
git punctum F poſitione data eſt. 
Fiat igitur ut CB ad BH, ita AB 
| BK, et jungatur KG, erit haec 
quam tangit punctum F; hoc 
ll ſi ducatur quaevis CE, occurrat- 
je rectis GD, GH in D, E, 1 BE occurrat iph KG 
DF; erunt puncta A, F, D in rea linea. Eſt enim CB ad BH, 
t DL ad LG, quare et AB ad BK, eſt ut DL ad LG; et, per- 
utando, AB ad DL, ut (BK ad GL, hoc eſt ut) BF ad FL. 
elt BEL recta linea; in recta igitur ſunt A, FE, D puncta. 


A H BK 3 
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| CLE 7 7 A © 
LOCUS VI. © Quando quatuor rectae fibi mutuo ocer 
* runt, et data ſunt tria interſetionum puncta in una ipſi 
rum, duo vero ex reliquis punctis tangunt rectas poſitiy 
datas quae tranſeunt per duo ex datis punctis.“ 


Sint quatuor rectae AB, AD, BE, CE, et data ſint tr 
puncta A, B, C in una ipfarum, reliquorum vero D, E, 
num D tangat rectam poſitione datam BG, aliud E tangat pe 
ſitione datam AG ; tanget et reliquum F rectam poſitione de 
tam. 
Jungatur GF, -occurratque ipſi AB in H; per F ducatu 
rata parrallela eidem AB et occurrat ipſis AG, BG, CE in 
L, M punctis. Quoniam igitur eſt ut 
FM ad ML, ita AC ad CB, et ita KM G 
ad MF, erit ut FM ad ML, ita KM ad = & 
ME, et ita reliqua KF ad reliquum FL, 
et ita AH ad HB. Eſt igitur AH ad 7p; / Jp M 
HB, ut (KM ad MF, hoc eft ut) AC W 
ad CB; et data eſt ratio AC ad CB, A HB ( 
ipſae enim datae ſunt; data igitur eſt | 
ratio AH ad HB, et data eft AB, quare punctum H datunl 
eſt; et datum eſt G; recta igitur GH quam tangit punctun 
F poſitione data eſt. . 5 
Fiat igitur ut AC ad CB, ita AH ad HB, et HG jungatu, 
exit haec recta quam tangit punctum F; hoc eſt ſi a puncto 0 
ducatur quaevis DE oceurratque ipſis AG, BG in E, D, June 
taque BE occurrat ipſi HG in F; erunt A, F, D puncta i 
recta linea. 
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oniam enim eſt KM ad MF, ut (AC ad CB, hoc eſt ut 
2d HB, hoc eſt ut) KF ad FL; erit reliqua FM ad reli- 
In ML, ut (KM ad MF, hoc eſt ut) AC ad CB; et permu- 
do, ut FM ad AC, ita (ML ad CB, et ita) MD ad DC. Igi- 
ur in recta linea ſunt A, F, D puncta. Et haec eſt Prop. 
z. Lib. 7. Pappi, et Lemma ejus tum in Poriſmata. Vi- 
ua autem eſt non parum apud Commandinum, qui voces 
relqua ad religuam omiſit tanquam ſupervacaneas et corrup- 
s, minime autem ſunt ſupervacaneae, ſed paululum corrup- 
e integritati autem ſuae hic reſtituuntur. Figura etiam a- 
ud eum male delineata eſt, nam in ea E, G, C (cui in no- 
ta reſpondent E, F, B) non ſunt in recta linea, ut fieri de- 


. 


0CUS VI. “ Qaando una tantum ex rectis poſitione da- 
ts tranfit per datum punctum; caeteris ut in Loco 6te 
manentibus.“ 


dint quatuor rectae AB, AD, BE, CE, et data ſint puncta A, 
„C reliquorum vero D, E, — rectam poſitione 
= HDG, aliud E tangat rectam 
\ politione datam, quae tranſit per 
datum punctum A; tanget et reli- 
quum F rectam poſitione datam. 
jungatur HF, occurratque ipfi AB 
n K; per F ducatur MN parallela ipſi A BK C- Aa 
4b, et occurrat ipſis AH, GH, CE in 
WN. O. Quoniam igitur ut AB ad BC, ica ME ad FO; ut 
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vero FO ad FN, ita AC ad AG; ratio MF ad FN, hoc eſt +, 
tio AK ad KG, eadem erit rationi compoſitae ex rationih, 
AB ad BC, et AC ad AG, hoc eſt rationi rectanguli AB, x on 
ad rectangulum BC, AG; haec autem ratio data eſt, qu 
puncta A, B, C, G data ſunt. Data igitur eſt ratio AK ad K 
et data eſt AG, quare punctum K datum eſt; et datum et 
H, igitur recta HK quam tangit punctum F poſitione data el 
Flat igitur ut rectangulum AB, AC ad ipſum BC, AG, i 
rea AK ad ipſam KG, et jungatur KH; erit haec recta quan 
tangit punctum F; hoc eſt ſi ducatur quaevis CE occuraf 
que ipſis GH, AH in D, E, juncta ve- | quor 
ro BE occurrat KH in F; erunt puncta 


tac 


A, F, D in recta linea. Quoniam e- | . 
nim ratio MF ad FN, (hoc eſt ratio AK War 
ad KG,) eadem eſt ration rectanguli | t et 
AB, AC ad ipſum BC, AG, hoc eſt | nute 
rationi compoſitae ex rationibus AB 2 „ * I 


ad BC, et AC ad AG, Eſt autem ra- ſpec 
tio MF ad FN, eadem ei quae compoſita eſt earionibus MF 

FO, hoc eſt AB ad BC, et FO ad FN; igitur ablata commun 
ratione AB ad BC, erit reliqua ratio AC ad AG, eadem reli 
quae FO ad FN. Igitur, dividendo inverſe, et permutando laty 
erit CG ad ON, hoc eſt GD ad DN, ut AG ad * In red Ine, 
linea i r ſunt 77 858 A, F, D. 


PROP. XV. 


| LOCUS VIII «© Quando quatuor rectae ſibi mutuo occur fun 
e runt, nulla autem earum tranſit per punctum datum, I 
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t u te autem poſitione datae quas tangunt duo ex punctis oc- 
ubt -urrunt ſibi mutuo in recta in qua data ſint tria interſecti- 
A cum puncta.“ | 


Sint quatuor rectae AB, AD, BE, CE, et data ſint tria 
ma A, B, C; reliquorum autem D, E, F duo D, E tangant 
alas poſitione datas GD, GE quarum occurſus G fit in recta 
B. Tanget reliquum F rectam poſitione datamg. 

jungatur enim GF, et per F ducatur KF parallela ipſi AB, 
xcurratque rectis GD, GE, CE in H, K, L punctis. Igitur 
oniam data eſt ratio GB ad BC, data erit ratio KF ad FL.; 
quoniam data eſt ratio CA ad 
AG, erit et ratio LF ad FH data; 


0 quare data eſt ratio KF ad FI, * 9. Dat. 
N et ratio KF ad KH. Poſitione 
0 autem datae ſunt GH, GK, et eſt 
parallela poſitione datac AB; 
ſpecie igitur ® datum eſt triangu- > 43. Dat. 


um GK H, quare data eſt ratio 

Kad KH, et propterea ratio GK ad KF data eſt; et datus 

i angulus GK H, quare © ſpecie datum eſt triangulum GKF, * 44. Dat. 
latusque erit angulus K GF. Igitur, quia data eſt GK poſiti- 

ne, et datum eſt punctum G, recta GF poſitione data eſt. 
Qoniam vero ratio KF ad FH eadem eſt, (ut oftenſum 

at, rationi compoſitae ex rationibus GB ad BC, et CA ad 
ab, hoc eſt d) rationi rectanguli GB, AC ad ipſum BC, GA, 1 23. 
covertendo, erit KF ad KH, ut rectangulum GB, AC ad 1p- 

fun AB, GC. Ut igitur inveniatur recta GF, ducatur quaevis 

WI parallela ipſi AB, poſitione datis GE, GD occurrens in N, 

B b b 6 


S 


2 


* 


gulum GB, AC ad ipſum AB, GC; 


#23. 6. 


„ runt, earum autem nulla tranſit per punctum datum, IX 


M, et ſumatur in ea NO quae ad NM fit ut rectangulum 0 


ve AB, eſt igitur KF ad KH, ut 


LF ad FH eadem eſt rationi reliquae CA ad AG; et, comp 


puncta ſunt inter ſe parallelae, non autem rectae in qu 
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AC ad ipſum AB, GC; erit junta GO recta quam tang 
punctum F. Ducatur enim a puncto C quaevis CD, occur 
que poſitione datis GM, GN in D, E; et e BE * 00 
occurrat in F, erunt puncta A, F, 
D in recta linea. Ducatur per F 


recta KHFL parallela ipſi NO fi- 


(NO ad NM, hoc eſt ut) rectan- 


et, convertendo, ut KF ad FH, ita 
rectangulum GB, AC ad ipſum 
BC, GA. Ratio igitur KF ad FH, hoc eſt ratio compoſita« 
rationibus KF ad FL, et FL ad FH, eadem eſt d rationi con 
poſitae ex rationibus GB ad BC, et CA ad AG, quarum rat 
KF ad FL eadem eſt rationi GB ad BC; ratio igitur reliq 


nendo permutandoque, ut HL ad GC, hoc eſt ut HD ad] 


ita HF ad GA; et parallelae ſunt HF, GA, igitur puncta / 
F, D ſunt in recta linea. 


PB : 44, 


LOCUS IX. © Quando quatuor rectae ſibi mutuo occur 


tae autem poſitione datae quas tangunt duo interſectionun 


funt data puncta.“ 
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Sint quatuor rectae ABC, ALK, BLH, CKH, et data ſint 
interſectionum puncta A, B, C in una earum, reliquo- 
um vero H, K, L unum H tangat rectam FH poſitione da- 
m, aliud K tangat rectam EK poſitione datam et ipſi FH 
allelam; tanget et reliquum L rectam poſitione datam. 

per punctum L ducatur recta LM parallela ipſi AB occur- 

tque ipſis FH, EK, CH in punctis M, N, O. Et quoniam 
ML ad LO, ut FB ad BC; et ut LO ad LN, ita eſt AC ad 
E; ratio ML ad LN (quae compoſita eſt ex rationibus ML 

Lo, et LO ad LN,) eadem * erit ei quae compoſita eſt ex G. 5. 
tionibus FB ad BC, et AC 
| AF, hoc eſt eadem erit bra- 
on rectanguli FB, AC ad 
dangulum BC, AE. Data 
tem eſt ratio rectangulorum 
ua ipſorum latera data ſunt; 
gitur data eſt ratio rectae ML 
dipſam LN. Ad AB duca- 
r LD parallela ipſis FH, | 
K, et quoniam eſt ut ML ad LN, ita FD ad DE, data erit 

tio FD ad DE; et data eſt recta EF, punctum 1gitur D da- 

im ot, quare recta DL, quae parallela eſt © poſitioni datae, 31. Dat. 
ata crit poſitione. Poſitione igitur data eſt recta DL quam 

angit punctum L. 

iat igitur ut rectangulum FB, AC ad ip BC, AE, ita 

ta FD ad ipſam DE, et per D ducatur DL parallela rectae 
EA, crit haec recta quam tangit punctum L; hoc eſt ſi du- 

nur quaevis AK occurratque ipſis DL, EK in L, K, junctae 

B b b 2 


! 
3 
x 
' 
i 
ö 
' 


AC ad ipſum BC, AE, hoc eſt, ex conſtructione, rationi) re 


FE, ita eſſe rectangulum HB, CD ad HD, BC.“ 
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vero BL, CK ſibi mutuo occurrant in H, junQa HF parzjg 
crit ipſis DL, EK. | | 
-  Ducatur enim LN parallela rectae AB, et CH, EK, FH in 
LN occurrant in punctis O, N, M. Igitur, ut in analyſi, of 
tendetur ratio ML ad LN eadem eſſe rationi (rectanguli F 


tae FD ad ipſam DE. Et eſt LN aequalis ipſi DE, igitur Il 
aequalis eſt ipſt DF, et ſunt parallelae, quare recta FMH ja 
rallela eſt ipſi DL. 

Loco decimo inſervit Prop. 129. Lib. 7. Pappi, quae 
Lemma ejus 3. in Poriſmata, ut et Prop. 1 30. quae eſt Len 
ma ejus 4. Hae igitur praemittendae ſunt. 


P R O P. XVII. 
Quae eft PRO. cxxix. Lis. 7. PApri. 


« SI in tres rectas lineas AB, CA, AD in eodem puncto con 
e venientes ducantur duae rectae lineae HE, HD; dico 
* retangulum quod continetur HE, GF ad contentum HG 


Ducatur per H quidem recta linea KL parallela ipſi FG, 
DA, AB cum ea conveniant in punctis K, L; per L. vero di 
catur LM parallela ipfi DA, et cum EH conveniat in M. Ita 
que quoniam ut EF ad FA, ita EH ad HL; ut autem AF al 
FG, ita LH ad HM, ita enim eſt HK ad HG in parallelo ſt | 
licet ſchemate; + igitur, ex aequali, ut EF ad FG, ita EH ad 


+ Viz. eſt AF ad FG, ut HK ad HG in parallelo fchemate AFCHER, et! 
ad HM, ut HK ad HG in parallelo LHK GM. Unde patet Commandinun 
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. quare rectangulum HE, GF aequale eſt ipſi EF, HM. 
aliud rectangulum eſt HG, FE; ut 
tur rectangulum HE, GF ad ipſum 
G, FE, ita eſt rectangulum EF, HM 
] ipſum HG, FE, et ita eſt recta MH 
| plan HG, et ita LH ad HK. Ea- 
m ratione Þ et ut LH ad HK, ita rect- 
zulam HB, CD ad ipſum HD, BC. 
d ut LH ad HK, ita oſtendimus eſſe 
angulum HE, GF ad ipſum HG, FE; 
tigitur rectangulum HE, GF ad HG, FE, ita erit rectan- 
uum HB, CD ad ipſum HD, BC. | 


— 


Per compoſitam vero rationem oſtendetur hoc modo. 


Cuoniam ratio rectanguli HE, GF ad rectangulum HG, 
E compoſita eſt ex ratione HE ad EF, et ratione FG ad GH, 
que eſt ut HE ad EF, ita HL ad FA; ut autem FG ad GH, 
HA ad HK; erit ratio, rectanguli HE, GF ad ipſum HG, 
L compoſita ex ratione HL ad FA, et ratione FA ad HK; 


m intellexifſe quid ſignificatur parallels ſc. ſchemate ; in nota enim ad B in 
eg putat verba textus Graeci mutanda eſſe, quae quidem recte 
nt, | 

f Commandinus hoc diflimili admodum ratione et prolixe oſtendit ad no- 
n Gin commentario ad hanc Propoſitionem; ſimili autem ratione ita oſten- 
ur, Occurrat LM ipſi BH in N; et quoniam eſt BC ad CA, ut BH ad HL; 
tem AC ad CD, ita LH ad HN; utraque enim ratio eadem eſt rationi 
M ad HD in parallelis figuris KHD AC, KHLND ; erit, ex aequali, BC ad 
brut BH ad HN; quare rectangulum HB, CD aequale eſt ipſi NH, BC. 
aud rectangulum eſt HD, BC, igitur ut rectangulum HB, CD ad rect- 
gulum HD, BC, ita eſt rectangulum NH, BC ad ipſum HD, BC, et ita eſt 
n N ad ipſam HD, et ita LH ad HK. 
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haec autem ratio compoſita eadem eſt rationi LH ad Hk. 
1gitur rectangulum HE, GF ad rectangulum HG, FF, ute 
LH ad ipſam HK. 

Eadem ratione * et ut rectangulum HB, CD ad rectang 
lum HD, BC, ita recta LH ad ipſam HK; ut ipitur req; 
gulum HE, GF ad rectangulum HG, YT ita rectangul 
HB, OD ad ipſum HD, BC. 


P R OP. XVII 
Quae eſt PROP. cxxx. Ls. 7. PA PPI, fed plenius enuntiat 


S] in recta linea fuerint ſex puncta A, B, C, D, E, F. & 
* tribus ipſorum A, B, C ducantur tres rectae ALK, BL 
*© CKH ſibi mutuo occurrentes in punctis L, K, E, et june 
* LD, KE conveniant in G; fueritque ut reQangulum . 
© BC ad rectangulum AB, CF, ita rectangulum AF, DE. 
« ipſum AD, EF; erunt puncta H, F, G in recta linea, 


Quoniam enim eſt ut rectangulum AF, BC ad ipſum i 
CF, ita rectangulum AF, DE ad ipſum AD, EF, erit, perm 
tando, ut rectangulum AF, BC ad ipſum AF, DE, hoc 1 
recta BC ad ipſam DE, ita rectangulum AB, CF ad plu 
AD, EF. Sed ſi per K ipſi AD parallela ducatur KM quae i 
BH occurrat in N, ratio BC ad DE compoſita erit ex ratio! 
BC ad KN, et ratione KN ad KM, et inſuper ex ratione K 
ad DE. Ratio autem rectanguli AB, CF ad reQtangulum: 


* Eſt enim rectangulum HB, CD ad rectangulum HD, BC in ratione con 
poſita ex rationibus HB ad BC, et CD ad DH, hoc eſt ex rationibus LN: 
CA, et CA ad HK quae eadem eſt rationi LH ad HK. 
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compoſita eſt ex ratione BA ad AD, et ratione CF ad FE; 
"munis auferatur ratio BA ad AD, eadem ſcilicet ration 
Kad KM, erit reli- 
n ratio CF ad FE ea- 
m ei quae compolita 
tone BC ad KN, 
elt ratione CH ad 
x et ratione KM ad 
|, hoc eſt ratione KG 
0E. Per E ipſi CH 
rallela ducatur EX, 
juncta HG ipſi oc- | 
mat in X, et ratio CF ad FE, quae compoſita oſtenſa eſt ex 
tone CH ad HK, et ratione (KG ad GE, hoc eſt ratione) 
ad EX, eadem erit ration: CH ad EX. Quoniam igitur 
| CF ad FE, ut CH ad EX, et eſt CH ipf EX parallela, recta 
t linea quae tranſit per H, X, F, et propterea H, F, G e- 
nt in recta line.? 


In enuntiatione Propoſitionis apud Commandinum habetur, Sit de- 
rihtn fgura ABCDEFGHKLMNX ;” imperite autem addit tres ultimas li- 
ts MNX, quas fatetur non eſſe in Graeco codice; minime enim ſpectant ad 
untiationem ſed ad conſtructionem quae neceſſaria eſt demonſtrationi. Or- 
em autem quorundam in fine demonſtrationis mutavimus, perſpicuitatis 
un. Ia textu autem Commandini in pag. 243. 4. Lib. 7. Pappi, in linea p ta 
ine demonſtrations pro CE lege GE; et in 3tia et 2da linea ab eodem fine, 
Mt rerba © CH ad EX,” legendum eſt, igitur proportio CF ad EF eadem eſt 


o » ad EX; cum vero CX ipſi EX parallela ſit, recta erit linea quae 
ant, &c. | | 
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1 
LOCUS X. Quando duſae rectae poſitione datae non 5, 


inter ſe parallelae, neque ſibi mutuo occurrunt in rech! 
qua data ſunt tria puncta, caeteris ut in Loco 9. manent 
„ bus. Atque Locus hic omnium maxime eſt generalis,” 


Sint quatuor rectae ABC, BLH, CK, et data fir 
tria interſectionum puncta A, B, C in una earum, reliqug 
rum vero H, K, L unum L tangat rectam GD. poſitione d 
tam, aliud K tangat rectam GEK poſitione datam; tanget 
reliquum H rectam poſitione datam. 

Jungatur enim GH occurratque rectae AB in F et red. 
AK in O. Quoniam igitur ad tres rectas GL, GK, GO in « 
dem puncto G conve- 
nientes, ductae ſunt 
duae rectae AO, AF, e- 
rit, per Prop. 129. Lib. 
7. Pappi, quae eſt 17. 
hujus, ut rectangulum 
AL, KO ad ipſum AO, 
LK, ita rectangulum 
AF, DE ad ipſum AD, 
EF. Rurſus quoniam 
ad tres rectas HB, HC, HF ductae ſunt duae AO, AF, pe 
eandem Prop. erit ut AL, KO rectangulum ad AO, KL, ita 
AF, BC ad rectangulum AB, CF. Ut igitur rectangulum 
AF, BC ad ipſum AB, CF, ita AF, DE ad reQangulum AD, 
EF, et, permutando, ut rectangulum AF, BC ad ipſum f, 
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. hoc eſt ut recta BC ad ipſam DE, ita rectangulum AB, 
ad ipſum AD, EF. Data autem eſt ratio rectae BC ad rec- 
m DE, ipſae enim datae ſunt, data 1gitur eſt ratio rectan- 

AB, CF ad ipſum AD, EF; et data eſt ratio lateris AB ad 
is AD, quia ipſa data ſunt, igitur ratio reliqui lateris CF 
{reliquum EF data eſt *; data autem eſt recta CE, quare 
dum F datum eſt, et datum eſt punctum G, igitur recta 
F quam tangit punctum H datum eſt. | 

Ad inveniendum autem punctum F, invenienda eſt ratio 
uam habet CF ad FE, quae, ut conſtat ex 65. Dat. eadem eſt 
moni quae compoſita eſt ex ratione AD ad AB, et ratione 
Cad DE, haec autem ratio compoſita eadem eſt rationi rect- 
ul AD, BC ad rectangulum AB, DE. Fiat igitur ut rect- 
ngulum AD, BC ad ipſum AB, DE, ita recta CF ad ipſum 
|, et jungatur punctum inventum F et punctum G, erit GF 
ea quam tangit punctum H; hoc eſt ſi a puncto A duca- 

r quaevis recta AL et rectis GD, GE occurrat in punctis 
, K, junctae autem BL, CK ſibi mutuo occurrant in , in 
da linea erunt puncta H, F, G, ſive punctum H erit in 
eta GF. 

Gm enim rectangulum AF, BC eſt ad rectangulum 
, 30, ut (recta AF ad ipſam AD, hoc eſt ut) rectangulum 
a, DE a ipfum AD, DE; ut vero AD, BC rectangulum ad 
2 AB, DE, ita, ex conſtructione, eſt (recta CF ad ipſam 
l et ita eſt) rectangulum AB, CF ad ipſum AB, EF; quare, 
mutando, et per 1. 6. ut rectangulum AD, BC ad ipſum 
ab, CE, ita eſt (recta DE ad ipſam EF, et ita eſt) rectangulum 
AD, DE ad ipſum AD, EF; ut vero rectangulum AF, BC ad , cr. 4, or. 
plum AD, BC, ita oſtenſum fuit rectangulum AF, DE ad av,x AD, ar. 
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rectangulum AD, DE; igitur, ex aequali, ut retangulun 
BC ad ipſum AB, CF, ita eſt rectangulum AF, DE ad ip cur! 
AD, EF. Ergo, per Prop. 130. Lib 7. Pappi, quae eſt 18. cur! 
jus, in recta linea ſunt puncta H, F, G. 


Locus vero decimus brevius oſtendi poteſt modo quo e | rec 
olim oſtendimus in Philoſophicis Tranſactionibus anni 171 
No. 377. ita ſcilicet, manente eadem enuntiatione, ut in pr: 
miſſis. 
Per punctum H ducatur recta HM parallela ipfi AB, 
curratque ipſis GD, GE, AL in M, N, O punctis. Et quo 
am propter parallelas eſt MH ad HO, ut DB ad BA, ut ve 
OH ad HN, ita AC ad CE, erit ratio MH ad HN, quae fc 
cet compolita eſt ex ratione MH ad HO, et ratione OH a 
HN, eadem ei quae compoſita eſt 
ex ratione DB ad BA et ratione AC M N H 
ad CE, hoc eſt rationi rectanguli 
AC, BD ad ipſum AB, CE. Data C NY 
autem eſt ratio rectangulorum quia L A 


 1pſorum latera data ſunt; igitur da- | 1 


ta eſt ratio rectae MH ad ipſam A B CD 
HN. Occurrat juncta GH ipſi AB in 
F, et quoniam eſt MH ad HN, ut G 
DF ad FE, data erit ratio DF ad FE, 
et data eſt recta DE, punctum igitur F datum eſt, et datu 
eſt punctum G; poſitione 1 igitur data eſt rea GF quam tall 
git punctum F. 
| Fiat igitur ut rectangulum AC, BD ad ipſum AB, CE, i 
recta DF ad ipſam FE, et jungatur GE, erit haec reQa TY 
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pit punctum H; hoc eſt ſi ducatur quaevis recta ALK quae 
currat ipſis GD, GE in L, K, et junctae BL, CK ſibi mutuo 
ccurrant in H, erunt H, F, G puncta in recta linea. 

idem enim ut in analyſi conſtructis, erit, ut in ea oſten- 
neſt, ratio MH ad HN eadem (rationi rectanguli AC, BD 
| retangulum AB, CE, hoc eſt, ex conſtructione, ) ration 

ie DF ad ipſam FE. Igitur, dividendo, vel componendo, 
tio MN ad NH, eadem erit rationi DE ad EF, et permu- 
udo, crit MN ad DE, hoc eſt NG ad GE, ut NH ad EF; et 
[NH parallela rectae EF, igitur in recta linea ſunt puncta 
J G. 

Et ſi ad rectam inventam GF inflectantur utcunque a 
undtis B, C retae BH, CH quae poſitione datis GD, GE oc- 

ant in punctis L, K; erunt A, L, K puncta in recta linea. 
per punctum enim H ducatur MH parallela rectae AB, 
curratque ipſis GL, GK in M, N et junctae AK, et fi opus 
rodutae, in O. Igitur propter parallelas eſt MH ad HN, ut 
Fad FE; ratio autem MH ad HN compoſita eſt ex ratione 


[Had HO, et ratione OH ad HN; et ratio DF ad FE, ex 


nſtructione, compoſita eſt ex ratione DB ad BA, et ratione 
Cal CE; igitur ratio compoſita ex ratione MH ad HO, et 
one OH ad HN eadem eſt rationi compoſitae ex ratione 
o ad BA, et ratione AC ad CE, quarum ratio OH ad HN 
adem eſt, propter parallelas, rationi AC ad CE; reliqua igi- 
rratio MH ad HO, eadem eſt reliquae DB ad BA. Permu- 
ando igitur ut MH ad DB, hoc eſt ut HL ad LB, ita HO 
1BA; et rurſus, permutando, ut HL ad HO, itaLB ad BA, 
ſunt circa aequales angulos alternos ; aequiangula igitur 
| Cc c 2 
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ſunt HLO, BLA triangula, quare in recta ſunt A, L, 0, WA 
propterea A, L, K puncta. 

CoR. 1. Patet rectam FG quae Locus eſt punctorum H 
hac Propoſitione tranſire per punctum G occurſum ſcile 
rectarum GD, GE quae poſitione datae ſunt; et propterei 
inveniatur punctum aliquod H in loco, quod fiet ducendo u. 

cunque a puncto A rectam AL quae occurrit poſitione dat 
GD, GE in L, K et jungendo BL, CK quae fibi mutuo 0 
currunt in H, erit junta GH recta quae eſt Locus invenicr 
dus. Simile autem tenet in praecedentibus poſt Prop. 7. « 
cepto 9. 

Cor. 2. Ex his Problema ſequens facile ſolvitur; Dat 
tribus punctis A, B, C in recta linea, datisque poſitione tn 
bus rectis GD, GE, PQ inter ipſas ponere triangulum cu 
latera vergent ad tria puncta data. 

Factum puta, ſitque triangulum HKL cujus angulus Hi 
in recta PO: K in rea GE, et angulus L in recta GD, el: 
tera KL, HL, HK vergant ad punc- | 
ta data A, B, C, Et quoniam qua- M * 
tuor ſunt rectae AB, ALK, BLH, 00 
CKH, et data ſunt tria puncta in- 

ſectionum A, B, C in una ipſarum, Ut 
reliquorum autem H, K, L duo K, 
L tangunt rectas poſitione datas 
GE, GD reliquum tanget rectam 
poſitione datam per hanc Propoſiti- 
onem. Inveniatur 1gitur haec rea, 
quae fit GF, per Cor. 1. hujus, et ipſi occurrat tertia poſitiont 
data PQ in , et jungantur BH, CH quae occurrant jpſis GD 
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u, K; erit HKL triangulum inveniendum, recta enim 
| rergit ad punctum A per ſecundam partem Propoſitionis 


5 0 


m H 
ſcili 
terer 
do u 
e dat DATIS poſitione duabus rectis lineis AB, CD ſibi mutuo 
U 0 occurrentibus in E, ad ipſas a dato puncto F ducere duas 
enier retas FCA, FBD et facere rectangula AE, EB, CE, ED con- 
tenta abſciſſis inter ductas et punctum E datis ſpatiis ae- 


jus. 
XX. 


Ne oſtendit uſum Poriſmatum in ſolutione Problematum. 


qualia,” 


factum fit, et jungatur FE, fit autem rectangulum FE, 
G aequale dato | 
Mangulo AE, 
5, et rectangu- 
n FE, EH ae- 
ule dato rect- 
ulo CE, ED. 
Quoniam 1g1tur 
olitione et mag- 
tudine data eſt 
E, poſitione et 
nagnitudine da- 
ae erunt rectae 


G | G,EH of - prop- 
ter aequalia rect- 
aa agula puncta A, 


5 h, G erunt in circulo, ut et puncta G F, D, H in alio cir- 


* 61. Da 


CCC ⁵˙ AAA CD CEE EC 
— — — 1 
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dconv. 35. 3. 


© 16. 1. 


et magnitudine data eſt, punctum K tangit circumferenti 


_ edit. Glaſguae 1749. A tribus autem punctis datis in red 


2 61. Dat. 


qualis erit angulo FBA in eodem ſegmento ; et ſimiliter x 
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culo®; occurrant junctae GA, HC in K, et angulus CA Nei 


angulus FHC aequalis ipſi FDC, quare et angulus GKH 
angulo BED aequalis erit ©. Et quoniam recta GH poſitig 


poſitione datam per Prop. 2. Lib. 1. Loc. Planorum Apollon 


linea F,G,H duc- | 

tae ſunt tres rec- | | ent, 
rae FA, GA, HC ale 
et ipſarum duae Me 
interſectiones A, Fat 
C tangunt rec- nt 


tas poſitione datas Bo 
EB, ED, rehqua n 
igitur interſectio 

K tanget etiam 

rectam poſitione | 
datam per Prop. und 
19. pracceden- n 
tem. Idem au- | 
tem puncum K 
oſtenſum eſt tangere circumferentiam poſitione datam, d Jun 
tum igitur eſt punctum K, et datum eſt G, quare recta GK p A0 
ſitione data eſt; et poſitione data eſt recta AF, punctum ig 
tur A datum eſt, et datum eſt E, et propterea recta AE mag 
nitudine data eſt. Et datum eſt rectangulum AE, EB, rect 
igitur EB magnitudine data eſt *, ſed et poſitione, quare de- 
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n et punctum B, et datum eſt F, rectae igitur FA, FB po- 
zone datae ſunt. | 


Componetur vero ita. 


A puncto F ducatur utcunque recta FL occurratque poſiti- 
xe datis AB, CD in L, M punctis, et jungantur LG, MH 
we ſibi mutuo occurrant in N, et ſuper GH deſcribatur ſeg- 
entum circuli quod capiat angulum dato angulo BED ae- 
alem, et circumferentiae hujus occurrat juncta EN in K, 
ncta vero GK occurrat rectae BE in A; denique fiat rect- 
wzulum AE, EB aequale dato rectangulo FE, EG, et jun- 
tur FA, FB; erunt hae rectae inveniendae, hoc eſt ſi FA, 
B occurrant rectae poſitione datae CD in punctis G, D, erit 

ngulum CE, ED aequale dato rectangulo FE, EH. Recta 
mim EN, per Corollarium 1. Propoſitionis praecedentis, eſt 
eus inveniendus, et propterea punctum K erit in recta HC, 
m quoniam recta FA occurrit poſitione datis AB, CD in 
unctis A, C, junctae GA, HC fibi mutuo occurrent in puncto 
Cctae EN, rectae vero GA, EN ſibi mutuo occurrunt in punc- 
ok, quod propterea erit in recta HC. Quoniam vero rect- 
ngulum AE, EB aequale eſt ipſi FE, EG, erunt A, F, B, G 
uncta in circulo, quare aequales ſunt anguli FBA, FGA, et, 
x conſtructione, aequales ſunt anguli BED, GH, aequales 
tur ſunt anguli BDC, five FDC, et GH K, ſive FHC; et 
ropterea in circulo ſunt F, D, H, C puncta. Rectangulum 
tur CE, ED aequale eſt dato rectangulo FE, EH. 
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Sequitur Pappi Propoſitio ſecunda generalis, qua illud qu an 
de quatuor tantum rectis lineis in prima enuntiaverat,, 
quotcunque extendit. | 


PROP. XXI. 


** SI quotcunque rectae lineae occurrant inter ſe, nec pu e 
. ** quam duae per idem punctum; data vero ſint puncta or peru 
* nia in earum una, unumquodque autem punctum in al 
o tangat rectam poſitione datam; vel generalius fic, {i quot 
* cunque rectae occurrant inter ſe, neque ſint plures qui 
© duae per idem punctum, omnia vero puncta in carum un 
* data ſint; reliquorum numerus erit numerus triangulari 
“cujus latus exhibet numerum punctorum rectam poſition 
„ datam tangentium; quarum interſectionum ſi nullae tre jane 
« exiſtant ad angulos trianguli ſpatii [*nullae quatuor ad an 
gulos quadrilateri, nullae quinque ad angulos quinquela 
& teri, &c. 1. e. Univerſim, ſi nullae harum interſeRionum 1 joun 
orbem redeant; ] n interſectio reliqua tanget rec 
am poſitione datam.“ 
Explicatio ſecundae Propoſitionis. 

Obſervandum eſt, numerum interſectionum, quae in un 
recta reperiuntur in quacunque propoſita multitudine rect: 
rum, quarum non plures quam duae per idem punctun trats 
eunt, et quarum nullae ſunt inter ſe parallelac, unitate min 
rem eſſe ipſo numero rectarum; nam duae in unico puncte 
ſe invicem ſecant, tertia vero ducta priores in duobus, quari 
priores i in tribus punctis ſecat, &c. igitur numerus interſec 


* Quac uncis incluſa ſunt Pappi textui neceſſitate coacti adjecimus, nam fins 


Us Propoſitio non vera eſſet ultra caſum quinque rectarum. 
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num in tribus rectis eſt unitas binario aucta, 1. e. ternari- 

. numerus earundem in quatuor rectis eſt ternarius terna- 
5 zuctus; in quinque vero rectis eſt ultimus praecedens ſeu 
marius quaternario auctus, &c. qui numeri, ut manifeſtum 
lb triangulares ſunt, quorum cujusque latus eſt numerus in- 
nlectionum quae inveniuntur in una qualibet recta, 1. e. nu- 


terus qui unitate minor eſt numero omnium rectarum. Igi- 


ir ſi ex hoc numero interſectionum dematur numerus omni- 
m punctorum datorum qui idem eſt cum numero interſec- 
jonum in una quavis recta; reliquus erit adhuc triangularis, 
jus latus unitate deficit a Jatere prioris numeri triangularis, 
x proinde binario minus eſt numero rectarum propoſitarum. 
t hie eſt numerus interſectionum quas tangere rectam poſi- 
lone datam Pappus in hac Propoſitione requirit, quarumque 
L nullae tres ſint ad angulos trianguli, nullae quatuor ad an- 
nos quadrilateri et ita deinceps; unamquamque interſecti- 
dum reliquarum tangere rectam poſitione datam affirmat. 

Commode vero in duos caſus dividitur Propoſitio, quos e- 
am aperte ſatis indicat Pappus, qui hypotheſim caſus facili- 
ns praemittit Propoſitioni eleganti, et hujus generis maxi- 
Re generali. 


os 1. 


dint quotcunque rectae, ex. gr. ſex, AF, BG, CH, DK, EL, 
et data ſint omnia puncta in earum una, puncta ſcilicet 
b h, C, D, E; omnia vero puncta in alia F, M, N, O tan- 
vm rectam poſitione datam: unaquaeque rene interſectio 


raget rectam poſitione datam. 
D d d 
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Sumatur enim quaevis interſectio ex reliquis, ex. gi. 
et quoniam quatuor ſunt rectae AE, 


AM, DL, EL et data ſunt tria punc- 


ta A, D, E in earum una, reliquo- H G 
rum vero L, M, N duo M, N tan- | WW 6 lune 
gunt rectam poſitione datam, terti- 0 Q nter 
um LL tanget rectam poſitione datam o . | equ 
per Prop. 19. eodem modo idem de 9 5 o 10 
omnibus reliquis punctis oſtende- K at 
tur. | | 1 
CASUS U. jar 
Caeteris manentibus, non ſint omnia puncta rectam po un 
ſitione datam tangentia, quorumque | f 
numerus binario minor eſt numero rec- iat 
tarum propoſitarum, in eadem recta, 2 2 


ſed nulla eorum in orbem redeant; re- 
liqua omnia tangent rectam poſitione 


datam. N 
LEMMA LI | fuer 
Si quctcunque rectae inter ſe occurrant neque plures qui. 
duae per idem punctum, et ſumantur quaevis rectarum, ſit 8 
ro numerus interſectionum qui conficitur ſumendo duo punc ny 
ta in unaquaque rectarum ſumptarum aequalis numero hi en 
rum rectarum; puncta haec in orbem redibunt. Nam qu6 qua 
niam ſunt duo puncta in unaquaque recta, erunt ad min 
mum tria in duabus rectis, et quatuor in tribus, et ita dein Pun 
ceps, ſemper ſcilicet erit numerus punctorum ad minimun un 
unitate major numero rectarum niſi rea ultima tranſeat 7 Irac 


1 


punctum primum ; i. e. niſi puncta in n redeant, 


DE PORISMATIBUS. 305 


wo ſolo caſu aequalis erit numerus punctorum numero rec- 


rum, 5 
| L EMM A II. 

Si quotcunque rectae inter ſe occurrant neque plures quam 
ne per idem punctum, ſumantur vero quaelibet 1pſarum 
nerſetiones,, quarum numerus numero omnium rectarum 
equalis ſit; vel hae interſectiones omnes, vel earum aliquae, 
n orbem redibunt, hoc eſt invenientur ad angulos polygoni 
cl trianguli. 

Tres enim interſectiones trium rectarum ſunt ad angulos 
ranguli ; ſi vero ſint quatuor rectae, et ſumantur quatuor 
puncta, una harum neceſſario invenictur in unaquaque rea; 
od i in una aliqua ex quatuor rectis unum tantum inve- 
natur punctum, tria reliqua erunt in tribus reliquis rectis, et 
propterea ad angulos trianguli; ſi vero nulla fuerit recta in 
12 unum tantum invenitur punctum, erunt duo in unaqua- 
ve ex quatuor rectis; et ſunt quatuor puncta, ergo, per 
Lem. 1. ſunt ad angulos quadrilateri. Et manifeſtum eſt fi 
fucrint quatuor rectae, et ſumantur plura quam quatuor punc- 
u, multo magis aliqua eorum in orbem redire. 

Sint jam quinque rectae, et ſumantur quinque interſecti- 
mm puncta, et, ſi fuerit aliqua ex rectis in qua nullum in- 
enitur punctum ex hiſce quinque, erunt omnia quinque in 
ſuatuor reliquis rectis; ſi vero fuerit aliqua recta in qua u- 
mum duntaxat invenitur punctum, erunt reliqua quatuor 
puncta in reliquis quatuor rectis; igitur in utroque caſu 
na aliqua erunt ad angulos trianguli vel quadrilateri, per 
raecedentem caſum; fi autem nulla fuerit recta in qua vel 
nullum vel unicum invenitur punctum, erunt duo in una- 

D d d 2 


N 
| 
| 
i. 
1 
N 


tria interſectionum puncta E, F, G ſumpta ſunt in ipſis; er 
una aliqua ex hiſce rectis in qua neceſſario invenietur uuur 


tum, et proinde erunt tria puncta in 
tribus reliquis rectis, hoc eſt ad angu- 
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quaque ex quinque rectis, et ſunt quinque puncta; ergo, 
Lem. 1. ſunt ad angulos quinquelateri; et ſimiliter Propoſt 
oſtendetur in ſex rectis, et ita in infinitum. 

Hiſce praemiſſis Propoſitio hoc modo demonſtratur. Prime 
fint quinque rectae AD, AE, BF, CG, DH, et demptis pung 
tis datis in una nn viz. A, B, C, D, reliqua erunt ſe 
puncta E, F, G, H, K, L, in quatuor rectis; et tria horu 20 
(nam latus numeri triangularis 6 eſt 3) quae non ſunt ad an 
gulos trianguli, a tribus ſcilicet rectarum propoſitarum co 
tenti, ex. gr. E, F, G tangant rectam poſitione datam; reliq 
tria H, K, L etiam tangent rectam poſitione datam. um 

Quoniam enim ſunt quatuor rectae AE, BF, CC, DF, « 


tantum ex hiſce punctis; nam fi non, 
erit vel aliqua in qua nullum eſt punc- * un 


los trianguli, contra hypotheſin; vel 
erunt ad minimum duo ex hiſce tribus 
punctis in unaquaque quatuor rectarum, et propterea quatuc 
ad minimum eſſent puncta; ſed ſunt tantum tria; igitur nene 
eeſſe eſt eſſe aliquam rectam in qua unum tantum invenit | 
punctum. Sit haec rea AE in qua ſcilicet eſt punum | 
ergo reliqua duo F, G ſunt in reliquis tribus rectis BF, (6 un 
DE; 1gitur quoniam quatuor ſunt rectae BD, BF, CG, DF, e 
data ſunt tria puncta interſectionum B, C, D, in una rech 
rum, reliquorum vero F, G, L duo F, G tangunt rectam pol 
tione datam, reliquum punctum L in tribus illis rectis tangy 


IM I 
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um poſitione datam per Prop. 1 9. praecedentem. Sumatur 
inc GE recta ſcilicet ex hiſce tribus quae tranſit per punctum 
in quarta recta AE, et omnia puncta in hac recta GE tan- 
at rectam poſitione datam. Igitur per caſum primum hu- 
s Propoſitionis, reliqua puncta H, K tangunt rectam poſiti- 
ne datam. 

2do. Sint jam ſex rectae AE, AF, BG, CH, DK, EL; et 
emptis quinque datis punctis A, B, C, D, E quae ſunt in una 
darum, reliqua erunt decem puncta F, G, H, K, L, M, N, 
„P, Qin quinque rectis; et, ex hypotheſi, quatuor horum 
um latus numer! triangularis 10 eſt 
quae non in orbem redeunt tan- 
it rectam poſitione datam ; fint 
r F, G, H, K; reliqua ſex L, M, 
„0, P, Q tangent rectam poſitione 
atam, | 

Quomam enim quinque ſunt rec- 
e Af, BG, CH, DK, EL, et in ipſis 
mpta ſunt quatuor interſectionum 
ut F, G, H, K; erit una recta in qua unum tantum ex hiſce 
iis invenitur, aliter enim vel erit aliqua recta in qua nul- 
m eſt punctum, et ita quatuor puncta eſſent in quatuor relt- 
is rectis, et propterea per Lem. 2. aliqua eorum in orbem re- 
bunt, contra hy potheſin; vel erunt ad minimum duo puncta 
unaquaque recta, et propterea eſſent ad minimum quinque 
ua; ſed ſunt tantum quatuor, quare neceſſe eſt eſſe ali- 
m rectam in qua unum tantum invenitur punctum; fit 
e recta AF in qua eſt punctum F, ergo reliqua tria G, H, 
ſunt in reliquis quatuor rectis BG, CH, DK, EL; quoni- 
n igitur quinque ſunt rectae BE, BG, CH, DK, EL, et da- 
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ta ſunt omnia puncta B, C, D, E in una rectarum, et 
reliquorum G, H, K quae non ſunt ad angulos triangy 
| tangunt rectam poſitione datam ; per primam partem h 
jus demonſtrations, reliqua tria puncta in his quatuor rec 
ſcilicet L, P, Q; tangunt rectam poſitione datam. Suma 
nunc BF rea ſcilicet quae tranſit per punctum F in quin 
recta AF, et omnia puncta in hac recta BF tangent rect 
poſitione datam; quare per caſum primum hujus Propoſiti 
nis reliqua puncta M, N, O tangunt rectam poſitione data e. 
Eodem prorſus modo Propoſitio demonſtrabitur in ſeptet 
octo, &c. rectis in infinitum, ut patet. 


L 


8 P R © Þ; AI. 
Quae eſt Prop. 127. Lib. 7. Pappi, et ejus Lemma primum 
+ Poriſmata. 
„SIT deſcripta figura ABC DEF, fitque ut AF ad FG, i 
AD ad DC, et HK j jungatur; * HK ipſi AC parallel an 
Aeſſe.“ | 
Vel magis explicite. 
<« SI in recta linea fuerint puncta A, F, D, G, C ita ut Af! 
e ad FG, ut AD ad DC; et ad rectam lineam AB inflectar 
<« tur FE, GE, et ad eandem inflectantur DB, CB, et inilex 
a punctis F, D ſibi mutuo occurrant in K, inflexae vero 
<« punctis G, C occurrant in H, et HK jungatur; erit N 
* parallela ipſi AC.” 


Ducatur per F ipſi BD parallela FL; quoniam igitur u 
AD ad DC, ita eſt AF ad FG, permutando et per 12. 5. eri 
AD ad AF, hoc eſt in rectis parallelis, ut BA ad AL, ita q 
ad AG; ergo junta LG ipſi BC parallela eſt, Ut igitur 
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ad KF, ita eſt EH ad HG; ideoque HK ipfi AC eſt pa- 


6 ela. 


unca habetur, ita reſtituitur. 

Quoniam eſt ut AF ad FG, ita AD ad DC, invertendo erit 
tGF ad FA, ita CD ad DA; et componendo, permutando- 
tet convertendo, ut AD ad DF, ita AC ad CG.* Sed ratio 
\D ad DF, compoſita eſt f ex 
tone AB ad BE, et ratione EK 
KF; et ratio AC ad CG com- 
ita eſt F ex ratione AB ad BE, 
tratione EH ad HG. Ratio i- 
tur compoſita ex ratione AB ad 
K, et EK ad KF, eadem eſt ra- 
ani compoſitae ex ratione AB 
(BE, et EH ad HG. Communis auferatur ratio AB ad BE, 
liqua igitur ratio EK ad KF, eadem eſt rationi EH ad HG. 
pur HK ipſi AG parallela eſt. 

ln habetur apud Commandinum, ſed paulo brevius oſtendetur ut ſequi- 
ur; Quoniam eſt ut AD ad DC, ita AF ad FG, permutando, erit ut AD ad 
IF, ita DC ad FG, et per 12. 5. ut AD ad AF, ita AC ad AG, igitur, con- 
endo, ut AD ad DF, ita AC ad CG. 7 | 

t Quae ad has notas habentur ex Lemmate ſequenti pendent, quod qui- 


m habetur in ſecunda parte Prop. 3. Lib. 8. Pappi. Vid. fig. Prop. 22. bujus. 
di duae rectae lineae BA, AD duabus rectis EK, KB occurrant, et dicatur 


n KE quarta; ratio ſegmenti primae AD inter occurſum A primae et ſe- 
Wdac et tertiam, ad ſegmentum ejuſdem DF inter tertiam et quartam, com- 
PR crit ex ratione ſegmenti AB ſecundae inter occurſum A et tertiam ad 
lem ſegmentum BE inter tertiam et quartam, et ex ratione ſegmenti KE 


EL, ita in parallelis, EK ad KF, et EH ad HG. Quare ut 


per compoſitam vero rationem hoc pacto, demonſtratio 
we apud Commandinum, et, ut videtur, in textu Graeco, 


Jueris earum AD prima, alia AB ſecunda, quaevis reliquarum KB tertia, et 
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DE PORISMATIBUS. 
PROP. XXIII. 


Quae eſt Poriſma 1. Lib. 1. Poriſmatum Euclidis. 


S8 a duobus punctis datis inflectantur duae rectae ad re, lat 
<< tam politione datam, abſcindat autem earum una a rea 
poſitione data ſegmentum dato in eo puncto adjacens, au 
© feret etiam altera ab alia recta ſegmentum * dato punc 
„ adjacens,” datamque habens rationem ad alterum ſe 
© mentum.“ . 


1 No. 377. Vanda idwin Philoſophicarum anno 172; 
Poriſma hoc explicatum fuit quaſi non ſolum alia ca rea in 
venienda eſſet, punctumque in ea cui adjacet ſegmentum ab 
latum; ſed et ratio quam habet ſegmentum hoc ad ſegme 
tum a prima recta ablatum invenienda eſſet. Verum pot: 
inveni innumeras rectas ſibi invicem parallelas Poriſmati, hc 
modo propolito, ſatisfacere; igitur verba Pappi * datamq 
habens rationem” interpretanda ſunt habens rationem ea 
dem datae ration,” et ita quidem ſcribenda ſunt ad clare di 
ſtinguendum ea quae data ſunt ex hypotheſi in Poriſinate al 
11s quae data fore affirmantur, et invenienda proponuntur. 
in hoc ſenſu Propoſitionis, qui quidem genuinus eſt, dis P 


quartae inter tertiam et ſecundam ad ejuſdem ſegmentum KF inter tertiam e 
primam. 

Ducatur enim ad AB recta FL parallela ipfi KB, ratio igitur AD ad D 
eadem eſt rationi AB ad BL quae compoſita eſt ex ratione AB ad BE, et rat 
one (EB ad BL, hoc eſt ratione) EK ad KF. pul 

Commandinus ad notam G commentarii ejus ad hunc locum Prop. . "y In 
Lib. 7. Pappi, ponit junctam GL parallelam eſſe ipſi BC; hoc autem minim 
aſſumendum eſt, ita enim tota fere demonſtratio prima affomends eſtet, ſi au 
tem hoc fieret, demonſtratio ſecunda omnino inutilis eſſet. 


DE PORISMATI BUSS. 401 


tum rectae Poriſmati ſatisfaciunt. Inveſtigatio autem Po- 
matis ita fiet. f | 

Sint A, B puncta data, a quibus ad retam CD poſitione 
um infletantur utcunque rectae AE, BE; auferat autem 
arum una AE a recta poſitione data CF ſegmentum GH dato 
uncto H adjacens ; oſtendendum eſt alteram inflexam BE 
uferre ſegmentum ab alia quadam recta dato puncto in ea 
jacens quod ad alterum ſegmentum G H habet rationem 
andem datae rationi quam habet data recta g ad datam a, et 


O 


la haec recta invenienda eſt et data oſtendenda, et punctum 
lea, cui adjacet ſegmentum auferendum, datum oſtenden- 
lum eſt. | | | 

fura Poriſma verum eſſe, et rectam KL eam eſſe ex qua 
kmentum auferendum eſt ab inflexa a puncto B, et eſſe M 
puctum cui ſegmentum adjacet. Occurrat igitur BE ipſi KL 
IN, et NM erit ſegmentum abſciſſum. Ex hypotheſi igitur 
abet GH ad NM eandem rationem quam habet recta æ ad 
fam 6, Occurrat juncta AB ipſi CD in D, et CF, KL ipſi AD 
e 
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occurrant in P, L punctis. Quoniam igitur a punctis A, . 
rectam CD ductae ſunt AD, BD, et AD aufert a recta Cp ſe 
mentum FH adjacens puncto H, BD vero ab ipſa Kl. ſg 
mentum aufert LM puncto M adjacens, habebit FH ad 11 
eandem rationem quam « ad g. Eft igitur GH ad NN, 1 
HF ad LM, quare et G eſt ad EN, ut HF ad LM, ſeu 1 
« ad g. | f 5 | 
Rurſus a punctis A, B ad rectam CD inflectantur AO, B 
oceurrantque ipſis CF, KL in P, Qpunctis, et ſimiliter often 


detur eſſe PF ad LO. ut HF ad LM. Et oſtenſa eſt GF a 
LN, ut HF ad LM; ut igitur GF ad LN, ita eſt PF ad LY 
Ducatur ad EB recta GR parallela ipſi AB, occurratque It 
tae CD in 8, et junta CR occurrat ipſi AB in T. Et quowal 
eſt DA ad AB, ut SG ad GR, hoe eſt ut DF ad FT, et da 
eſt ratio. DA ad AB, puncta enim D, A, B data ſunt, data 
nit ratio DF ad FT. Data autem eſt DF, poſitione enim di 
eft CF, data igitur eſt FT, darumque erit punctum T, et fes 
CE poſitione, datum enim eſt punctum C. Data igitur fun 


DE PORISMATIBUS. 403 


 (F ipſarumque ratio, quare et ratio RT ad GF data eſt. 
1currat OB ipfi CR in V, et PV jungatur; et quoniam eſt 
ad AB, ut DF ad FT, et a punctis A, B, ad rectam CD 
"fexae ſunt AO, BO; ad eandem autem CD a punts F, T 
fexac ſunt FC, TC ipſis AO, BO occurrentes in P, V, erit * * prop. 22. 
42 PV parallela ipſi AB, ideoque et ipſi GR. Eſt igitur ut 
ad GF, ita VT ad PF; ut vero GF ad LN, ita oſtenſa fuit 


), B Fad LQ; ergo, ex aequali, ut RT ad LN, ita VT ad LQ 
ten zermutando, ut RT ad TV, ita NL ad LQ; hoc eſt rectae 


RT, IN in eadem ratione ſetae ſunt a tribus rectis TBL, 

50 RBN quae in eodem puncto conveniunt; parallela igi- 

ur deſt RT ipſi LN. Data autem oſtenſa eſt ratio quam ha- » vide infra. 
bet RT ad GF, ut et ratio GF ad LN, eadem ſcilicet datae ra- 

ion « ad g; data igitur eſt © ratio RT ad LN. Eſt autem RT * 9. Dat. 

al LN, ut TB ad BL, quare ratio TB ad BL data eſt; et data 

«TB, quia puncta T, B data ſunt, data igitur eſt BL, ideo- 

que punctum L datum eſt. Et quoniam per datum punctum 


Hoc ſequenti Lemmate oſtenditur. | 
inter tres rectas AB, AC, AD in eodem puncto convenientes ducantur 
* duae rectae BCD, EFG quae in eadem ratione ſectae ſunt in C, F, ductae 
* erunt inter ſe parallelae.“ | | 

Ducantur enim ad AB rectae CH, FK ipfi AD parallelae ; quoniam igitur, 
a bypotheſi, eſt ut BC ad CD, ita EF ad FG; propter parallelas crit BH ad 
Ha, ut EK ad KA; et componendo permutandoque, 
BA ad EA, ita (HA ad AK, et ita) CA ad AF. 
uallelae igitur ſunt BC, EF. Vel ita, manente ea- 
ken conſtructione, Quoniam eſt BH ad HA, ut (BC 
, hoc eſt ex hypotheſi, ut EF ad FG, hoc eſt ut) 
NARA; ut vero HA ad HC, ita eſt KA ad KF; 
Pur, ex aequali, erit BH ad HC, ut EK ad KF. Et 
kt circa angulos aequales, igitur aequiangula ſunt 
Mc, ERF triangula, et angulus CBH aequalis erit 
N. FER, et propterea BD, EG ſunt parallelae. 


Eee 2 


131, Dat, 


404 DE PORISMAT IBUS. 


dem vel contrarias partes rectae DL ad quas eſt FH, prot 


L duQa eſt KL parallela rectae CT poſitione datae, poſition 
data ꝗ eſt KL. Et quoniam data eſt FH, et ratio ipſius ad IM 
data erit LM; et datum eſt punctum L, quare et punctur 
M. Recta igitur KL — M poſitione data ſunt, Qui 
fuerunt inveſtiganda. 
| Componetur vero ita. 

Occurrat recta per data puncta A, B ducta poſitione dat 
CD, CF in punctis D, F; ut autem à ad G, ita fiat CF ad FX 
et ut DA ad AB, ita fiat DF ad FT, et juncta CT produca 
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tur; fiat etiam ut CT ad FX, ita TB ad BL, quae ponatut 
in rea BD verſus utraſvis partes puncti B; et ducatur LN 
parallela ipſi CT. Sit autem H punctum datum in CF cui ad 
jacet ſegmentum rectà a puncto A inflexi abſciſſum, et ut C 
ad FX, ita fiat FH ad LM, quae ponatur in recta LK ad cal- 


punctum Leſt ad eaſdem vel contrarias partes puncti Bad quas 
eſt punctum T. Erit recta KL ea ex qua inflexa a puncto! 
aufert ſegmentum puncto M adjacens, quod ad ſegmentum es 
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u CF abſciſſum puncto H adjacens a recta inflexa a punc- 
A eandem habebit rationem quam B ad a, ſeu quam habet 
Lad FC. | 

nflectantur enim utcunque a punctis A, B ad rectam CD 
e AE, BE, occurratque AE ipſi CF in G, BE vero ipft 
in N; abſcindant autem ex CF, KL ſegmenta GH, NM 
dis H, M adjacentia. Erit GH ad NM, ut CF ad FX, hoc 
Kut a ad 6. Occurrat enim BE ipſi CT in R, et jungatur 


Nparallela ipſi AB; ut igitur GF ad RT, ita eſt FC ad CF; 
rero RT ad LN, ita eſt (TB ad BL, et ita, ex conſtructio- 
o ot) TC ad FX; ergo, ex aequali, ut GF ad LN, ita (CF 


t GH ad NM. _ Quare abſciſſa GH eſt ad abſciſſam NM, ut 
db, 


PROF XXIV. 

hue eſt Lemma ad Problema in fequente Propoſitione; eft 
autem Caſus Loci 1. Lib. 2. Apollonu de Sectione Rationis. 
Ad duas rectas poſitione datas AB, AC a dato puncto D 
ara ĩpſas, rectam ducere DFE quae abſcindet a poſitione 
latis ſegmenta EB, FC inter ſe * datis Nan B, C 
adacentia,” 


lactum puta; et ad AB ducatur DH parallela ipſi AC, po- 
tur autem BG aequalis ipſi AC; data igitur eſt BG, da- 
que punctum G. Ponatur etiam HK aequalis ipſi HD, 
(quam ut EH ad HD, ita eſt EA ad AF, hoc eſt (quia 
b zcqualis eſt ipſi AF, et KH ipſi HD) EH ad HK, ut AE | 


. Quoniam igitur ut DA ad AB, ita eſt DF ad FT, erit®* *Pr. 22, 


IFN, et ita facta fuit) FH ad LM. Eſt igitur ® GF ad LN, o 2. aut 19. 5. 
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comp. aut ad EG; erit *et EK ad KH, ut AG ad GE. ReQangulun 
dd. gitur GE, EK aequale eſt dato rectangulo KH, GA; d 
» 85. vel 86. autem eſt rea KG, quia data ſunt K, G punt, quare bd 
Dat. eſt GE, punctumque E datum 
erit; et datum eſt punctum D, 
recta igitur DE poſitione data 
eſt. 
2 B. aut 29.6. Fiat c 1g1tur rectangulum 1 | 
GE, EK aequale dato rectan- 89 | i 
gulo KH, GA, et DE jungatur 
quae occurrat ipſi AC in F, et 
fiat HK aequalis ipſi HD, et 
BG ipft AC; erunt ſegmenta 
EB, FC inter ſe aequalia. Quo- | D 
niam enim, ex conſtructione, 


C | 
eſt ut AG ad GE, ita EK ad 5 
KH, erit AE ad EG, ut (EH , 


ad HK, five HD, hoc eſt ut) GEB AH ec 
EA ad AF. Aequalis igitur eſt 

EG ipſi AF, et eſt BG acqualis rectae AC, quare reliqua L 
aequalis eſt reliquae FC. 


PROP. XXV. 
Quae praebet exemplum quo uſus Poriſmatum in folutiou 


Problematum oſtenditur. 


« A DUOBUS punctis datis A, B ad rectam CD poſition 
% datam inflectere rectas AE, BE quae abſcindent a duabu 
OY aliis rectis poſitione datis CF, YZ. — GH, ZV dad 
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muctis H, Y adjacentia, quae inter ſe habebunt ratienem 

andem datae rationi a ad g.“ 

factum puta; et quoniam a datis punctis A, B ad rectam 

Stone datam CD inflexae ſunt AE, BE quarum una AB 

indit a poſitione data CF fegmentum GH adjacens dato 
nto H, abſeindet, per Poriſma in Prop. 23. altera BE ab 
2quadam recta ſegmentum dato puncto adjacens ad quod 

rum GH habebit rationem eandem datae rationi « ad 8. 

meniatur haec recta, fitque KL, et ſit M punctum in ea in- 


1 9 
3 | i 
„ 4 01 
SL] 
2 > D 


> ae 
Au 5 
** R 


2 
\ 

eicum, ipſique KL occurrat BE i N. Eft igitur GH ad NM, 
* ad g; eadem vero GH, ex hypotheſi, eſt ad ZY, ut a ad g; 

ulis igitur eſt NM ipft ZV. Quoniam igitur a dato puncto 
Buda eſt BN quae a poſitione datis KL, ZY abſcindit ſeg- 
tenta NM, ZY datis punctis M, Y adjacentia, quae inter ſe 
hut acqualia, poſitione data erit BN; datum igitur eft punc- Pr. 24. 
tun E in quo BN rectae CD poſitione datae occurrit; quare 
& AF, BE poſitione datae funt. 
Compoſitio patet, inventis ſcilicet rectà KL et puncto M 
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ope Poriſmatis in Prop. 23. inveniatur praeterea rea Bh 
per Prop. 24. quae abſcindat a rectis KL, ZV ſegment; 
qualia NM, ZM datis punctis M, Y adjacentia, occurratquel 
rectae CD in E, et AE jungatur quae occurrat ipſi CF in ( 
erit HG ad YZ, ut a ad g. Ex conſtructione enim eſt CH 
NM, ut a ad g, et itidem ex conſtructione, eſt NM aequ: 
iph ZY; * eſt GH ad ZL, ut a ad B. 


Poriſinati ſequenti utilia ſunt octo Lemmata quae habenti 
in Lib. 7. Pappi, in Prop. ſcilicet 136. et ſeptem ſequent 
bus, et quamvis ſine iis Poriſma oſtendi poteſt, ne tame 
eorum uſus Geometras diutius lateat, Lemmata ea hic tr 
dere non inutile viſum eſt. 


PROP. XXVI 


Quae eſt 1 36. Lib. 7. Pappi, et Lemma ejus decimum in Pe 
riſmata ; eſt autem converſa Prop. 17. hujus. 


IN duas rectas lineas BAE, DAG duae rectae lineae ab eo 
dem puncto ducantur HD, HE, et in ipſis ſumantur puno 
e ta C, F; ſitque ut rectangulum quod continetur DH, C 
« ad contentum DC, BH, ita rectangulum contentum | 
« GH ad contentum EH, FG. Dico rectam lineam efle qua 
66 per puncta C, A, F tranſit. . 


Ducatur per H ipſi CA a KL, quae cum AB, AD! 
punctis L, K conveniat; et per L ipſi AD parallela agaty 
LM, producaturque EH ad M. Deinde per K parallela ipl 
AB ducatur KN, et DH ad N producatur. Itaque quonian 


ILSS. * 
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parallelas fit ut DH ad HN, ita DC ad CB „ crit 
angulum DH, CB aequale ipſi DC, HN. Sed aliud ali- 
quod rectangulum eſt quod DC, BH continetur; ergo ut rect- 
vculum DH, CB ad ipſum DC, BH, ita rectangulum DC, 
Jad DC, BH, hoc eſt ita recta HN 
BH. Sed ut rectangulum quidem 
, CB ad ipſum DC, BH, ita po- 
tur eſſe rectangulum EF, GH ad 
um EH, FG; ut autem recta HN 
{BH, ita in parallelis eſt KH ad 
l, et ita GH ad, HM, et ita eſt 
ctngulum EF, GH ad ipſum EF, HM. Igitur ut rectan- 
lum EF, GH ad ipſum EH, FG, ita rectangulum EF, GH 
dipfum EF, HM; rectangulum igitur EH, FG aequale eſt 
n EF, HM. Quare ut MH ad HE, ita eſt GF ad FE; com- 
ponendoque et permutando, ut ME ad EG, ita HE ad EF. 
del ut ME ad EG, ita LE ad EA; ut igitur LE ad EA, ita 
Ead EF, et propterea AF parallela eſt ipſi LHK. Sed et CA 
tdem LK eſt parallela; igitur recta linea eſt quae per G A, F 
Tanltt, Quod oportebat demonſtrare. 
Notandum eſt Pappi Propoſitionem 142. Lib. 7. eandem eſſe 
em hac 136. demonſtrationem vero aliam in ea as Utra- 
que autem demonſtratio figuris utriuſque Propoſitionis con- 
ſent, ut ex ſequenti demonſtratione, quae eſt ea qua Pappus 
tur in Prop. 142. patebit. Nota? autem alphabeticae ſunt 
ac quae habentur in Prop. 142. rationem vero propter quam 
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'Etenim DH ad HR, ut DC ad CA; __ vero HK ad HN, jt eſt CA ad 


Fropter ſimilia triangula KHN, ACB; . ex acquali, ut DH ad HN, 
DC ad CB. 


Ff f 


G, HI; ſitque ut rectangulum EG, FD ad ipſum ED, GH 


: 
. 
| 
| 
| 
l 
; 
: 
| 
k 


quam habet DF ad FG, hoc eſt ra- 


guli BH, CD ad ipſum BD, CH * 


KG ad BD compolita eſt ex ratione KG ad HB, et ration 
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Pappus has Propoſitiones tanquam diverſus tradiderit non fi 


cile eſt divinare. tio 


PROP. XXVIL ag 
es eſt ipſiſſima Pappi Prop. 142. et continet aliam demo | 


ſtrationem Prop. 130. 


IN duas rectas lineas AB, AC, ducantur ab eodem pund 
f duae rectae lineae DB, DE, et in ipſis ſumantur pund nun 


ita rectangulum BH, CD ad ipſum BD, HC. Dico reQu 
* lineam eſſe quae per A, G, H en tranſit. 


Ducatur per G ipſi BD parallela KL, occurratque ipſis AB 
AC in K, L. Itaque quoniam eſt ut rectangulum EG, FD a 
ipſum ED, GF, ita rectangulum BH, CD ad ipſum BD, CH 
ratio autem rectanguli EG, FD ad 
ipſum ED, GF compoſita eſt ex ra- 
tione quam habet GE ad ED, hoc 
eſt ratione KG ad BD, et ex ratione 


tione CD ad GL; et ratio rectan- 


compoſita eſt ex ratione HB ad BD, 
et ex ratione DC ad CH; erit ratio 
compoſita ex ratione KG ad BD, 
et ratione CD ad GL eadem ei que -/ 4 \ ol 
compoſita eſt ex ratione HB ad BD, 
et ratione DC ad CH. Sed ratio a 
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3:4 BD; ratio igitur compoſita ex ratione KG ad HB, et 
ne HB ad BD, et inſuper ex ratione CD ad GL eadem eſt 

| quae compoſita eſt ex ratione HB ad BD, et ratione DC | ad 
H. Communis auferatur ratio HB ad PD, ergo reliqua ratio 
we compoſita eſt ex ratione KG ad HB et ratione CD ad- 
 eadem eſt rationi DC ad CH, hoc eſt rationi compoſitae 
und «ratione DC ad GL, et ratione GL ad CH. Rurſus com- 
und unis auferatur ratio DC ad GL; reliqua 1gitur ratio KG 

| HB eadem eſt rationi GL ad CH; igitur, permutando, 
KG ad GL, ita eſt BH ad HC. Sunt autem KL, BH inter 
parallelae; ergo recta linea eſt quae per H, A, G puncta 
ranfit,* 
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D a PR © FP. XXVIII. 
8 [Que eſt Prop. I 37. Lib. 7. Pappi, et Lemma ejus undeci- 
mum in Poriſmata. ' 
F WAE vero ad caſus ipſius + pertinent ſimiliter atque ante- 
G ta oſtendemus quorum eſt converſum, videlicet, ** Sit tri- 


Hoc ex ſequenti Lemmate patebit, viz. Sit triangulum ABC, ipſique BC 
padllela ducatur DE, et ſetae ſint DE, BC in F, G in | 

adem ratione; erunt A, F, G puncta in recta linea. 4 
Quoniam eſt ut DF ad FE, ita BG ad GC, compo- 
tendo, erit ut DE ad EF, ita BC ad CG; ut vero AE 
AED, ita AC ad CB; igitur ex aequali, ut AE ad 
U, ia AC ad CG. Et parallelae ſunt EF, CG; ergo | 
arecta linea ſunt A, F, G puncta. B 8 


Prop. 137. Lib. 7. Pappi eſt caſus Prop. 129. hoc eſt Prop. 17. hujus, 
n quo in tres rectas in eodem puncto convenientes, viz. AB, CA, AD ductae 
ut duae ED, EC quarum una EC parallela eſt uni AD ex tribus; unde rect- 


F ff 2 
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* angulum ABC, et ipſi BC parallela ducatur AD, et dud 
PE conveniat cum BC in puncto E, © et cum ipſis AB, A 
in F, G.“ Dico ut rectangulum ED, FG ad ipſum EF, CI 
„ita eſſe CB ad BE.“ 


Aud 


Ducatur per C ipſi DE parallela CH, et AB ad H prod 

catur; itaque quoniam eſt ut CA ad AG, ita CH ad GI, 

ut CA ad AG, ita ED ad DG; erit ut ED 
ad DG, ita CH ad FG, ac propterea rect- 9 Ne 

angulum CH, GD aequale eſt ipſi ED, FG. | 

Sed aliud aliquod retangulum eſt EF, 

GD; ergo ut rectangulum ED, FG ad ip- E g 

ſum EF, GD, ita. rectangulum CH, GD 

ad ipſum EF, GD, hoc eſt ita CH ad EF, A 

et ita CB ad BE. Ex quibus ſequitur ut rectangulum ED, I 

ad rectangulum EF, GD, ita eſſe CB ad BE. 

Eadem ratione, et fi ad alteras partes agatur paralle 

Ab, atque“ &c. uſque ad finem Propoſitionis apud Comman 

dinum, ut ille textum Graecum reſtituendum et ſupplendu 

cenſet; haec omnino ſunt ſuperflua, ut et Commandini de 

monſtratio ad notam G in commentario ejus; etenim ſi ine 

Jus figura 2da ponatur C ubi B, et B loco C, idem erit ca 

ſus, et eadem demonſtratia cum ea praecedentis; ut etiam! 

punctum E ſit inter B et C. 7 


— 


e MN” $395 QI 


angulum contentum BC, et ſegmento inter E et occurſum ipſarum AD, I 
eſt ad rectangulum contentum EB, et ſegmento inter C et eundem occurſum 
ut recta CB ad ipſam BE. | | | 
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ne el Prop. 1 38. Lib. 7. Pappi, et Lemma ejus S 
mum in Poriſmata. | 


i autem demonſtratis, nunc oſtendendum eſt, Si parals 
ac fint AB, CD, atque in ipſas incidant quaedam rectae 
incae AD, AF, BC, BF, quarum AD, BC occurrant in 
M, et EC, ED ju ; rectam lineam eſſe quae wy 
GM, K puncta tranſit.” : 
Hoc magis explicite enuntiatur ut gun; 

Sl inter duas parallelas AB, CD ducantur duae rectae * 
neae AD, BC, et a punctis A, B quae ſunt in una paralle- 
hum inflectantur ad reliquam CD duae rectae AF, BE; et 
a reliquis punctis C, D, ad AB inflectantur CE, DE; recta 
inea G K quae tranſit per interſectiones G, K inflexarum 
quae fiunt a rectis quae non inflectuntur a terminis ejuſ- 
dem ductae, verget ad punctum M interſectionem ſcilicet 


ductarum AD, BC.“ 


Quoniam enim triangulum eſt DAF, ipſique DF parallela 
AE, et ducta eſt EC conveniens cum DF in C, et cum ip- 
5 Af, AD in G, H, erit, per antece- 
ins Lemma, ſc. Prop. 28. ut DF ad 
0 ita rectangulum CE, GH ad ip- 
m (G, HE. Rurſus quoniam trian- 
um eſt CBE, et ipſi CD parallela eſt 
I, ductaque eſt ED conveniens cum 
in D, et cum ipſis BC, BF in L, K; 
Nu CF ad FD, ita rectangulum DE, KL ad ipſum DK, LE, 


. — IT OY IT 7 err eg — — 


et invertendo, ut DF ad FC, ita erit rectangulum Dk, 1 
ipſum DE, KL. Sed ut DF ad FC, ita erat rectangulum of 


| Quae eſt Prop. 139. Lib. 7. Pappi, et Lemma ejus decimu 


| 4 pr. 17. 
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GH ad rectangulum CG, HE; ut igi- 
tur rectangulum CE, GH ad ipſum 4 E 
CG, HE, ita eſt rectangulum DK, LE Ii 

E > "4b 


ad ipſum DE, KL. Itaque res deducta 
eſt ad decimum Lemma Pappi, five 
Prop. 26. hujus, cum in duas rectas lis = x 
neas CML, DMH, ductae ſint duae rec- 
tae lineae EC, ED, et ut rectangulum CE, GH ad ipſum (( 
HE, ita ſit rectangulum DK, LE ad ipſum DE, LK, erit n 
ta linea quae per puncta G, M, K tranſit. Hoc enim demo 
ſtratum eſt. | 


PROP. XXX. 


| tertium. 


T SED non ſint AB, CD parallelae, et in puncto N conver 
„ant, reliquis ut in praecedente manentibus ; Dico rurſ 
“ reQtam lineam eſſe, quae per G, M, K puncta tranſit.” 


r 


Quoniam enim in tres rectas lineas AN, AF, AD, ab « 
dem puncto C ductae fint duae rectae lineae CE, CD, ut red 
angulum CE, GH ad ipſum CG, HE, ita eſt rectangului 
NC, FD ad ipſum ND, CF. Rurſus quoniam ab eodem puut 
to D in tres rectas lineas BN, BC, BF duae rectae lineae Di 
DN ductae ſunt, erit a ut rectangulum NC, FD ad ipſum N 
CF, ita rectangulum DK, LE ad ipſum DE, KL. Sed ut ral 
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lum NC, FD ad redangulum ND, CF, ita demonſtratum 
um ON recangulum CE, 

Had ipſum CG, HE. 
gitur rectangulum 
GH ad ipſum CG, 
r ita eſt DK, LE ad 
angulum DE, KL. 
res deducta eſt ad 
m quod in paralle- 
Ergo ex jam dic- 
; rea linea eſt quae per G, M, K tranſit. 


PII. 


emol 


quartum in Poriſmata. Eſt autem converſa Prop. 28. hujus. 


sT AB parallela rectae CD, ducanturque AE, BC, et fit 
punctum F in rea linea BC, ita ut quam rationem habet 
DE ad EC, eandem habeat rectangulum CB, GF ad rect- 
augulum CG, FB. Dico rectam lineam eſſe quae per A, F, 
D _ tranſit,” 


imu 


Ducatur per D quidem ipfi BC — DH, et produ- 
ur AE ad H; per H vero agatur , 5 

K ipſi CD parallela, et BC ad K 
oducatur. Itaque quoniam ut DE. 
EC, ita eſt rectangulum CB, GF 
(ipſum CG, FB, ut autem DE ad 
ita et DH ad CG et rectangu- 
in DH, FB ad ipſum CG, FB; e- 


hae eſt Prop. 140. Lib. 7. Pappi, et Lemma ejus decimum 
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Fl 
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rit rectangulum CB, GF acquale rectangulo DH, EB; er 
ut CB ad BF, ita DH, hoc eſt CK 
ad GF, et ob id tota KB ad totam 
B eſt ut KC, hoc eſt DH ad GF. 

Sed ut KB ad BG, ita, in parallelis, 
eſt HA ad AG; quare HA ad AG 
eſt ut DH ad FG; et ſunt DH, FG 2 
parallelae; recta igitur linea eſt quae 
per A, F, D puncta tranſit. 


P R O P. XXXII. 
Quac eſt Prop. 141. Lib. 7. Pappi, et Lemma ejus decimun 


quintum, 


*© HOC praemiſlo, ſit AB parallela rectae CD, et in ipfas i 
< cidant rectae lineae AF, FB; CE, ED; junganturque Bl 
«© GK © quae conveniant in M.“ Dico rectam lincam ell 
8 n per A, M, D puncta tranſit.” 

| Hoc magis explicite ita enuntiatur. 
= SIT AB parallela rectae CD, et a punctis A, B inflectantu 
„ ad CD rectae AF, BF; a punctis vero C, D ad AB infiec 
© tantur CE, DE, 8 G interſectio ipſarum AF, CE, et! 
e interſectio reliquarum BF, DE; et ducatur BC quae oe 
© currat junctae GK in M; erunt A, M, D puncta in rect 
* linea.” 


Jjungatur DM et ad H producatur; quoniam igitur 2 Ver 
tice B trianguli BCF ducta eſt BE parallela ipſi CD, et à Pune 
to E in BE ducta eſt ED quae occurrat ipſi BC in L, ut CF ad 
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), ita eſt * rectangulum DE, KL ad ipſum DK, LE. Ut au- . pr. 28. 
n rectangulum DE, KL ad DK, LE, ita eſt * rectangulum » pr. 17. 
IG, HE ad ipſum CE, GH, etenim in 5 

« rectas lineas CL, DH, GK in eo- 4A E B 

m puncto M convenientes; ductae | 
ut ab eodem puncto E duae rectae 
neae EC, CD. Ergo, invertendo, ut 
Fad FC, ita rectangulum CE, GH ad 
ſum CG, HE. Quare ex praeceden- 
| recta eſt linea quae per A, H, D puncta tranſit; eſt autem 
unctum Min recta DH, 1gitur et — A, M, D ſunt in 
0a linea. 

propoſitio 142. Lib. 7. Pappi, quae eſt Lemma ejus deci- 
um ſextum, eadem omnino eſt cum Prop. ejus 136. aliam 
nem habet demonſtrationem, ut dictum fuit, quae jam tra- 
ita eſt in Prop. 27. hujus. 


PROP. XXXIII. 


Que eſt Frogs 143. Lib. 7. Pappi, et Lemma ejus decimum 
ſeptimum. 


'SED non fit AB parallela ipſi CD, conveniant autem in / 
puncto N; „ caeteris ut in praecedente manentibus,” 


*Jungatur DM et ad H producatur;” quoniam igitur ab 

— puncto D in tres rectas lineas BN, BC, BF duae rectae 

mene ® DN, DE” ductae ſunt, ut rectangulum CF, DN ad 
angulum CN, FD, ita eſt * rectangulum DE, KL ad ip- . Pr. 17. 
wn DK, LE. Sed ut retangulum DE, KL ad DK, LE, ita * 


Gg g 


ver 
Inc 
F ad 
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rectangulum CG, HE ad ipſum CE, GH; rurſus enim in; 
rectas lineas CL, DH, | | 

GK in eodem puncto 

M convenientes, duc- | 
tae ſunt duae rectae li- E 


neae EC, ED ab eo- <6 K 
dem puncto D. Ut i- 8 N 

gitur rectangulum CG, SR, BY 
HE ad ipſum CE, GH, N FE 
ita rectangulum CF, | | 
DN ad ipſum CN, DF. Igitur per Prop. 26. recta linea . 
quae per A, H, D, * et 1dcirco recta linea eſt quae per A,) 
D puncta tranſit. 


=} 


PROP. XXXIV. 


Quae eſt Poriſma, unum ſcilicet ex us inter Poriſmata Lib. 
 Euclidis, quae Pappus tradit hiſce verbis, Quod haec 
datum punctum vergit.” 


sl tres rectae lineae in eodem puncto convenientes poſition 
Y datae ſint, et a duobus punctis datis in una earum, inflec ri 
*« tantur duae rectae ad aliam rectam poſitione datam, 7: 
ta quae jungit duas interſectiones harum et duarum reli 
e quarum ex tribus poſitione datis rectis, verget ad datun 
„ punctum.“ 5 


Nam in duas rectas lineas AN, AF ductae ſunt ab eodem puncto c du | | 
rectae CN, et CGE, et in ipſis ſumptae ſunt duo puncta D, H quae faciuat u 
timo nominatam proportionem. | 
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int roitione datae fint tres rectae AF, BF, CFD in eodem 
udo F convenientes, et in una earum data ſint duo puncta 
D, a quibus ad quartam rectam AB poſitione datam in- 
qantur duae rectae CE, DE, et ſint G, K duae ex interſec- 
bus ipſarum CE, DE, et rectarum AF, BF; juncta GK 
aget ad punctum datum. 


B 


nt duo puncta, et fint A, B interſectiones ipſius AB, et ip- 
um FA, FB. Ad alteram ex ipſis, puta B, inflectantur a punc- 
Ws CD rectae CB, DB, et quoniam punctum B eſt interſectio 
darum FB, DB, interſectio vero ipſa- 
m FA, CB eſt in ipſa CB, erit C 4 E B 
quae jungit duas interſectiones 


H N. 
dexarum CB, DB et ipſarum FA, FB; \> LS 
FR 
E F D 


tur, ex hypotheſi, CB vergit ad punc- 
n datum. Rurſus a punctis C, D ad 
h inflectantur utcunque rectae CE, 
|, et ſint G, K interſectiones ipſarum et rectarum FA, FB; 
x hypotheſi, igitur, juncta GK vergit ad punctum datum. 
Kkeurrat GK ipſi CB in M, igitur punctum M eſt illud quod 
ima datum eſſe affirmat, quod quidem patet ex Prop. 32. 
um in ea oſtenſum eſt punctum M eſſe in recta AD, idem 
nem eſt in recta CB, et poſitione datae ſunt AD, CB, data 
um ſunt puncta A, B, C, D; datum igitur eſt punctum M 
quod vergit recta GK. 

Jungantur igitur AD, CB et conveniant in M, erit M punc- 
um inveniendum; hoc eſt fi ad AB inflectantur utcunque a 
pncis C, D rectae CE, DE, occurrantque ipſis FA, FB in G, 
erunt G, M, K puncta in recta linea, ut conſtat ex Prop. 29. 

_ 


Primo, fit quarta recta AB parallela ipſi CD in qua data 
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et quoniam poſitione Fa 
dlatae ſunt CB, AD rec- | 


| Prop. 30. 


* Vide Fig. 
Prop. 36. 


ſequitur oſtendi poteſt. 
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Sed non ſit AB parallela ipſi CD, reliquis ut in primo 0 
ſu manentibus, et ſit 
punctum M interſectio 


ipſarum CB, GK; e- 
runt igitur A, M, D in | ” 


rea linea per Prop. 3 3. BD K 


B 


tae, datum erit punc- N 
tum M. Si igitur ut- 

cunque inflectantur rectae CE, DE. 4 rectam AB a pundi 
C, D occurrantque ipſis FA, FB in G, K, verget juncta Gl 
ad punctum M; puncta enim G, M, K ſunt in recta linea pe 


Verum Poriſma hoc ope multo pauciorum Lemmatum u 


RAY . 


&« SI in duabus rectis parallelis AB, CD ſumantur duo punè 
A, C, quorum A fit in altera, et C in reliqua parallela, « 
ab ipſis ad quamvis rectam BD, quae parallelis occur 
“ infletantur duae rectae AE, CE; rectangulum GB, FL 
e contentum ſegmentis parallelarum inter inflexas et rectan 
* BD, acquale erit rectangulo AB, CD contentum earunden 
&« ſegmentis inter puncta A, C et eandem rectam.“ 


Ut enim AB ad BG, ita, propter parallelas, eſt FD ad DC 


Rectangulum igitur GB, FD ipſi AB, CD eſt aequale.“ 


DE PORISMATIB Us. 


Pp R OP. XXXVI. 


ls DEM manentibus, ſi praeterea a punctis B, D, in qui- 

bus recta BD parallelis occurrit inflectantur ad rectam quae 
per puncta A, C ducta eſt, aliae duae rectae BH, DH; ſit- 
que L interſectio alterius ipſarum BH quae inflexa eſt a 
puncto B in AB, et rectae CE quae inflexa eſt a puncto C in 
tera parallela CD, et fit K interſectio reliquarum inflexa- 
m DH, AE; junta KL parallela erit rectis parallelis.” 


0ccurrant inflexae BH, DH parallelis in M, N punctis; et 
woniam a punctis B, D in rectis parallelis AB, CD inflexae 
it ad rectam AC rectae BH, DH 
zrallelis occurrentes in M, N, per 
cop. 35. rectangulum AN, CM 
quale erit rectangulo AB, CD, 
aequale oſtenſum fuit rectan- 
lum GB, FD. Ut igitur FD ad 
a, ita eſt MC ad GB, ergo, prop- 
er parallelas, ut DK ad KN, ita 
Lad LB; et componendo, ut 
IN ad NK, ita MB ad BL; ut vero HN ad ND, ita eſt HB 
BM; igitur, ex aequali, ut HN ad NK, ita HB ad BL. 
allela igitur eſt mY rectae NB. 


ä P R O P. XXXVII. 
'S; inter duas rectas lineas AB, CD ducantur duae rectae 
A, BD, et a duobus harum terminis A, B, qui ſunt in al- 
tra rectarum AB, CD inflectantur ad reliquam CD duae 


* 3 3 — — — * — . —— P. En nin * 
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% rectae AE, BE; et a reliquis ductarum terminis C, D! D 
& flectantur ad rectam AB duae aliae rectae CF, DF; regal 
© nea quae tranſit per interſectiones duas inflexarum qusef 
“unt a rectis quae non inflexae ſunt a terminis ejuſdem dug 
© tae, verget ad interſectionem ductarum.“ 


Sit punctum G interſectio rectarum AE, DF, et H inte 
ſectio reliquarum inflexarum BE, CF, et ſit K interſectio du 
tarum AC, BD; recta erit linea quae per G, K, H pund 
tranſit. | | 

Jungatur BC, et per punctum A, terminum ſcilicet alteri Jun 
us ex ductis AC ducatur AL parallela reliquae ductae BD, oc 
curratque ipſi CD in L; juncta vero LF conveniat cum CB: Ina 
Met cum BE in N; fit ve- | | 
ro O interſectio rectarum July 


AC, DF, et junctae OM, GN : 
occurrant ipſi CF in P. Q 2 
punctis; denique eidem CF | er 


occurrat BD in R. 
Quoniam igitur paral- 
lelae ſunt AL, BD, et a ter- 
minis ipfarum A, B infle- 
xae ſunt AE, BE ad rectam I. 
CD, et a reliquis terminis 
L, D, ad rectam AB inflexae ſunt LF, DF, et ſunt G, N, ip: 
rum interſectiones, quae ſcilicet fiunt a rectis quae non in 
flexae ſunt a punctis in eadem parallela, erit, per praececer 
tem Propoſitionem, recta GN parallela ipſis AL, BD; et fm 
liter, quoniam a terminis A, B paralleJarum inftlexae ſunt ad 
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"reac AC, BC inflexis DF, LF occurrentes in O, M, erit 
n OM parallela iiſdem AL, BD, et propterea ipſi GN. Igi- 
propter parallelas, eſt KR ad RB, ut (OP ad PM, hoc eſt 
\GQad ; et permutando, ut KR ad GQ, ita (RB ad 
IN, et ita eſt) RH ad HQ. Et parallelae ſunt KR, GQ; rec- 
| igitur eſt linea quae per H, K, G puncta tranſit. 


Et * hujus Propoſitionis praecedens 34ta ita 
oſtenditur. 
Politione 4 ſint tres rectae AE, BE, DEC! in eodem 
undo E convenientes, et in una earum data ſint duo puncta 
D, a quibus ad quartam poſitione datam AB inflectantur 
ine rectae CF, DF, et ſint G, H duae ex interſectionibus ip- 
n CF, DF et rectarum AE, BE; juncta GH verget ad 
undtum datum. N 
Ad punctum enim B in quo conveniunt rectae AB, EB in- 
ectantur rectae CB, DB, recta igitur DB quae tranſit per in- 
rlectiones rectarum DB, CB et ipſarum EA, EB, (nam inter- 
co ipſarum DB, EA eſt in recta DB, et interſectio ipſarum 
E; eſt in puncto B,) vergit, ex hypotheſi, ad punctum da- 
n; rurſus ad AB inflexis utcunque DF, CF, recta GH quae 
null per interſectiones ipſarum et earundem EA, EB, vergit, 
 lypotheſi, ad idem datum punctum; occurrant DB, GH 
bi mutuo in K, eſt igitur K punctum quod datum eſſe in Pro- 
ultione dictum eſt ; quod quidem verum eſt, quoniam enim 
nter rectas DG, HB ductae ſunt GKH, DKB, et a terminis 
D ipſius DG inflexae ſunt GE, DE ad ipſam HB; a ter- 
unis vero H, B ad DG inflexae ſunt HF, BF, et eft punc- 
LA interſectio ipſarum GE, BF, et punctum C interſectio 


Pr. 37. 
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eſt punctum K ad quod vergit recta GH. 


reliquarum DE, HF; erit recta linea quae tranſit per punq 
A, K, C. Poſitione autem datae ſunt AC, DB, quare day 


Jungantur igitur AC, BD et conveniant in K; erit K pun 
tum inveniendum; hoc eſt fi ad AB inflectantur utcungue 


punctis C, D rectae CF, DF, occurrantque ipſis EA, EB; We 


G, H; erunt G, K, H puncta in recta linea, ut conſtat e 


Prop. 37. 
n Propoſitionis 34tac eſt haec quae ſcquitur, 


PRO P. XXXVII. 
* POSITIONE datae ſint tres rectae lineae AE, BE, DEC in ec lter 


dem puncto E convenientes, et in una earum data ſint d hun 


* currat in G, H; ſi jungantur CH, DG convenientes in F 


puncta C, D, datumque extra ipſas fit punctum K per quo 1 
e ducta fit utcunque recta linea GK quae ipſis EA EB o 


* tanget punctum F rectam poſitione datam.” 

Ut enuntiatio magis ſimilis ſit enuntiationi primae part 
Propoſitionis Pappi de quatuor rectis, ita poteſt fieri, viz, 
“ SI quatuor rectae DC, GH, DF, CF ſibi mutuo occurran 
* neque plures quam duae per idem punctum, et in una ea 
4 rum data ſint duo puncta interſectionum D, C, et alia G 
e tranſeat per datum punctum K quod eſt extra rectam DG 
% hujus vero interſectiones G, H cum reliquis rectis DF, 
i tangant rectas poſitione datas EA, EB quarum interſectio! 
« eſtin recta DC; tanget punctum F rectam poſitione datam. ite 


Jungatur DK quae ipſi EB occurat in B ; et quoniam Gat | 
ſunt puncta D, K, recta DB poſitione data eſt ; et polio 
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1 oft EB, quare datum eſt punctum B. Per punctum K 
ſeatur utcunque recta GH quae ipfis EA, EB occurrat in G, 
et junctae DG, CH occurrant in F, et juncta BF occurrat 
EA in A. Quoniam i- — 
ur inter rectas GD, HB N 

ite ſunt GRH, DRB, et 
punctis G, D ad ipſam 
3infexae ſunt GE, DE; 
b ipſis vero H, B ad rec- 
m GD inflexae ſunt HF, 
, et ſunt puncta A, C 
merlectiones inflexarum 
ue non fiunt a rectis quae I 9 E C 
nlexae ſunt a terminis e- | 

em ductae, et eſt punctum K interſectio ductarum GH, 
B; erunt A, K, C puncta in recta linea per Prop. 29. aut 
. Data autem ſunt K, C puncta, quare recta AC poſitione 
a eſt, et poſitione data eſt EA; datum igitur eſt punctum 
et datum eſt B; igitur recta AB quam tangit punctum F 
vlitione data eſt. | : 

jungatur igitur DK occurratque EB in B; et junta CK 
pl EA occurrat in A; juncta AB erit recta quam tangit punc- 
m F; hoc eſt fi per punctum K ducatur quaevis GKH quae 
ts EA, EB occurrat in G, H, et jungantur DG, CH con- 
mentes in F, erit punctum F in recta AB. Quoniam enim 
iter duas rectas DC, GH ductae ſunt DG, CH, et a punc- 
kD, C quae ſunt in una rectarum inflexae ſunt ad reliquam 
8 rectae DK, CK, et a punctis G, H in reliqua recta in- 
fac ſunt ad primam DC rectae GE, HE, et ſunt A, B in- 
H h h 


dat 


tone 
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terſectiones inflexarum quae non fiunt a rectis quae inflex 
ſunt a terminis ejuſdem ductae, verget juncta AB ad ] inte 
ſectionem ductarum DG, CH, hoc eſt punctum F eſt in red 
AB. 1 | 
Et, manente eadem conſtructione, fi a punctis C, D infleg 
tantur ad AB rectae CF, DF quae ipſis EA, EB occurrant! 
G, H, recta erit linea quae tranſit per G, K, H puncta; qu fun 
quidem ex Prop. 37. manifeſtum eſt. 


f RO FP. ER. 


Quae eſt Prop. 144. Lib. 7. Pappi, cujus enuntiatio magisd 
ſtincta eſt reddita. 


« SIT „ ABC, et ipſi BC parallela AD, et duca 
* utcunque DE quae occurrat ipſis AB, AC in F, H. 8 
autem in BC punctum G quod facit quadratum ex EB a 
« rectangulum EC, CB, ut recta BG ad ipſam GC, et junge 
| tur FG cui occurrat juncta BD in K; Dico rectam linear 
| « efle quae per puncta H, K, C tranſit.” 


Quoniam enim eſt ut quadratum ex EB ad rectangulun 
EC, CB, ita BG ad GC; communis addatur ratio CE ad Eb 


eadem ſcilicet quae eſt rectanguli EC, CB ad EB, BC rectan 
gulum; erit “ ratio compoſita ex ratione quadrati ex EB ad 


« retangulum EC, CB, et ex ratione rectanguli EC, Ch e. 
<« ipſum EB, BC, hoc eſt” ratio quadrati ex EB ad rectangu- ne 
lum EB, BC, hoc eſt ratio rectae EB ad ipſam BC, eadem * It 
quae compoſita eſt ex rationibus BG ad GC et CE ad EB, ("FC 
eadem elt ration) BG, CE ad ipſum GC, EB, Ut 1 
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item EB ad BC, ita eſt, per Prop. 26. hujus, retangulum 
Dr, HE ad ipſum DE, FH; ergo ut rectangulum BG, CE ad 
Aangulum GC, EB, ita eſt rectangulum DF, HE ad n 
D, FH. Igitur recta linea eſt quae 
per I, K, C puncta tranſit; hoc 
enim in iis quae ad converſum ca- 
um pertinent demonſtratum eſt 
in Prop. 27. hujus. Nam in duas 
retas lineas KB, KF ductae ſunt 
d eodem puncto E duae rectae | | 
EBG, EFD et in ipſis ſumpta E 16 C 
fint puncta H, C quae faciunt 

rdangulum BG, CE ad ipſum GC, EB, ut rectangulum DF, 
HE ad rectangulum DE, FH. 


N. B. CoNVERSA PROP. Xxx1x. haec eſt. 


SIT trangulum ABC, et fit AD parallela ipſi BC, ft duca- 
tur quaevis DFH E et jungantur BD, CH fibi mutuo oc- 
* currentes in K, et juncta FK occurrat BC in G; erit qua- 
dratum ex EB ad „ EC, CB, ut recta BG ad ip- 
am GC.? 


Nam quoniam AD parallela eſt rectae B C, et ducta eſt 
DFHE erit ut EB ad BC, ita rectangulum EH, FD ad rectan- 
galum ED, HF per Prop. 28. Et quoniam in tres rectas li- 
ws KB, KH, KF ab eodem puncto K ductas duae rectae 
ineae ED, EC ab eodem puncto ductae ſunt, erit rectangulum 
if, BG ad rectangulum EB, GC, ut (rectangulum EH, FD 
d ipſum ED, HF per Prop. 17. hoc eſt ut) recta EB ad ipſam 
H hh 2 
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BC. Quoniam igitur recta EB eſt ad rectam BC, ut recu un 
gulum EC, BG ad ipſum EB, GC, communis addatur rat K. 0 
EB ad EC, et ratio quadrati ex EB ad rectangulum EC, ( 
eadem erit (rationi compoſitae ex ratione rectanguli EC, B( 
ad ipſum EB, GC et ex ratione rectae EB ad ipſam FC, hoce 
ratione rectanguli EB, GC ad ipſum EC, CG, hoc eſt ration 
rectanguli EC, BG ad ipſum EC, CG, hoc eſt rationi req 
BG ad rectam GC. 

Demonſtratio haec paulo magis explicita eſt quam apu 
Pappum, addendo ſcilicet quae habentur inter commata in 
verſa ; textus etiam Pappi apud Commandimum bis vitio 
habet rectangulum DE, FH, vice ipſius DF, HE, et contra 
quae nunc correcta ſunt. 


PN #8. - Sb 
Quae eſt Poriſma cui inſervit praecedens Propoſitio. 


_ « $I fuerint quinque rectae AB, AC, AD, DE, EC quarun 
„ primae tres in uno puncto A conveniunt, et duae ipſarun 
A, EC ſunt parallelae, in quarum una EC quae non tran 
* per punctum A data ſunt tria puncta interſectionum E,] 
* C; reliquarum autem interſectionum A, D, F, H duae P, m 
e tangant rectas poſitione datas BK, CK quae tranſeunt pet 
duo ex datis punctis B, C; reliquae interſectiones A, F tun 
gent rectas poſitione i 


Quoniam enim quatuor ſunt rectae EB, BA, AD, DE qui 
rum duae EB, AD ſunt inter ſe parallelae, et data ſunt dud 
N E, B in una parallelarum, reliquarum vero interſect! . 
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um A, D, H, duae D, H tangunt rectas poſitione datas BK, 
quarum una BK tranſit per unum ex punctis datis B; 
get reliqua interſectio A rectam politione datam, per ca- 
m z. Prop. 8. hujus. Sit ea AK . occurrat rectae EC in 
Igitur, ex oſtenſis in eo caſu, 

t EC ad CB, ut BC ad CL. Rur- 
s quoniam quatuor ſunt rectae 
(„ED, DA, AC quarum duae 
„ ſunt inter ſe parallelae, et 
ta ſunt duo puncta E, C in una 
uallelarum, reliquarum vero in- 
lectionum A, D, F, duae A, D 
ugunt rectas poſitione datas LK, 
K; reliqua interſectio F tanget rectam poſitione datam per 
alum 4. ſc. per art. ejus 3. Prop. 8. hujus. Sit ea EK, occur- 
que rectae EC in G. Et, ex oſtenſis in eo caſu, erit EC ad 
L, ut CG ad GL. Igitur puncta A, F tangunt rectas poſiti- 
te datas. 


Coponarur ita. 

Fat ut EC ad CB, ita BC ad CL, et jungatur LK, erit haew 
quam tangit punctum A, ut in caſu 3. Prop. 8. oſten- 
m eſt, Dein fiat ut EC ad BL, ita CG ad GL, et juncta GK 
it recta quam tangit punctum F, ut oſtenſum eſt in art. 3. 
als 4. Prop. 8. hujus. 

Videtur autem Euclidem duas has conſtructiones in unam 
unxifſe ad inveniendum punctum G, nimirum faciendo 
t quadratum ex EB ad rectangulum EC, CB, ita recta BG 
= pam GC. Hanc autem conſtructionem ex praedictis dua- 
is derivari, ita oſtendetur. — 


419. 5+ 
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Quoniam eſt EC ad CB, ut BC ad CL, dividendo, ert! 
ad BC, ut BL ad LC; et permutando, et per 1. 6. rurſusg 
permutando, ut quadratum ex EB ad rectangulum BC, (; 
ita rectangulum EB, BL ad ipſum EC, CL. Fr quoniam, 
ſecunda conſtructione, fuit EC ad BL, ut CG ad GL, ei 
EG ad GB, ut CG ad GL, et, di- 


videndo, EB ad BG, ut CL ad A D! 
LG. Rectangulum igitur EB, GL | As to 
aequale eſt ipſi BG, LC. Et quo- Tha 9 
niam eſt EC ad BL, ut CG ad H, ner 


GE recta quam tangit punctum F, hoc eſt ſi a punctis E. 


GL, invertendo, eſt BL ad EC, ut 70 2 
LG ad GC; quare permutando, ” , 
et per 1. 6. rurſusque permutan- E BG L 
do, ut rectangulum EB, BL ad 
rectangulum EC, CL, ita (rectangulum EB, LG ad ipſum I 
CG, hoc eſt ita rectangulum BG, LC ad ipſum LC, CC, 
ita) eſt recta BG ad ipſam GC. Fuit autem quadratum ex E 
ad rectangulum BC, CE, ut ipſum EB, BL ad EC, CL rea 
gulum; ut igitur quadratum ex EB ad rectangulum BC,C 
ita eſt recta BG ad ipſam GC. 
Componetur ita. 
Invento igitur puncto G ex hac conſtructione, erit june 


inflectantur utcunque ad rectam GK rectae EF, CF, fi a pun 
D in quo recta EF ipſi BK occurrit, ducatur DA parallel! 
EC, occurratque rectae CF in A, et juncta AB occurrat in 
ED in , erunt H, K, C puncta in recta linea per Prop. 3% 


* 
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XII. 


e et Poriſma, unum ſcilicet ex 11s quae Pappus tradit in- 
er Poriſmata Lib. 1. Euclidis, hiſce verbis Quod recta 
. aufert a pas datis ſegmenta datum rectangulum 
omprehendentia.” | 

DATIS poſitione duabus rectis, ſi a dato extra ipſas punc- 
o ducatur utcunque recta linea, auferet ex poſitione datis 
ſegmenta datis in 11s punctis adjacentia quae datum conti- 
nent rectangulum.“ 


Sint AB, AC rectae poſitione datae, et a dato puncto D du- 
mur utcunque recta BDC ipſis in B, C, occurrens; et puta Po- 
ma verum eſſe, ſcilicet ſegmenta BG, CH a recta BC abſciſſa 
tis punctis G, H adjacentia continere rectangulum BG, CH 
um. Ducatur per punctum D 
evis alia recta EDF, et AD jun- 
tur; igitur, ex hypotheſi, tum 
angulum EG, FH, tum rect- 
plum AG, AH aequalia ſunt 
dem dato rectangulo, et prop- 
ta rectangulo BG, CH. Eſt igi- 
r bG ad FH, ut EG ad CH, quare et BE ad FC, ut BG ad 
. Eſt etiam ut FH ad AG, ita AH ad EG, quare et FH ad 
Gut AF ad AE. Ratio vero BD ad DC, quoniam rectae 
, BC occurrunt ipfis AF, FE, eadem eſt, per Lemma ad fi- 
n Prop, 22. rationi compoſitae ex ratione BE ad EA, et ra- 


3 AF ad FC, hoc eſt rationi compoſitae ex ratione BE ad 


et ratione AF ad EA, utraque enim ratio eadem elt * ra- * 23. 6. 
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tioni rectanguli BE, AF ad rectangulum EA, FC; ratio 1810 
BD ad DC eadem eſt (rationi compoſitae ex ratione BF »q tc 
et ratione AF ad AE, hoc eſt ex ratione BG ad FH, et EH 
AG, hoc eſt rationi) BG ad GA. 9 8 
Eſt igitur juncta GD parallela ipſi 
AF. Et quoniam rectangulum 
BG, HC aequale eſt ipſi AG, AH, 
eſt BG ad GA, hoc eſt BD ad DC, 
ut AH ad HC; parallela igitur 
eſt DH ipſi BA. Quoniam igitur 
datum eſt punctum P, et eſt DG parallela poſitione datae d 
poſitione data eſt DG, et poſitione data eſt AB, datum igin 
eſt punctum G. Similiter oſtendetur datum eſſe punctum H 
Datum 1gitur eſt rectangulum GA, AH, et propterea iph as 
quale rectangulum BG, CH. 
Componetur ita. 
Per punctum D ducantur DG, DH parallelae ipſis AC, AB 
erunt puncta G, H ea quae invenienda ſunt, et GA, AH eri 0 
rectangulum in veniendum. Ducatur enim per D quaevis red 
BDC; et quoniam ut BG ad GD, ita DH ad HC, rectangu 
lum BG, HC aequale eſt rectangulo GD, DH, hoc eſt ipt 
HA, AG. 


PER Þ AXEL 
Quae eſt Prop. 148. Lib. 7. Pappi, et Lemma ejus 22. 
« SIT recta linea AB, et in ipſa ſumantur duo puncta C,D 
e ſfitque quod bis AB, CD continetur aequale quadrato el 
% CB. Dico quadratum ex AD quadratis ex AC, DB acqual 
„ 


git 


110 


N 
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Quoniam enum quod bis continetur AB, CD eſt aequale 
quadrato ex CB; commune auferatur contentum bis BD, DC, 


git reliquum, quod bis AD, DC 


quale. Rurſus commune auferatur - F 5 
qudratum ex CD, reliquum igitur, 
ndelicet contentum bis AC, CD una cum quadratidie ex D ae- 


aule eſt ei quod fit ex DB e en Commune addatur qua- 


farum ex AC; ergo totum, quod ex AD quadratum, qua- 
tratis ex AC, DB aequale erat. 
t retrogradiendo oſtendetur Propoſitionis converſa. 


m. 

Quae eſt Prop. 149. Lib. 7. Pappi, et Lemma ejus 23. 
T rectangulum AB, BC aequale quadrato ex BD. Dico 
* tra contingere, videlicet rectangulum quidem quod utra- 
que AD, DC, et BD continetur aequale eſſe rectangulo AD, 


*DC; rectangulum vero contentum utraque AD, DC, et CB 
zequale eſſe quadrato ex DC; et rectangulum contentum 


F* utraque AD, DC, et AB, quadrato ex AD aequale.“ 


3 enim rectangulum AB, BC __— eſt . 
a BD, erit, ob proportionem *, et 

wa ad totam f, et invertendo, com- 0 B D 
pnendoque, ut utraque CD, DA ad HA he _ 
ba, ita CD ad DB. ReQangulum po | 

tur quod continetur utraque AD, DC et BD, rectangulo 


* AB ad BD, ut DB ad BC. + AD ad DC, ut DB ad BC. 
I 11 


ontinctur quadratis ex CD, DB ae- A 86 B 
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AD, DC eſt aequale. Rurſus quoniam tota AD ad totam DC 
eſt ut DB ad BC, componendo, ut u- 

traque AD, DC ad DC, ita erit DCG ad , C B 
CB. Quare rectangulum contentum— 
utraque AD, DC, et CB aequale eſt 

quadrato ex DC. Rurſus quoniam tota AD ad totam De, 
ut AB ad BD, invertendo componendoque, erit ut utraque Cl 
DA ad DA, ita DA ad AB. Ergo rectangulum quod utrag 
AD, DC, et AB continetur aequale eſt quadrato ex AD. 


PN. 
Quae eſt Prop. 1 50. Lib. FT, Pappi, et Lemma eus 24. 


os SIT rea linea AB, et duo puncta C, D; ſitque quadratu 
© ex CD aequale ei quod bis AC, DB eontinetur. Dico et qu- 
+ dratum ex AB quadratis ex AD, CB aequale eſle,” 


Quoniam enim quadratum ex CD aequale eſt ei quod b 
continetur AC, DB, erit contentum bis AC, CB aequale e 
quadrato ex CD, et ei quod bis AC, | 
CD continetur. Commune addatur 4 0 D 
quadratum ex AC, ergo contentum a c 
bis AC, CB una cum quadrato ex AC 
aequale eſt quadrato ex AD. Rurſus commune addatur qui 
dratum ex BC; totum 1gitur quadratum ex AB quadratis e ſer 


AD, CB aequale erit, 
Et retrogradiendo oſtendetur converſa. un 
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PROP. XLV. 
Quae eſt Prop. 151. Lib 7. Pappi, et Lemma ejus 25. 


$$IT rectangulum AB, BC aequale quadrato ex BD. Dico 

«tra contingere, videlicet rectangulum quod exceſſu 1pſa- 
um AD, DC, et BD continetur aequale eſſe rectangulo AD, 
pc; rectangulum vero contentum exceſſu ipſarum AD, DC, 
it CB aequale eſſe quadrato ex DC; et rectangulum conten- 
um exceſſu ipſarum AD, DC, et BA aequale eſſe quadrato 
"x AD." | 


Quoniam enim eſt ut AB ad BD, ita DB ad BC, erit reli- 
uu ad reliquam, ** viz. AD ad DC, ut AB ad BD,“ et divi- 
endo, in fig. 1. vel dividendo in- 


ſerſe in fig. 2. ut exceſſus ipſarum A D © B 
Ib, DC ad DC, ita AD ad DB. — * 

lecangulum igitur quod exceſſu ip- C v B 
kn AD; DC ee DB = et A 


quale rectangulo AD, DC. Rurſus 

quniam reliqua AD ad reliquam DC, eſt ut DB ad BC, di- 
ndendo, vel dividendo inverſe, erit ut exceſſus ipſarum AD, 
X24 DC, ita DC ad CB. Ergo rectangulum contentum ex- 
«: ĩpſarum AD, DC er CB aequale eſt quadrato ex DC. 
lurſus quoniam eſt ut AD ad DC, ita AB ad BD, erit, con- 
rrtendo, ut AD ad exceſſum ipfarum AD, DC, ita AB ad AD. 
ure retangulum quod exceſſu ipſarum AD, DC er AB con- 
wetur, quadrato ex AD eſt aequale. Vel $i BC major fuerit 
IW. ut in fig. 2. quoniam eſt AD ad DC, ut AB ad BD, idem 
tquctur invertendo et dividendo. 

Iii 2 


B 
| 
| 
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Tertia haec demonſtrationis pars integra nunc tradita e 
corrupta enim videtur eſſe in Graecis codicibus, ut eſt apud 
Commandinum, et inepte in ejus Commentario ad notan 
explicata Eſt. 


( 


P R OP. XLVI. 


82 non habetur apud Commandinum, ſed neceſſaria ef 
. Poriſmati ſequenti. 


&«& SIT recta linea AB, et duo puncta C, D, quorum C eſt it 
«* AB producta, D vero inter A, B puncta; ſitque quod bis AB 
«© DC continetur aequale quadrato ex AC, hoc eſt quadrat 
* ex AB, BC et rectangulo AB, BC bis; erit ä 
% DB aequale quadratis ex AD, BC.” 


Quoniam enim quod bis AB, DC continetur, hoc eſt quo 
bis AB, BD una cum eo quod bis AB, BC continetur aequal 
eſt quadrato ex AC, hoc eſt qua- 
dratis ex AB, BC et rectangulo , D 9 
AB, BC bis; auferatur commune ual 
quod bis AB, BC continetur, erit a 
reliquum, quod bis AB, BD continetur aequale quadratis e 


Wel 
| 


AB, BC. Rurſus auferatur commune, rectangulum ſcilic ad 
AD, DB bis una cum quadrato ex DB; erit reliquum quadra el 
tum ex DB aequale reliquo, quadratis ſcilicet ex AD, BC. ref 

Et retrogradiendo oſtendetur converſa. " 
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| G eſt Poriſma cui utilis eſt Prop. 148. et Trop. I 5. 
: Lib. 7. Pappi. 


lin recta "I AB ſumatur punctum C, vel inter A, B 
za, vel in AB producta ad utraſvis partes; datum erit 
in eadem recta quartum punctum D tale, ut in AB pro- 
ducta ad partes B ſumpto quovis puncto E, quadratum ex 
ſegmento inter ipſum et punctum inveniendum D, aequale 
it quadrato ex ſegmento inter idem punctum E et punc- 
tum C, una cum quadrato ex ſegmento inter punctum in- 
eniendum D et punctum A, et rectangulo a ſegmento in- 
ter punctum E et punctum B, et data quadam recta.“ 


Cas, 1. Quando punctum C eſt inter A, B puncta. 

Puta verum eſſe Poriſma, ſitque D punctum, et F rea quae 
nenienda ſunt, Igitur ſi ſumatur utcunque punctum E 1 in 
 produQta, erit, ex hypo- 
Del quadratum ex DE ae- CA Eo H 9 BE 
jule quadratis ex CE, AD — — a a 

u cum rectangulo F, BE. 
wius ſumatur punctum B, vice e puncti E, et, ex hypotheſi, 
adratum ex DB aequale erit quadratis CB, AD. Igitur 
tcefſus quadrati ex DE ſupra quadratum ex DB aequalis erit 
reſſui quadratorum ex CE, CB una cum rectangulo F, BE; 
w elt, fi fiat GD aequalis DB, et HC aequalis ipſi CB, erit * 

ngulum GE, EB aequale rectangulo HE, EB una cum 
po F, BE. Recta igitur GE aequalis eſt ipſis HE, F ſimul ; 
wlati communi HE, erit reliqua GH aequalis ipſi F. Quo- 
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a niam vero GB dupla eſt DB, et HB dupla ipſius CB, ert 
GH dupla ipſius DC, quare et recta F dupla eſt ejuſdem Þ 
Et quoniam quadratum ex DB aequale eſt quadratis ex ( 
AD, erit, per converſam Prop. 42. rectangulum AB, DC | 
aequale quadrato ex AC, Datae autem ſunt rectae AB, A 

data igitur eſt DC; et datum eſt punctum C, quare et pun 

tum D datum eſt; eſt autem recta F dupla ipſius DC; di 
1gitur eſt recta F. Quae erunt invenienda. 

Componetur ita. 

Fiat ut AB bis ad AC, ita AC ad CD quae ponatur a pun 
to C verſus eas ipſius partes ad quas A eſt reſpectu punch | 
ſumatur vero recta F dupla ipſius DC. Si in AB produta a 
partes B ſumatur utcunque punctum E, erit quadratum ( 
DE aequale quadratis ex CE, 

AD una cum rectangulo F, za pH C 6 

BE. Seals; oc canftrnChs / goo ot te ooto 

one, rectangulum AB, DM 
bis aequale quadrato ex AC; igitur, per Prop. 42. quadratut 
ex DB aequale eſt quadratis ex CB, AD. Fiat GD aequ: 
DB, et HC aequalis ipſi CB; erit propterea GH aequalis i 
DC bis, hoc eſt rectae F, quare GE aequalis erit ipſis HE, 
ſimul; et rectangulum GE, EB hoc eſt ipſum DB, BE bis wn 
cum quadrato ex BE aequale erit rectangulis HE, EB; Fk 

+ 7 hoc eſt rectangulo CB, BE bis quadrato ex BE, et rech 

gulo F, BE. Eſt autem quadratum ex DB aequale quadrat te 

»4. 2, ex CB, AD; additisque hifce aequalibus, erit * quadratun © 
7 aequale quadratis ex CE, AD et rectangulo P, EB. 

/ Cor. Si autem fumatur punctum E non in AB product 

. partes B, ſed vel inter A et B, vel in BA producta : 


nes A, reliquis ut in Propoſitione manentibus; erit qua- 


. BE bis aequale quadratis ex CE, AD. Poteſt hoc eodem 


* 0 

(Ch vdo quo praecedens Poriſma inveſtigari; verum ex eo, ut 
, A witur facile oſtenditur. 

pun Cas, 1. Sit punctum E inter C, B puncta. Quoniam i igi- 
dn r in compoſitione praecedentis oſtenſum eſt quadratum ex 


3 aequale quadratis ex CB, AD, auferatur commune ex CB 
xdratum, erit quadratum ex DC | 
u cum duplo rectangulo DC, CB A, 2 C EB 
quale quadrato ex AD. Com- a 4 

une apponatur quadratum ex 

E et totum, quadratum ſcilicet ex DC una cum rectungell 
XC, CB bis et quadrato ex CE aequale erit toti, quadratis ſci- 
cet ex CE, AD; eſt autem quadratum ex DC una cum rect- 
qulo DC, CE bis et quadrato ex CE aequale quadrato ex 
L. Quadratum 1gitur ex DE una cum rectangulo DC, EB 


tu acquale eſt quadratis ex CE, AD. 
qui: Cas. 2. Sit punctum E inter puncta A, C, vel in CA pro- 
is iT" ad partes A. Quoniam igitur in Cal. 1, Cor. oſtenſum 


ut quadratum ex DC una 
m duplo rectangulo DC, A DU 
et quadrato ex CE aequa- — — — 
quadratis ex CE, AD; eſt 

X : EA 
ten quadratum ex CD una _____, 2 4 A. 
n quadrato ex CE aequale 


udratum ex DE una cum rectangulis DC, CE; DC, CB bis 


mm ex DE una cum rectangulo F, BE, ſive una cum ipſo 


(udrato ex DE una cum duplo rectangulo DC, CE; erit «, 
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b 4. 2. 


7. 2. 
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A hoc eſt una cum e er u DC, EB bis aequale q 
* ex CE, AD. 51 


Cas. 2. PROP. 47 Quando pundum C eſt in BA produ; 
ad partes A. 
Oſtendetur prorſus ut in a Caſ. 1. Propoſitionis, re 
F dupla ipſius DC, et quadratum ex DB aequale quadratis 
DA, CB; quare per converſam 
Prop. 44. rectangulum DC, AB 8 H be 41 
bis aequale erit quadrato ex CA; — 6 
in rea enim DB ſumpta ſunt * 
duo puncta C, A. Datae autem ſunt CA, AB, quare data e 
DC, et datum e erit pan D; data igitur eſt CD, et pi cee 
dupla recta TF. * 
6 4 Gates ita. 
Fiat ut AB bis ad AC, ita AC ad CD quae ponatur a pun 
to C in AC producta ad partes C; ſumatur vero recta F a 
qualis ipſi DC bis. Si in AB producta ad partes B ſuma 
utcunque punctum E, erit quadratum ex DE aequale quadr: 
tis ex CE, DA una cum rectangulo F, BE. Eſt enim, ex co 
ſtructione, rectangulum DC, AB bis aequale quadrato ex C 
ergo, per Prop. 44. quadratum ex DB aequale eſt quadr 
ex DA, CB. Et reliqua compoſitio fiet iiſdem verbis quib 
ea Caſ. 1. Propoſitionis. 
Cox. Si autem ſumatur punctum E, vel inter C, B pun: 
vel in recta BC producta ad partes C, reliquis manentibus 
erit quadratum ex DE una cum rectangulo F, BE, five DC 
BE bis, aequale quadratis ex DA, CE. | 
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Cas, 1. Quando punctum E eſt inter 

B, iiſdem verbis oſtenditur quibus 
1. praecedentis Corollarii. 

Cas. 2. Quando punctum E eſt in BC 

wducta ad partes C, iiſdem verbis qui- 

ws Caf. 2. praecedentis Corollarii oſtenditur. 


DC AE B 


E D C A B 


Pa 4 4 


Cas. 3. PRO. 47. Quando punctum C eſt in * producta 
Id partes B. 

primum, ſi recta CE major fuerit i 1psa CB, analyſis get liſ- 
n verbis quibus ea Caf. 1. hujus Propoſitionis; ut et com- 


tio uſque ad verba Þ © hoc eſt rectangulo CB, BE bis“ &c. ad notam f. 


ce quorum legatur, hoc eſt rectangulo CH, HE bis, qua- 
Ito ex HE, et rectangulo F, BE; eſt autem quadratum ex DB 
Wequale quadratis ex BC, 
W, five ex CH, AD; totum B c H E 
ar ,quadratum ſcilicet ex . 
N aequale eſt toti, qua- 
Intis ſcilicet ex CE, AD et rectangulo F, BE. 1 autem 
Mendetur ſi fuerit CE aequalis ipſi CB. 
Sd {i recta CE minor fuerit ipsa CB, quoniam, ex hypo- 
eh, quadratum ex DE aequale eſt quadratis ex CE, AD et 
angulo F, BE; et, ſi punc- — 
m B ſumatur vice ipſius E, 8 CE H 
i quadratum ex DB, ex hy. | — 
hel, aequale quadratis ex 
AD, hoc eſt à fi fiat CH aequalis ipſi CB, rectangulo BE, 4. 80 
et quadratis ex EC, AD; igitur erit exceſſus quadrato- 
mex DE, DB aequale exceſſui rectanguli F, BE ſupra ip- 
K kk 
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ſum BE, EH, hoc eſt, ſi fiat GD ipſi DB aequalis, erit req 
angulum GE, EB aequale exceſſui rectanguli F, BE ſupra ij 
ſum BE, EH. Eſt igitur rectangulum GH, BE aequale ip 
F, BE, quare recta GH aequalis eſt ipſi F. Et quoniam qua 
dratum ex DB aequale eſt quadratis ex AD, BC, erit, per con 
verſam Prop. 46. rectangulum Ne: 

AB, DC bis aequale quadrato g A P B CF 
ex AC. Datae autem ſunt AB, _—- 

AC, data igitur eſt DC; et da- 
tum eſt punctum C, quare et P datum erit. Eſt autem rect 
F aequalis ipſi GH, hoc eſt (quoniam GB dupla eſt DB, e 
BH dupla ipſius BC) rectae DC bis. Igitur data eſt recta F. 


bi 


Componetur ita. 

Fiat ut AB bis ad AC, ita AC ad CD quae ponatur a punc 
to C verſus A; ſumatur vero recta F dupla ipfius DC. Si it 
AB producta ſumatur punctum E, ita ut CE minor fit ipſ 
CB, erit quadratum ex DE aequale quadratis ex CE, AD un; 
cum rectangulo F, BE. Eſt enim, ex conſtructione, rectangu 
lum AB, DC bis aequale quadrato ex AC; igitur, per Prop 
46. quadratum ex DB aequale eſt quadratis ex AD, BC. Fiat 
DG acqualis DB, et CH ipfi CB, eſt igitur GH aequalis ipf 
DC bis, hoc eſt rectae F; quare rectangulum GH, BE hoc ell 
rectangulum GE, EB una cum ipſo HE, EB, hoc eſt quadra 
tum ex BE una cum rectangulo DB, BE bis et, ipſo HE, E 
aequale eſt rectangulo F, BE. Eſt autem quadratum ex Dl 
aequale quadratis ex AD, BC; totum igitur, quadratum ſci 
licet ex DE una cum rectangulo HE, EB aequale eſt toti, qua 
dratis ſcilicet ex AD, BC una cum rectangulo F, BE. Aufe 
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ntur commune rectangulum HE, EB, et quadratum ex DE 
quale erit * quadratis ex AD, CE et rectangulo F, BE. 

Cor. Si autem ſumatur punctum E vel inter A, B puncta, 
rl in BA producta ad partes A; erit quadratum ex DE una 
um rectangulo F, BE, hoc eſt una cum rectangulo DC, EB 
tis aequale quadratis ex AD, CE. 

Quoniam enim oſtenſum eſt quadratum ex DB aequale 
qudratis ex AD, BC, commune apponatur quadratum ex EC, 
« quadrata ex DB, EC aequalia erunt i ex AD, BC, 
e; auferatur commune ex BC quadratum, et ® quadrata ex 
DB, EB una cum rectangulo EB, BC 
bis aequalia erunt quadratis ex AD, A D E B C 
EC. Quadrata autem ex DB, EB ae 
qulia ſunt © quadrato ex ED ma, , » we 
am rectangulo EB, BD bis; 1g1tur ____ ; : 
quadratum ex DE una cum rectan- 
nlis ER, BD et EB, BC bis, hoc eſt una cum rectangulo DC, 
tÞ bis aequale erit quadratis ex AD, EC. 


PRO PF. XLVIN. 
Queeſ eſt Poriſma cui inſervit Prop. 149. et 15 1. Lib. 7. Pappi. 


*DATIS in recta linea tribus punctis A, B, C quorum C eſt 
ad eaſdem partes puncti B ad quas eſt A; datum erit in ea- 
dem recta punctum quartum D quod faciet rectangulum 
"AE, EC a ſegmentis inter punctum quodlibet E in AB pro- 
ducta ad partes B, et puncta A, C, vel a ſegmentis inter 
plum B, et eadem puncta A, C aequale quadrato ex ſeg- 


" ment ED inter idem punctum E et punctum inveniendum 
K k k 2 
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f, una cum rectangulo a ſegmento EB inter punctum Ee 
* reliquum datum punctum B, et datà quàdam rec,” 


Hujus Poriſmatis duo ſunt caſus; duo enim ſunt punc 

D, duaeque rectae datae quae eidem ſatisfaciunt. 
Cas. 1. Quando punctum inveniendum D eſt in AB pro 
ducta ad partes B. 
Puta Poriſma verum eſſe, ſitque D punctum inveniendun 

et F recta invenienda; et ſumatur utcunque punctum E it 
AB producta ad partes B, vel in ipſo B. 
Primo, fit punctum E in AD preducta ultra D; igitur, 
hypotheſi, rectangulum AE, EC, hoc eſt rectangulum AE, CI 
una cum ipſo AE, ED aequale erit quadrato ex DE una cun 1b 
rectangulo F, BE; et ablato communi ex DE quadrato, eri 
rectangulum AE, CD una cum 
ipſo AD, DE aequale rectangulo A e Dh 
T, BE. Rurſus ſumatur punctum — 
B vice ipſius E, et, ex hypotheſi, Y. 
rectangulum AB, BC aequale erit quadrato ex BD; igitu 
per primam partem Prop. 43. rectangulum AD, DC aequal 
crit contento utraque AD, DC et ipsa BD. Commune app! 
natur rectangulum CD, PE una cum ipſo AD, DE, hoc e 
rectangulum quod utraque AD, DC et DE continetur, er 
totum, rectangulum ſcilicet AE, CD una cum ipſo AD, Be 
aequale toti, rectangulo ſcilicet contento utraque AD, D. 
ipsz BE. Oſtenſum autem fuit rectangulum AE, CD ua 
cum ipſo AD, DE aequale rectangulo E, BE, quod proptcr Ts | 
aequale crit contento utràque AD, DC et ipsà BE. Eſt 1g11 ©, 
recta F aequalis ipſis AD, DC ſimul. Et quoniam _ s IN 
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h aequale eſt rectangulo dato AB, BC, datum erit punc- 
un D; rectae igitur AD, DC datae ſunt, quare data eſt recta 
, Quae erant invenienda. | 
Componetur ita. 

later AB, BC media proportionalis inveniatur BD, quae 
natur in AB producta ad partes B, et ſumatur recta F ae- 
lis ipſis AD, DC ſimul, ſitque E punctum quodlibet in. 
V producta ultra D. Erit rectangulum AE, EC aequale qua- 
ht ex DE una cum rectangulo F, BE. Quoniam enim rect- 
yulum AB, BC acquale eſt, ex conſtructione, quadrato ex 
ID crit, per primam partem Prop. 43. rectangulum AD, DC 
quale contento utraque AD, DC et 1psa BD. Igitur, ut in 
ulyſi oſtenſum, rectangulum AE, CD una cum ipſo AD, DE 
ule erit contento utraque AD, DC et ipsa BE. Commune 
datur quadratum ex DE, et rectangulum AE, CD una cum 
p60 AE, ED, hoc eſt rectangulum AE, EC aequale erit qua- 
nto ex DE una cum rectangulo contento utraque AD, DC, 
e eſt recta F et ipsa BE. 

decundò, fit punctum E inter puncta B, D; quoniam igi- 
r, ex hypotheſi, rectangulum AE, EC aequale eſt quadrato 
LED una cum rectangulo F, BE, commune apponatur rect- 
um AE, ED, et rectangulum 

D aequale erit ipfi AD, DE 4 

a cum rectangulo F, BE. Oſte cc 

ar autem, ut in prima analyſi, 

gulum AD, DC aequale contento utrique APD, DC et 

i, igitur ablato communi rectangulo ED, DC, erit AF, 
0 rettangulum aequale rectangulo AD, DB una cum ipſo 
„ BE. Igitur, ex praemiſſis, rectangulum AD, DE una cum 
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rectangulo F, BE aequale eſt rectangulo AD, DB una e 
apſo CD, BE; commune auferatur rectangulum Ab, DE, 
reliquum rectangulum F, BE aequale erit reliquo, rectang 
ſcilicet AD, BE una cum ipſo CD, BE. Igitur recta E aeg 
lis eſt ipſis AD, DC. Punctum autem D et rectae AD, I 
data oſtendentur ut in prima analyſi; data i igitur eſt rea | 
Componetur ita. | m 

Inveniantur rectae BD, F ut in priore compoſitione; et 
matur utcunque punctum E inter puncta B, D; igitur, u 
ea compoſitionè oſtenſum, erit n AD, DC acqu 
contento utraque AD, DC et ipsa 
BD. Et quoniam in analyſi hac ſe- A C B F 
cunda oſtenſum fuit rectangulum 8 
AE, CD aequale rectangulo AD, 
DB una cum ipſo CD, BE, hoc eſt ipſis AD, BE; AD, DE 
CD, BE; auferatur commune AE, ED, et reliquum AE, err 
aequale erit reliquo, quadrato ſcilicet ex ED et rectanę wit 
AD, BE una cum ipſo CD, BE, hoc eſt quadrato ex ED 
contento utraque AD, DC et ipsa BE, five rectangulo F, B 

Tertio, cadat punctum E in ipſum D; igitur, ex hypothe iy 
rectangulum AD, DC, hoc eſt, ut in praemiſſis oſtenſum, rec 
angulum quod utraque AD, DC et ipsa 
BD five BE continetur aequale eſt rect- A * 
angulo F, BE; quare et in hoc caſu | 
rea F aequalis eſt ipſis AD, DC fi- 
mul. Punctum autem D datum oſtendetur ut in praemiſl 
et propterea data erit recta F. | 

Fiat autem eadem conſtructio quae prius facta fur, et, 
in praecedentibus compoſitionibus oſtenſum fuit, erit rech 


— 


Þ 
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um AD, DC aequale contento utraque. AD, DC, et ipsa 
D, hoc eſt rectangulum AE, EC aequale erit rectangulo 
Cor, 1. Si punctum E ſumatur inter punctum D et illud 
drum C, A quod propius eſt ipſi B; vel in BA producta 
. AC, reliquis manentibus; erit rectangulum AE, EC una 
m ipſo F, BE aequale quadrato ex ED. 
(4s, 1. Sit punctum E inter C, B puncta. 
Coniam rectangulum AB, BC aequale eſt, ex conſtructi- 
e, quadrato ex BD, erit, per partem ſecundam Prop. 43. 
ugulum contentum utraque AD, DC et ipsa CB aequale 
drato ex CD, hoc eſt erit rectan- : 
lum ab utraque AD, DC et CE u- A EB D 
cum eo ab utraque AD, DC et EB EE | 


quale quadrato ex CD. Commune 
feratur rectangulum DC, CE, erit reliquum, rectangulum 
cet AD, CE {una cum eo ab utràque AD, DC et EB ae- 
ae rectangulo CD, DE. Rurſus commune auferatur rect- 
gulum CE, ED, reliquum, rectangulum ſcilicet AE, EC una 
m eo ab utraque AD, DC et EB aequale erit quadrato ex 
D; hoc eſt erit rectangulum AE, EC una cum ipſo F, BE 
8 quadrato ex ED. 
(4s, 2. Sit punctum EI in BA 8 ultra AC. 
Quoniam rectangulum AB, BC aequale eſt quadrato ex BD, 
t, per tertiam partem Prop. 
N rectangulum ab utraque E A E 9 
V,DC et AB aequale quadra- — — — 
a AD, Commune addatur | 

gulum ab utraque AD, DC et EA, erit totum rectan- 
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gulum ab utràque AD, DC et EB aequale toti, rectangulo ſe 
licet ED, DA et ipſo EA, CD. N rurſus commu 
rectangulum AE, EC, et totum, 
rectangulum ſcilicet AE, EC u- E A CB 
na cum eo ab utraque AD, DC < hs 
et EB acquale erit toti, rectan- 

gulo ſcilicet ED, DA una cum ipſo DE, EA, hoc eſt quadrat 
ex ED. Rectangulum 1gitur AE, EC una cum ipſo F, BE ac 
quale eſt quadrato ex ED. 

Co R. 2. Si punctum E ſumatur inter puncta A, C, reli 
quis manentibus, erit rectangulum AE, EC una cum qu 
drato ex ED aequale rectangulo F, BE. 

Quoniam, ut oſtenſum fuit in Caſ. 1. praecedentis Coro 
laru, quadratum ex CD aequale eſt rectangulo ab utriqu 
AD, DC et CB, commune appona- 
tur rectangulum ab utraque AD, 4 „„ 
DC et EC, et totum, rectangulum "RY Ret 
ſcilicet AD, EC una cum ipſo ED, 

DC, hoc eſt retangulum AE, EC una cum DE, EC et ip 
ED, DC, hoc eſt rectangulum AE, EC una cum quadrato 
ED aequale erit toti, rectangulo ſcilicet ab utrique AD, B 
et EB, hoc eſt rectangulo F, EB. 

Et ſi punctum E cadat in A, erit quadratum ex AD fir 
ED aequale rectangulo F, AB five F, EB. Quoniam nu 
quadratum ex CD aequale eſt retangulo ab 
utraque AD, DC et CB, commune appona- AC n 
tur rectangulum ab utraque AD, DC et AC, FE 2 
et totum, rectangulum ſcilicet AD, AC u- 
na cum ipſo AD, DC hoc eſt quadratum ex AD aequale en 
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vi rectangulo ab utraque AD, DC et AB, hoc eſt rectangu- 
b F, AB. 

Cas. 2. PROP. 48. Quando punctum inveniendum D eſt 
l eꝛſdem partes puncti B ad quas eſt A. 

Sit D punctum inveniendurn, et F rea invenienda. Igi- 
r ſumpto utcunque puncto E in AB producta ad partes B, 
t, ex hy potheſi, rectangulum AE, EC aequale quadrato ex 
DE una cum rectangulo F, BE. Sumatur rurſus punctum B 
ice ipſius E, et, ex hypotheſi, rectangulum AB, BC aequale 
t quadrat ex DB. Igitur, per primam partem Prop. 45. 
rclangulum contentum exceſſu ipſarum AD, DC et ipsA BD 
ct aequale rectangulo AD, DC; et addito communi rectan- 
zo BD, DC, erit rectangulum AD, 
DB acquale ipſi AB, DC. Quoniam A yy © 8 1 
eo rectangulum AE, EC aequale 3 
ft quadrato ex DE una cum rectan- 
qulo F, BE, hoc eſt rectangulo DE, EC una cum ED, DC et 
po F, BE; ablato communi rectangulo DE, EC, erit reli- 
quum rectangulum AD, CE aequale reliquo, rectangulo ſcili- 
ta ED, DC et ipfi F, BE. Commune apponatur rectangulum 
WD, DC, et totum rectangulum AD, DE aequale erit toti, 
wdangulo ſcilicet AE, DC et ipſi F, BE. Oſtenſum autem fuit 
rangulum AD, DB aequale ipſi AB, DC; ablatis igitur hiſce 
A praccedentibus aequalibus, erit reliquum rectangulum AD, 
IE acquale reliquo, rectangulo ſcilicet DC, BE una cum ipſo 
BE; quare recta AD aequalis eſt ipſis DC, F ſimul. Et quo- 
nam quadratum ex DB aequale eſt dato rectangulo AB, BC, 
um erit punctum D; quare rectae AD, DC et ipſa F datae 
ant, Quae fuerunt invenienda. 

L11 
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| Componetur 3 ita. 

Inter AB, BC media proportionalis inveniatur BD quae po 
natur in AB ad partes A, et ſumatur recta F aequalis exceſſ 
ipſarum AD, DC; ſitque punctum E utcunque ſumptum it 
AB ultra B producta; erit rectangulum AE, EC aequale qua 
drato ex DE una cum rectangulo FE, BE. 

Quoniam exceſſus rectarum AD, DC aequalis eſt ipſi F, er 
AD aequalis rectae DC una cum recta F, et rectangulum AD 
DE aequale erit rectangulo CD, DE una cum ipſo F, DE. Ei 
autem, ex conſtructione, rectangu- 
lum AB, BC aequale quadrato ex A D 6 3 
DB ; igitur, per primam partem | 
Prop. 45. rectangulum AD, DC ae- 
quale eſt (contento exceſſu ipſarum AD, DC et ipsa DB, hoc el 

rectangulo F, DB; et rectangulum AD, DE oſtenſum fuit acqua 
Ie ipſi CD, DE una cum ipſo F, DE, ex quibus ablatis pracce 
dentibus aequalibus, erit reliquum rectangulum AD, CE ac 
quale reliquo, rectangulo ſcilicet CD, DE una cum ipſo F, BE 
Commune apponatur rectangulum CE, ED, et totum rectan 
gulum AE, EC aequale erit toti, quadrato ſcilicet ex DE ui 


li 

cum rectangulo F, BE. a 
CoR. 1. Si inter puncta C, B ſumatur NE E; vel * 
ſumatur E in BA producta ultra AC; reliquis manentibus 10 
Erit rectangulum AE, EC una cum ipſo F, BE aequale qui 11 
drato ex DE. all 
Cas. 1. Quando „ E eſt inter puncta C, B. 0 
Quoniam rectangulum AB, BC aequale eſt quadrato es | 
DB; erit, per partem ſecundam Prop. 45. rectangulum core 


tentum exceſſu ipſarum AD, DC et ipſa CB, hoc eſt rectan 
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uum F, CB aequale quadrato ex DC; commune apponatur 
tlangulum ſcilicet DC, CE una cum ipſo AE, EC, erit to- 
un, rectangulum ſcilicet F, CB una cum rectangulo DC, CE 
c ipſo AE, EC aequale toti, rectangulo 

filicer ED, DC et ipſo AE, EC: eſt au- ADC E B 
em rectangulum F, CE una cum ipſoxw 

0, CE aequale rectangulo AD, CE, quia 

ra F una cum DC eſt aequalis rectae AD. Ablatis igitur 
xqualibus hiſce rectangulis ex praecedentibus, erit reliquum 
raangulum F, EB una cum ipſo AE, EC aequale reliquo, 
rdangulo ſcilicet ED, DC et ipſo DE, mY hoc eſt quadrato 
ex DE. 
Cas, 2, Quando E eſt in BA producta ultra AC. 

Quoniam rectangulum AB, BC aequale eſt quadrato e ex 
DB, erit, per partem tertiam Prop. 45. rectangulum conten- 
um exceſſu ipſarum AD, DC et ipsà AB, hoc eſt rectangu- 
um P, AB aequale quadrato ex AD. 

Commune apponatur rectangulum 5 A D C B 
I, H, erit F, EB rectangulum ae- — 

quale quadrato ex AD una cum rect- 

ugulo ab exceſſu ipſarum AD, DC et EA. Rurſus commune 
aatur rectangulum EA, DC, erit EA, DC una cum F, EB 
xctangulo aequale quadrato ex AD una cum rectangulo EA, 
AD, hoc eſt rectangulo ED, DA. Addatur commune rectan- 
zuum DE, EA, erit rectangulum AE, EC una cum ipſo F, EB 
quale quadrato ex ED. 

Cor, 2. Si inter puncta A, C ſamatur punctum E, erit 
rtangulum AE, EC una cum quadrato ex DE acquale rect- 
Agulo F, EB. 


-— 


E112 
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Cas. 1. Quando E eſt inter C, D puncta. 
Quoniam oſtenſum fuit in Caſ. 1, Cor. 1. quadratum e 
DC, hoc eſt rectangulum DC, CE una cum ipſo CD, DF. x 
quale contento exceſſu ipſarum AD, DC, hoc eſt rei Fe 
1psa CB; eſt autem rectangulum AD, EC aequale ipſi DC, Cl 
una cum F, EC, quia recta AD ae- 
qualis eſt ipſis DC, F fimul; aequa= 4 PE c 
libus hiſce additis, erit ein 5 : 
lum AC, CE una cum ipſo CD, DE 
aequale rectangulo DC, CE una cum ipſo. F, EB. Auferat 
commune DC, CE, et reliquum, rectangulum ſcilicet AE, E( 
una cum quadrato ex DE aequale erit rectangulo P, EB, 
Cas. 2. Quando punctum E eſt inter A, D puncta. 
+ Quoniam in Caſu 1. Cor. 1. quadratum ex DC aequale o 
tenſum fuit rectangulo P, CB, eſt autem rectangulum AD, E( 
acquale ipſi DC, CE una cum FP, EC; aequalibus hiſce add 
tis, erit quadratum ex DC una cum 
rectangulo AD, EC aequale ipſi a E D C 
DC, CE una cum rectangulo F, EB; cc. a 
auferatur commune, quadratum 
ſcilicet ex DC una cum rectangulo ED, DC, hoc eſt rectangy 
lum DC, CE; et reliquum rectangulum AE, EC una cum 
quadrato ex ED aequale erit rectangulo F, EB. 
| In praecedente Propoſitione et ejuſdem Corollarus pundtu 
C poſitum eſt inter puncta A, B; fi vero punctum A ponatu 
inter puncta C, B, eaedem demonſtrationes huic Caſui inſer 
vient i ubique legatur A pro C, et C pro A in uſdem. 
Poſſunt haec duo ultima Poriſmata ſolvi fine ope Lemma 
tum Pappi, ſed minus eleganter. 


DE PORISMATTBUS. 
PROP. XILIX. | 
Quae eſt Prop. 155. Lib. 7. Pappi. 


C1RCULT n dato in recta linea AB, inflectere Ach 
in data ratione.” 


ſactum jam ſit, et a puncto C ducatur recta linea contin- 
as, quae fit CD. * Eſt igitur AD ad DC, ut CD ad DB, 
quare * quadratum ex AD eſt ad quadratum ex DC, ut AD *2:cor. 20. 6. 
d DB. Quoniam vero angulus BCD aequalis eſt angulo 
BAC in RUINS 2 L 5 ſunt ADC, CDB » 32. 3. 
riangula; ut 1gitur 
udratum ex AC ad qua- 
tum CB, ita eſt (qua- 
aum ex AD ad illud ex 
, et ita eſt) recta linea 
Dad ipſam DB. Ratio 
atem quadrati ex AC ad 
ud ex CB eſt data, igitur 
ratio rectae AD ad ipſam DB data erit; et data ſunt duo 
na A, B, ergo datum eſt D, et contingens DC, punc- 
tumque C data erunt; quare et ipſae AC, BC pofitione da- 
ac ſunt,” 
Componetur autem Problema hoc modo. 
dit ACB quidem ſegmentum circulr datum, data autem 
o fit ea quam habet E ad F. Fiat ut quadratum ex E ad 
Judratum ex E, ita AD ad DB, et ducatur contingens DC, et 
0 ch; jungantur. Dico rectas lineas AC, CB Problema ef- 
ere. | 5 
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Quoniam enim ut quadratum ex E ad quadratum ex „1 
eſt AD ad DB; ut autem AD ad DB, ita quadratum ex A0. 
quadratum ex CB, quia CD circulum contingit; erit ut GU 

dratum ex E ad quadra- 
tum ex F, ita quadratum 
ex AC ad illud ex CB. Qua- 
re et ut E ad F, ita AC ad 
CB; ergo inflexa AC B Pro- 
blema efficit. 
Hanc Propoſitionem, 
Juae in Graeco textu cor- 
rupta eſt, in loco uno et altero bene reſtituit Commandin 
in commentario ad literas C, E in margine; in eo autem 
habetur ad literam D, ex Graecis ) £54 00 doe non recte d 
lendum putat verbum dd, hoc enim ſignificatur duo pun 
A, B, data eſſe. 
Problema autem facilius quam apud Pappum folvetur t 


ſequitur. 
* 92. Dat. in Quoniam AB baſis ſegmenti data eſt, datus erit * ang 
nora edit. Ius ACB, et, ex hypotheſi, data eſt ratio AC ad CB; triang 
> 44. Dat, lum igitur ACB ſpecie datum eſt ®, quare datus eſt angul 
ABC, et recta BC poſitione data erit. Datum igitur eſt pund 
tum C in quo BC circumferentiae poſitione datae occurrit. 
Componetur ita, 
Ducantur AG, BG utcunque ad circumferentiam, ct ut 
ad FE, ita fiat HG ad GB, et BH jungatur ; angulo auth 
GBH aequalis fiat angulus ABC, et AC jungatur. Erit 4 
ad CB, ut E ad F. Quoniam enim angulus ABC aequalis & 
angulo GBH, et eſt ACB angulus ipſi AGB in eodem fegte 
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\2equalis, triangulum ACB aequiangulum erit ipſi HGB; 
;izitur AC ad CB, ita eſt (HG ad GB, et ita eſt) E ad F. 

problema hoc inſervit conſtructioni Poriſmatis ſequentis, 
d quidem Poriſma videtur antepenultimum eſſe Lib. 3. 
cidis, et hiſce verbis nimis breviter apud Pappum deſcrip- 


eſt, viz. | 
0714071 T1 Sober onudiov αο & al ETICEUYVUjuevOu £71 Tos * Colley 
en T@ elde: Toi ðð—, 25 
Deſcriptio haec mutila certe, et forſan corrupta, ita ſup- 
nda et explicanda videtur, ut in Propoſitione ſequente. 
FROP. I. 
din 
nq 
te di 
und 


DATIS poſitione duobus circulis, datum erit punctum a 
quo ſi ad circumferentias circulorum ducantur duae rectae 
agulum dato angulo aequalem comprehendentes, conti- 
nebunt hae una cum recta ipſarum terminos jungente, tri- 
ugulum ſpecie datum. 

dint A, B 
entracircu= 
um, et pu- 
C eſſe 
unctum in- 
mendum ; 
tur fi du- 
tur CD, 
L ad cir- 
umterenti- 
Frelconve- Y 
%, vel con- 


ur 1 


* * 
Forſan 758 ſe. XUKAGY, 


duae CF, CG angulum aequalem ipſi DCE comprehendente 


1 DE PORISMATIBUS. 


cavas, datum. angulum comprehendentes, et jungatur DE, ſpg 
cie datum erit triangulum DCE. Similiter, fi ducantur af. 


junctà FG, ſpecie datum erit triangulum FCG, Quoniai en 
igitur ſimilia ſunt triangula DCE, FCG, ut DC ad CE, ia of 

FC ad CG, . | 

et permu- 
tando ; et 
quoniam ae- | 2 Fl 


duales ſunt X dat 


et circa ipſos T 


2.6. 6. 


ipſi ECG, et angulus CFD propterea aequalis eſt ipſi CGE 


DCE, FCG 25 8 | tun 
anguli, ae- 
quales erunt | : Jun 
et anguli 

DCF, ECG, 


latera ſunt | 
proportionalia. Aequiangulum igitur a eſt triangulum DON" 


Jungatur AC, occurratque circumferentiae in H; ad circum 

ferentiam vero circuli cujus centrum eſt B, ducatur CK fac 
ens angulum HCK aequalem angulo DCE, et jungantur F Pun 
GK, DH, EK; igitur, ut in praemiſſis, oſtendetur triangu un 


lum CHF ſimile ipſi CKG, ut et triangulum CDH ſimile i 
CEK ; quare aequales ſunt anguli CFH, CG K, et aequale 
oſtenſi ſunt CFD, CGE; igitur et anguli DFH, EGK. an 
gantur AD, BE, BK, erunt anguli ad centra PAH, BK, du 
pli ſcilicet aequalium DEH, EGK, inter ſe aequales. Angul 
igitur AHD, BKE ad baſes triangulorum iſoſcelium AD deut 
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wpula, aequales ſunt anguli CHD, CKE; ergo anguli A, 
(ED ſimul aequales ſunt angulis BRE, CKE ſimul; eſt au- 
rn AHC recta linea, igiturꝰ et recta eſt BRC. Et quoniam 
u riangulis ADC, BEC aequales ſunt anguli DAC, EBC, ut 
«DCA, ECB, erit ut AC ad AD, ita BC ad BE, et permutan- 
&; datae autem ſunt AD, BE, quare et ratio AC ad BC data 
|; et datus eſt angulus ACB, ſpecie igitur © datum eſt tri- 
ugulum ABC. Et quoniam dati ſunt anguli BAC, ABC et 
lit eſt recta AB poſitione, datae erunt AC, BC poſitione; da- 
um igitur eſt punctum C. Quoniam vero eſt DC ad CE, ut 
AC ad CB, et aequales ſunt DCE, ACB anguli, erit triangu- 
bm DCE ſimile ipſi ACB quod datum eſſe ſpecie oſtenſum 
cl. Quae fuerunt oſtendenda. 
Componetur ita, 

dint A, B centra circulorum qui poſitione dati ſunt, ſitque 
neulus ad L datus ; jungatur AB er ſuper ea deſcribatur ſeg- 
mentum circuli capiens angulum aequalem angulo ad L, et, 
er Problema praecedens, ducantur AC, BC ad ſegmenti cir- 
cumferentiam quae habeant datam rationem quam habet ea 
quae eſt a centro circuli A ad eam quae eſt a centro B; erit G 
mctum inveniendum. Hoc eſt fi a puncto C ducatur ut- 
que CD ad circumferentiam cujus centrum eſt A, et ab 
dem ducatur alia recta CQ faciens cum CD angulum ipſi 


frentiae cujus centrum eſt B in puncto quodam E quod fa- 
cet triangulum DCE ſimile triangulo ACB. 

Ducantur enim a puncto C rectae CM, CN circulos contin- 
bites ex una parte, et CO, CP ex altera, et jungantur AM, 
M m m | 


K acquales ſunt; et quoniam ſimilia ſunt CDH, CEK tri- 


914.1. 


© 44. Dat.. 


ALB, five dato angulo ad L, aequalem, occurret CQ circum- 


— . we RE An ts» 


47. 6. 
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BN. Quoniam igitur, ex conſtructione, eſt AC ad BC, ut A 
quae eſt a centro A ad BN quae eſt a centro B, erunt 4 trian 
gula rectangula AMC, BNC aequiangula; aequales igitur fy 
anguli ACM, BCN, et propterea anguli MCN, ACB ſunt ac 
quales. Similiter aequales oſtendentur OCP, ACB anguli 
aequales igitur ſunt anguli MCN, OCP. Quoniam igitur rec 
ta CD cadit intra angulum MCO, recta CQ quae facit angu 
lum DCQ aequalem ipſi ACB, hoc eſt ipſi MCN, five OCP n 


ceſſario cadet intra angulum NCP, quare et circumferentia 
neceſſario occurret. Occurrat in E quae fit ad eandem cir 
cumferentiae partem ad quam eſt D, convexam ſcilicet au 
concavam, et jungantur AD, BE. Quoniam igitur acquaic 
tant ACB, DCE anguli, aequales erunt ACD, BCE, et, ex con 
ſtructione, eſt AC ad CB, ut AD ad BE, et, permutando, 40 
ad AD, ut CB ad BE, et reliqui anguli ADC, BEC, propte 
circulum, ſunt ſimul vel majores, vel non majores angul 
recto, aequiangula igitur erunt 4 ADC, BEC triangula. U 
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pitur AC ad CD, ita BC ad CE, et permutando; et quoniam 
zequales ſunt anguli ACB, DCE, erit triangulum DCE ſimile 


pi ACB. 


Cox. Et ope hujus ſolvetur Poriſma ſequens, quod mihi 
it Problema propoſuit D. Gulielmus Trail, adoleſcens egre- 
rivs, qui pro aetate multum in matheſi profecit. 
po RIS MA. © Datis poſitione duobus circulis DHF, ERG 
quorum centra A, B; datum erit punctum a quo fi ad cir- 
i cumferentias ducantur duae rectae angulum dato angulo 
zequalem comprehendentes, continebunt hae una cum rec- 
ta quae ipſorum terminos jungit, quorum unus ſit in con- 
cara, altera in convexa circumferentia, triangulum magni- 
„ tudine datum.“ | | 
Puta C eſſe punctum inveniendum; igitur ſi ducantur CR, 
(E ad circumferentias datum facientes angulum, et jungatur 
RE, magnitudine datum erit, ex hypotheſi, triangulum CRE. 
Et quoniam datus eſt angulus RCE trianguli CRE, rectangu- 
um RC, CE datam habebit rationem ad triangulum CRE per 
(or, Prop. 62. Dat. edit. Glaſg. et datum magnitudine eſt tri- 
ngulum, quare rectangulum RC, CE datum eſt, 
dimiliter ſi ducantur aliae duae rectae CS, CG, datum of- 
tndetur rectangulum SC, CG, quod propterea aequale eſt ipſi 
RC, CE; eſt igitur SC ad CR, ut EC ad CG. Occurrat RC 
treumferentiae rurſus in D, et SC eidem in F, et propter cir- 
cum erit SC ad CR, ut CD ad CF; quare ut DC ad CF, ita 
ct EC ad CG, Oſtendetur autem, ut in hac Propoſitione, eſſe 
ad CB, ut AD ad BE, et datum eſſe punctum C. 

M m m 2 
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f 022 Componetur ita. 

Inveniatur punctum Cut in hac Propoſitione, et occurr; 
AC circumferentiae concavae in T, et BC convexae in K; f 
a puncto C ducantur utcunque duae rectae CR, CE, una a0 
concavam, altera ad convexam circumferentiam, et jungatu 
RE, ut et TK, triangulum RCE aequale erit triangulo date 
TCK. Occurrat TC circumferentiae rurſus in H, et, per Pro 
poſitionem hanc, ſimilia erunt triangula DCE, HCK; ut ig 


tur DC ad CH, ita EC ad CK, ſed ut DC ad CH, ita proptet 
circulum eſt TC ad CR, eſt igitur TC ad CR, ut EC ad (K 
quare rectangulum RC, CE aequale eſt ipſi TC, CK. Quon 
am vero aequales ſunt anguli RCE, TCK, erit ut rectangu 
lum RC, CE ad triangulum RCE, ita rectangulum TCK ad 
triangulum TCK; aequalia autem oſtenſa ſunt rectangula, ig 
tur triangulum RC E eſt aequale dato triangulo TCK. QA. D 
Ito Januarii, 1767, 
| ; | ſe 
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. ELL 
Quae eſt Prop. 1 56. Lib. 7. Pappi, et Lemma ejus 30. 


IT circulus cujus diameter AB, et a quovis puncto cir- 
cumferentiae D ad ipſam perpendicularis agatur DE, duca- 
% turque utcunque DF circumferentiae rurſus occurrens in F, 
et ipſi AB in H; juncta vero EF producatur ut cum diame- 
jo in puncto G conveniat. Dico ut AG ad GB, ita elle 


AH ad HB. 


Jungantur enim DA, AE, AF; et quoniam DE perpendi- 
ularis eſt ad diametrum, erit angulus DAB aequalis * angulo 
ME; ſed angulus quidem DAB aequalis eſt angulo HFB in 
adem ſegmento, angulus vero BAE aequalis b angulo BFG 22: 3. 
ateriori ſcilicet quadrilateri AEFB in circulo. Angulus 1gi- 
r H FB angulo BFG eſt 5 
xqualis ; atque eſt an- 
mus AFB in ſemicir- 


alo rectus. Ergo, ex lem- 
nate, ut AG ad GB, ita 
ptet <> AH ad HB. 
CK Lemma hoc non extat 
1011 ud Pappum, eſt vero 
gu tropoſitio quae converſa | 
Lag Prop. 52. Lib. 6. Pappi, et a Commandino in Commenta- 
igi fo ad eam Propoſitionem demonſtrata habetur ut ſequitur, 
LD pacis mutatis. | 


fer punctum B ducatur KL parallela ipſi AF, occurratque 
dis FH, FG in K, L; quoniam igitur rectus eſt angulus 


1. 


BG. 


414. 3. 
47. 1. 


EH, EG, ut et EF, EK ſunt inter ſe aequales. 
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AFB, recti erunt FBK, FBL, et arquales ſunt anguli KF 
BEL, igitur recta KB ae- 
qualis * eſt ipſi BL. Eſt 
autem AG ad GB, ut 
(AF ad BL, ſive KB, hoc 
eſt ut) AH ad HB. Et 
contra, ſi hoc fuerit, oſ- 
tendetur KB aequalis 
BL, et propterea angu- 
lus KFB aequalis ipft 


Cor. Hinc $i datum fuerit punctum H, reliquis ut in P 
poſitione manentibus, datum erit G, et contra; circulo 3 


poſitione dato. P 


PROF It * 


&« $I a puncto E ducantur ad circulum BCD rectae EFI, 
* abſcindentes aequales circumferentias FH, KG, erunt du 
* tae EH, EG, ut et EF, EK inter ſe aequales. Et ſi acquat 
“ fuerint EH, EG, vel EF, EK; abſcindent aequales circui 
„ ferentias FH, KG.” 


Primo, ſint circumferentiae FH, KG aequales; erit igit 
rea FH aequalis iph KG; quare perpendiculares NO, 
ductae a centro N ad ipſas aequales erunt *. Recta igitur E 
aequalis erit b ipſi EP; et aequales ſunt OH, PG; igitur 


Et ſi aequales fuerint EH, EG, abſcindent aequales cl 
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alerentias FH, KG. Ductis enim a centro rectis NH, NG, 
unt, in triangulis 
xe, GNE, anguli 
Ell, NEG aequa- 
F quare in tri- 
pulls retangulis 
X0, ENP aequales 
mnt d rectae NO, 
„ Rectae igitur * 
K, et circum- 
rentiae quas abſcindunt aequales erunt. 

zunt duae hae Propoſitiones Lemmata ad Poriſma penulti- 
um Lib. 3. Poriſmatum Euchdis, quod in textu Graeco 
mefationis Pappi Alexandrini ad Librum ejus 7. quem prae- 
t clariſſ. Halleius editioni ſuae Apollonii de Sectione Ra- 
unis, Oxonii anno 1706. impreſſae, his verbis continetur, 
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1 P 


0 


On t T1 Jobe onueiar ap d a e uννν £71 1d log 
add uo reg egeias. | 
Poriſma hiſce verbis breviter et obſcure nimis deſcriptum, 
m parva indagine, ita explicandum inven), ſcilicet, 


PROP. LIL. 


gl 3 
), ao poncto intra vel extra circulum poſitione datum, fi 
11 per illud ducatur utcunque recta linea circulo occurrens; 


datum erit aliud punctum a quo fi ad puncta in quibus 
ducta circumferentiae occurrit, ducantur duae rectae li- 
tae, abſcindent hae a circulo circumferentias aequales.“ 


. 


426. 1. 


14. 3. 


rentiam aequalem ipſi KG, hoc eſt circumferentiae FH, Pa 
tet vero ex 8, et 29, 3. 


punctum H. Quoni- | 


tis FK, HG, erit angulus HGF aequalis ipſi GFK ; et fun 
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Puta verum eſſe Poriſma; et datum fit punctum A intra ve 
extra circulum poſitione datum BCD; ſitque E punctum in 
veniendum, tale ſcilicet, ut per A ductà ad circulum quiyi 
rea FAG, junctisque EF, EG circumferentiae rurſus in H 
K occurrentibus, ſint inter ſe aequales circumferentiae Fx 
KG. Jungatur KA, et quomiam KA tranſit per datum punc 
tum A, et ducta eſt EKG abſcindens circumferentiam K 
neceſſe eſt, ex hy potheſi, rectam ab E ductam ad punctum it 
quo KA circumferentiae rurſus occurrit abſcindere circumfe 


nullam rectam prae- 
ter ipſam EFH poſſe 
abſcindere circum- 
ferentiam ad partes 
C circuli aequalem 
ipſi FH; tranſit igi- 
tur recta K A per 


am vero circumferentiae FH, GK ſunt inter ſe aequales, junc 


alterni, quare parallelae ſunt FK, HG. Eſt igitur GA ad Al 
ut (GH ad KF, hoc eſt ut) GE ad EK. Quoniam vero reQad 
EFH, EKG aequales abſcindunt circumferentias, erit, pe en 


Prop. 52. recta EK aequalis ipſi EF. Ut igitur GA ad AF, 14: 


® 3. 6. 


4.1 


les ſunt ipſis KE, EM, et aequales continent angulos, rect 


eſt GE ad EF; quare juncta EA bifariam * ſecat angulun 
FEK. Occurrat FK ipſi AE in M, et quoniam FE, EM acqui 


EM bifariam et ad rectos angulos ſecabit b ipſam FR, ut © 


E 
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GH, quare et per centrum circuli tranſibit. Occurrat EA cir- 
anferentiae in B, D punctis; et quoniam HG perpendicu- 
lris eſt ad diametrum BD, et ductae ſunt rectae GAF, HFE, 
git, per Prop. 51. ut BE ad ED, ita BA ad AD; datae au- 
em ſunt BA, AD, quare data eſt ratio BE ad ED; et data eſt 
BD W quare et DE magnitudine data eſt, ſed et 
wltione, datum enim eſt centrum circuli, datumque eſt punc- 
tun A in recta BDE; datum igitur eſt punctum E. Quod 
füt inveniendum. | 
Componetur vero ita. 

Per datum punctum A ducatur diameter BAD, et in ea 
ſumatur punctum E quod faciet BE ad ED, ut BA ad AD; 
it L punctum inveniendum ; hoc eſt fi per A ducatur quae- 
ns recta circumferentiae occurrens in F, G punctis, et jungan- 
ur EF, EG eidem in H, K rurſus occurrentes; erunt circum- 
frentiae FH, GK inter ſe aequales. 

Jungantur enim BF, FD; angulus igitur BFD in ſemicir- 
uo rectus eſt; et quoniam ut BE ad ED, ita eſt BA ad AD, 
cunt, per converſam Lemmatis ad finem Prop. 51. anguli 
AD, DFE inter ſe aequales; ſunt igitur anguli DFE, BFA 
imul aequales angulo recto BFD, et ſunt anguli DFE, BFH 
imul aequales angulo recto; aequales igitur ſunt anguli BFA, 
#H; quare, ductis NH, NG a centro N, erunt anguli ad 
atrum BNH, BNG aequales, et propterea qui ipſis ſunt de- 
weeps anguli HNE, GNE ſunt ae quales inter ſe. In triangu- 
s gitur HNE, GNE, baſis HE baſi GE aequalis eſt®; rectae 
tur EH, EG aequales abſcindunt circumferentias FH, KG, 
per Prop. 52. | 

Nnn 


. 


b anguli HLE, GLE. 
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CoR, 1. Si a puncto E ducantur duae rectae EFH, EK 
ad circulum BCD, abſcindentes aequales circumferentias F 
KG, et juncta FG, vel HK occurrat diametro BD quae per 
tranſit in A; erit BE ad ED, ut BA ad AD. Et fi datus fus 


Tit circulus poſitione, datumque fit alterum ex punctis A, N 
puta E; datum erit et reliquum A; et propterea FG verge 


ad punctum datum. 
Jungatur enim GH, cui occurrat BE in L, ſitque N ce 
trum, et jungantur NG, NH. Quoniam igitur EH, EG as 


quales abſcindunt circumferentias, erit EH aequalis ip 


EG, per Prop. 5 2. i- 
gitur in triangulis 
HEN, GEN aequales 
ſunt * anguli NEH, 
NEG ; quare in tri- 
angulis LEH, LEG 


acquales et recti ſunt 


Quoniam igitur HG 
perpendicularis eſt ad diametrum BD, et ductae ſunt G. 
HEFE, erit BE ad ED, ut BA ad AD, per Prop. 51. Et ſi dt 


tum fuerit punctum E, datum erit et A, et contra, circ 


icilicet poſitione dato. 


Co. 2. Si in BD diametro circuli ſumatur utcund 
punctum A quod non fit centrum, et in eadem ſumatur punt 
tum E ita ut BA ſit ad AD, ut BE ad ED; et a punctis A, 
infletantur utcunque AF, EF ad circumferentiam ei rurt 
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1G, H occurrentes ; juncta GH perpendicularis erit ad di- 
metrum BD. | | 

Quoniam enim anguli LNH, LNG aequales oſtenſi ſunt in 
ompoſitione praecedente, erunt anguli ad L recti in triangulis 
UH, NLG. Eſt igitur GH ad LN perpendicularis. 


Cox. z. liſdem manentibus ut in Cor. 2. Si practerea jun- 
tur EG quae circumferentiae rurſus occurat in K; erunt HN, 
K puncta in recta linea. 

jungatur enim FK; igitur quoniam aequales ſunt circum- 
rentiae FH, GK per Propoſitionis hujus compoſitionem, pa- 
nlelae erunt rectae HG, FK, et eſt HG perpendicularis ad 
8D, quare et FK. Et quoniam LM bitariam ſecat rectas HG, 
K, erunt triangula HAL, LAG acqualia, ut et FAM, MAR; 
zqualis igitur eſt angulus HAL (ipſi LAG, hoc eſt ipfi 
Vl, hoc eſt) ipſi MAK. Igitur in recta linea ſunt H, A, K 


puncta. 


E 


rtr. 


a puncto K ad circulum DCE ducantur duae rectae 
Mp, KQL abſcindentes acquales circumferentias MP, 
, et ſumantur circumferentiae aequales PH, LG ex ip- 
s PM, N junctae KH, KG abſcindent circumferentias 
equales.“ 


Ducantur enim a centro S rectae SP, SH, SL, SG; et 
ram KP, KL abſcindunt circumferentias aequales, e- 
Nnan 2 
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* Pc. 52, runt rectae KP, KL inter ſe aequales; igitur in trianguly 
8. 1. KPS, KLS aequales ſunt ® anguli KSP, KSL; et acquale 


"oF 


A 3 5 


127. 3. ſunt © anguli HSP, GSL, reliqui igitur KSH, KSG ſunt a 
4 4. 1. quales; baſis igitur d KH baſi KG eſt aequalis; quare reda 
KH, KG abſcindunt * acquales circumferentias, viz. HD, GR 

Vid. figg. 2. 3. Caſ. 2. Prop. 57. 


PR O P. LV. 


S a duobus punctis A, B inflectantur ad circumferentia 
eirculi CDE rectae AC, BC eidem rurſus in punctis P.! 
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« occurrentes, et ab alterutro eorum E ducatur recta EF pa- 

6 rallela junctae AB, occurratque circumferentiae rurſus in 
«, et juncta DF rectae AB occurrat in G; erit rectangulum 
«BA, AG aequale rectangulo CA, AD. Et contra, ſi in rea 
«AB ſumatur punctum G faciens rectangulum BA, AG ae- 
quale ipſi CA, AD, et juncta GD circumferentiae rurſus 

& occurrat in F; juncta FE parallela erit rectae AB.“ 


Mull 


ale! 


was in prima parte, parallelae ſunt AB, FE angulus 

AGF aequalis eſt ipſi DFE, hoc eſt angulo DCE, in eodem 
{mento; et in triangulis ACB, AGD communis eſt angulus 
ac, vel aequalis ipſi DAG. Eſt igitur BA ad AC, ut AD 4. 6. 
al AG, et propterea rectangulum BA, AG aequale ipſi CA, 
1m | 


Et quoniam, in ſecunda parte, rectangulum BA, AG ae- 

quale ponitur ipſi CA, AD, erit BA ad AC, ut AD ad AG; 

ugulus igitur Þ AGD aequalis eſt angulo ACB five DCE, hoc » 6. 6. 
Ho DFE in eodem ſegments. Quare rea FE parallela eſt 

a6 AB, — i 
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Co. Et in caſu in quo AB eſt extra circulum, fi rectanzy 
lum BA, AG aequale fuerit ipſi CA, AD, et recta EF dnl 
ſit ipſi AB; in recta linea erunt G, D, F. 

Ducatur enim DH parallela ipſi AB, erit igitur angul 
AGD aequalis ipſi GDH. Quoniam vero rectangulum By 
AG eſt acquale ipſi CA, AD, erit 
angulus AGD aequalis angulo ACB 
five DCE, hoc eſt angulo DFE. An- 
gulus igitur GDH eſt aequalis ipſi 
DFE. Angulus autem DFE una cum 
ipſo FDH aequalis eſt duobus rec- 
tis, quia parallelae ſunt DH, FE; 
quare et angulus GDH una cum 
ipſo FDH aequalis eſt duobus rec- 
tis, et propterea puncta G, D, F ſunt in reQa linea. 14. 1, 

Potius ita, Occurrat AD rectae FE in K; eſt igitur angug 
Ins GAD aequalis ipſi DK, et, ut prius, oſtendetur angulu 
AD aequalis angulo DFK ; et propterea angulus ADG ae 
qualis eſt ipſi FDK, et recta eſt ADK, igitur G, D, F pon 
ſunt in recta linea, 

In caſu in quo AB eſt intra circulum, idem ita oſtendetur 

Occurrat DC rectae FE in K, et 
quoniam eſt BA ad AC, ut EK ad 
KC; ut vero BA ad AC, ita eſt AD A 
ad AG ex hypotheſi, et ut EK ad KC, 


ita, propter circulum, eſt KD ad KF; \ L. 
igitur ut AD ad AG, ita eſt KD ad H 
KF, et parallelae ſunt AG, KF, in DJ. 


recta linea igitur ſunt puncta D, F, G. 


A © 
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PROP. LVI. 


«$[T figura quadrilatera ABCD cujus duo latera adjacentia 
« AB, AD ſunt inter ſe aequalia, ut et reliqua CB, CD inter ſe 
*:equalia; ſi ducantur BE, DE facientes angulos CBE, CDE 


* zequales, erunt puncta A, E, C in recta linea.“ 


ſungantur enim AE, CE, BD, et quoniam aequales ſunt 
g, D aequales erunt anguli CBD, CDB, quare et EBD, EDB 
uguli fant aequales; eſt igitur recta BE aequalis ipſi ED. Et 
moniam CE, EB ſunt aequales ipſis CE, ED et baſis CB baſi CD 
xqualis, erit angulus CEB aequa- | 
l angulo CED. Rurſus quoniam 
E, EB aequales ſint ipſis AE, 
ID, et baſis AB baſi AD aequa- 
ls, erit angulus AEB angulo 
AED aequalis. Igitur AEB, BEC 
mul aequales ſunt angulis AED, 
DEC mul; et omnes quatuor 
onficrunt quatuor rectos, quare ipſorum dimidium, angulus 
ſücet AEB una cum ipſo BEC, aequalis eſt duobus rectis; 
puncta igitur A, E, C ſunt in recta linea. 


Propoſitiones tres praecedentes Lemmata ſunt ad Poriſma 
itimum Lib. 3. Poriſmatum Euclidis, quod in textu Graeco 
mactationis Pappi ad Librum ſuum 7. verbis ſequentibus e- 
wntiatur, 

On its V ros ty h Eat, N METH T0, cb beias E To obey 
"Mucioy” 76 doe Telex ei v νj,⁸ . 
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Quod recta haec vel erit parallela poſitione datae, vel cun 
quadam recta ad datum punctum'ꝰ vergente datum contine 
bit angulum. 

Poſtquam Poriſma in Prop. 49. Dom. Matthaeo Stewart o 
tendiſſem, rogavi ut explicationem hujus tentaret, quod d 
duabus rectis a punctis datis ad circumferentiam circuli pg ton 
ſitione dati inflexis intelligendum eſſe ſuſpicari me diceba 
Poſt breve tempus ſcripſit mihi ſe hoc verum eſſe inveniſſe 
et Poriſmatis conſtructionem indicavit. Magis autem expli 
cite et generaliter Poriſma ita ut ſequitur enuntiari poteſt 
Vid. figg. Pr. 57. 

«© SI a duobus punctis datis A, B oy circulum poſitions aa 
„ datum CDE inflectantur utcunque duae rectae AC, BC cr 
„ cumferentiae. rurſus in D, E occurrentes ; juncta DE ve 
< continebit datum angulum cum recta ad datum punun 
vergente; vel parallela erit rectae poſitione datae, vel ver 
„ get ad datum punctum.” 

Poriſma autem hoc generale in alia tria dividitur, quorun 
inveſtigationem ut ſequitur in * Propoſitionibus 57 
58. 59. confeci. | 


PR OH LI. =_ 
Quae eſt Pars prima n 


** QUANDO ſcilicet recta quae jungit interſectiones inflen 
„rum et circumferentiae datum n angulum cum rect 
quae ad datum punctum vergit.“ 

Cas. 1. Quando en A, B ſunt in rea quae tranſit pet 
centrum circuli. 
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Data ſint puncta A, B, et fit circulus CDE poſitione datus; 
« inflexis utcunque rectis AC, BC ad circumferentiam, ei 
arſas in D, E occurrentibus, junctaque DE, puta Poriſma ve- 
rum elle, rectam ſcilicet DE datum continere angulum cum 
xa quae ad datum punctum vergit, et hoc vel ad interſec- 


lle 


tonem ipſius 
DE et rectae 
AC, vel ad in- 
trlectionem 

rae DE et 
pins BC; pu- 
a ad D inter- 
ktonem ip- 
rum ED, 
G; et puta F 
pactum eſſe 
quod inveni- | 
dum eſt, junctaque DF producatur et circumferentiae rur- 
Is occurrat in G; datus igitur, ex hypotheſi, eſt angulus 
LVF, ut et angulus qui ipſi deinceps eſt. A puncto C ad AB 
perpendicularis ducatur CH, et ad punctum H in quo rur- 
Is circumferentiae occurrit, infletantur AH, BH quae ei- 
em rurſus occurrant in K, L, et jungantur LK, KF; 1gitur, 
lus ex hypotheſi, datus eſt angulus LKF qui propterea ae- 
lis eſt ĩpſi EDF. Occurrat AB circumferentiae in M, N, et 
U, LK ſibi mutuo occurrant in O; et quoniam CH perpen- 
lelaris eſt ad diametrum MN, erit * recta AC aequalis ipſi 
fl igitur circumferentiae DC, KH quas abſcindunt ſunt inter 


exa 
ec 


pe 


O Oo oO 


4. Io 


*Xquales b, et aequales ſunt CM, MH, igitur et circumferen- » Pr. 52. 
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tiae DM, MK ſunt aequales. Similiter quoniam aequales ſu 
rectae BC, BH, circumferentiae LN, NE aequales oſtendentu 
punctum igi- 


r | C 
ſectio ipſarum 1 \ L 
ED, LK eſt ! In | | | N 
diametro MN. | 7 | * 

Et quoniam 


circumferen- 
tia DM aequa- 
lis eſt ipſi MK, 
erit recta OD 
aequalis ipſi 
OK, et eſt rec- 
ta AD acqualis ipſi AK, et angulus EDF aequalis eſt ang 
be. 26 LK F, quare et ODF ipſi OK; punctum igitur F eſt in red 


* Hoc ita oſtenditur, 
Quoniam circumferentiae MLN, MEN ſunt aequales, additis acquali 
MK, MD, et aequalibus LN, EN ablatis, erit circumferentia KML acqu 
ipſi DME, aequales igitur ſunt rectae KL, DE; ducantur ad ipfas a centro 
| perpendiculares TR, TS, et, junctà TO, 
quoniam aequales ſunt TR, TS [14. 3.] 
crunt et OR, OS acquales [47. 1.] qua- 
re et OL, OE ſunt acqualcs ; et junctis 
IL, TE, erunt et anguli OTL, OTE ae- 
quales, et aequales ſunt anguli L'TN, 
* ETN, igitur anguli OTL, LTN fimul 
aequales ſunt ps OTE, ETN; et om- 
nes quatuor aequales ſunt quatuor rectis 
angulis, igitur OTL, LITN ipſorum di— 
midium aequales ſunt duobus recòtis, et 
propterza O, T, N puncta ſunt in recta 
linea, et punctum O erit in diametro TN. 
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\0 five AB. Ducatur DP parallela ipſi AB, occurratque cir- 
mferentiae rurſus in P, et juncta EP ipſi AB occurrat in Q; 
quoniam inflexae ſunt AC, BC ad circumferentiam in C 

2c ei rurſus in D, E occurrunt, et ducta eſt DP parallela ipſi 

43, et junta EP occurrit AB in Q erit © rectangulum AB, 

Gequale ipſi CB, BE; aequiangulum igitur eſt triangulum 

ME triangulo ACB, quare angulus BQE aequalis eſt angulo 
(B; datum autem eſt punctum B, quare datum eſt rectan- 


um CB, BE, hoc eſt AB, BO, dataque eſt recta AB, da- 
un 1gitur eſt punctum Q. Jungatur AE quae circumferen- 
ue rurſus occurrat in 8, juncta vero EG reac AB occurrat in 
, junta CT circumferentiae rurſus occurrat in V, et jun- 
fatur VF, QC, CS. Et quoniam angulus BQE, five in qui- 
buſdam caſibus TQE aequalis oſtenſus eſt (angulo ACB, five 
ICE, hoc eſt) angulo DGE in eodem ſegmento, et eſt angu- 
hs ETQ aequalis ipſi FTG, erit triangulum QTE aequian- 
alum ipſi G TF; rectangulum igitur QT, TF aequale eſt rect- 
90960 2 3 
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35. 3. angulo (GT, TE, hoc eſt * rectangulo) CT, TV; igitur an 
gulus CQT aequalis eſt ipſi TVF. Quoniam vero rectang 
lum AB, BQ aequale oſtenſum eſt ipſi CB, BE, erit triangy 


lum QBC acquiangulum ipſi EBA, quare angulus BOC, 
CQT aequalis eſt ipſi BEA, vel CEA; oſtenſus autem eſt an 
gulus CQT aequalis angulo TVE; aequalis igitur eſt angulu 
BEA, five in quibuſdam caſibus CES, angulo TVEF, quare x 
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qualibus inſiſtunt circumferentus; angulus autem BEA, fave 
(ls infiſtit circumferentiae CS, et angulus TVF, five CVF 
eminum communem C habet cum angulo CES; igitur an- 
uus CVF inſiſtit circumferentiae CS, hoc eſt recta VF tranſit 
er punctum S. Quoniam vero a punctis A, B inflexae ſunt 
\f, BE quae circumferentiae rurſus occurrunt in 8, C, an- 
galus CSF, five CSV aequalis eſt, ex hypotheſi, angulo EDE, 
fre EDG, et qui ipſis ſunt deinceps ſunt inter ſe aequales, 
ra igitur CV eſt aequalis rectae EG. Quoniam igitur ae- 
qules rectae CV, EG tranſeunt per idem punctum J in dia- 
netro, et inaequales faciunt cum ea angulos, nam CT, HT, 
wn vero CT, ET, cum diametro aequales faciunt angulos ; 
nt propterea 'T' centrum circuli *, Et quoniam rectangulum 
(, TF aequale eſt rectangulo GT, TE, hoc eſt quadrato ex 
Enidiametro, datum erit rectangulum QT, TE, et data eſt 
)T, quare et TF; datumque eſt punctum T, quare datum eſt 
F; et quoniam EG diameter eſt circuli, tranſit enim per cen- 
nun T, erit angulus EDG, five EDF rectus. Igitur recta ED 
tum continet angulum EDF cum recta DF quae vergit ad 
latum Peg F. Quod fuit oſtendendum. 
Componetur ita. 

dint A, B duo puncta data in diametro, et fit circulus CDE 

vitione datus; occurrat AB circumferentiae in M, N, et rect- 


* Hoc ita oſtenditur, 
8 hed rectae aequales in circulo tranſeunt per idem punctum in diametro 
jad non eſt centrum, aequales facient cum diametro angulos, ut facile oſ- 
ad poteſt, ducendo a centro perpendiculares ad aequales rectas. Et prop- 
fa, ſi duae rectae aequales quae tranſeunt per idem punctum in diametro 
equales faciunt angulos cum ea, punctum per quod tranſeunt erit centrum 
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angulo NB, BM aequale fiat AB, BQ, et ponatur punctum ( 
ita ut puncta A, Q fint ad eaſdem vel contratias partes pund 
B, prout puncta M, N ſunt ad eaſdem vel contrarias partes e 


Vide etiam bl 
figg. 1. 2. Y 
Caſ. hujus. | 


juſdem puncti B. Sit T centrum circuli quod, ex hypothe 
eſt in recta AB, et quadrato ex MT aequale fiat rectangulun 
QT, TF, et ponatur punctum F ad contrarias partes centr! 

ad quas eſt Q. Si a punctis A, B inflectantur utcunque a 
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-rcumferentiam rectae AC, BC quae ei rurſus in D, E occur- 
nut, et jungantur ED, DF, rectus erit angulus EDF. Junta 
aim ET occurrat circumferentiae rurſus in G, et jungantur 
I, QE. Et quoniam rectangulum QT, TF eſt aequale (qua- 
into ex MT, hoc eſt) rectangulo GT, TE, aequiangulum erit 
raogulum QE triangulo GTF, quare angulus TQE, five 
E, aequalis eſt angulo TGF. Et quoniam rectangulum 
4}, BQ aequale eſt (ipſi MB, BN, hoc eſt) rectangulo CB, BE, 
nangulum ABC aequiangulum eſt ipfi EBQ> quare angulus 


bC4, five ECD aequalis eſt angulo BQE, five, in quibuſdam 


albus, angulo TE, hoc eſt, ut oſtenſum, angulo TGF, five 
F. Aequales igitur anguli ECD, EGF aequalibus infiſtunt 
arcumferentiis, angulus autem ECD inſiſtit circumferentiae 
ED, et habent terminum communem E, igitur angulus EGF 
nliſtit eidem circumferentiae ED, hoc eſt recta GF tranſit per 
punctum D, five in recta linea ſunt puncta G, F, D. Quoni- 


m igitur EG eſt diameter, angulus EDG, ſive EDF in ſemi- 


arculo rectus eſt. QED 


—Uͤ — 


. tt —.——— 


= 
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Cas. 2. Quando data puncta A, B non ſunt in recta qua 
tranſit per centrum circuli, reliquis ut in praecedente ma 
nentibus. | 

Inflectantur utcunque ad circumferentiam rectae AC, C 


datis punctis A, B, occurrantque ipſi rurſus in D, E; ft! 


A 


punctum quod inveniendum eſt, et junta DF circumferentiat 
occurrat rurſus in G. Juncta igitur ED, datus erit, ex hype 
theſi, angulus EDF, ut et angulus qui ipſi eſt deinceps. et 
punctum E ducatur EH parallela ipſi AB, occurratque cir 
cumferentiae rurſus in H, et juncta DH rectae AB occur 
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n K. Quoniam igitur inflexae fant AC, BC ad circumferen- 
tam ei rurſus occurrentes in D, E, et ducta eſt EH parallela 
pſi AB, et juncta DH occurrit eidem AB in K, erit* rectan- 
um BA, AK aequale dato rectangulo CA, AD. Et data eſt 
4B poſitione et magnitudine, quare datum eſt punctum K. 

jungatur AF occurtatque circumferentiae in punctis L, M, 
c juncta BL eidem rurſus occurrat in N, juncta vero BM ipſi 
rurſus occurrat in O; jungatur etiam KM quae circumferen- 
we rurſus occurrat in P, et PN jungatur. Quoniam igitur a 
zunctis A, B inflexae ſunt AL, BL ad circumferentiam ei rur- 
ſus occurrentes in M, N, et eſt rectangulum BA, AK aequale 
ink CA, AD, hoc eſt) rectangulo LA, AM, et juncta KM cir- 
cunferentiae rurſus occurrit in P, rea PN parallela erit * 
ph AB, et propterea rectae HE; eſt igitur circumferentia HP 
pi EN aequalis. Jungantur MN, LO, et quoniam a punctis 
A, B inflexae ſunt AL, BL circumferentiae rurſus in M, N 
xcurrentes, recta NM, ex hypotheſi, datos continebit angu- 
lo cum recta ML quae tranſit per datum punctum F; et ſi- 
niliter quoniam ab iiſdem punctis A, B inflexae ſunt AM, 
M circumferentiae rurſus in L, O occurrentes, recta OL da- 
tos continebit angulos cum recta LM quae per punctum F 
tranſit, Quoniam igitur datus eſt angulus EDF, et eidem 
dato angulo aequalis eſt angulus NM, ut et angulus OL, 
runt tres circumferentiae GE, LN, MO, quibus inſiſtunt, 1 in- 
tr ſe aequales. 


ln caſu autem in quo recta AB circulo occurrit, fi pune- 
um P, vel M, vel L fuerit in ſegmento minore a mi AB 


pp 


A "YC 4-3 —— 
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abſciſſo, vice anguli EDF, NME, vel OLF, ſumendus eſt an 
gulus qui ipſi deinceps eſt, productà FD, vel EM; et in hiſce 
caſibus aequales etiam erunt circumferentiae GE, LN, Mo 
quibus ſcilicet inſiſtunt anguli aequales illis qui ſunt deinceps 
Per 22. 3. | 
Praeterea quoniam rectangulum BA, AK aequale eſt ipſ 
LA, AM, erunt B, K, L, M puncta in eirculo; jungatur 


© A. 


an 
quae circumferentiae rurſus occurrat in Q erit igitur angu- 
Ins KMB aequalis ipſi KLB, fi puncta M, L fuerint ad ca 
dem partes rectae AB; ſi vero fuerint ad ejuſdem contrarias 
partes, erit angulus KMB aequalis ipſi QLN qui angulo KLÞ 
eſt deinceps; in utroque igitur caſu aequales ſunt anguli BMP, 
QLN. Aequalis igitur eſt circumferentia OMP in qua eſt au- 
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glas BMP, ſive OMP circumferentiae QL N in qua eft an- 
gls QLN. Et oſtenſa eſt circumferentia MO aequalis ipfi 
IN, igitur et MP aequalis eſt circumferentiae Q. Occurrat 
waz KG circumferentiae rurſus in R, et quoniam rectae 
(MP, KQL abſcindunt aequales circumferentias MP, QL, et 
el HP aequalis (ipſi EN, hoc eft, quia aequales ſunt GE, LN) 
ircumferentiae GL, rectae KHD, K GR aequales abſcindentꝰ * Pr. 54 


R 


ecumferentias HD, GR; recta igitur GD vergit ad datum 
zwndum in diametro quae per punctum K tranſit, per Cor. 1, 
lr. 53. Vergit autem DG per datum punctum F, ex hypo- 
del; igitur punctum F eſt in diametro quae per K tranſit, 
am unicum tantum punctum poteſt datum eſſe in recta DG; 
enim duo puncta in ea data eſſent, recta DG poſitione data 
let, quod fieri non poteſt, quoniam recta ADC inflexa eſt 
> TPP 2 
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utcunque ad circumferentiam; juncta igitur KF tranſibit Pe 
centrum circuli, quod fit S. Occurrat KS circumferentiae i; 
punctis T, V, et quoniam data ſunt K, S puncta, recta KT 
poſitione data eſt, quare rectae KF, KV datae ſunt. Et quo 
niam per Cor. 1. Prop. 53. eſt VK ad KT, ut VF ad FT, dat 

erit ratio VF ad FT; et data eſt TV, punctum igitur F da 


tum eſt, Datum autem eſt punctum A, rea igitur AMP 
poſitione data eſt, et data erunt puncta M, L; quare poſition 
data eſt recta BLN, datum enim eſt punctum B; et propter: 
data poſitione eſt MN. Angulus igitur NML, et ipſi acquali 
angulus EDG, vel huic deinceps, datus eſt. Recta igitur EL 
datum continet angulum EDF cum rea DF quae tranſit pe 

datum punctum F. Quod fuit inveniendum. 
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Componetur ita. 


t my 

7 Sint A, B duo puncta data, et fit circulus CDE poſitione et 
KT raznitudine datus; a puncto A ad circulum ducatur utcun- 
quo que recta ADC, fiatque rectangulum BA, AK aequale rectan- 
dat u CA, AD, et ponatur punctum K ita ut punctum A ſit 


F da 


V 


** K B 


ata vel inter puncta K, B, prout idem A eſt extra vel inter 
puta C, D. Per centrum 8 ducatur KS quae circumferen- 
tae occurrat in T, V punctis, et ut VK ad KT, ita fiat VF 
FH; jungatur AF, occurratque circumferentiae in L, M, 
t juncta BL eidem rurſus occurrat in. N, et MN jungatur; 


786 DE PORISMATIBUS. 


Vide etiam 
figg. 2. 3. 


Caſ. hujus. 


flexae ſunt ADC, BEC ad circumferentiam, juncta vero N 
* Prop. 55. eidem rurſus occurrit in H, juncta EH parallela erit red 


erit F punctum in veniendum, et angulus NML is qui inven 
endus fuit; hoc eſt ſi a punctis A, B ad circumferentiam u 
cunque inflectantur rectae AC, BC ipſi rurſus occurrentes 
D, E punctis, et jungantur ED, DF, erit angulus EDF, 
qui ipſi deinceps eſt, aequalis dato angulo NML. 


V 


B 


Occurrat enim DF circumferentiae rurſus in G, et ad ci 
culum ducantur rectae KID, KGR, KMP, KQL. Quoma! 


igitur rectangulum BA, AK aequale eſt ipſi CA, AD, et in d 
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3 Similiter quoniam inflexae fant AL, BLN, et junta 
\ circumferentiae rurſus occurnt in P, junta NP parallela 
*#'rectac AB, et propterea ipfi HE; eſt igitur circumferen- 
4 HP acqualis ipfi EN. Et quoniam recta KV tranſit per 
trum, et, ex conſtructione, eſt VK ad KT, ut VF ad FT, 
daque eſt per punctum F recta DFG, rectae KHD, KGR 
males abſcindent circumferentias HD, GR, ut in compo- 
none Pr. 5 3. demonſtratum fuit; quare aequales ſunt © rec- 
KH, KG. Ductis igitur SH, SG, erunt, in triangulis KHS, 
(GS, anguli KSH, KSG aequales d, quare et circumferentia 
TH aequalis eſt ipſi TG. Similiter quoniam recta ML tranfit 
xr punctum E, oſtendetur recta KP aequalis ipſi KL, et prop- 
ra circumferentia TP aequalis eſt ipſi TL, quarum TH, 
IG funt aequales; igitur et HP aequalis eft circumferentiae 
I. Oſtenſa autem eſt circumferentia HP aequalis ipſi EN, 
ue propterea aequalis eſt circumferentiae GL, et eſt EL 
mmunis, aequalis igitur eft circumferentia GE ipfi LN, 


ko angulo NML. Q. E. D. 


PROP, LVII. 

uae eſt pars ſecunda Poriſmatis generalis praecedentis, 
(VANDO ſcilicet recta quae jungit interſectiones inflexa- 
um et circumferentiae parallela eſt rectae poſitione datae.“ 


int duo puncta A, E, et ab ipſis ad circumferentiam CHD 
mone datam utcunque inflexae AF, EF quae ei rurſus in 
H occurrunt, junta GH parallela fit rectae poſitione da- 


ure et angulus EDG, vel qui ipſi deinceps eſt, aequalis eft 


. 
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37. 1. 


bx. 6. 


ſectio ipſius EK et 


in recta linea. Quo- 


qualia. Occurrat recta EA circumferentiae in D, B, reds 
ro HG, FK in L, M punctis. Eft igitur ut recta EA ad £ 
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tae. Jungatur AH quae circumferentiae rurſus occurrat in | 
Quoniam igitur inflexae ſunt AH,EH a punctis A, E ad pun( 
tum H in circumferentia, et ei rurſus occurrunt in K, 
juncta KF parallela erit, ex hypotheſi, rectae poſitione data 
quare et iph GH erit parallela. Rurſus, junctà EK quonia 
a punctis A, E inflexae ſunt AK, EK ad punctum K qua 
AK circumferentiae rurſus occurrit in H, recta quae jung 
punctum H et reliquam interſectionem ipſius EK et circun 
ferentiae parallela erit, ex hypotheſi, ipſi FK; eſt autem rec 
HG rectae FK paral- 
lela, ergo G eſt inter- 


circumferentiae, hoc 
eſt puncta E, K, G ſunt 


niam igitur paralle- 
lae ſunt GH, KF, e- 
runt triangula GFH, 
GKH inter ſe aequalia ?, et ablato communi GA, erit t 
angulum HAF aequale ipſi GAK. Eſt autem, junctà AL, t 4 
angulum HAF ad ipſum HAE, (ut recta HF ad ipſam H 1 
hoc eſt, propter parallelas, ut GK ad GE, hoc eſt „) ut G. 
triangulum ad triangulum GAE; et aequalia oſtenſa ſuntt 
angula HAF, GAK, igitur et HAE, GAE triangula funt a 


tum triangulum EAH ad HAL, tum triangulum EAG adi 
ſum GAL; et aequalia ſunt EAH, EAG, igitur aequalia iu 
triangula HAL, GAL; quare et ipſorum baſes HL, LG! 
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xquales, et propterea rectae FM, MK ſunt etiam aequales. 
Quoniam igitur recta LM bifariam ſecat duas parallelas GH, 
K in circulo, tranſibit LM per centrum, et ipſas GH, FK ad 
woulos reQos ſecabit. Et quoniam HG perpendicularis eſt ad 
I diametrum circuli, et ductae ſunt GAF, HFE quae dia- 
netro occurrunt in A, E punctis, erit © ut BE ad ED, ita BA 
D. Ut igitur recta quae jungit interſectiones inflexarum 
t punctis A, E. et circumferentiae, parallela ſit poſitione da- 
ue, debent A, E puncta ſita eſſe in diametro, ita ut BE fit ad 
ID, ita BA ad AD. Et fi unum ex punctis A, E datum fue- 
it, datum erit et alterum. 

| Componetur ita. 

Datum igitur fit punctum A intra vel extra circulum po- 
tone datum BCD, et per A ducatur diameter BAD, in qua 
ſumatur punctum E, ita ut BE fit ad ED, ut BA ad AD; ſi a 


AF, EF ei rurſus in G, H occurrentes, junta GH perpendi- 
cllaris erit ad diametrum BD. | 
Jungatur enim EG; et quoniam ut BE ad ED, ita eſt BA ad 
U, et per punctum A ducta eſt recta GAF, rectae EFH, EG 
«quales abſcindent circumferentias, ut oſtenſum fuit in com- 
ſolitione Prop. 5 3. quare per Cor. 2. ejuſdem Prop. GH per- 
endicularis eſt ad diametrum BD. | 

Quamvis compoſitio haec contineatur in Prop. 53. ejusque 
or. 2, viſum fuit inveſtigationem tradere hujus aeque ac re- 
qurum partium generalis Poriſmatis. 


Qqq 


punctis A, E inflectantur utcunque ad circumferentiam rectae 


1. 
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| P:R OF, lh. 
« SI a duobus punctis A, B extra circulum inflectantur ac 
4 circumferentiam rectae AC, BC ei rurſus in D, E occurrentes 
e fuerintque rectangula CA, AD; CB, BE ſimul aequali 
% quadrato ex juncta AB; et a centro M ducatur ad AB per 
% pendicularis MK; erit rectangulum BA, AK aequale ipf 
* CA, AD. Et contra, ſi fuerint rectangula CA, AD; CB, BY 
ce ſimul aequalia quadrato ex AB, et in AB ſumatur punctu 
KH faciens rectangulum BA, AK aequale ipfi CA, AD; du; 
KRM ad centrum perpendicularis erit ad AB.“ 


n | 
Occurrat KM circumferentiae in punctis N, O; eſt igitug 
rectangulum CA, AD aequale 3 ex AK et rectangul 
OK, KN. Simili- 
ter eſt rectangu- 5 ö 
lum EB, BC ae- 
quale quadratoex < / 
BK et rectangulo 
OK, KN. Igitur 
rectangulum CA, 
AD una cum ipſo 
EB, BC, hoc eſt, 
ex hy potheſi, qua- 
dratum ex AB, ae- 
| quale eſt quadra- 
| tis ex AK, KB et 
| duplo rectangulo 
OK, KN. Aufe- 
*4- 2, rantur quadrata ex AK, KB, et duplum rectangulum * AKB 


44 


tel 


DE PORISMATIBUS._ 1591 


rquale erit + pn rectangulo OK, KN; quare a KB ae- 
quale eſt ipſi OK, KN rectangulo. Addatur commune qua- 
datum ex AK, et rectangulum BA, AK aequale erit rectan- 
ao OK, KN et quadrato ex AK, hoc eſt rectangulo CA, AD, 
imiliter oſtendetur rectangulum AB, BK aequale ipſi CB, BE. 

Ft ſi fuerint rectangula CA, AD; CB, BE ſimul aequalia 
quadrato ex AB, et in AB ſumatur punctum K faciens rect- 
ugulum BA, AK aequale ipſi CA, AD; ducta KM ad cen- 
rum perpendicularis erit ad AB, 

di enim non fit, ducatur a centro recta Mn perpendicula- 
fs ad AB, igitur, ex praemiſſis, rectangulum BA, AR aequale 
cl pſi CA, AD, hoc eſt rectangulo BA, AK; quod fieri non 
welt. Ergo MK eſt ad AB perpendicularis. 


X. 


ga duobus punctis A, B, quorum A eſt extra, B vero in- 
"tra circulum, inflectantur ad circumferentiam rectae AC, 
"BC ei rurſus in P, E occurrentes, fucritque rectangulum 
(A, AD aequale rectangulo CB, BE una cum quadrato ex 
ſuncta AB; et a centro M ducatur ad AB perpendicularis 
Mk; erit rectangulum BA, AK aequale ipſi CA, AD. Et 
contra, ſi fuerit rectangulum CA, AD aequale rectangulo 
ch, BE una cum quadrato ex AB, et in AB ſumatur punc- 
tum K faciens rectangulum BA, AK aequale ipſi CA, AD; 
ducta KM ad centrum ad rectos angulos erit ipſi AB.” 


Occurrat AB circumferentiae in punctis 8, T; et quoniam 
Sangulum CA, AD, hoc eſt TA, AS aequale eſt rectangulo 


Qqq 2 


FI 2. 


ex AB, SK. Commune 


. ex AB, et ® rectangu- 
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CB, BE, five SB, BT una cum quadrato ex AB, commune 
apponatur quadratum ex SK; erit 1gitur * quadratum ex AK 
aequale rectangulo SB, 

BT una cum quadratis 5 N 


auferatur quadratum 


lum AB, BK bis una 
cum quadrato ex BK 
aequale erit rectangulo 
8B, BT una cum qua- 


drato ex SK. Rurſus 


4 


OA 


auferatur commune ex S put 
BK quadratum, et rect- | EDD et 
angulum AB, BK bis | qua 

. aequale erit © retangu- [ lac 
loSB, BT bis; ipſum 55 Int 


et d rectangulum BA, AK aequale erit SB, BT, five CB, BE 


mata ſunt ad ſequentem, 


igitur AB, BK aequale | 
eſt rectangulo SB, BT. Cummune addator n ex AB, 


rectangulo una cum quadrato ex AB, hoc eſt, ex hypotheſ, 
9 CA, AD. 


Secunda pars Propoſitionis oſtendetur eodem modo quo ſe- 
cunda pars praecedentis. Propoſitiones autem 59. bo. Lem- 
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PROP. LXI. | 
Quae eſt pars tertia Poriſmatis generalis, 
« QUANDO ſcilicet recta quae jungit interſectiones inflexa- 
um et circumferentiae vergit ad datum punctum.“ 


Cas. I. Quando recta quae per duo data puncta tranſit 
vn occurrit circulo. 

Sint A, B duo puncta data, et ab ipſis utcunque inflexis ad 
arcumferentiam poſitione datam CDE duabus rectis AC, BC 
que ei rurſus in D, E occurrunt, juncta DE, ex  hypotheli, 
regit ad datum | 

puactum, Sit 
punctum illud F, 
t jungatur BD ,, 
que circumferen- 
tae rurſus occur- 
Int in G; et quo- 
uam a punctis A, 
binflexae ſunt ad D 
Drectae AD, BD 
quae circumferen- 
tae rurſus occur- 
unt in C, G, junc- 
u UG, ex hypo- 
kel, verget ad i- 
lem punctum F. Rurſus, ductà AG, quoniam a punctis A, B 
dexae ſunt ad G rectae AG, BG quarum BG circumferentiae 
ſus occurrit in D, recta quae jungit punctum D et reliquam 
plus AG et circumferentiae interſectionem, ex hypotheſi, 


N 


AE RK 5 


Prop. 55. 


circulo, et propter- 


ipfi CA, AD, et rectangulum AB, BK aequale ipſi CB, BE 
erunt rectangula CA, AD; CB, BE ſimul acqualia rectangus fla 
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tranſibit per punctum E; igitur recta DF tranſit per iſtam 
terſectionem; recta autem DF circumferentiae occurrit in R 
quare punctum E eſt interſectio ipſius AG et circumferentias 
hoc eſt puncta A, G, E ſunt in recta linea. a; 

Ducatur EH parallela rectae AB, occurratque rurſus cini n 
cumferentiae in H, et junta DH rectae AB in K occurral 
Quoniam igitur a punctis A, B * ſunt AC, * ad cin 
cumferentiam ei 


rurſus in D, E oc- | . the 
currentes, et ducta , Ll! 
eſt EH parallela < | vol 
ipſi AB, junctaque 58 | nll 
DH ipſi AB occur- 


rit in K, erit*rect- 
angulum' BA, AK 
aequale ipfi CA, 
AD; puncta igitur 
B, K, D, C ſunt in 


ea angulus AK D 
aequalis eſt angu do 
lo (DCE, hoc eſt * KK 
angulo) AGD, quia ſcilicet puncta E, G, D, C fant etiam it 
circulo; ergo et puncta A, K, G, D ſunt in circulo, et pro 
terea rectangulum AB, BK aequale eſt = oe, BG, hoc e A 
rectangulo CB, BE. 
Quoniam igitur oſtenſum eft W BA, AK aequak 
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u, AK; AB, BK, hoc eſt f quadrato ex AB. Sit M centrum 2.2 
arculi, et jungatur MK quae circumferentiae in punctis N, 
Qoccurrat; igitur2eſt MK ad AB perpendicularis, et propter- Pr. 59. 
ad HE. Quoniam 1gitur HE perpendicularis eſt ad diame- | 
mm NO, et ducta eſt HD ad circumferentiam, et diametro 
ccurrit in K, recta ED tranſibit per datum punctum in dia- 
metro, quod ſcilicet dividit eam in ratione quam habet NK 
KO, ut conſtat ex Prop. 51. tranſit autem PE, ex hypo- 
fel, per datum punctum F; eſt igitur F in diametro; non 
nm poſſunt duo puncta data eſſe in recta DE, nam fi eſſent, 
witione data eſſet recta DE, quod fieri non poteſt; ductae 
um ſunt AC, BC utcunque ad circumferentiam. Vergit igi- 
r DE per punctum datum. Invenietur autem Þ punctum F » pr. 51. 
iendo ut NK ad KO, ita NF ad FO. Ut igitur recta DE 
que jungit interſectiones inflexarum a punctis A, B, et cir- 
Wunfcrentiae vergat ad datum punctum, debet quadratum ex 

3 aequale eſſe rectangulis CA, AD; CB, BE ſimul. 

Componetur ita, 

Data ſint duo puncta A, B, et inflexa utcunque ad cir- 
mferentiam poſitione datam CDE rectis AC, BC ei rurſus 
ub, E occurrentes, fit quadratum ex juncta AB aequale rect- 
gulo CA, AD et ipſi CB, BE ſimul; verget juncta DE ad 
m punctum FE, quod invenitur ducendo per centrum M 
dm Mk perpendicularem ad AB, et circumferentiae oc- 
mentem in N, O, et faciendo ut NK ad KO, ita NF ad FO. 
jungatur enim KD quae circumferentiae rurſus occurrat 
f, occurratque DE diametro in F, et HE jungatur. Quo- 
iam igitur rectangulum CA, AD una cum ipſo CD, DE ae- 
ſule eft quadrato ex AB, et ducta eſt MK perpendicularis ad 


N1 
in E 
Mlae 
cl 


Irra 
| 


E Pr. 59. 
Ir. 35. 


k Pr. 51. 
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AB, erit 8rectangulum BA, AK aequale ipſi CA, AD; igi 
HE parallela' eſt N 

rectae AB, et | 
propterea eſt 
perpendicularis <c 
ad diametrum 
NMO. Et quo- 
niam HD dia- 
metro occurrit 

in K, et DE ipſi D 
occurrit in E, e- 

rit k ut NK ad H 

KO, ita NF ad 1 
FO; datae au- 
tem ſunt NK, - — 


KO, datum igi- 1 1 aa , 
tur eſt punctum F ad quod vergit DE. Q. E. D. 

Co Rx. Et ſi datum fuerit punctum A, et recta AB poſit 
one, invenietur punctum B ducendo MK perpendicularem 


AB, et ſumendo punctum B quod facit rectangulum AK 


aequale ipſi ON; ut patet ex Prop. 59. 


Cas. 2. Quando recta quae tranſit per data puncta circu 
occurrit. 

Oſtendetur, ut in Caſu 1. et iiſdem verbis, rect gal 
BA, AK aequale ipſi CA, AD; et rectangulum AB, BK a 


quale ipſi CB, BE. Quoniam igitur rectangulum CA, AD 


quale eſt (ipſi BA, AK, hoc eſt rectangulo AB, BK una cu 
quadrato. ex AB, hoc eſt) rectangulo CB, BE una cum qu 
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gl into ex AB; fi a centro M ducatur MK, erit * ea perpendi- « pr. 65. 
alaris ad AB, et propterea ad HE. Quoniam igitur HE per- 
endicularis eſt ad diametrum NO, et ducta eſt HD ad cir- 
anferentiam, et diametro occurrit in K, rea ED tranſibit 

xr datum punctum in diametro producta, ut conſtat ex Prop. 

1, tranfit autem DE, | 

« hypotheſi, per da- | N 

um punctum F; eſt i- C 
rturFin diametro pro- | 
luda non enim poſſunt 
uo puncta data eſſe in 
ra DE; nam ſi eſſent, 
witione data eſſet DE, 
quod fieri non poteſt. 
Vergit igitur DE per 
tum punctum F, 
quod ſcilicet facit NK 
ad KO, ut NF ad FO. 
ltigitur recta DE quae 
uit interſectiones in- 5 

eurum AC, BC et cir- 

unterentiae vergat ad punctum datum, debet rectangulum 


(a, AD, aequale eſſe rectangulo CB, BE una cum quadrato 
a AB, | | 


olit 


Componetur ita. 
Data ſint duo puncta A, B, et inflexis utcunque ad cir- 
cumferentiam poſitione datam CDE rectis AC, BC quae ei 
nrſus in D, E occurrunt, fit rectangulum CA, AD aequale 
M CB, BE una cum quadrato ex juncta AB; verget juncta 
er 


Aer. 60. 


d Pr. 55. 


"Ir. $1. 
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_ diametro in F, et junc- 


DE ad datum punctum F, quod invenitur ut in Caſu 1. 
Iiſdem enim ut in Caſu 1. conſtructis, quoniam rectangu 

lum CA, AD aequale eſt ipſi CB, BE una cum quadrato e 

AB, et ducta eſt MK perpendicularis ad AB, erit * rectangulu 

BA, AK aequale ipſi CA, AD; 3 DK quae circumfe 

rentiae rurſus occurrat 

in , occurratque DE 1 X 


ta HE parallela erit > 
rectae AB, et propterea 
ad rectos angulos eſt 
diametro NMO. Et quo- 
niam HD diametro oc- 
currit in K, et DE ipfi 
occurrit in F, erit © ut 


1 
8 4 


NK ad KO, ita NF ad — ( 
FO; datae autem ſunt 1 Mar 
NK, KO, igitur datum V rect 
eſt punctum F ad quod ct 


vergit recta P. 
Co R. Et quoniam in | 
Prop. 60. oſtenſum fuit rectangulum AB, BK aequale ipſi 5B 


BT, addito communi quadrato ex BK, erit rectangulum AK 4 

KB aequale dato quadrato ex SK. Si igitur datum fuerit alte 2 

rum ex punctis A, B, puta A, et recta AB poſitione, datun » 
10! 


erit alterum punctum B faciendo rectangulum AK, KB ay 
quale quadrato ex SK. 

Cox. 2. ad utrumque caſum; Et fi a centro circuli M du 
catur recta MK perpendicularis ad rectam AB, in qua ful 
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ho puncta A, B quae faciunt rectangulum BA, AK aequale 
rtangulo CA, AD, duRa ſcilicet quavis recta ADC ad cir- 
alum, et jungatur BC quae circumferentiae rurſus occurrit 
u E, et DE jungatur quae occurrit diametro NM O quae per 
{tranſit in F, erit NK ad KO, ut NF ad FO. Vel, quod idem 
& i fuerit NK ad KO, ut NF ad FO, DE occurret diametro 
in F. bs | 

Cas, 1, Quoniam enim rectangulum BA, AK aequale eſt 
ph CA, AD, hoc eſt quadrato ex AK una cum rectangulo OK, 
IN, ablato communi quadrato ex AK, et addito communi 
qadrato ex BK, erit rectangulum AB, BK aequale quadrato 
a BK una cum rectangulo OK, KN, hoc elt rectangulo CB, 
IE; additisque aequalibus, erit quadratum ex AB aequale 
rtangulo CA, AD una cum ipſo CB, BE. Igitur, ex compo» 
itone hujus Caſus, erit ut NK ad KO, ita NF ad PO. 

Cas. 2. Quando ſcilicet recta AB circulo occurrit; quo- 
iam rectangulum BA, AK aequale eſt ipſi CA, AD, hoc eſt 
rangulo SA, AT, addito communi quadrato ex SK, erit 
rddangulum BA, AK una cum quadrato ex SK aequale qua- 
tato ex AK; commune auferatur rectangulum BA, AK, erit 
qadratum ex SK aequale b retangulo AK, KB; et ablato 
(udrato ex BK, reliquum rectangulum AB, BK aequale © erit 
eliquo SB, BT, hoc eſt ipſi CB, BE, additoque quadrato ex 
1b, erit rectangulum BA, AK, hoc eſt CA, AD, aequale rect- 
upulo CB, BE una cum quadrato ex AB. Igitur, ex compo- 


itione Caſus 2. erit ut NK ad KO, ita NF ad FO. 
Rrr 2 | 


Foo DE PORISMATIBUS. 
PROP. LXII. 


Eſt haec caſus Poriſmatis generalis, ultimi ſcilicet Libri 3. 
Poriſmatum Euclidis. 


*« SI a dato puncto ad circulum poſitione datum ducatur ut 
** cunque recta linea, ab altero vero punctorum in quibu 
circumferentiae occurrit, ducatur recta parallela poſition 
datae, et a puncto in quibus prima ducta circumferentia 
rurſus occurrit, ad punctum in quibus altera ducta eiden 
rurſus occurrit ducatur recta linea; vel verget haec a0 
** punctum datum, vel continebit datum angulum cum red 
quae ad datum punctum vergit.” 


cc 


Pars 1. Quanda recta jungens interſectiones duRarum 
circumferentiae vergit ad punctum datum. 

Sit punctum E datum, et ab eo ad circulum poſitione da 
rum BCD ducatur utcunque recta EFH, et ab altero punto 
rum in quibus circumferentiae occurrit, puta a puncto H 
ducatur recta HG parallela poſitione datae, occurratque cir 
cumferentiae rurſus in G, et jungatur FG; verget FG, ex by 
pothefi, ad datum punctum; fit punctum hoc A, et a punt 
F ducatur FK parallela poſitione datae, et propterea ipſi HG 
occurratque rurſus circumferentiae in K. Quoniam 1gitur 
puncto E ducta eſt ad circumferentiam recta EFH, et a punc 
to F ducta eſt FK parallela poſitione datae, juncta HK, ex by 
potheſi, tranſibit per punctum A. Rurſus, quoniam a punct 
E ducta eſt EK ad circumferentiam, et eſt KF parallela pol 
tione datae, recta quae jungit punctum F et reliquam inter 
ſectionem ipſius EK et circumferentiae tranſibit, ex hypothel 
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punctum A; recta autem FA tranſit per punctum cir- 
unferentiae G; punctum igitur G eſt interſectio ipſius EK 
circumferentiae, 
hoc eſt puncta E, K, 
6 funt in recta li- 
E. Quoniam igi- 
tur parallelae ſunt 
KG, FK, recta EA, 
per ea quae oſtenſa 
unt in Prop. 5 8. bi- 
riam et ad rectos | 
agulos ſecabit ipſas HG, FK, et per centrum circuli tranſi- 
bit, Occurrat EA circumferentiae in punctis B, D, et quo- 


pendicularis ad diametrum, et juncta GF diametro in A oc- 
currit, erit * ut BE ad ED, ita BA ad AD. Datae autem ſunt 
IE, ED, quare ratio BA ad AD data eſt; et data eſt BD, punc- 
tum 1gitur A datum eſt, Patet autem rectam poſitione datam 


ci HG parallela eſt ad rectos angulos eſſe diametro quae per 
| tranſit, 


1e da 
zncto 
to H 
e cir 
x hy 
unde 
BG 
itur ; 
punc 
x hy 
1nct( 
poli 


| Componetur ita. | 

Ducatur per centrum a puncto E rea EDB, et fiat ut BE 
E, ita BA ad AD; erit A punctum inveniendum. Si e- 
im a puncto E ducatur utcunque EFH ad circulum, et HG 
herpendicularis ad diametrum BD, juncta GF tranſibit per 
puctum A, per Prop. 51. 
arcumferentiae datum continet angulum cum recta quae ad 
mum datum vergit. 


wm ducta eſt EFH ad circulum a puncto E, et eſt HG per- 


1 Pr. 51 


Paks 2. Quando recta jungens interſectiones ductarum et 


0 3 
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Datum fit punctum A, et recta AB poſitione data fit; d 
catur vero utcunque a puncto A ad circulum poſitione datu 
CDE recta ADC, et ab altero punctorum in quibus circu 
ferentiae occurrit, puta a puncto C, ducatur recta CE paral 
lela rectae AB quae circumferentiae rurſus occurrat in E, 
DE jungatur; igitur, ex 
hypotheſi, continet DE 
datum angulum cum » 
recta quae ad datum 
punctum vergit ; fit pune» . 0 
tum illud F, et jungatur 
DF occurratque circum- 
ferentiae rurſus in G; 
datus igitur eſt angulus ? — 
EDG. Jungatur AF et / x — N 
circumferentiae occurrat 
in punctis H, K, et du- r 3 
cantur KM, HN paral- 
lelae ipſi AB, five rectae CE, occurrantque rurſus circumf 
rentiae in M, N; et jungantur HM, KN. Quoniam igitur 
puncto A ad circumferentiam ducta eſt AK, et eſt KM paral 
lela poſitione datae AB, continebit MH datum angulum MH 
cum recta HK quae vergit ad datum punctum F; angulu 
igitur MHK aequalis eſt dato angulo EDG. Similiter, quo 
niam ducta eſt HN parallela rectae AB, erit angulus NKHa 
qualis (eidem angulo EDG, hoc eſt) ip6 MHK. In caſu au 


C | E 


tem in quo recta AB circulo eccurrit, fi punctum P, vel H 


vel K fuerit in ſegmento minore a recta AB abſciſſo, vice an 
guli EDF, MH, vel NKF, ſumendus eſt angulus qui ipſi de 
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aceps eſt, producta FD, vel FH. Quoniam 1gitur aequales 


int anguli MHK, NK H in omni caſu, parallelae ſunt MH, 
M; et ſunt MK, HN parallelae, quare parallelogrammum eſt 


NK, et propterea anguli ejus oppoſiti HMK, KNH inter 


{ſunt aequales; et eſt VH NK in circulo, anguli igitur HMK, 
NH acquales ſunt * duobus rectis; ergo uterque ipſorum 
rus eſt, et prop- 
rrea HK tranſit b 
er centrum cir- 2 
ali, Sit centrum M | K 
l, recta 1gitur AL 
witione data eſt, 
Coniam vero an- 
mls EDG angu- 
b MHK eſt ae- | Y 
nalis,erit et E G 3 — * 
meumferentia 
creumferentiae 
MEK aequalis, 
qurum EK aequalis eſt ink MC, quia parallelae funt MK, 
LE, ergo et circumferentia K G aequalis eſt ipſi CK, Jun- 
jatur KG, KC et CG quae diametro HK occurrit in O; et 


C 


quoniam aequales ſunt circumferentiae CK, KG, aequales 


rut et CH, HG; anguli igitur CKO, GKO ſunt aequales, 
c duae CK, KO duabus GK, KO ſunt aequales, altera alteri, 
qare aequales et recti ſunt anguli COK, KOG. Quoniam 
gtur a puncto A ducta eſt ADC ad circulum, et CG perpen- 
deularis ad diametrum HK, junctaque GD occurrit ipfi 
MK in F, erite KA ad AH, ut KF ad FH; et data eſt ratio 


22. 3. 


© Pr. 31. 


Vide etiam 
fig. 2. Part. 
hujus. 


erit angulus EDF ae- 


42. cor. Pr. 5 3. 


KM parallela rectae 
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KA ad AH, quare et ratio KF ad FH; et data eſt HK, punctun 
igitur F datum eſt; et eſt angulus EDF, ſive EDG aequali 
dato angulo MHK. Quae fuerunt oſtendenda. 


K 
) 


Componetur ita, 
Sit punctum A datum, et recta AB poſitione data, et poſi 
tione datus fit circulus CDE, non autem fit AB ad rectos an 
gulos diametro quae tranſit per punctum A; per centrum 
ducatur AHK, fiat- 1 | . 
que ut KA ad AH, ita *_ 
KF ad FH, et ducatur M © 


AB, et HM jungatur. Yo 
Si a puncto A duca- ff 
tur ADC utcunque ad | | 
circulum, et ipſi AB | 
parallela ducatur CE, D/ * d 
et jungantur DE, DF HAS. — — 
quae circumferentiae | 
rurſus occurrat in G, 


qualis dato angulo MHF. 

Quoniam enim eſt KA ad AH, ut KF ad FH, et a pundi 
A, F inflexae ſunt ad circumferentiam AD, FD ei rurſus ir 
C, G occurrentes, erit d juncta CG perpendicularis ad diame 
trum HK. Junctae igitur CK, KG ſunt aequales, quare & 
circumferentiae CK, KG aequales ſunt; et quoniam parall 
lae ſunt CE, MK, aequales ſunt circumferentiae MC, EK; 
igitur et circumferentia MCK aequalis eſt ipſi EKG, et prop 


Jun 


ual: 


*quorum EA, AL aequale eſt 
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re angulus huic infiſtens, viz. EDG aequalis eſt angulo 
Hk, vel EDF aequalis ipſi MHF. 


XIII. 
Quae eſt Prop. 159. Lib. 7. Pappi. 


gl circulus circa diametrum AB, et AB producatur, ſit- 
que ad quamlibet rectam lineam DE perpendicularis; rect- 
« ngulo autem AF, FB aequale ponatur quadratum ex FG. 
Pico ſi quodcunque ſumatur punctum “ in DE,“ ut E, at- 
que ab eo ad punctum & recta linea ducta producatur, “ et 
« circumferentiae occurrat in K, H punctis,“ rectangulum 
„etiam HE, EK quadrato ex EG aequale eſſe.“ 


jungatur AE © quae circumferentiae rurſus occurrat in L,“ 
t BL jungatur, erit igitur angulus ALB rectus; fed et rectus 
AFE, „ puncta igitur B, L, E, F ſunt in caroully quare rect- 

* angulum EA, AL acquale 
"eſt ipſi FA, AB. Rectangu- 
"lum autem EA, AL una 
cum ipſo AE, EL acquale * 
"eſt (quadrato ex AE, hoc 
belt) quadratis ex AF, FE, 


E 


"reQangulo FA, AB;” reli- 
quum igitur rectangulum AE, EL aequale eſt reliquo, rectan- 


8 2. 2. 


Þ 47. 1. 


gulo * ſcilicet AF, FB et quadrato ex FE. Rectangulum au- 


km AF, EL aequale eſt rectangulo HE, EK, et rectangulum 
aF, FB aequale eſt, ex hypotheſi, quadrato ex FG. Ergo recs 
» SS 


quadrato ex GE. 


le quadrato ex EG. Demon- 


” Ton ut AB ad BC, ita AD ad DC, et AC bifariam in punc- 


3. 2, ex ED, ergo rectangulum BD, DE quod relinquitur *, aequale 
vg. a. eſt rectangulo * AD, DC. Rurſus cum rectangulum BE, ED 


506 DE PORISMATIBUS. 
angulum HE, EK aequale eſt quadratis ex GF, m_ hoc elt 


Et ſi ſumatur punctum G in AF producta ad partes F 
reliquis manentibus, et punc- 
tum quodvis E ſumatur in 
recta DE a quo ducatur ut- 
cunque ad circulum recta. 
EKH, et jungatur EG; erit 
rectangulum HE, EK aequa- 


x 


ſtratur uſdem verbis cum 
praecedente.“ 


P R O 
Quae eſt Prop. 160. Lib. 7. Pappi. 


to E ſecetur. Dico tria contingere; videlicet rectangulum 
« quidem BE, ED aequale eſſe quadrato ex EC; rectangulum 
“ vero BD, DE rectangulo AD, DC; et 2 —P— AB, BC. 
* rectangulo EB, BD acquale nn.” - 

13 enim eſt ut AB t BC, ita AD ad DC, erit, com- 
ponendo, AB una cum BC ad BC, ut AC ad CD; et dimidi- 
ando antecedentes, EB ad BC, ut EC ad CD; et convertendo, 
ut BE ad EC, ita CE ad ED; rectangulum igitur BE, ED 
quadrato ex EC eft aequale. Commune auferatur quadratum u 
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«uale fit quadrato ex EC, utrumque auferatur a quadrato 
x EB; reliquum 1gitur rectan- 
gulum © EB, BD aequale eſt rect- A EK D © — 
agulo AB, BC. 83 . 
Sed fit nunc rectangulum BD, | 

DE aequale rectangulo AD, DC; et bifariam ſecetur AC in E. 

Nico ut AB ad BC, ita eſſe AD ad DC. | 

Quoniam enim rectangulum BD, DE eſt aequale rectan- 

zlo AD, DC, commune apponatur quadratum ex DE, erit 

um rectangulum * BE, ED quadrato b ex EC aequale. Eſt * 3. 2. 
yitur BE ad EC, ut EC ad ED. Ergo, convertendo, et dupli- 5: *: 
audo antecedentes, dividendoque, ut AB ad BC, ita AD ad 
DC. 


PRO . 
Quae eſt Prop. 161. Lib. 7. Pali 


HIS ita ſe habentibus, Sit circulus circa diametrum AB, et 

* producatur AB ut ad quamlibet rectam DE fit perpendicu- 
" laris in puncto F; et fiat ut AF ad FB, ita AG ad GB. Dico 

rurſus, fi quodcunque punctum ſumatur in DE,” ut E, 

et juncta EG circumferentiae occurrat in , K, eſſe HE ad 

EK, ut HG ad GK.“ 


dumatur centrum circuli, quod fit L, et ab eo ad EH per- 
ſendicularis ducatur LM; erit * KM aequalis ipſi MH. Quo- = 3. 3. 
iam autem rectus eſt uterque angulorum qui ad M, E, erunt 

puncta E, F, L, M in circulo; “ rectangulum igitur FG, GL 
rectangulo EG, GM eſt aequale. Rectangulum autem 
2 


an — ——— cu — —— 


d Pr. 64. 


I.. Igitur et rectangulum EG, 


© 35+ 3. 


| igitur ex eo quod proxime 
demonſtratum eſt ®, ut HE ad EK, ita erit HG ad (K. 


<< drato ex ſegmento ejuſdem ductae inter rectam AB et punc- 


H occurrit, rectangulum GF, FH aequale erit quadrato ex Er. 


rentiae in L, M; rurſus igitur, ex hypotheſi, rectangulum 
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FG, GL aequale eſt Þ rectangulo AG, GB, quoniam ut Ab ad 
FB, ita AG ad GB, et ſea 
eſt AB bifariam in puncto 


GM eſt aequale rectangulo 
AG, GB, hoc eſt © retangulo 
HG, GK, quia AB, HK ſe 
mutuo ſecant in circulo ; et 
HK bifariam ſecta eſt in M, 


Propoſitiones tres proxime praecedentes inſerviunt duabu 
ſequentibus, quae ſunt Poriſmata. 


PROP. LXVI. 
% DATA poſitione rei AB, et circulo CD poſitione dato; 
datum erit punctum per quod fi ducatur utcunque rea 
* linea quae rectae politione datae AB et circulo occurrit, 


« rectangulum contentum ſegmentis ductae inter rectam AB 
et puncta quibus circumferentiae occurrit, aequale erit qua- 


tum illud quod datum oſtendendum eſt.“ 


Sit E punctum inveniendum, per quod ducta ntcunque 
recta EF quae ipſi AB in F, et circumferentiae in punctis G, 


Ducatur EK perpendicularis ad AB, occurratque circumtc- 
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IK, KM aequale erit quadrato ex EK. Bifariam ſecetur ML. 

n N, et juncta FN producatur, occurratque circumferentiae 

# 2 u C, D. Quoniam igitur rectangulum GF, FH, hoc eſt ip- 

m DF, FC aequale eſt (quadrato ex EF, hoc eſt quadratis ex 

IK, KF, hoc eſt) rectangulo LK, KM er quadrato ex KF; eſt 

tem rectangulum CN, ND aequale ipſi MN, NL, five qua- 335. z. 
trato ex NL; erit totum, rectangulum DF, FC una cum ipſo 

VWD acquale (toti, fectangulo LK, KM et quadratis ex 

r, NL, hoc eſt ® quadratis ex NK, KF, hoc eſt) quadrato ex * 6. 2. 
. Commune auferatur rectangulum NF, FD, erit reliquum, 
ectangulum ſcilicet CN, DF | 
ua cum ipſo CN, ND, hoc 
et rectangulum CN, NF ae- 
quale reliquo rectangulo DN, 
V. recta igitur CN aequalis 
ect ipſi ND; et quoniam rec- 
ae ML, CD in circulo ſe mu- 
tuo bifariam ſecant in puncto | 
\, erit *N centrum circuli, quod quidem datum eſt, Poſiti- 4. 3. 
me autem data eſt recta AB, et rectus eſt angulus NKB, 1g1- 

ur poſitione data eſt NK, quare data ſunt puncta K, L, M. 

Datum igitur eſt rectangulum LK, KM, hoc eſt quadratum 

EK, ipſaque KE poſitione et magnitudine data erit; et da- 

um eſt punctum E, igitur et punctum E. Quod erat oſten- 
dendum. i 


abu 


Componetur ita. 
dumatur circuli centrum N, et ab ipſo ad AB ducatur per- 
pndicularis NK quae circumferentiae in L, M occurrat; inter 
MK vero et KL inveniatur media proportionalis KE, quae po- 
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natur a puncto K verſus N; erit E punctum inveniendun 
Si enim ab ipſo ducatur quae- 
vis recta EF ad rectam AB 
quae circumferentiae in G, 
H occurrat, erit rectangulum 
GF, FH aequale quadrato ex 
EF, quod quidem in 2 63. 
oſtenſum eſt. 

Et ſi ponatur recta KE ad | 
partes contrarias 11s ad quas poſita fuit in praecedente Com 
poſitione, et a puncto E ducatur utcunque recta EF ad ipla 
AB, a puncto vero F ducatur utcunque ad circulum re 
FOH; erit rectangulum GF, FH aequale quadrato ex EF 
nam rea EF in hoc caſu aequalis eſt ipſi EF in priore. 


PROP. LXVI. 


DATA poſitione recta AB, et circulo CD poſitione dato 
& datum erit punctum per quod fi ducatur utcunque rea li 
„ nea quae ipſi AB et circulo occurrit, rectangulum a ſeg 
mentis ductae inter AB et circumferentiam aequale eri 
quadrato ex ſegmento ejuſdem ductae inter rectam AB Mn 
“ punctum quod datum oſtendendum eſt, una cum rectan 

* ouloa — ejuſdem ductae inter punctum illud et c 
* cumferentiam.“ 


Sit E punctum inveniendum, per quod ductaà utcunqu att 
recta EF quae ipſi AB in F, et circumferentiae in punctis 
H occurrit, rectangulum GF, FH aequale crit quadrato qu 


DE PORISMAT IBUS. Fir 


una cum rectangulo GE, EH. Ad AB ducatur perpendi- 
alaris EK quae circumferentiae occurrat in L, M; rurſus 
zur, ex hy potheſi, rectangulum LK, KM aequale erit qua- 
uo ex EK una cum rectangulo ME, EL. Bifariam ſecetur 
L in N, et juncta FN circumferentiae occurrat in C, D; eſt 
tur rectangulum CF, FD ipſi GF, FH aequale, hoc eſt qua- 
o EF una cum rectangulo GE, EH; et rectangulum CN, 
U acquale eſt * 1pfi MN, NL, hoc eſt quadrato ex NL; to- 
um igitur, rectangulum CF, FD una cum ipſo CN, ND ae- 
ſule eſt toti, quadrato ſcilicet ex EF, rectangulo GE, EH et 
madrato ex NL, hoc eſt qua- 
fats ex FR, KE, NL et rect- 
Agulo GE, EH, five rectan- 
wo ME, EL; hoc eſt qua- 
tatis ex FR, NL et rectan- 
no LK, KM quod quadrato 
EK et rectangulo ME, EL 
laquale, Rectangulum i- 
tur CF, FD una cum ipſo | OY 
N aequale eſt (quadratis ex EK, NL, et rectangulo MK, 
L, hoc eſtꝰ quadratis ex FK, KN, hoc eſt) quadrato ex NF. 
mmune auferatur rectangulum NE, FD, erit reliquum, rect- 
gulum ſcilicet CN, DF una cum ipſo CN, ND, hoc eſt rect- 
gulum CN, NF aequale erit reliquo rectangulo DN, NF ; 

1 1gitur CN aequalis eſt ipfi ND. Et quoniam rectae ML, 
Wn circulo ſe mutuo bifariam ſecant in puncto N, erit N 
atrum circuli, quod quidem datum eſt. Data igitur eſt recta 
K poſitione. Quoniam vero rectangulum LK, KM aequale 
quadrato ex EK una cum rectangulo ME, EL, commune 


| 4 5.2. 


tum, et rectangulum KN, NE aequale erit dato quadrato ef 
NL. Data autem eſt KN, quare punctum E datum eſt. 


2. NE, et reliquum, reQangulum ſcilicet NE, EK bis aequalf 


que circumferentiae in L, M; et ipfis KN, NL tertia propo 


circumferentiae in G, ; erit 


Ef aequale erit, per Prop. 64. rectangulo HE, EG, et, 
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addatur quadratum ex NL, et totum, quadratum ex NK er 
aequale (toti quadratis ſcilicet ex EK, NL et rectangulo M J 
EL, hoc eſt ©) quadratis ex EK, NE et rectangulo ME, EL bi 
Auferatur commune, quadratum ex EK una cum quadrato e 


erit rectangulo ME, EL bis; quare et ipſum NE, EK aequa 
eſt rectangulo ME, EL. Commune addatur ex NE quadr 


5 Componetur ita. 
A centro N ducatur ad AB perpendicularis NK occurra 


tionalis inveniatur NE; erit 
E punctum inveniendum. 
Ducatur enim ad AB utcun- 
que recta EF, occurratque 


rectangulum GF, FH aequale 
quadrato ex EF una cum rect- 
angulo GE, EH. Quoniam 
enim rectangulum KN, NE. 
aequale eſt quadrato ex NL, et ablato communi quadrato « 
NE, eſt rectangulum NE, EK aequale rectangulo ME, El 
quare erit, per Prop. 64. ad finem demonſtrationis, ut N 
ad KL, ita ME ad EL; igitur, per Prop. 65. ut HE ad FC 
ita HE ad EG; et bifariam ſea HG in O, rectangulum Vil 


eandem, rectangulum HE, FG erit aequale ipſi OF, FE, b 
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| quadrato ex EF et rectangulo OE, EF, hoc eſt quadrato ex 
FF et rectangulo HE, EG. Q. E. D. 


atque haec ſunt Loca et Poriſmata, ea ſcilicet quae ha- 
hentur inter Propoſitiones praecedentes a ſeptima uſque ad 
anc, quae Euclidis eſſe dignoſcere valebam ex imperfecta ad- 
modum et mutila Pappi deſcriptione, et ope Lemmatum quae 
in ea conſcripſit peritiſſimus Geometra, cui totum fere debe- 
tur quod de Analyſi Veterum jam notum eſt; ſolus enim Pap- 
pus nomina et argumenta librorum quos de ea ſeripſerunt 
Veteres ſervavit. Deſcriptio autem quam tradit Poriſmatum 
adeo brevis eſt et obſcura, et injuria temporis aut aliter viti- 
ta, ut niſi DE us benigne animum et vires dederat in ea per- 
tnaciter inquirere, in perpetuum forſan Geometras latuiſſent. 

Ut vero omnia quae de hac materia ſervavit Pappus ſimul 
echibeantur, reliqua ejus Lemmata in Poriſmata hic ſubjun- 
gemus, in eorum praeſertim gratiam qui ulterius haec ſcru- 
uri cupiunt. 


PROP. LXVIIL 


Quae eſt Pappi Prop. 145. Lib. 7. 


N tres rectas lineas AB, AC, AD ab aliquo puncto E du- 
cantur duae rectae lineae EF, EB; ſitque ut EF ad FG, ita 
EH ad HG. Dico ut EB ad BC, ita eſſe ED ad DC.” 


Ducatur per G ipſi BE parallela KL; itaque quoniam ut 
EF ad FG, fic eſt EH ad HG; ut autem EF ad FG, fic EB 
d GK; et ut EH ad HG, fic DE ad GL; erit ut EB ad GK, 

Vet | 
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hc DE ad GL; et permutando, ut BE ad ED, ita KG ad GI, 
Sed ut KG ad GL, ita BC ad CD; 
ut igitur BE ad ED, ita BC ad CD; 
permutandoque, ut EB ad BC, ita 
ED ad DC. Quae vero ad caſus 
pertinent, ſimiliter explicabuntur. 
Serenus Antiſſenſis hanc Propo- 
ſitionem demonſtrat in Prop. 3 3. de 
Sec. Cylindri, verum multo minus 


eleganter. 

Cok. Ex hac Propoſitione Pappi, Locus ſcquens facile de- 
ducitur, viz. | | 

Si in duas rectas lineas poſitione datas AB, AD ducatur af 
dato puncto E recta EHF, et ſecetur in G ita ut EF fit ad FG, 
ut EH ad HG; punctum G tanget rectam poſitione datam. 
SGiumatur enim in altera ex poſitione datis punctum B da- 
tum, et EB jungatur, cui occurrat juncta AG in C, et AD in 
D. Quoniam igitur eſt EF ad FG, ut EH ad HG, erit, per 
hanc Propoſitionem, EB ad BC, ut ED ad DC; et permutan- 
do, ut BE ad ED, ita BC ad CD. Data autem eſt ratio BE ad 
ED, quia ipſae rectae datae ſunt, quare data eſt ratio BC ad 
CD; et data eſt BD, punctum 1g1tur C datum eſt. Et datum 
eſt punctum A, recta igitur AC quam tangit punctum G po- 

ſitione data eſt. 

| Compoſitio. 

Ducatur EB ad punctum datum B in AB, occurratque pl | 
AD in D; et ut BE ad ED, ita fiat BC ad CD; junta AC eri 
recta quam tangit punctum G. Ducatur enim utcunque rect. 
EHF, et ipſi AC occurrat in G. Quoniam eſt BE ad ED, ut 


DE PORISMATIBUS. 515 


3C ad CD, et permutando, ut EB ad BC, ita ED ad DC, erit, 
per hanc Prop. ut EF ad FG, ita EH ad HG. 

Et Loci converſa eſt haec; Si ducantur ad AB, AD rectae 
£DB, EHF, et ſecentur BD, FH in C, G ita ut EB fit ad BC, 
ut ED ad DC; et EF ad FG, ut EH ad HG; in recta linea 
erunt C, G, A puncta. Ducatur enim per G rea KL paral- 
a ipſi BE; eft igitur EF ad FG, ut EB ad KG; et EH ad 
HG, ut DE ad GL; quare ut EB ad KG, ita DE ad GL, et 
permutando, ut BE ad ED, ita KG ad GL; ſed ut BE ad ED, 
ita BC ad CD, quia eſt EB ad BC, ut ED ad DC. Ut igitur 
KG ad GL, ita BC ad CD. Puncta igitur C, G, A in recta 
ſunt linea, per Lemma ad notam ® in Prop. 23. hujus. 


. - LXEX:. 
Quae eſt Prop. 146. Lib. 7. Pappi. 


INT duo triangula ABC, DEF quae aequales habent an- 
* gulos ad A, D. Dico ut rectangulum BA, AC ad rectangu- 
* lum ED, DF, ita eſſe ABC triangulum ad triangulum DEF.” 


Ducantur enim BG, EH perpendiculares ad AC, DF,” 
tt quoniam -angulus ad 
Aeſt aequalis angulo ad | A 
D, et anguli ad G, H rec- 
1; erit ut AB ad BG, ſic 
VE ad EH. Sed ut AB | | 
al BG, fic eſt rectangu- B E of F 
um BA, AC ad ipſum 
bG, AC. Et ut DE ad EH, fic rectangulum ED, DF ad i ip- 

Kit 


5 
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ſum EH, DF. Igitur ut rectinguhua BA, AC ad ipſum BG, 
AC, ita eſt rectangulum ED, DF ad ipſum EH, DF, et per- | 
mutando. Sed ut rectangulum BG, AC ad rectangulum EH, 
DF, ita eſt ABC triangulum ad Cs UID DEF, *utrumque 
© enim enn eſt du- 
„ plum; et ut igitur 
rectangulum BA, AC ad 
ipſum ED, DF, ita eſt 
- ABC triangulum ad tri- 
angulum EDF. 
Brevius ita; Compleri 
intelligantur parallelogrammata quorum latera AB, AC; DE, 
DF; haec, et propterea ipſorum dimidia triangula ABC, DEF | 
rationem habent compeſitam ex rationibus laterum per 23. b. 
et rectangula BA, AC; ED, DF eandem habent rationem; 
eſt 1gitur ut rectangulum ad rectangulum, ita e ad 
wangylum. 


E if 


| PR Q T EXX 
Quae eſt Prop. 147. Lib. 7. Pappi. 


„ SINT angul ad A et D duobus rectis aequales. Dico rur- 
<« ſus ut rectangulum BA, AC ad rectangulum ED, DF, ita 
* efle triangulum ABC ad DEF triangulum.“ 


Producatur BA, et ipſi BA ponatur aequalis AG, et CG 
jungatur. Itaque quoniam anguli ad A et D ſunt duobus rec- 
tis aequales, anguli vero BAC, CAG ſunt itidem aequales 
duobus rectis, erit CAG angulus angulo ad D aequalis. Vt 


len 
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BC, bar rectangulum GA, AC ad rectangulum ED, DF, ita ACG 
per- ccangulum ad triangu- Ig h 
EH, Wn DEF. Aequalis au- 


mn eſt GA ipſi AB, et 
rangulum AGC trian- 
wo ABC. aequale. Igi- 

wr ut rectangulum BA, 5 — A 
ad rectangulum ED, | 
IF, ita ABC triangulum ad triangulum EDF. 


que 


P LAXL 
Quae eſt Prop. 152. Lib. 7. Pappi. 


JT ut AB ad BC, ita quadratum ex AD ad quadratum ex 
pC. Dico rectangulum AB, BC quadrato ex BD aequale 
i eſe,” | | h 


Ponatur enim ipſi CD aequalis DE; ergo rectangulum EA, 
if una cum quadrato ex CD, hoc eſt una cum rectangulo 
U, DE eſt aequale * quadrato ex AD. Itaque quoniam eſt *6. 2. 
tAB ad BC, ita quadratum ex AD ad quadratum ex DC, 
at, dividendo, ut AC ad CB, | 
ndelicet ut rectangulum EA, 4 C& B D E 
ad rectangulum EA BOY ð k üñũüũñĩ— — 
u rectangulum EA, AC ad 
tangulum CD, DE. Rectangulum igitur EA, BC rectan- 
ab CD, DE eſt aequale. Ergo, ob proportionem * et divi- 
kendo, ut AD ad DE, hoc eſt ad DC, ita DB ad BC, et idea 

AE ad ED, ut DC ad CB. 


us 


— — — 


4.6. 2. 


reliqua AB ad reliquam BD eſt ut DB ad BC. Rectangulut 


« SIT rurſus ut AB ad BC, ita quadratum ex AD ad qu; 


videndo, ut AC ad CB, hoc eſt ut Ser EA, AC: 
rectangulum EA, CB, ita rectangu- 


DC. Aequale igitur eſt rectangulum 
AE, CB rectangulo ED, DC; et, ob 


Rectangulum igitur AB, BC quadrato ex DB eſt aequale. 


*« CiRCULUY ABC contingant rectae AD, DC, et AC jung: 
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igitur AB, BC quadrato ex BD aequale erit. 


PROP. LXXII. 
Quae eſt Prop. 153. Lib. 7. Pappi. 


« qratum ex DC. Dico rectangulum AB, BC acquale ef 
66 quadrato ex BD.” 


Ponatur nimirum fimiliter DE aequalis ipſi DC, erit * re 


angulum CA, AE una cum quadrato ex CD, hoc eſt una cut 
retangulo ED, DC aequale quadrato ex AD. Atque erit, di 


lum EA, AC ad rectangulum ED, , R D C 


proportionem Þ et componendo, ut AD ad DE, five DC, it 
DB ad BC; quare et tota AB ad totam DB, eſt ut DB ad B( 


PROP, LXXIII. 
Quae eſt Prop. 154. Lib. 7. Pappi. 
tur; © fi ducatur utcunque ad circulum recta DB, occul 


© ratque circumferentiae in B, E et rectae AC in F. Dic 
4 ut BD ad DE, ita BF ad * 


+ AE ad ED,.ut DC ad CB. 
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lug Quoniam enim AD eſt aequalis ipſi DC, erit * 2 
m AF, FC una cum qua- 
A ex FD aequale qua- 
tato ex DA. Sed rectan- 
nlum AF, FC eſt aequale 
xangulo BF, FE; et qua- 
datum ex DA rectangulo 
ID, DE aequale. Rectan- 
aum igitur BF, FE una 
am quadrato ex FD eſt aequale rectangulo BD, DE. Quod 
un ita fit, fiet F ut BD ad DE, ita BF ad FE. 


A 


PROP. LXXIV. 


Quae eſt Prop. 157. Lib. 7. Pappi. 


T ſemicirculus in recta linea AB, atque a punctis A, B 
ipſi ACB ad rectos angulos ducantur rectae hneae BD, AE, 
et ducatur utcunque DE quae circumferentiae occurrat in 
*F; a puncto autem F, ipſi DE ad rectos angulos ducatur 


*erit] Ducatur DG perpendicularis ad AC; quoniam igitur AD eſt ae- 
ulis ipſi DC, erit AG aequalis GC. Igitur rectangulum AF, FC una cum 
fulrato ex FG acquale eſt * quadrato ex AG; commune apponatur qua- ;, 2. 
tum ex GD, erit rectangulum AF, FC una cum quadratis ex FG, GD, 
bo eſt una cum quadrato ex FD aequale quadratis ex AG, GD, hoc eſt qua- 
cu ex DA. 

ffet] Quoniam enim rectangulum BF, FE una cum quadrato ex FD eſt 
kqule rectangulo BD, DE; auferantur aequalia haec ex rectangulo BD, DF, 
eit reliquum rectangulum BF, DE aequale reliquo rectangulo BD, FE. Ut 
dur BD ad DE, ita BF ad FE. 

Commandini figura et commentarius ponunt rectam DB ductam eſſe per 
rum. Conſtat autem ex Pappi demonſtratione rectam DB ducendam eſſe 
WKnque ad circulum. 


| 
| 
| 
| 
| 


26. 6. 
„ junctis GE, GD,“ angulus AGE eſt aequalis angulo BDO 


. ratione, aequalis eſt angulus BDG. Angulus igitur AGE a 


ta B, G, D, F ſunt in cir- 
© culo, propter rectos an- 


eſt angulo BFG. Quod 


uterque angulorum AFB, EFG fit les 


communi angulo EFB, erit angulus AF E aequalis angul 
BFG. Sed angulo quidem AFE aequalis eſt angulus AGI 
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& FG, quae cum AB; in \ puncto G conveniat. Dico rectang 
% lum AE, BD rectangulo AG, GB aequale eſſe.“ 
cc Analyſis.” 99 
« Sit ita;” erit igitur ut EA ad AG, fic GB ad BD, hd 
eſt circa aequales angulos latera ſunt proportionalia; quare 


Sed angulus quidem AGE 
aequalis eſt angulo AFE, 
qui in eodem ſegmento 
confiſtit, ** ſunt enim punc- 
eta E, A, F, G in. circulo 
© propter rectos angulos 
„EAG, EF G;“ angulus 
vero BD G aequalis ipfi 
BFG, qui eſt in eodem ſeg- 
mento, rurſus enim punc- E 


„ gulos GBD, GFD.” Igi- 
tur angulus AFE aequalis 


Wl 
quidem ita ſe habet, cum 


Compoſitio. 
Quoniam uterque angulorum AFB, EFG eſt rectus, demp 


qui in eodem ſegmento conſiſtit; angulo autem BEG, cadet 
Circ 
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uo BDG eſt aequalis; atque eſt EAG rectus aequalis recto 
(BD; quare et reliquus aequalis reliquo, et triangulum trian- 
rulo fimile erit. Ut igitur EA ad AG, fic GB ad BD, et prop- 
rea rectangulum AE, BD rectangulo AG, GB eſt aequale. 

Ex hac Propoſitione ſequentia tria Corollaria ſequuntur, 

Co R. 1. Si a dato puncto G ad duas parallelas rectas 
vtione datas AE, BD ducatur recta GBA perpendicularis, 
tt inter ipſas ducatur recta DE abſcindens ſegmenta AE, BD 
que continent rectangulum dato rectangulo AG, GB aequa- 
E; a puncto autem G ducatur GF perpendicularis ad DE; 
unget punctum F circumferentiam poſitione datam. 

Jungantur enim AF, DG, GE, FB; et quoniam rectangu- 
um AE, BD aequale eſt ipſi AG, GB, erit ut EA ad AG, ita 
GB ad BD, et ſunt circa aequales angulos rectos, aequiangula 
pitur ſunt triangula EAG, GBD, quare angulus AGE aequa- 
ls eſt ipſi BDG. Et quoniam recti ſunt anguli EAG, EFG, 
ſuncta E, A, F, G ſunt in circulo; aequalis igitur eſt AFE 
agulo AGE in eodem ſegmento. Similiter quoniam recti 
ſunt anguli GBD, GF, erit angulus BFG aequalis ipſi BDG. 
ugulus igitur AFE eſt aequalis angulo BFG, et propterea 
ngulus AFB ipſi EFG, angulo ſcilicet recto, acqualis eſt, 
uoniam igitur data eſt recta AB poſitione et magnitudine, 
unget punctum F circumferentiam ſuper diametrum AB de- 
ſcriptum. | 

Cok. 2. Et fi rectae AE, BD contingant circulum AFB in 
ſerticibus diametri AB poſitione et magnitudine datae, et du- 
atur EFD abſcindens ſegmenta AE, BD quae continent 
rtangulum dato ſpatio aequale, et a puncto F in quo ED 
acumferentiae occurrit ducatur FG ad rectos angulos ipfi 

| uu 
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ED, occurratque ipſi AB in G; datum erit punctum G, I 
eſt FG verget ad punctum datum. 

Eft enim, per hanc Propofitionem, rectangulum AG, G 
acquale dato rectangulo AE, BD; datum _-_ eſt AG, Gl 
. rectangulum, et data eſt AB, data igitur ® eſt AG, quare 6 
punctum G datum eſt. 

Co R. 3. Data poſitione et magnitudine recta AB, fi duca 
tur AE, BD circulum ſu- 
per diametrum AB contin- 
gentes, datum erit punc- 
tum a quo ſi ducatur ut- 
cunque recta ad punctum 
in circumferentia, et a 
puncto hoc ducatur recta 
ductae ad angulos rectos, 
abſcindet haec a contin- 
gentibus ſegmenta vertici- 
bus diametri adjacentia 
quae continebunt rectan- 
gulum dato rectangulo ae- 
quale. 

Punctum igitur inveni- 
endum vel erit in diame- 
tro AB vel extra eam. Primo, ponatur illud eſſe extra diame 
trum; ſi igitur ab eo ducatur recta ad alterutrum verticen 
diametri, a quo vertice ducatur recta ductae ad angulos rec 
tos, haec nullum abſcindet ſegmentum a contingente qua 
per verticem hunc ducta eſt, abſcindet autem ſegmentum ly 
reliqua contingente, unde nullum erit — abſcill 
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antentum 3 contra hypotheſim; non igitur punctum inveni- 
adum eſt extra diametrum. 

Sit igitur punctum inveniendum in diametro AB, ſitque 
ud G, et ductà utcunque GF ad circumferentiam ducatur 
xr punctum F recta EFD ad rectos angulos ipſi GF et con- 
ingentibus occurrat in E, D; ex hypotheſi igitur rectangu- 
im AE, BD contentum aequale erit dato rectangulo; idem 
tem, per hanc Propoſitionem, aequale eſt rectangulo AG, 
(B, quod propterea datum erit; et data eſt AB, quare da- 
um erit > punctum G. 

Sumatur igitur in diametro AB punctum G quod faciet 
rtangulum AG, GB dato rectangulo aequale, erit G punc- 
um inveniendum; nam ductis GF, EFD, ut dictum fuit, erit 
rctangulum AE, BD aequale ipſi AG, GB, hoc eſt, ex con- 
kructione, dato rectangulo. 


PROP. LXXV. 


Quae eſt Prop. 158. Lib. 7. Pappi. 


"SIT triangulum ABC, habens latus AB aequale ipſi AC, F 
* producaturque AB ad D, et a puncto D ducatur DE faci- 
eus criangulum BDE aequale triangulo ABC. Dico fi unum 
dex aequalibus lateribus, quod eſt ad triangulum aequale, 
"bifariam ſecetur per © retam” lineam BF © quae occurrat 
"ph DE in G,“ ut utraque FB, BG ad FG, fic eſſe quadra- 

"tum ex AF ad quadratum ex FH.” | 


Nihil eſt in demonſtratione quod pendet ex aequalitate laterum AB, BC, 
det enim in quocunque triangulo; Propoſitio igitur fine dubio eſt corrupta. 


U uu 2 


6. . 


» 15. 6. 
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* Sit ita, et” ducatur per B ipf DE parallela BK, et CA ac km quadr 
K producatur; ergo ut utraque FK, KH ad FH, hoc eſt 


| exceſſus 


rectangulum contentum utraque FK, KH et FH ad quadra KF, FA ex 
tum ex FH, ita eſt quadratum ex AF ad quadratum ex EH x FA eſt « 
Quod igitur utraque FK, KH et FH autem ex | 
continetur, hoc eſt exceſſus quadra- K D FH contin 
torum ex FK, KH acquale eſt qua- quale eſt q 
drato ex AF. Exceſſus igitur quadra- W uragque FE 
torum ex KF, FA eſt quadratum. ex maque PK, 
KH. Sed quadratorum ex KF, FA um ex FH, 
exceſſus eſt * rectangulum CK, KA, IG ad FG; 
e bifariam enim ſecta eſt AC in F;“ um ex AF 
ergo rectangulum CK, KA quadrato 5 
ex KH eſt acqualc; ac propterea ut CK a KH, hoc eſt u 
CB ad BE, ita eſt HK ad KA, hoc eſt ut DB ad BA. Quo | 
quidem ita ſe habet, quoniam enim triangula DBE, A SIT ſemi 
« ſunt acqualia, et communem habent angulum DBC, eſt * ui * CD, duca 
© CH ad BE, ita DB ad BA.” . AE ipſi G 
Componctur autem hoc modo. 

Quoniam triangulum DBE eſt aequale triangulo ABC, e Sumatur 
ſunt circa communem angulum DBC, erit b ut CB ad BE, h Ego CF eſt 
eſt ut CK ad KH, ita DB ad BA, hoc eſt ut HK ad KA; dato ex FD 5 
igitur CK ad KH, ita HK ad KA. Quare CK, KA rectang em ex CF a 

EF; quadrat 
A. Ergo ut utraque FK, KH ad FH, &c.] parallelac enim ſunt BK, CI lata ex DG 
ergo utraque FK, KH eſt ad FH, ut utraque FB, BG eſt ad FG, hoc eſt, e „ 
bypotheſi, ut quadratum ex AF ad illud ex FH. ſradratis ex 
B. Hoc eſt exceſſus quadratorum ex FK, KH] Si enim producatur HK 1 um quadrat: 
pars producta aequalis ſit ipſi HK, res patebit ex 6: 2. : z vitur quadr 
C. Quae inverſis commatibus notantur breviora ſunt iis apud Pappum d 
rum loco ponuntur. Eadem mutantur in compoſitione. leoque rect: 
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am quadrato ex KH eſt aequale. Sed rectangulum CK, KA 
> exceſſus quadratorum ex KF, FA, ergo et quadratorum ex 
I, FA exceſſus eſt quadratum ex KH, et ob id quadratum 
«FA eſt exceſſus quadratorum ex FK, KH. Quadratorum 
mtem ex FK, KH exceſſus eſt id quod utraque FK, KH et 
l continetur ; quod igitur FK, KH et FH continetur ae- 
quale eſt quadrato ex FA, Igitur ut rectangulum contentum 
urague FK, KH et FH ad quadratum ex FH, hoc eſt ut u- 


que EK, KH ad FH, ita eſt quadratum ex AF ad quadra- 


um ex FH. Sed ut utraque FK, KH ad FH, ita utraque FB, 
3G ad FG; ut igitur utraque FB, BG ad FG, ita eſt quadra- 
um ex AF ad quadratum ex FH. Q. E. D. | 


P R O P. LXXVI. 
Quae eſt Prop. 162. Lib. 7. Pappi. 
81 T ſernicirculus in recta linea AB, et ipſi AB parallela ſit 
(D, ducanturque CE, DG perpendiculares “ ad AB. 1 
AE ipſi GB aequalem eſſe.“ 


Sumatur centrum circuli, quod fit F, et CF, FD jungantur. 
730 CF eſt aequalis FD, ac propterea quadratum ex CF qua- 
ntoex FD aequale erit. Sed quadrato qui- 
em ex CF aequalia ſunt quadrata ex CE, 
F; quadrato autem ex FD aequalia qua- 
ata ex DG,GF. Ergo quadrata ex CE,EF AE F GB 
udratis ex DG, GF aequalia ſunt; quo- 

m quadratum ex CE eſt aequale quadrato ex DG, reliquum 
tur quadratum ex EF reliquo ex FG quadrato eſt aequale, 
eoque recta linea EF aequalis rectae FG; eſt autem et tota 
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AF aequalis toti FB. Ergo et reliqua AE reliquae GB acqua 
lis erit. Q. E. D. 

* Obſervare licet inſignem differentiam ; inter 3 
ones hujus et praecedentis Propoſitionis 73. Praecedens enin 
nimis videtur eſſe brevis, et quaedam in ea ſupplenda ſunt 
haec autem inſtar Elementorum admodum eſt explicita. Iden 
autem in multis aliis Pappi obſervandum eſt.“ 


PR OP. LXXVI.L 
Quae eſt Prop. 163. Lib. 7. Pappi. 


« SIT ſemicirculus in recta linea AB, atque a quolibet pund 
. *in ea producta“ ducatur CD, et perpendicularis agatut 
% DE. Dico quadratum ex AC ſuperare quadratum ex Me. 
« quod utraque AC, CB et AE continetur.“ 


Sit ita” erit 1gitur quadratum ex AC aequale quadrat 
ex CD, hoc eſt aequale quadratis ex DE, EC, et ei quod utra 
que AC, CB et AE continetur. Quare, ablato communi rec 
angulo CA, AF, reliquum rectan- | : 
gulum AC, CE eſt aequale quadra- 
to ex DE, hoc eſt rectangulo AE, 

EB et quadrato ex CE, et ei quod 1 3 © 

AE, CB continetur. Rurſusque ab- 

lato communi quadrato ex CE, rectangulum AE, EC quod 
relinquitur eſt aequale rectangulo AE, EB, et contento Al, 
*1.2. BC; quod quidem ita ſe habet. 


Compoſitio, ut Commandinus obſervat, manifeſta eſt, | 
Er ſi punctum C ſumatur inter A, B puncta, non abſimiliter 
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lendetur quadratum ex AC ſuperare quadratum ex CD eo 
quod exceſſu ipſarum AC, CB et AE continetur, ſcilicet fi AC 

nzjor fuerit quam CB. Sed ſi CB major fuerit quam AC, qua- 
tum ex CD ſuperabit quadratum ex AC eo quod exceſſu 
olacum CB, AC et AE continetur. 


P R-O'F, LAXVIIL 


Quae neceſſaria eſt Problemati in Propoſitione ſequente. 


«DATIS poſitione duahus rectis AC, CD, et dato puncto E in 
* 1ngulo qui deinceps eſt angulo ACD, ducenda eſt recta EGF 

* punto E quae ex iplis CA, CD abſcindat ſegmenta CF, 
(, puncto C adjacentia, quae continent rectangulum dato 
patio aequale.” Eſt Caſ. 1. Loci 3. Lib. 1. Apollonii de Sec- 


inne Spatii a clariſſimo Halleio reſtituti. 


factum ſit; et a puncto E ducantur EH, EK parallelae ipſis 
\C, CD; et quoniam datum eſt punctum E, datae erunt EH, 
IK. Rectangulum igitur HE, EK datam habet rationem ad 
rcangulum FC, CG, utrumque 
am ipſorum datum eſt, Ut igi- 
ur latus primi HC ad latus ſe- 
nnd: GC, ita erit latus reliquum 
frundi CF ad eam ad quam reli- 
um primi latus CK datam ha- 
bet rationem, quam ſc. habet rect- 
upulum HE, EK ad FC, CG. Sit 
a CL; ut igitur HC ad CG, ita FC ad CL, et convertendo, 
it CH ad HG, ita CF ad FL; acquiangula autem ſunt tri- 


b 85. Dat. 


FL, et dividendo, ut FC ad CK, ita CL ad LF. Rectangulun 


ipſi KC, CL, ut FC ad CK, ita eſt CL ad LF, et componendo 
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angula EKF, GHE, ut igitur EK, hoc eſt CH ad HG, ita eſ 
KF ad EH, hoc eſt KC; quare ut FK ad KC, ita eſt CF ; 


igitur CF, FL aequale eſt ipſi KC, CL; datum autem eſt KC 
CL, quoniam data eſt KC, ut etiam CL ad quam datam ha 
bet rationem. Quare datum eſt retangulum CF, FL, et dat: 
eſt CL, datum igitur ® eſt punctum F, datumque eſt punctu 
E; igitur recta EG F poſitione data eſt. 

Componetur i ita. 

Ducantur EH, EK parallelae ipſis AC, CD, et ſit rectangu 
lum HC, CL datum ſpatium cui aequale rectangulum aufe 
rendum eſt rectà ducta a puncto E. Ad rectarn autem CL ap 
plicetur rectangulum FEI | 
dens quadrato aequale retangulo F L A Ce 
KC, CL, et ducatur recta EF quae 
occurrat ipſi CD in G; erit rect- 
angulum FC, CG aequale rectan- J 2 
gulo HC, CL, hoc eſt ſpatio dato. V 
Quoniam enim, ex conſtructione, 
rectangulum CF, FL aequale eſt 


* 


ut FK ad KC, ita CF ad FL; eſt autem, propter acquiangu! 
triangula EKF, GHE, FK ad EH, hoc eſt KC, ut EK, hocel 
CH ad HG; ut igitur CH ad HG, ita eſt CF ad FL, et con 
vertendo, ut HC ad CG, ita FC ad CL; et propterea rectat 
gulum FC, CG aequale eſt ipfi HC, CL, hoc eſt {patio dat 
Et patet ſolam rectam EF Problema efficere; ſi enim fumę 
tum fuiſſet alterum applicationis punctum quod eſt in r 
LC producta ad partes C, recta a puncto E ad hoc punctul 


plo 
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ducta auferret quidem ſegmenta quae continent rectangulum 
lato ſpatio aequale, non quidem a rectis CA, CD, fed ab us 
qui ipſis ſunt in directum. 


PR OP. LXXIX. 


Quae eſt Prop. 163. Lib. 7. Pappi, et Lemma ejus 38. et 
ultimum in Poriſmata Euclidis. 


4 PARALLELOGRAMMO AD poſitione dato, a dato puncto E 
ducere rectam lineam EF, et facere triangulum FCG paral- 


ſelogrammo AD aequale.“ 


ap ; 
factum jam fit ; quoniam igitur FCG triangulum aequale Vide fg. in 
elt parallelogrammo AD, parallelogrammum vero AD du- 29% 45-4 oy 


plum eſt trianguli ADC; et triangulum FCG trianguli ADC 
duplum erit. Sed ut triangulum ad triangulum, quod circa 
eundem angulum ad C confiſtunt, ita rectangulum FC, CG 
ad rectangulum AC, CD *. Datum autem eſt rectangulum 69. hujus. 
AC, CD; igitur et ipſum FC, CG datum. Et a dato puncto 
E ad rectas lineas AC, CD datas poſitione ducta eſt EF abſcin- 
dens“ rectas FC, CG quae continent” ſpatium aequale dato 
ſpatio, videlicet duplo ipſius AC, CD. Poſitione igitur“ data” 
elt * EF, per Prop. praecedentem. | 
Componetur autem fic, 

Sit parallelogrammum quidem AD poſitione datum, da- 
tum autem punctum E; et a puncto E ad FC, CD poſitione 
latas ducatur recta linea EF abſcindens © reQas FC, CG quae 
continent” ſpatium FC, CG aequale dato ſpatio, videlicet du 
po ipſius AC, CD; et ex iifdem quae in reſolutione dicta 
XXX 
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ſunt, oſtendemus triangulum FCG parallelogrammo AD « 
quale. Recta igitur EF Problema efficit. Conſtat autem pſa 
ſolam hoc efficere, quoniam et illa ſola eſt. 


Inter varia Opera Mathematica peritiſſimi Geometrae Petr 
Fermatii, quae poſt mortem ejus impreſſa fuerunt Toloſa 
anno 1679, habentur in pagg. 117, 118 quinque Propoſitic 
nes quas Poriſmata vocat; earum ſecunda eſt de Parabolae af 
fectione quadam, quam in Prop. 19. Lib. 5. de Sectionibu 
Conicis edit. 2. demonſtravimus; haec. autem, ut et prima 
tertia et quinta, ut eas Fermatius enuntiae, ſunt mera Theo 
remata, et quarta eſt Datum. Dicit quidem nihil vetare quo 
minus in Problemata transformentur, et exemplum data in 
Propoſitione quinta, quam, ſuppreſſis quibuſdam in enuntia 
tione, in Problema vertit quad revera eſt Poriſma; et addit 
nec latet ex ſupradicto Theoremate, in Propoſitione ſc. ejus 
5ta, ** conſtructio, {i enim ponatur recta AZ eſſe ad quartam 
«© partem ZD in ratione data, omnia conſtabunt.” Unde | 
quet Fermatium Poriſmatis hujus ſolutionem minime inveſti 
gaviſſe, ſed conſtructionem ejus ex Theoremate in quod inc! 
derat deduxiſſe. Et idem de reliquis ejus Propoſitionibus in- 
telligendum eſt. Quoniam vero nullus, quantum ſcio, Fropc 
ſitiones has ut Theoremata, nedum ut Poriſmata, hactenus 
demonſtravit, eas, in formam Poriſmatum redactas, ut ſequ- 
tur inveſtigavimus. 


DE PORISMAT IBUS. 531 


D ic PROF --LXXX. 
pſa 


Quse eſt Fermatii prima. 


« DATIS poſitione duabus rectis AB, AC, datisque extra ip- 
eu as duobus punctis D, E; fi ab ipfis ad alteram rectarum 
010 « xc utcunque inflectantur rectae DF, EF reliquae poſitione 
litic datae AB occurrentes in G, H; abſcindent inflexae ex ipſa 
ac a. 1B duo ſegmenta, datis punctis adjacentia, quae quidem 
nibu jnyenienda ſunt, quae datum continebunt rectangulum, 
ima quod etiam inveniendum eſt. 

Theo 

. puta Poriſma verum eſſe, atque puncta K, L ea eſſe quibus 
ta cnt ſegmenta rectis DF, EF abſciſſa; puncta autem K, 
nt data eſſe oſtendendum eſt, ut et datum eſſe rectangulum 
dat contentum ſegmentis abſciſſis quae * hiſce . 
I [vicur, ex hypotheſi, 
ran raangulum KG, 
e U HL datum eſt. Rur- 
el us inflectantur rec- 
28 ae DA, EA ab jiſ- 
38 dem D, E punctis ad 
om punctum A in quo 
"ON ae poſitione da- 
1" ii AB, AC ſibi mu- 
tuo occurrunt; rect- 
agulum igitur KA, | 
il, ex hypotheſi, datum erit, quare idem eſt ena rectan- 
mo KG, HL. Ut igitur GK ad KA, ita eſt AL ad LH, di- 
MPs: ut GA ad AK, ita AH ad HL; et permutando, 
X11 2 


eſt PL ad HL, quare | 20 


19. 5. 


gulum KP, PL aequale, ex hy potheſi, rectangulo KA, AL. Ut 


| linea. Data autem ſunt puncta M, E, quare recta MEL et WW 
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ut GA ad AH, ita KA ad HL. Ad AC ducatur DM parallel 
ipſi AB, datum igitur eſt punctum M; occurrat autem Ft 
ipſi MD in N; ut igitur DM ad MN, ita eſt GA ad AH, et 
ita eſt KA ad HL. Jungatur DE et producta occurrat ipſi 
AC, AB in O, P; et quoniam a punctis D, E inflexae ſunt ad! 
AC rectae DO, EO quae occurrunt ipſi AB in P, erit rectan- 


igitur PK ad KA, ita eſt AL ad LP, et dividendo, ut PA ad 
AK, ita AP ad PL; aequales igitur ſunt KA, PL. Oſtenſum 
autem fuit eſſe DM "iy 

ad MN, ut KA, hoc 0 


permutando, ut MD 
ad PL, ita MN ad 
HL, eta MD ad PL, 
ut (DN ad HP, hoc 
eſt ut) DE ad EP. Et 
aequales ſunt anguli 
MDE, EPL, junctis 
igitur ME, EL, ae- 
quiangula ſunt MDE, EPL triangula, quare angulus DEM 
angulo PEL eſt aequalis; puncta igitur M, E, L ſunt in rea 


punctum L poſitione data ſunt. Jungatur DK occurratque 
rectae AM in Q; eſt igitur KQ ad QD, ut (KA, five PL ad 
MD, hoc eſt ut) PE ad ED; quare junta EQ eſt ipſi MD paral. 
lela; datumque eſt punctum E, et recta MD poſitione eſt data; 
poſirione igitur data eſt EQ» et punctum Q datum erit, fed ct 
punctum D datum eſt; punctum igitur K, in quo poſitione 


llela 
FE 
„ et 
pſis 
t ad 
an- 
Ut 
ad 


un 


wa ipſum KG, HL datum eſt. Quae fuerunt oſtendenda. 
Componetur ita, 


zrallelae ĩpſi AB, et producantur junctae DQ ME ad AB in 
mattis K, L; erunt K, L puncta invenienda, et rectangulum 
meniendum erit ipſum KA, AL. Inflectantur enim a punc- 
ts D, E ad rectam AC, utcunque DF, EF quae ipſi AB occur- 
ant in G, H; erit rectangulum KG, HL aequale rectangulo 
U, AL. Eſt enim KA ad MD, ut (AQ ad QM, hoc eſt ut 
W HE ad EN, hoc eſt ut) HL ad MN; et permutando, ut KA 

HL, ita MD ad MN, et ita eſt AG ad AH; igitur b ut KA 
HL, ita KG ad AL. Quare rectangulum KG, HL rectan- 
mlo KA, AL eſt aequale. Notandum autem eſt rectam DE 
ton debere parallelam eſſe rectae AC. 


PROP. LXXXI. 
Quae eſt Fermatii tertia, ſed magis generalis reddita. 
xa dato puncto A in circumferentia poſitione data, duca- 


"tur utcunque recta AB quae occurrat retae CD poſitione 


in B; datum erit punctum ad quod fi ducatur recta a punc- 
"to B quae rectae CD occurrat in F, erit ratio rectanguli CE, 


" bet recta GH ad ipſam GK.” 
Puta Poriſma verum eſſe; quoniam igitur, ex hypotheſi, 
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ute DQ» AB ſibi mutuo occurrunt, datum eſt; et datum oſ- 
taſum eſt punctum L. Rectangulum 1gitur KA, AL, et prop- 


datae et circulo inſcriptae in E, et circumferentiae rurſus 


et rectangulum CF, ED ad ipſum CE, FD, ut recta HG ad 


A datis punctis D, E ad rectam AC ducantur DM, E 


© 12. 5. 


D ad rectangulum CE, FD eadem rationi datae quam ha- 


| 
| 
BF 
| 


CL, et ita erit rectangulum EF, CD ad ipſum EF, LC, 


93. Dat. 


juncta AL, angulus ALE 
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ipſam GK, dividendo, erit rectangulum EF, CD ad ipſum c 
FD, ut recta HK ad ipſam KG. Sit ut HK ad KG, ita DC ,; 


igitur rectangulum EF, CD ad ipſum CE, FD, ita eſt reqan 
gulum EF, CD ad rectangulum EF, LC, et propterea reQan 
gulum CE, FD aequale eſt = EF, LC. Commune addaty 
rectangulum CE, EF, to- 
tum igitur rectangulum 
CE, ED, hoc eſt ipſum 
AE, EB aequale eſt toti 
rectangulo LE, EF; qua- 
re in circulo ſunt A, L, 
B, F puncta, et propterea, 


aequalis eſt angulo ABF. 
Quoniam vero data eſt 
ratio DC ad CL, data e- 
rit recta CL, data enim eſt DC, et punctum L erit datum; ct 
datum eſt punctum A, quare recta AL poſitione data eſt, da 
tusque erit angulus ALE, ut et ipfi aequalis angulus ABF, 
Quoniam igitur datum eſt punctum A, verget recta BE ad 
punctum in circumferentia datum; fit hoc punctum M. Da- 
tum 1gitur eſt punctum M, quod erat oſtendendum. 
Componetur ita. 

Fiat ut HK ad KG, ita DC ad CL, jungatur AL, et duca- 
tur AN circulum contingens in puncto A, et fiat angulus 
NAM aequalis ipſi ALC, occurratque AM circumferentiae 
rurſus in M; erit M punctum inveniendum ; hoc eſt, 61 
puncto A ducatur utcunque AEB circumferentiae rurſus oc- 
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arrens in B, et diametro CD in E, junctà BM quae occurrat 

Io in F, crit rectangulum CF, ED ad ipſum CE, FD, ut recta 
(H ad ipſam GK. 

uoniam enim circulum contingit AN, AM vero ſecat, 

et angulus AB M aequalis angulo NAM, hoc eſt angulo » 32. 3. 
Ic; in circulo igitur ſunt puncta A, L, B, F. Ergo rectan- 
aum LE, EF rectangulo (AE, EB, hoc eſt ipſi) CE, ED eſt 
wquale;z commune addatur rectangulum FE, ED, totum igi- 
wr rectangulum EF, LD toti CF, ED eſt aequale; et ex 1f- 
tm LE, EF et CE, ED rectangulis ablato communi CE, EF, 
fit reliquum LC, EF aequale reliquo rectangulo CE, FD. Ut 
tur rectangulum CF, ED ad ipſum CE, FD, ita eſt (rectan- 
num EF, LD ad ipſum LC, EF, et ita eft recta DL ad ip- 
km LC, et ita eſt) GH ad ipſam GK, quia DC facta fuit ad 
L, ut HK ad KG, Compoſitio etiam fieri potuiſſet retro- 
madiendo per analyſin, hanc autem paulo breviorem, varie- 


atis gratia dedimus. 

Et ex hoc apparet Fermatium Theorem, quod vocat Po- 
ima ſuum tertium, non fatis generaliter propoſuiſſe; requi- 
t enim rectam AM parallelam eſſe diametro CD; quamvis 
utem poſitionem habere poteſt AM, ut et CD. Ita autem, in 
forma Dati, proponendum fuit; Si in circulo inſcripta fuerit 
ra AM poſitione data, et ad circumferentiam utcunque in- 
lectantur rectae AB, MB quae rectae CD poſitione datae et 
weulo inſcriptae occurrant in E, F punctis; data erit ratio 
nctanguli CF, ED ad rectangulum CE, FD. Cujus demon- 
atio, dui ſcilicet ad CD rectà AL faciente angulum ALC 
*qualem dato W ABM, ex praecedente compoſitione li- 
quet, 


4 fuerit CE ad EM, ut CH ad HM, et a puncto quovis D d 


tur; recta quaevis KAG uni ipſarum CD parallela, bif 


ad MO, ut CD ad 


quare et K A eſt ae- 


in Prop. 23. eſt KG parallela ipſi NO, hoc eſt rectae CD. 
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PROP. LXXXII. 


«© SI recta CE mene ſecetur in punctis , M, hoc eſt 
cc cantur DE, DM, DH, DC quae vulgo harmonicales vocal 


riam ſecabitur a reliquis, hoc eſt erit KA aequalis ipſi AG 
Et contra, ſi ducatur recta KAG quae bifariam ſea eſt 
** tribus harmonicalium DH, DM, DE, erit KG paralle 
% quartae CD.“ 


Primo, fir KG parallela ipſi CD; per punctum M duc: 
tur NMO parallela rectae CD; et . ut CE ad EM, i 
eſt CH ad HM, prop- 
ter parallelas erit CD 


NM. Aequalis 1g1- 
tur eſt NM ipſi MO, x 


qualis AG. il 
Secundò, bifariam 50 
ſecta ſit KG in A; e- 215 N 1 
rit KG parallela ipfi Ji" 


CD. Ducatur enim c 
per M recta NMO _ 

parallela ipſi CD; eſt i igitur NM acqualis ipſi MO per Cal. _ 
et eſt KA ipſi AG aequalis; igitur, per Lemma ad notam 
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P R O P. LXXXIII. 
Quae eſt Fermatii quarta. 


IT circulus cujus diameter AB poſitione et magnitudine 
„data eſt, et in AB data ſint duo puncta acqualiter a centro 
« diſtantia; data erunt alia duo puncta a quibus ſi ad cir- 
6 cumferentiam utcunque inflectantur duae rectae, abſcin- 
dent hae duo ſegmenta diametri datis punctis adjacentia, 
gquorum ſumma quadratorum data erit.“ 


Cas. 1. Quando duo puncta data ſunt ipſius diametri ter- 
mini. | =— N 

Puta Poriſma verum eſſe, atque puncta C, D ea eſſe quae 
nrenienda ſunt, Igitur inflexis utcunque CE, DE ad circum- 
frentiam in E, quae diametro AB in F, G punctis occurrant, 
ſumma quadratorum ex AG, FB, ex hypotheſi Poriſmatis, ae- 
qualis erit ſpatio dato. Inflexis autem CA, DA ad terminum 
daametri, CA aufert nullum ſegmentum, DA vero aufert 1p- 
ſum diametrum; quare quadratum ex diametro eſt ſpatium 
lud datum cui ſumma quadratorum ex ſegmentis ab ipſfis 
(E, DE, aliisve inflexis abſciſſis, debet eſſe aequalis. Occur- 
nt altera inflexarum CE circumferentiae rurſus in H, junga- 
tur DH et producta occurrat ipſi AB in K. Quoniam igitur 
a punctis C, D inflexae ſunt CH, DH ad circumferentiam, 
quae diametro AB in FP, K occurrunt, erit, ex hypotheſi, ſum- 
ma quadratorum ex ſegmentis KA, FB aequalis ſpatio dato, 
quadrato ſcilicet ex AB, cui etiam ſumma quadratorum ex 
6, FB eſt aequalis. Quadratum igitur ex AK aequale eſt 
Judrato ex AG, et recta AK aequalis ipſi AG. Manifeſtum 


V 


Vide fig. in 
Prop. prae - 
cedente. 


* Br. 73. 


niam recta KAG inter tres ipſarum ducta bifariam ſecta eſt i 
Fr. 82. 


22. 6. 


CL circulum contin- 3 
| 7 
.gunt, et ducta eſt 


CH, ut EM ad MH; 
quatuor igitur rectae 


ut NG ad GB; erit NF ad FA, ut NG ad GB, et componen. 
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igitur eſt fi * altero punctorum C, D, puta a C, ducatur rec 
ta CHE utcunque ad circumferentiam, et junctae DH, DF 
occurrant ipſi AB in K, G, aequales fore KA, AG. Unde pa 
tet rectam CA circulum contingere, fi enim rurſus ei occurre 
ret, recta a puncto D ad hunc occurſum ducta, auferret ali 
quod ſegmentum diametri adjacens puncto A, recta autem D- 
nullum aufert, quod fieri non poteſt. Occurrat DA circum 
ferentiae rurſus in L, et eodem modo oſtendetur junctam ( 
circulum contingere. 


| ji 
Et ſimiliter oftende- E V 
tur junctam DB con- re 
tingers® circulum. 


Quoniam igitur CA, A 2 N 


iy 


CHE ad circulum, 
quae occurrat iph AL 
in M, erit * EC ad 


I 


DE, DM, DH, DC ſunt quae harmonicales dicuntur. Et quc 


A, erit ® quarta DC ipſi KG parallela, eſt igitur ABD C paral 
lelogrammum. Ducatur ad AB perpendicularis EN; et que 
niam eſt NF ad FA, ut EN ad AC, hoc eſt EN ad BD, hoc el 


do, ut NA ad AF, ita eſt NB ad BG; ſimilia igitur ſunt rect 
angula AN, NB et AF, GB. Quare © ut quadratum ex AN ad 
quadratum ex AF, ita eſt rectangulum AN, NB ad rectangi 
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um AF, GB, et ita eſt AN, NB bis ad ipſum AF, GB bis. Eft 


quia ſcilicet quadrata ex AG, FB ſimul acqualia ſunt qua- 
dato ex AB; et, propter circulum, rectangulum AN, NB aę- 
quale eſt quadrato ex EN. Ut 1gitur quadratum ex AN ad 
quadratum ex AF, ita eſt quadratum ex EN bis ad quadra- 
um ex FG; ut vero quadratum ex AF ad illud ex FN, ita eſt 
qadratum ex AC bis ad illud ex EN bis; igitur ex aequali 
n proportione perturbata, ut quadratum ex AN ad illud ex 
NF, ita eſt quadratum ex AC his ad quadratum ex FG, Eſt 
ſero quadratum ex CD, five AB ad illud ex FG, ut quadra- 
tum ex CE ad illud ex EF, hoc eſt ut quadratum ex AN ad 
lud ex NF; igitur ut quadratum ex AB ad illud ex FG, ita 
t quadratum ex AC bis ad quadratum ex FG. Aequale igi- 
wr eſt quadratum ex AB quadrato ex AC bis, hoc eſt AC ae- 
qualis eſt lateri quadrati circulo inſcripti. Data igitur eſt AC 
wgaitudine, {ed et poſitione, quare punctum C datum eſt, 
« propterea punctum D. Q. F. oſtendenda. 
| Componetur ita, 

dit AB diameter circuli poſitione et magnitudine data, et 
pl ad rectos angulos ducantur AC, BD, quarum utraque ae- 
alis fit lateri quadrati circulo inſcripti; erunt C, D puncta 
menienda, hoc eſt fi ab ipſis ad circumferentiam ſuper dia- 
netrum AB deſcriptam, inflectantur utcunque CE, DE rectae, 
que diametro in punctis F, G occurrant; erunt quadrata ex 
kmentis AG, FB ſimul aequalia quadrato ex diametro AB. 

Ducatur enim EN perpendicularis ad diametrum, et quo- 
iam quadratum ex AB aequale eſt quadrato ex AC bis, erit 
Jadratum ex AB ad illud ex FG, ut quadratum ex AC bis 


Yyy 2 


utem rectangulum AF, GB bis aequale d quadrato ex FG, conr.pr. 44. 


— 3 - A 


Pr. 44+ 


nem, ſed ut Fermatius eam dederat aſſumit. Et quidem Pro- 


ſtravi, priuſquam aliquid de natura Poriſmatum cognoveram. 
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ad idem ex FG quadratum. Eſt vero quadratum ex AB, ſive 
ex juncta CD ad quadratum ex FG, ut quadratum ex CE ad 
illud ex EF, hoc eſt ut quadratum ex AN ad illud ex NF. Igi- 
tur eſt quadratupꝰ ex AN ad illud ex NF, ut . ex A 
bis ad quadratum e 

FG; ut vero quadr 

tum ex NF ad illud 

ex FA, ita eſt qua- 
dratum ex EN bis ad 7 
illud ex AC bis; 1g1- 
tur, ex aequali in pro- 
portionè perturbata, 

ut quadratum ex AN 

ad illud ex AF, ita 


eſt quadratum ex E 3 D 


bis ad quadratum ex 
FG. Eſt vero, ut in analyſi en; quadratum ex AN ac 
illud ex AF, ut rectangulum AN, NB bis, hoc eſt quadratum 
ex EN bis ad rectangulum AF, GB bis. Ergo quadratum ex 
EN bis eſt ad quadratum ex FG, ut idem quadratum ex EN 
bis eſt ad rectangulum AF, GB Bis. ſa igitur ex FG 
rectangulo AF, GB bis eft aequale, et propterea 9 quadrata ex 
AG, FB ſimul ſunt aequalia quadrato ex AB. Q. E. D. 
Hanc demonſtrationem quae in Compoſitione habetur ali- 
ter tradit clariſſ. Eulerus in Actis Petropolitanis novis anno 
1750. tom. 1. pag. 49. minime autem inveſtigat Conſtructio- 


pofitionem Fermatii in hoc Caſu primo anno 1715 demon- 


E 


five 
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Cas. 2. Quando duo puncta data ſunt intra vel extra cir- 
lum, 

Sit circulus cujus diameter AB poſitione et magnitudine 
lt eſt, centrumque ſit C; et data fint in diametro, intra, vel 
ara circulum duo puncta D, E, aequaliter a centro diſtantia. 
Data erunt alia duo puncta a quibus ſi ad circumferentiam 


2 


NA C I B 
n K 7: 8 
M : 
KQ 
a 4 
{ P 
Y 
! * 
* X G 


uflectantur utcunque duae rectae, abſcindent hae duo ſeg- 
nenta diametri datis punctis D, E adjacentia, quorum ſum- 
ma quadratorum data erit. 

Puta Poriſma verum eſſe; ſintque F, G duo puncta inve- 
wenda, Igitur inflexis utcunque ab ipſis ad circumferentiam 
tis FH, GH, quae diametro AB in K, L punctis occurrant, 


542 DE PORISMAT IBUS. 
data erit, ex hypotheſi, ſumma quadratorum ex abſciſſis K 
LD. Occurrat FH circumferentiae rurſus in M, et jungatul 
M quae diametro occurrat in N; rurſus igitur, quoniam 
punts F, G inflexae ſunt FM, GM ad circumferentiam quag 
abſcindunt ſegmenta KE, ND punctis E, D adjacentia, ſum 
ma quadratorum ex KE, ND erit data, et propterea acquali 


$a ds Dr * 


F X e | G | rect; 


ſummae quadratorum ex KE, LD. Quadratum igitur ex ND rn 
aequale erit quadrato ex DL, et recta ND aequalis iph DL 
Conſtat igitur puncta F, G hanc habere affectionem, ut ſi ab 
altero +pſorum F ducatur quae vis recta quae circumfercuti 
occurrit in H, M, ductae a relique GH, GM abſcindent a d 
ametro ſegmenta aequalia LD, DN dato puncto D adjacentia 
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ugatur GD et circumferentiae in O, P occurrat, jungantur- 
que FO, FP; quoniam igitur ducta eſt FO ad circumferenti- 
min O, et rea GO quae tranſit per punctum D nullum 


ufert ſegmentum eidem puncto adjacens, recta FO nullibi 


raeter in O circumferentiae occurret, hoc eſt circulum con- 


mpet; ſimiliter oſtendetur rectam FP contingere circulum. 


ungatur FC occurratque rectae OP in Qu et quoniam circu- 


km contingunt FO, FP, erit FQ perpendicularis ad OP, Ad 
4B ducatur perpendicularis FR, et quoniam recti ſunt an- 
gal FRD, FQD, erunt F, R, D, Q puncta in circulo, rectan- 


zulum igitur RC, CD eſt aequale (rectangulo FC, CQ hoc eſt) 
quadrato ex juncta CO, five ex CA. Proportionales igitur ſunt 


(b, CA, CR, et datae ſunt CD, CA, quare et CR data eſt; 
latumque eſt punctum C, quare et punctum R, rectaque RF 


witione data erit. Similiter fi jungatur EE, et ducatur GS. 
erpendicularis ad AB, proportionales oſtendentur rectae CE, 
(B, CS. Aequales igitur ſunt inter ſe rectae CR, CS; datum 


que propterea eſt punctum 8. 


Occurrat rea FH ipſi OP in T, et quoniam FO, FP cir- 


cllum contingunt, erit * FH ad FM, ut HT ad TM; juncta 


pitur FG, erunt rectae GF, GM, GT, GH harmonicales, et 


eta NDL a tribus ipſarum GN, GD, GL bifariam ſecta eſt 
n D, quare eadem NL parallela eſt b quartae EG; parallelo- 
nmmum 1g1tur eſt FRSG. 

Occurrant FE, GD ſibi mutuo in V, et jungatur CV quae 
currat ipſi FG in X. Quoniam igitur aequales ſunt DC, CE, 
t funt DE, FG parallelae, erunt et FX, XG inter ſe aequa- 


Pr. 73. 


b Pr. 8 2. 


s; eſt igitur FX aequalis ipſi RC, quoniam dimidia ſunt 


*qualium FG, RS, et fant parallelae, quare ( eſt ipf RF 
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parallela, rectusque propterea eſt angulus FXC. Occurrat C 
circumferentiae in Y, Z; et quoniam puncta P, Q, V, X ſun 
in circulo, recti enim ſunt anguli FQV, FXV, erit rectangu 
lum XC, CV aequale ipſi FC, CQ, hoc eſt quadrato ex (C0 
ſive CY; proportionales igitur ſunt CV, CY, CX. Et quoni 
am aequales ſunt anguli FCX, VGX, erunt triangula rectan 
gula FX C, VXG inter ſe aequiangula; ut igitur EX ad XC 
ita eſt VX ad XG, quare rectangulum FX, XG, hoc eſt qua 
dratum ex FX, aequale eſt rectangulo CXV; et eſt quadra 
tum ex CY, five CA, aequale rectangulo XCV, ergo quadrat 
ex datis rectis FX, CA, ſive ex RC, CA aequalia ſunt rectans 
gulis CXV, XCV, hoc eſt quadrato ex CX, quod proptere 
datum eſt, Data igitur eſt recta CX, quare punctum X, ute 
F, G puncta data ſunt. Per punctum V ducatur recta aV ipf 
AB parallela, et circumferentiae occurrat in a, jungatur C 
ut et Xa quae circulum continget 1n a, quia proportional 
ſunt CV, CY, CX; rectus igitur eſt angulus CaX, quare qua 
dratum ex aX aequale eſt rectangulo CX, XV, hoc eſt qua 
drato ex FX. Aequalis igitur eſt rea a ipſi FX, Occurrat XY 
rectae AB in b, et quoniam, propter parallelas, eſt FX ad CE 
ut (XV ad VC, hoc eſt ut) Xa ad ab, et eſt FX aequalis it 
Xa, erit CE aequalis rectae ab. Per H ducatur Hd parallel 
apſi FG, occurratque circumferentiae rurſus in c, et rectis X. 
GD, FE Xa in punctis d, e, f, g. Et quoniam eſt FX ad dt 


ut (XV ad Vd, hoc eſt ut) Xa ad ag, et aequales oſtenſac fun « 
FX, Xa, erit df aequalis ipſi ag. Quoniam autem conting = 
circulum ag, erit quadratum ex ag, hoc eſt df aequale rect ks 
angulo Hgc. Commune addatur quadratum ex Hd, et qua 


| { 
drata ex Hd, df ſimul aequalia erunt quadrato ex gd. vial . 
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nam autem ſecta eſt ef in d, quia FG bifariam ſecta eſt in X, 
quare quadrata ex eH, Hf dupla ſunt quadratorum ex Hd, 
if hoc eſt quadrati ex gd. Eſt autem, propter parallelas, CH 


ad KE; et quadrata ex ipſis ſunt proportionalia; ut 1gitur 
mma quadratorum ex eH, Hf ad ſummam quadratorum ex 


Z 
H | a> FH f 
NN C 1. 
A] * Wo A 8 
M 
| Q | 
A 
3 
„ - G 


DL,KE, ita eſt (quadratum ex eH ad quadratum ex DL, et ita 

et quadratum ex HG ad illud ex GL, et ita eſt quadratum ex 

M ad quadratum ex C, et ita eſt) quadratum ex gd ad qua- 

iratum ex be. Summa autem quadratorum ex eH, Hf dupla 

otenſa eſt quadrati ex gd, ergo ſumma quadratorum ex DL, 

N dupla eſt quadrati ex bC, hoc eſt dupla quadratorum ex 
22 2 


d DL, ut (HG ad GL, hoc eſt ut HF ad FK, hoc eſt ut) Hf 
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Ca, ab, five ex CA, CE, five CA, CD. Datae autem ſunt rectac 
CA, CD, data igitur eſt ſumma quadratorum ex DL, Kk. D. 
ta igitur oſtenſa ſunt duo puncta F, G a quibus inflexae FH 
GH utcunque ad circumferentiam, abſcindunt ſegmenta KF 


2 
8. ie 1 n 8 | 
| | %* q 
22 
NON C I B ſu 
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LD datis punctis D, E adjacentia, quae faciunt ſummam qua 
dratorum ex ipfis datam. Quae fuerunt invenienda. 
ä Componetur vero ita. * C 

Sit AB diameter circuli poſitione et magnitudine data, e et 
in ea data ſint duo puncta D, E intra vel extra circulum ae Ca 
qualiter diſtantia a centro C. Rectis CD, CA inveniatur tertl 
proportionalis CR, cui aequalis ad contrarias centri partes P0 WI 4a a 
natur CS in diametro. Ducatur ad circumferentiam recta 04 


DE PORISMATIBUS 547 


n RC ad reQos angulos, et jungatur RZ, cui aequalis duca- 
ur RF parallela ipſi ZC, et compleatur parallelogrammum 
RSG; puncta F, G erunt ea quae invenienda fuerunt, hoc 
| fi ab ipſis ad circumferentiam utcunque inflectantur rec- 


« KE, LD ſegmentis punctis E, D adjacentibus ſimul aequa- 
u patio dato, duplo ſcilicet quadratorum ex CA, CD, five 
quadratis ex AD, DB. Atque haec eadem eſt conſtructio cum 
a quam tradit Fermatius in pag. 118. operum. 
Occurrat enim ZC rectae FG in & et circumferentiae rur- 
ſus in Y, et ducatur Xa circulum contingens in a, occurratque 
dametro AB in b; per H vero ducatur recta ipſi AB parallela, 
que circumferentiae rurſus occurrat in c, et rectis XZ, Xa in 
4g. Junta autem GD occurrat ipſi XC in V, et quoniam 
> XV ad VC, ut (XG ad DC, hoc eſt ut) FX ad CE, in rea 
linea erunt punRa F, V, E; ducatur, occurratque rectae He 
nf, GD vero eidem He occurrat in e. Denique jungantur 
if, aV. _ 
Quoniam igitur Xa circulum contingit, rectus erit angulus 
XC; quadrata propterea ex Ca, aX ſimul aequalia erunt (qua- 
frato ex CX, five RE, hoc eſt quadrato ex RZ, hoc eſt) quadra- 
ex ZC, CR, quorum aequalia ſunt quadrata ex Ca, CZ; reli- 
quum igitur quadratum ex aX aequale eſt reliquo quadrato 
«CR; aequalis 1gitur eſt reta-aX ipſi CR, hoc eſt rectae FX. 
it quoniam eſt CR ad CA, ut CA ad CD, hoc eſt Xa ad aC, ut 
Cad CE; et eſt Xa ad aC, ut aC ad ab; erit ab aequalis ipfi 
ck. Et quoniam eſt XV ad VC, ut (FX ad CE, hoc eſt ut) 
Ja ad ab, erit aV parallela ipſi Cb. Eſt autem FX ad df, ut 
XV ad VD, hoc eſt ut) Xa ad ag, et aequales oſtenſae ſunt 
2 2 z 2 | 
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kl poſitione, datum erit punctum o, et datum eſt h, recta igi- 
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FX, Xa, quare aequales ſunt df, ag. Quadratum igitur ex de 
aequale eſt quadrato ex ag, hoc eſt rectangulo Hgc, quia ag 
circulum contingit; commune apponatur quadratum ex Hd 
et quadrata ex Hd, df ſimul aequalia erunt quadrato ex gd. 
Sunt autem quadrata ex eH, Hf fimul dupla quadratorum ex 
Hd, df, quia bifariam ſecta eſt ef in d, nam bifariam ſea ef} 
FG in X, ergo eadem dupla ſunt quadrati ex gd. Eſt vero, prop- 
ter parallelas, quadratum ex eH ad quadratum ex DL, ut qua- 
dratum ex Ht ad quadratum ex RE; igitur ut quadrata ex 
eH, Hf ſimul ad quadrata ex DL, KE ſimul, ita eſt (quadra- 
tum ex e¶ ad quadratum ex DL, et ita eſt quadratum ex eG; 
ad illud ex GD, et ita quadratum ex dX ad illud ex XC, 
et ita eſt) quadratum ex gd ad quadratum ex bC; et quadrata 
ex eH, Hf dupla oſtenſa fuerunt quadrati ex gd, igitur qua- 
drata ex DL, KE ſimul dupla funt quadrati ex bC, hoc eſt qua- 
dratorum ex Ca, ab, fſive.ex CA, CD; hoc eſt quadrata ex DL, 
KE ſimul aequalia ſunt quadratis ex AD, DB. QED. 


Cor. Et fi ducatur recta kl parallela ipſi AB, quae poſiti- 
one data fit, et ipſis XZ, GD, FE occurrat in h, k, I, recs 
vero FH, GH in m, n; data ent ſumma quadratorum ex 
kn, ml. 

Occurrat enim Xa ipſi kl in o; et quoniam datae ſunt Xa, 


tur oh magnitudine data eſt. Eft autem, propter parallelas, 
quadratum ex kn ad quadratum ex DL, ut quadratum ex mi 
ad illud ex KE, igitur ſumma quadratorum ex kn, ml eſt ad 
ſummam eorum ex DL, KE, ut (quadratum ex Kn ad illud 
ex DL, hoc eſt ut quadratum ex nG ad illud ex GL, hoc eli 
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i quadratum ex hX ad quadratum ex CX, hoc eſt ut) qua- 
datum ex ho ad quadratum ex Cb. Et ſumma quadratorum 
«DL, KE aequalis eſt duplo quadrati ex bC, igitur ſumma 


F 


quadratorum ex kn, ml aequalis eſt duplo quadrati ex oh. 
Data autem eſt oh, quare et ſumma quadratorum ex kn, mb 


lata eſt; 
PROP. LXXXIV. 
Qua praecedens magis generalis redditur. 


© DATO poſitione circulo AZB cujus centrum eſt C, dataque 
poſitione recta kl ad quam recta Ch a centro eſt perpendi- 
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cularis, et in kl datis duobus punctis k, I aequaliter a punc 
to h diſtantia; data erunt alia duo puncta a quibus ad cir. 
* cumferentiam utcunque inflexis duabus rectis, abſcinden 
< eae ſegmenta rectae kl F «2 nos ex quibus 
« ſumma quadratorum data erit.” 


Ducatur diameter AB parallela ipſi kl; ſi igitur invenian 
tur duo puncta F, G, et data eſſe oſtendantur duo puncta D, 
in diametro AB aequaliter a centro diſtantia, ita ut a pundi 
F, G inflexae utcunque ad circumferentiam abſcindent ſeg 
menta diametri AB punctis D, E adjacentia ex quibus ſum: 
ma quadratorum data erit, et ita ut juncta GD tranſeat pet 
datum punctum k, et juncta FE per datum punQum I; patet 
ex Corollario praecedentis, eaſdem inflexas abſcindere du 
ſegmenta rectae kl punctis k, 1 adjacentia ex quibus ſumma 
quadratorum data erit. 

Occurrat Ch circumferentiae in Y, Z; conſtat igitur, ex 
praecedente, ducendam eſſe a dato puncto k rectam kD occur 
rentem ipſis AB, YA in D, V, ita ut ſumptà ipſis CV, CY ter 
tia proportionali CX, et per X ducta FX parallela ipſi AB, quae 
occurrat ipſi kd in G, fint etiam GX, AC, CD proportionale, 

Factum fit; eſt igitur, propter parallelas, ut kh ad DC, it: 
hV ad VC, quare et rectangulum kh, XG eſt ad rectangulum 
DC, XG, hoc eſt, ex hypotheſi, ad quadratum ex AC, ut hV 
ad VC, hoc eſt ut rectangulum hV, VC ad quadratum ex VC. 
Ad circumferentiam ducatur Va ipſi AB parallela, et quoni- 
am rectus eſt angulus (Va, et proportionales ſunt XC, CYA 
five Ca et CV, erit quadratum ex Va aequale rectangulo XV 
VC. Et quoniam eſt XV ad VC, ut (XG ad DC, hoc eſt ut) 


SS © = # 
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wadraturn ex XG ad rectangulum XG, DC, hoc eſt ad qua- 
datum ex AC; et eſt XV ad VC, ut quadratum ex aV ad qua- 
intum ex VC, quia proportionales ſunt XV, Va, VC; erit 
qadratum ex XG ad quadratum ex AC, ut quadratum ex aV 
l illud ex VC, quare et recta XG eſt ad iplam AC, ut aV ad 
'C, et invertendo, AC ad XG, ut CV ad Va. Ut igitur rect- 


| ; : ; | 
F | X : G 


agulum kh, AC ad ipſum kh, XG, ita quadratum ex CV ad 
rctangulum aV, VC; oſtenſum autem fuit rectangulum kh, 
Io ad quadratum ex AC, ut rectangulum hV, VC ad qua- 
Tatum ex VC; igitur, ex aequali in proportione perturbata, 
et kh, AC rectangulum ad quadratum ex AC, ut rectangu- 
m hV, VC ad * aV, VC; quare ut recta kh ad ipſam 
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AC, ita eſt recta hV ad Va. Et datae ſunt kh, AC, quare dat; 
eſt ratio rectae hV ad Va; et rectus eſt angulus hVa, jun 
igitur ha, triangulum hVa ſpecie datum eſt. Quoniam igitu 
data eſt recta hV poſitione, et datum punctum h, datusqu 
angulus Vha, recta ha poſitione data eſt. Eſt autem et cir 
cumferentia poſitione data; datum igitur eſt punctum a, qua 
re et punctum V, et datum eſt k punctum; recta igitur k 
poſitione data eſt. Et propter datas CV, CY data erit req 
(X, quare et punctum X, et recta XG politione et punRu: 
data ſunt. Quod erat oſtendendum. 
Vide rectam Ik quae eſt extra circulum, 
Quoniam vero ad compoſitionem requiritur ut ponatur i 
he recta hp aequalis ipſi hk, et ducatur pq parallela ipſi A0 
et eidem aequalis, et ut juncta hq circumferentiae occurrat! 
quodam puncto a, ita enim ſi ducatur ad hc recta aV paral 
lela ipſi qp, habebit hV ad Va eandem rationem quam habe 
hp ad pq, hoc eſt quam kh habet ad CA; manifeſtum ell 
hq non occurrat circumferentiae non poſſe ſolvi Problem 
In caſu autem in quo punctum h eſt intra circulum, ſempe 
occurret hꝗ circumferentiae; ſi autem h fuerit extra circu 
lum, ducatur ab eo recta hr circulum contingens in r, igitu 
omnis recta quae cadit intra contingentem hr circulo occu 
ret, quae extra cadit ei non occurret. Ut vero intra cadat ne 
ceſſe eſt rectam kh majorem eſſe contingente hr; quod ita of 
tenditur. Ducatur As parallela ipſi hC, occurratque ei conti 
gens hr in s, et ducatur ad hC rea st parallela ipſi AC, ſiq; 
ipſi qp, et jungatur Cr. Quoniam igitur in triangulis Sth, Ur 
recti ſunt anguli sth, Crh, communis autem ths cui aequal 
latera st, Cr ſunt oppoſita, erit et th aequalis ipfi hr. Quaey 


frid rectae SA occurret ſupra punctum s, recta autem hq, 
quae, ex hypotheſi, circumferentiae occurrit, ſecat rectam sA 
n q, et propterea recta qp parallela ipſi st cadet ſupra eam; 
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elt igitur hp major ipſa ht, hoc eſt kh major eſt contingente 
ir, Hiſce praemiſſis, | | 
Componetur Problema ita. 
Vide rectam kl quae eſt extra circulum. 

Sit Kl recta poſitione data, et data ſint puncta k, 1; duca- 
ur a centro recta Ch ad kl perpendicularis, igitur, ex hypo- 
bei, aequales ſunt Ih, hk, et, in caſu quo kl circulo non oc- 
currit, fit kh major recta hr quae circulum in r contingit. 

Aa a a | 
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autem recta a puncto h ducta, quae circulo occurrit, neceſ- 
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Ponatur autem in hC rea hp aequalis ipſi Kh, et ducatur pq ; 
parallela ct aequalis ipſi AC, igitur, ut oſtenſum, juncta h | 
eircumferentiae occurret.. Sit a alterum ex punctis occurſus, 


et ad hC'ducatur aV parallela ipſi AC, et ipſis CV, CY tertiz 


1 — 4 aa ah. DEE 


N | 
4 | 
WT Y h K 


X G 


F 


proportionalis inveniatur CX, et per X ducatur recta FX pa- 
rallela ipſi AB, eique occurrat juncta Vk in G, eademque ipfi 
AB occurrat in D; erunt rectae GX, AC, CD proportionales. 

Jungatur enim Ca, et quoniam proportionales ſunt XC, 
CY, CV, erit rectangulum XC, CV aequale quadrato ex CY, 
five Ca; et, ablato communi quadrato ex CV, erit rectangu- 
um XV, VC aequale quadrato ex Va. Et quoniam eſt hp ad 
pq, hoc eſt hk ad AC, ut hV ad Va, erit, permutando, kh 
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ad kV, ut AC ad aV; eſt autem ut kh ad hV, ita DC ad CV; 


gitur ut AC ad aV, ita eſt DC ad CV, et quoniam rectangula 
10, DC et XV, VC ſuper ipſas DC, CV ſunt fimilia, erit * 
quadratum ex AC ad quadratum ex aV, ut rectangulum XG, 
DC ad ipſum XV, VC. Eſt autem quadratum ex aV aequale 
retangulo XV, VC, quadratum igitur ex AC aequale eſt rect- 


angulo XG, DC, et propterea propertienales ſunt rectae XG, 


ac, CD, LE B17 
praeterea quoniam oſtenſum fuit in analyſi quadratum ex 
x eſſe ad quadratum ex AC, ut quadratum ex aV ad illud 
r VC; componendo, erit quadratum ex GX una cum eo ex 
AC ad quadratum ex AC, ut quadrata ex aV, VC ſimul, hoc 
eſt quadratum ex AC ad quadratum ex VC, Et eſt quadra- 
tum ex CX ad quadratum ex CY, five AC, ut quadratum ex 


® 22. 6. 


AC ad illud ex VC; igitur quadrata ex XG, AC fimul ſunt. 


aequalia quadrato ex CX. Si 1gitur fiat CR acqualis ipſi XG, 
« ducatur ad XG reQa RF parallela ipſi CX, erit quadratum 
ex RF, hoc eſt ex CX aequale quadratis RC, CA, et propterea, 
ai CE aequali ipfi DC, F, G ſunt, per Caſ. 2. Prop. 83. 
puncta a quibus ſi inflectantur utcunque ad circumferentiam 
retae FH, GH abſcindentes ſegmenta KE, DL diametri punc- 
is D, E adjacentia, quadrata ex KE, DL ſimul aequalia erunt 
patio dato, quadratis ſcilicet ex AD, DB; et per Cor. Prop. 
dz. eaedem rectae FH, GH abſcindent ſegmenta ml, kn rec- 
ne kl, datis punctis k, 1 adjacentia, quorum quadrata fimul 
equalia erunt date ſpatio, duplo ſcilicet quadrati ex oh. 
Ynod erat oſtendendum. : 
Dom. Matthaeus Stewart eandem Fermatii Propoſitionem 
quae in Caſ. 2. Prop. 83. habetur, adhuc magis generalem 
Aaaaz2 
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reddidit Propofitione ſequente, quam multis abhinc annis 
mihi communicavit, viz. Vid. fig. Caſ. 2. Prop. 83. 

Data poſitione et magnitudine diametro AB circuli, cujus 
centrum eſt C; datisque in AB duobus punctis D, J quae in- 
aequaliter a centro diſtant ad contrarias ejus partes; data 
erunt alia duo puncta a quibus ſi inflectantur utcunque ad 
circumferentiam duae rectae, quarum altera diametro occur- 
Tit in K, reliqua vero ipſi in L, datum erit quadratum ex Kl 
una cum ſpatio ad quod quadratum ex DL eandem habet ra- 
tionem quam habet recta DC ad ipſam CI. Propoſitio autem 
haec inveſtigari et oſtendi poteſt modo non multum diſſimili 
ei qui in Caſ. 2. Prop. 83. adhibitus fuit. 


—— ca i 


P ROT. K. 
Ex qua quinta Fermatii Propoſitio immediate ſequitur. 


* DATO poſitione et magnitudine circulo, et rectà linea data 
„ politione; data erunt, in recta huic parallela, duo puncta 
* a quibus ſi ad circumferentiam utcunque inflectantur duae 
e rectae ſumma quadratorum ex inflexis habebit ad triangu- 
„lum inflexis et rea quae duo puncta conjungit conten- 
4 tum, rationem datae rationi eandem.“ 


Sit circulus poſitione datus cujus diameter poſitione data 
ſit AB et centrum C. Et puta Poriſma verum eſſe, data ſcili- 
cet eſſe duo puncta D, E in recta ipſi AB parallela a quibus 
utcunque inflexis DF, EF ad circumferentiam, ſumma qua- 
dratorum ex DF, EF habebit ad triangulum ipſis DF, FE 
et juncta DE contentum rationem eandem datae rationi quam 
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ubet a ad b. Per punctum F ducatur FG parallela ipſi DE, 


xcurratque circumferentiae rurſus in G; bifariam autem ſe- 
tur DE in H, et ad DE ducantur perpendiculares FK, GL. 
(uoniam igitur, ex hypotheſi, ſumma quadratorum ex DF, 
FE habet ad DFE triangulum rationem quam habet a ad b; 


nnts 
8 3.] 
ujus 

in- 
data 
tad 
our- 
C Kl 


Ta- 


N 


tem 
1111 


D K H L E 
tt quoniam ſimiliter eandem habet rationem ſumma quadra- 
trum ex junctis DG, GE ad triangulum DGE; eſt autem 


qudratorum ex DF, FE aequalis ſummae quadratorum ex ip- 
is DG, GE. Eſt vero ſumma quadratorum ex DF, FE aequa- 


mangulum DEE aequale * triangulo DGE, igitur erit ſumma 33. x, 


© cor. 1. 3. rectos angulos ſecat rectam FG in circulo, tranſibit recta H 
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> 47.1. lis b quadratis ex DK, KE ex duplo quadrati ex FK, hoc e 
9. 2. duplo quadratorum ex DH, HK, KF, hoc eſt duplo eorum 
DH, HF. Et ſimiliter ſumma quadratorum ex DG, GE a 
qualis eſt duplo quadratorum ex DH, HG. Eſt igitur qu 
dratum ex HF ae quale quadrato ex HG, et recta HF acqual 


D N H L E lan 


rectae HG. Bifariam ſecetur FG in M, et jungatur HM; ee 
«8.1, igitur d angulus FMH rectus, et quoniam HM bifariam et a 


per centrum C. Producatur HC ad N ut fit HN bis ad HD 
ut {a ad þ, hoc eſt ut ſumma quadratorum ex DF, FE ad tri 


DE PORISMATIBUS:  F5E 


zrulum DFE, hoc eſt ut) duplum quadratorum ex DH, HF 
I triangulum DFE. Erit igitur ſumma quadratorum ex DH, 
Fad (duplum trianguli DFE, hoc eſt ad) rectangulum DE, 
K, ut (recta NH ad ipſam DE, hoc eſt ut) rectangulum NH, 
K ad ipſum DE, EK. Quare quadrata ex DH, HF fimul ae- 
qalia ſunt retangulo NH, FK, hoc eſt rectangulo NH, HM. 
ammune auferatur quadratum ex HM, et quadrata ex DH, 
Mfmul aequalia erunt HM, MN rectangulo. Occurrat HN 
crcumferentiae in punctis O, P, et inflexis DO, EO, oſtende- 
ur, ut in praemiſſis, quadratum ex DH aequale rectangulo 
10, ON. Similiter, inflexis DP, EP, quadratum ex DH ae- 
ale erit rectangulo HP, PN. Igitur rectangulum HO, ON. 
quale eſt 1pſi HP, PN, quare et recta HO aequalis eſt ipſi 
N; et eſt OC aequalis rectae CP, et propterea eſt HC aequa- 
ih CN, 

Ad AB ducatur D n ipſi HC, et jungatur FC. Et 
wniam oſtenſum fuit quadrata ex DH, FM ſimul aequalia 
tle rectangulo HM, MN, commune addatur quadratum ex 
(, et quadrata ex DH, FC ſimul aequalia erunt quadrato ex 
C. Quadrata vero ex DH, FC aequalia ſunt quadratis ex QC, 
i, hoc eſt quadrato ex juncta PQ, quod propterea aequale 
ft quadrato ex HC, et recta PQ ipſi HC erit aequalis. Quo- 
lam vero data eſt ratio a ad b, hoc eſt ratio quam habet HN 
bs ad HD, data erit ratio quam habet HC pars quarta du- 
Jac ipſius HN ad HD, hoc eſt quam habet PQ ad ipſam QC. 
wee igitur f datum eſt triangulum rectangulum CPO, et * 46. Dat, 
lata eſt CP magnitudine, quare et PQ, QC, hoc eſt CH, HD 
Myntudine datae erunt. Sed et poſitione data eſt CH quae 
dato puncto C ad rectos angulos poſitione datae AB ducta 
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eſt; datum 1gitur eſt punctum H, et recta HD poſitione data 


et datae ſunt HD, DE magnitudine, quare data ſunt D, 


puncta. Quae fuerunt invenienda. 
| Componetur ita. 


Sit AB diameter circuli poſitione et magnitudine data, « 


centrum fit C. Ratio autem quam ſumma quadratorum h 


bere debet ad triangulum ſit ea quam data recta RS quate 


habet ad datam RC; et ſint puncta invenienda in recta qu. 
ipſi AB parallela eſt. Et quoniam debet eſſe PQ ad QC, 


RS ad RC, et eſt PQ major QC, debet RS major eſſe RC. 8 


ita, et ducatur CP ad rectos angulos ipſi AB, et ad eam 
puncto R ducatur RT aequalis ipſi RS; ad AB vero a punct 
P ducatur PQ parallela ipſi RT, et a puncto Q ad rectos at 
gulos ipſi QB ducatur O aequalis rectae Q; denique a 


PC ducatur DH parallela ipſi QC, et producatur ad E ut as 


qualis fit HE ipfi HD; erunt D, E puncta invenienda. 

Ab ipſis enim D, E punctis infletantur utcunque ad ci 
cumferentiam rectae DF, EF, et ad CH ducatur FM paralle 
iph DH, et producatur HC ad N ut aequales fint HC, CN, e 
jungatur CF. Et quoniam quadratum ex CH, five PQ elit ac 
quale (quadratis ex QC, CP, hoc eſt quadratis ex DH, FC, he 
eſt) quadratis ex DH, FM, MC, commune auferatur quadr: 
tum ex MC, et rectangulum HM, MN aequale crit quadrat 
ex DH, FM, five ex DH, HK; commune addatur quadra 
tum ex HM, five KF, erit rectangulum NH, HM aequale ti 
bus quadratis ex DH, HK, KF. Igitur tria haec quadrata fun 


ad rectangulum DE, KF, ut (rectangulum NH, HM ad idca 


rectangulum DE, KF, hoc eſt ut) recta NH ad ipfam Dy 
Duplum igitur quadratorum ex DH, HK, KF eſt ad rectan 
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lat alum DE, KF, ut recta NH bis ad DE; et duplum eorun- 
D, em quadratorum, hoc eſt quadrata ex DF, FE fimul ſunt ad 

raogulum DFE dimidium ſcilicet rectanguli DE, KF, ut 
a, Q N 
h 
Uate 
qu. 
3 
am 
inch 
S Al = 
Ce a 
t ad 

M 
— 2 

C1 2 
allel 
N. « 
t ae = 
4 20 D "0 H K E 


ca NH bis ad DH dimidium ipſius DE, hoc eſt ut CH qua- 
ter, five PQ quater ad QC, hoc eſt ut RT, five RS quater ad 
c, hoc eſt in ratione data. Q. E. D. 


| Cor, Et productis DF, EF ad AB (vel ad quamvis rectam 
pl parallelam) in V, X, manifeſtum eſt ſummam quadrato- 
dum ex VF, FX eſſe ad triangulum VFX, ut ſumma quadra- 
B b b b 


| 
| 
| 
| 
| 


. bifariam ſecta eſt * in NH; eſt au- 
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torum ex DF, FE ad triangulum DFE, hoc eſt in ratione data 
Et haec eſt Fermatii Propoſitio quinta. 


PROP. LXXXVI. 


« SIT recta AB harmonice ſea in C, D, hoc eſt ut BA ſit ad 
* AC, ut BD ad DC; et a quovis puncto E ducantur EA, EC. 


„ED, EB; recta GF utcunque ipſis occurrens harmonice ſe 
„ cabitur in punctis occurſus.” 


Rectis EA, EC, ED, EB occurrat GF in punctis F, H, K 
G, et per H ducatur LHM paral- 
lela ipſi EB, et occurrat rectis EA, 
ED in L, M. Eſt igitur, propter 
parallelas, GF ad FH, ut EG ad LH, 
hoc eſt ut EG ad HM, quia LM 


tem EG ad HM, ut GK ad KH; ut 
igitur GF ad FH, ita eſt GK ad KH. 


PROP. LXXXVI. 


« SIT circulus cujus diameter OCP, et in ipſa ſumantur duo 
e puncta K, N ad cafdem centri C partes, quae faciunt CK, 
« CO, CN proportionales; fi per alterutrum punctorum R, 
N, puta N, ducatur ND ad rectos angulos ipſi CN, et per 


e reliquum punctum K ducatur utcunque recta linea KE quacY 


* occurrat ipſi ND in E, et circumferentiae in QR punctis; 
* exit Q ad ER, ut QK ad KR.“ 
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Cas. 1. Quando punctum E eſt extra circulum. A puncto 
ad centrum C ducatur recta EC, et ad EC a puncto K duca- 
wr perpendicularis KI; quoniam igitur puncta E, N, K, I 
unt in circulo, quia anguli ad N, I ſunt recti, erit rectangu- 
um EC, CI (aequale reQangulo NC, CK, hoc eſt) quadrato ex 
midiametro CO; quare rectae a puncto E ductae ad puncta 
in quibus KI circumferentiae occurrit, circulum contingent, 


ata 


t ad 


EC 


— 


d 


Reta igitur EQ quae circumferentiae occurrit in Q: R et 
tonjungenti tactus in K, in uſdem punctis fecabitur * ita ut pr. 53 
UL fit ad ER, ut QK ad KR. 


Cas. 2. Quando punctum E eſt intra circulum. Quoniam 
proportionales ſunt CK, CO, CN, et eſt EN perpendicularis 
al CK, rectae quae a puncto K ducuntur ad puncta in quibus 
N circumferentiae occurrunt, circulum contingent, et recta 

B b b b 2 
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. 
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KQ rectae quae jungit puncta contactus occurrit in E, e 
igitur * Q ad KR, ut QE ad ER. 


Et contra, $1 in circuli diametro OCP ſumantur duo punc- 

ta K, N ad eaſdem centri partes, et per alterutrum eorum dy- 0 
catur NE ad rectos angulos diametro, et per reliquum punc- . 
tum K ducatur utcunque recta KE occurratque ipſi NE in E, 
et circumferentiae in Q R punctis; fueritque QE ad ER, ut q 
QK ad KR; proportionales erunt CK, CO, CN. $ 
Si enim non fuerint, proportionales ſint CK, CO, Ca et per 


Propoſitionem, erit ut Qs ad GR, ita (QK ad KR, hoc eſt, ex 


4 ducatur ad EK recta ap parallela ipſi NE; igitur, per hanc 


FF 
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hypotheſi, ut) QE ad ER; quod fieri non poteſt. 

Vel directe ita, a centro C ducatur ad QR perpendicularis 
CS quae bifariam ſecabit ipſam QR. Quoniam igitur ut QE 
ad ER, ita eſt QK ad KR, et bifariam ſecta eſt R in 8, per 
Caſ. 1. Prop. 64. rectangulum ES, SK aequale eſt quadrato ex 
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= Puna autem C, 8, N, E ſunt in circulo quia recti funt an- 
li ad 8, N, quare rectangulum SK, KE aequale eſt ipſi CK, 
N; et quadrata ex C8, SK ſimul aequalia ſunt quadrato ex 
(K. Totum igitur, fi fuerit punctum E extra circulum, vel 
rliquum ſi fuerit intra, quadratum ſcilicet ex CS una cum 
ectangulo ES, SK, hoc eſt una cum quadrato ex SR, hoc eſt 
quadratum ex ſemidiametro CR, aequale eſt toti vel reliquo 
ectangulo ſcilicer KC, CN. Proportionales igitur ſunt CK, 


per co, vel CR, et CN. 


lanc 
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IT circulus cujus diameter OC, et in ipſa ſumantur duo 
* punta K, N ad eaſdam partes centri C quae faciunt CK, 

00, CN proportionales, et a puncto N ducta ND ad rectos 
" angulos ipſi CN, ſumantur in recta ND duo puncta D, E 
* ad contrar1as partes ipſius N ſi punctum N fuerit extra cir- 
*culum, ad eaſdem autem ſi fuerit intra, ſitque rectangu- 
um DN, NE aequale rectangulo ON, NP; ab alterutro au- 
tem punctorum PD, E, puta E, fi fuerit utrumque extra cir- 
culum, a puncto vero E quod intra circulum eſt, fi unum 
fuerit extra et reliquum intra circulum, ducatur recta EK 
quae circumferentiae in Q» R occurrat; junctae DQ» DR 
*circulum contingent.” 


Jungatur DC quae ipſi QR occurrit in 8, et quoniam pro- 
prttonales ſunt CK, CO, CN, erit rectangulum NC, CK ae- 
quale quadrato ex CO; auferantur aequalia haec a quadrato 
er (N, fi fuerit N extra circulum, at fi fuerit intra, ab ipſis 
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auferatur quadratum ex CN, erit, in utroque Caſu, retanoif 
lum CN, NK aequale rectangulo (ON, NP, hoc eſt, ex hy 
* 9 


. 
2 


N wat "re 


SN A. 


A 


YT SM K 1 N 


theft, rectangulo) DN, NE. Eſt igitur DN ad NC, ut KN ac k, ei 
NE, et ſunt circa aequales angulos DNC, KNE, rectus eni al D 


D 


— 
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nerque eſt; aequiangula igitur b ſunt triangula DNC, KNE, „6. 6. 
gangulus CDN aequalis angulo NKE, five angulo CKS; et 

a triangulis DCN, KCS communis eſt angulus DCN, igitur 

ngulus KSC aequalis eſt angulo recto PNC; quare in cir- © conv, 22. 
lo ſunt D, N, K, S puncta. Rectangulum igitur DC, CS t 21. 3. 
zquale eſt ipſi NC, CK, hoc eſt quadrato ex ſemidiametro 

(0, et propterea rectae DQ» DR circulum contingunt, rec- 

as enim eſt angulus CSK. 


1208 
r 


7 HE OE LAXXIX. 


8 with linea AB, et duo puncta extra cam D, E, et ab eo- 
rum alterutro D ductà utcunque recta DGF ad circulum 
*0GP cujus diameter OP, junctae EG, EF abſcindent ae- 
qualia rectae AB ſegmenta adjacentia puncto K in quod " 
cadit perpendicularis CK a centro C ducta ad rectam AB; | | 
"eit junta DE parallela rectae AB; oecurrat autem CK ipſi I 
PDE in N, et circumferentiae in O, P, proportionales erunt 
(K, CO, CN; et rectangulum DN, NE aequale erit rectan- 
gulo ON, NP. Et contra, ſi fuerint CK, CO, CN proporti- 
* onales, et CKN perpendicularis ad ipſas AB, DE, fueritque 
rectangulum DN, NE aequale ipfi ON, NP; ſi ab alterutro 
' punctorum D, E ducatur DGF utcunque ad circulum, et 
jungantur EG, EF, SO hae aequalia rectae AB ſeg- 
menta puncto K adjacentia.” | 


Pars 1, Jungatur EK occurratque circumferentiae in QO 
k, et jungantur DO, DR; quoniam 1gitur a puncto D ducta 
lt DQ ad circulum, et juncta EQ nullum aufert ſegmentum 


\ ad 
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puncto K adjacens, tranſit enim per ipſum K, recta DO cir- 1 
culum continget; ſi enim ei rurſus occurreret, recta a puncto ; 


E A M K N B 'N 


E ad hunc occurſum ducta auferret aliquod ſegmentum adja- 
cens puncto K, nullum autem aufert, quia recta EQ auter 
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mllum, recta igitur DO circulum contingit; ſimiliter oſten- 
{tur rectam DR contingere circulum. Jungatur DC occur- 
atque QR in 8, et DF eidem in T occurrat, et EG, EF ipſi 
4B occurrant in L, M; quoniam igitur rectae DP DR cir- 
culum contingunt, et recta DF ipſi QR occurrit in T, erit ? 
D ad DG, ut FT ad TG; harmonicales igitur ſunt ED, EG, 
ET, EF, et quoniam recta LKM a tribus ipſarum EG, ET, 
ff bifariam, ex hypotheſi, ſecta eſt in K, erit LM, five AB, pa- 
allela quartae . ED. Recta autem DC ad centrum ducta ab 
occurſu contingentium DQs DR ad rectos angulos eſt ipſi Q, 


. 


® Pr. 8 2. 


« rectus eſt angulus DNK, parallela enim oſtenſa eſt DN ipſi 


AB, ſunt igitur in circulo puncta D, N, K, S; quare angulus 


(DN acqualis eſt b ipſi NKE, et triangula rectangula DNC, »22.aut 21.5. 


NE erunt aequiangula; ut igitur DN ad NC, ita eſt KN al 
M, et rectangulum DN, NE aequale erit ipſi CN, NK. Quo- 
mam vero puncta D, N, K, S ſunt in circulo, rectangulum 
NC, CK aequale © eſt (ipſi DC, CS, hoc eſt) quadrato ex ſemi- 
diametro CO; proportionales 1gitur ſunt CK, CO, CN; et 
propterea, ut oſtenſum fuit in Prop. 88. rectangulum CN, NK, 
hoc eſt ipſum DN, NE aequale eſt rectangulo ON, NP. 


Pars 2. Sit jam CK perpendicularis ad ipſas AB, DE, et 
proportionales ſint CK, CO, CN, fitque retangulum DN, NE 
*quale rectangulo ON, NP; fi ab alterutro punctorum D, E, 
puta D, ducatur recta DGF utcunque ad circulum, et jun- 


zatur EG, EF quae ipſi AB occurrant in L, M; erit LK ae- 


qualis ipſi KM. 
Primo, fit punctum D a quo ducta eſt DGF extra circu- 
lum, et jungatur EK quae circumferentiae occurrat in Q» Rz 
eee 


6. 


e. 36. 3. 
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et quoniam proportionales ſunt CK, CO, CN, et DN perpen 
_ dicularis ad CN, et rectangulum DN, NE. aequale ipſi ON 


— 


Y ** A X 


4 pr. 88, NP, junctae DO: DR circulum contingent, Occurrat DF rec- | 
Fe. 73- tae QR in T, rea igitur DF harmonice ſea eſt in punctis D. 


0, T. F, et rectae ED, EG, ET, EF ſunt harmonicales. Recta 
tem LM parallela eſt uni ipſarum ED, quare bifariam ſecta 
nit a reliquis tribus quae ipſi occurrunt in punctis L, K, M, 
toc eſt aequales ſunt LK, KM. Et ſimiliter, fi a puncto E, fi 
ferit extra circulum, ducatur recta EHF ad circulum, et 
mgantur DF, DH quae ipſi A, B occurrant in Y, X, often- 
{tur VK aequalis ipſi KX. 
Sit autem punctum E intra circulum, et per ipſum duca- 
ur utcunque recta HEF circumferentiae occurrens in H, E, 
c junctae DH, DF rectae AB occurrant in X, I; erit et in hoc 


us in G, et juncta KE occurrat ipſi DF in T, juncta vero KG 
ph DE occurrat in V. Igitur harmonicales ſunt ED, EG, ET, 
EF, ut oſtenſum fuit; et quoniam inter ipſas ducta eſt GK, 
harmonice ſecta erit © in punctis V, G, K in quibus tribus ip- 
rum ED, EG, ET occurrit, et puncto in quo quartae EF 
decurrit. Sed eadem recta GK harmonice ſecatur d in punctis 
V,G, K, et puncto in quo circumferentiae rurſus occurrit ; 


tur GK per punctum H, et propterea harmonicales ſunt DG, 
DV, DH et juncta DK. Eſt autem recta VX parallela uni ip- 
rum DV, bifariam igitur ſecta erit a tribus reliquis in punc- 
us Y, K, X, hoc eſt YK aequalis eſt ipſi KX. . 
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alu KX aequalis ipſi KY. Occurrat DF circumferentiae rur- 


ergo quartum hoc punctum et eſt in recta EF, et in circum- 
frentia ; erit igitur in ipſarum interſectione H; tranſit igi- 


Cox. Hine, quoniam oſtenſum fuit, ex hy potheſi Partis 


e Pr. 8 6. 


4 Pr. 87. 


primae, rectangulum DN, NE aequale eſſe rectangulo ON, 


DN ad ipſam NE. 
Cecc2 


, erit rectangulum GD, DF ad ipſum HE, EF, ut recta 


— —— ———— — 2 — —— —Ewͤʒ 1 +999 op ant, 2» 


5 Vid. Dem. 


Pr. 63, 


Vide fig. 2, 
Pag. 57 0. 


ND, DE. Rectangulum autem HE, EF, ſive aE, Eb exceſſus 
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Si enim recta DE fuerit extra circulum, rectangulum GD, 
DF aequale eſt f quadrato ex DN una cum rectangulo ON, Np, Wl 
hoc eſt, per Partem 1. hujus Prop. quadrato ex DN et rectan- 
gulo DN, NE, hoc eſt rectangulo ED, DN; ſimiliter rean- 


SR Wl 


gulum HE, EF aequale oſtendetur rectangulo DE, EN. Igitur Wl 


X 


* 


V 


i 
eſt rectangulum GD, DF ad ipſum HE, EF, ut ED, DN rect- Mu 
angulum ad ipſum DE, EN, hoe eſt ut recta DN ad ipſam G! 
NE. | ad 

Si vero recta DE occurrat circulo in punctis a, b, erit rect- re 
angulum GD, DF, hoc eſt ipſum aD, Db exceſſus quadrati ex WM 
DN et quadrati ex aN, five rectanguli ON, NP, hoc eſt, per re 
Partem 1. erit rectangulum GD, DF exceſſus quadrati ex DN hel 
et rectanguli DN, NE, qui exceſſus aequalis eſt rectangulo ter 


eſt quadrati ex aN, hoc eſt rectanguli ON, NP, fave, per Par- 
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wm 1, hujus, rectanguli DN, NE, et quadrati ex EN, qui ex- 
telſus aequalis eſt rectangulo DE, EN. Igitur rectangulum 
D, DF eſt ad ipſum HE, EF, ut rectangulum ND, DE ad 
plum DE, EN, hoc eſt ut rea DN ad ipſam NE. 


. AC 
Quae eſt Poriſma quod mihi propoſuit D. Matth. Stewart. 


* n N C C e 5 3 I n 1 1 
RRR TFT SS Loa Sg „ 
* p 4 ke 3 « * Wu Fo va. . 2 > 


DATA poſitione recta AB, et circulo OG cujus centrum eſt 
C poſitione dato; data erunt duo puncta a quibus ad cir- 
cumferentiam utcunque inflexis duabus rectis quae ipſi AB 
# occurrant, rectangulum contentum ſegmentis alterius inter 
"rectam AB et circumferentiam habebit ad rectangulum a 
ſegmentis reliquae inter eaſdem lineas rationem eandem 
datae rationi quam habet data recta a ad datam b.“ 


n . 


Puta Poriſma verum eſſe, et puncta D, E ea eſſe quae data 
fore affirmantur. Inflexis igitur utcunque ad circumferenti- 
m rectis DF, EF quae ipſi rurſus in G, H, et rectae AB in 
punctis Y, M occurrunt, habebit, ex hypotheſi, rectangulum 
GY, YF ad ipſum FM, MH rationem eandem datae rationi a 
ab. Jungatur EG quae ipſi AB occurrat in L, et circumfe- 
rentiae rurſus in Z; quoniam igitur a punctis D, E ad cir- 
eumferentiam inflexae ſunt DG, EG quae ipſi rurſus in F, Z et 
rae AB in punctis Y, L occurrunt, rurſus, ex hypotheſi, ha- 
bebit GV, VF rectangulum ad ipſum GL, LZ. rationem ean- 
dem rationi a ad b. Igitur rectangulum GY, YF eſt ad rect- 
azulum FM, MH, ut idem GY, YF ad rectangulum GL, 

L, quod propterea aequale eſt ipſi FM, MH. Ad AB duca- 


tur 
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tur perpendioularis CK quae circumferentiae occurrat in O : 
P, et, ſi K fuerit intra circulum, occurrat AB circumferentiat : 


1 K 3 * 
in A, B punctis, aequales igitur ſunt AK, KB; et quoniam 
rectangulum GL, LZ aequale eſt ipſi FM, MH, erit et rect- 
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ugulum AL, LB aequale ipſi AM, MB, quare rea LK ipſi 
M eſt aequalis. Si vero punctum K fuerit extra circulum, 
rtangulum GL, LZ aequale eſt ipſi OK, KP una cum qua- 
dato ex LK, et ſimiliter rectangulum FM, MH aequale eſt 
pſi OK, KP una cum quadrato ex MK. Rectangulum igitur 
0K, KP una cum quadrato ex LK aequale eſt rectangulo OK, 
una cum quadrato ex MK; rea igitur LK aequalis eſt 
pl KM, Conſtat igitur eam efle affectionem punctorum D, 
, ut ſi ab alterutro ipſorum D ducatur utcunque recta DGF 
d circulum, et jungantur EG, EF, abſcindent hae a recta po- 
one data AB ſegmenta LK, MK puncto K adjacentia quae 
nter ſe ſunt aequalia. Jungatur DE quae parallela erit rec- 
ne AB per Prop. 89. et ipſi DE occurrat CK in N, et quo- 
nam CK perpendicularis eſt ad AB, erit, per Cor. Prop. 89. 
rtangulum GD, DF ad ipſum HE, EF, ut recta DN ad ip- 
lam NE, 
Quoniam igitur rectae EG, EF abſcindunt ab ipſa AB ſeg- 
nenta LK, MK adjacentia puncto K in quod cadit perpendi- 
cularis CK a centro ducta ad rectam AB, erit, per Prop. 89. 
rckangulum DN, NE aequale rectangulo ON, NP; igitur, in 
alu in quo punctum N eſt extra circulum, addito communi 
qudrato ex DN, erit rectangulum ED, DN aequale (rectangu- 
ON, NP una cum quadrato ex DN, hoc eſt) rectangulo FD, 
DG; in caſu vero in quo N eſt intra circulum, occurrat DN 
arcumferentiae in a, b, et quoniam rectangulum ON, NP ae- 
quale eſt quadrato ex aN, ſi a quadrato ex DN auferantur ae- 
qulia, rectangulum ſcilicet DN, NE et quadratum ex aN, 
at reliquum rectangulum ED, DN. aequale reliquo aD, Db, 
hoc eſt rectangulo FD, DG, Et quoniam, per eandem Prop. 
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89. proportionales ſunt CN, CO, CK, erit rectangulum NC 3 
CK aequale quadrato ex CO, et, in caſu in quo K eſt intra 
circulum, ablato communi quadrato ex CK, erit rectangulun 1 
NK, KC aequale ipſi OK, KP; in caſu vero in quo K eſt e 
tra circulum, ablato ab uſdem aequalibus quadrato ex CN J 
erit rectangulum KN, NC aequale ipfi ON, NP; igitur, quo 
niam bifariam ſecta eſt OP in C, erit, in utroque caſu, PN ali 
NO, ut PK ad KO. Juncta igitur GH tranſibit per punctum ] 
K per Cor. 2. ad finem Prop. 61. Occurrat GH rectae DE ii 
V, et quoniam proportionales ſunt CK, CO, CN, et NV per 
pendicularis ad CN, erit, per Prop. 87. GV ad VH, ut 6 
ad KH, et permutando, ut VG ad GK, ita VH ad HK; ell 
autem, propter parallelas, VG ad GK, ut DG ad GY, et vil 
ad HK, ut EH ad HM; et propterea ut DG ad GY, ita eſt 
EH ad HM. Et eſt DF ad FV, ut EF ad FM, igitur ut rect 
| | angulum FD, DG ad rectangulum F, YG, ita eſt rectangu 
am FE, FH ad ipſum FM, MH; et permutando, ut rectan 
gulum FD, DG ad rectangulum FE, EH, ita eſt rectangulun 

FT, YG ad ipſum FM, MH. Et, per Cor. Prop. 89. rectan 

gulum GD, DF eſt ad ipſum HE, EF, ut recta DN ad ipſan 

NE, quare et rectangulum GY, YF eſt ad ipſum HM, MF, ut 

rea DN ad ipſam NE. Ex hypotheſi autem data eſt ratic 
rectanguli GY, VF ad ipſum HM, MF, eadem ſcilicet ration 
datae a ad b; data igitur eſt ratio DN ad NE. Quoniam ver 
proportionales ſunt CK, CO, CN per partem primam Prop. 8% 

et datae ſunt CK, CO, data erit et CN, datumque erit rectan 

o pt. 89. gulum ON, NP cui aequale b eſt rectangulum DN, NE. Quo 
niam igitur data eſt ratio DN ad ipſam NE, et datum eſt rect 
angulum ipſis contentum, ſpecie et magnitudine datum el 


L 


Y 


tum 
dun 
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ectangulum DN, NE, et propterea ipſius latera DN, NE 
nagnitudine data ſunt e, ſed et poſitione, et datum eſt punc- 60. Dat. 
| P 


F 


{ 
WW 


DD 
N 
5 


OY 


[XXL 
N 


J 7M & IM 


* N, igitur D, E puncta data ſunt. Quod erat oſtenden- 
um. 


D d d d 
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| Componetur vero ita. 
Sit AB recta poſitione data, et fit ratio data ea quam ha 
* 


RO 
7 A M E 7 X 


bet recta a ad rectam b. A centro C ducatur ad AB perpen- 
dicularis CK, occurratque circumferentiae in O, P, et ipls 
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K, CO ſumatur tertia proportionalis CN, et per N ducatur 
DE parallela rectae AB; fiatque rectangulum aequale ipſi ON, 
\P fimile autem rectangulo quod ipſis a, b continetur; et in 
eta DN ponatur ND aequalis alteri lateri inventi, lateri ſci- 
cet ejus quod ipſi a eſt homologum; et ad contrarias partes 
puncti N ponatur NE aequalis reliquo lateri, ſi AB circulo oc- 
currat; ad eaſdem autem partes ſi non occurrat. Rectangu- 
um igitur DN, NE aequale eſt ipſi ON, NP, et habet DN ad 
NE eandem rationem quam habet recta a ad ipſam b. Puncta 
autem D, E erunt puncta invenienda, hoc eſt, fi ab ipfis in- 
lectantur DF, EF ad circumferentiam, occurrantque ipſi rur- 
ſus in G, H et rectae AB in Y, M, habebit rectangulum GY, 
W ad ipſum HM, MF eandem rationem quam habet DN ad 
NE, hoc eſt quam habet a ad b. 

Quoniam enim rectangulum DN, NE aequale eſt rectan- 
gulo ON, NP, erit, ut in analyſi oſtenſum, rectangulum ED, 
IN aequale rectangulo FD, DG. Et quoniam proportionales 
ſunt CK, CO, CN, erit, ut ibidem oſtenſum, PN ad NO, ut 
PK ad KO, quare juncta GH tranſibit per punctum K. Oc- 
currat GH ipfi DE in V, et omnino ut in analyſi, oſtendetur 
retangulum FD, DG eſſe ad rectangulum FE, EH, ut rect- 
angulum FV, YG ad ipſum FM, MH. Quoniam vero rectan- 
zum DN, NE aequale eſt ipf ON, NP, erit, per Corollari- 
um Prop. 89, rectangulum FD, DG ad ipſum FE, EH, ut recta 
DN ad rectam NE; igitur rectangulum FV, YG eſt ad ipſum 
{M, MH, ut rea DN ad ipſam NE, hoc eft, ex conſtructi- 
one, ut recta a ad ipſam b. 

Cor. Si igitur fuerint duo puncta D, E a quorum alterutro 
D ductà DGF ad circulum, junctae EG, EF aequalia rectae AB 

D d d d 2 | 


9. aut 10. 2. mae, hoc eſt * ratio quadratorum ex KC, CE ad rectangulum 
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ſegmenta abſcindunt adjacentia puncto K in quod perpendi- ; 
cularis a centro Cad AB cadit, fi CK occurrat junctae DE in 
N, DF vero et EF occurrant AB in Y, M; erit rectangulum 
GY, YF ad ipſum HM, ME, ut rea DN ad ipſam NE. 


RAO aA 
Quae eſt Theorema cujus enuntiationem tradit Dom. Mat- 
thaeus Stewart in vol. 1. libri dicti © Eſſays and Obſerva- 
tions phyſical, &c. Edinburgh 1754.” 
© SIT AB diameter circuli poſitione et magnitudine dati, oc- 
« curratque recta CD ipſi normalis in dato puncto C; non 
autem fit C centrum circuli, et datum fit punctum) in recta 
« CD; fitque quadratum ex CD majus rectangulo ACB, ſi fit 
« punctum C intra circulum; fi vero fit extra, fit quadratum 
ex CD minus rectangulo ACB; producatur DC ad E, ut fit 
* CE acqualis ipſi CD; data erunt duo puncta E, G extra rec- 
tam DE, ut, ſi ab ipſis inflectantur FH, GH ad punctum 
% quodvis H in circumferentia, rectae DE occurrentes in K, 
* L, erit ſumma quadratorum ex DK, EK ad rectangulum 
« DLE in ratione data.” 
Theorema hoc eſt revera Poriſma, quod ut ſequitur inve- 


0c 

ſtigavi. | qu 
Cas. 1. Quando punctum C elt intra circulum. N 
Puta verum eſſe Poriſma, occurratque recta DE circumfe- 10 
rentiae in punctis R, S; quoniam igitur DE perpendicularis to 
eſt ad diametrum AB, erit CR aequalis ipſi CS; et quoniam, hs 
ex hypotheſi, data eſt ratio ſummae quadratorum ex DK, KE a 
ad rectangulum DL, LE, data erit et ratio dimidii hujus ſum- * 


1 
Pf 
8 = 
_ 

- 

6 0 E 


Occurrant rectae FH, GH cireumferentiae rurſus in . er 
quoniam rectangulum SK, KR aequale eſt rectangulo QK, 
KH, et SL, LR ipfi PL, LH, habebit rectangulum QK, KH 
ad ipſum PL, LH datam rationem quam habet ſumma qua- 
(ratorum ex CR, CE ad rectangulum DR, RE. Quoniam igi- 
tur duo ſunt puncta F, G a quibus inflexis utcunque FH, GH 
al circumferentiam quae ei rurſus in Qs P et rectae DE in 
punctis K, L occurrunt, et eſt ratio rectanguli QK, KH ad 
plum PL, LH, eadem datae rationi quam habet ſumma qua- 
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DL, LE. Inflectantur FR, GR ad punctum R, et ſimiliter 
lata erit ratio quadratorum ex CR, CE ad rectangulum DR, 
RE, Igitur quadrata ex CR, CE ſunt ad retangulum DR, RE, 
it quadrata ex KC, CE ad rectangulum DL, LE; et reliquum, 
ectangulum ſcilicet SK, KR erit ® ad reliquum rectangulum 
U, LR, ut quadrata ex CR, CE ad DR, RE rectangulum. 
hatae autem funt DR, CR, CE, et propterea RE, data igitur 
dt ratio guadratorum ex CR, CE ad rectangulum DR, RE, et 
propterea data eſt ratio rectanguli SK, KR ad ipſum SL, LR. 
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CE ad rectangulum DR, RE; erit reliquum, quadrata ſcilicet 


data. 
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dratorum ex CR, CE ad DR, RE rectangulum, data ery f 
puncta F, G per Prop. go. ; 

3 Componetur ita, 

Invemantur igitur puncta F, G, ut in Prop. o. oſtenſun 
Fuit; ſi ab ipſis utcunque inflectantur FH, GH ad circumfe 
rentiam, et rectae DE occurrant in K, L, habebit ſumma qua 
dratorum ex DK, KE ad rectangulum DL, LE datam ratio 
nem, quam fcilicet habet duplum quadratorum ex CR, RE ac 
DR, RE rectangulum. Quoniam enim, ex conſtructione, rea 


18 


angulum QK, KH eſt ad ipſum PL, LH, hoc eſt rectangulum 
SK, KR eſt ad ipfum SL, LR, ut ſumma quadratorum ex CR, 


ex KC, CE ad reliquum rectangulum DL, LE, ut ſumma qua- 
dratorum ex CR, CE ad rectangulum DR, RE. Igitur du- 
plum quadratorum ex KC, CE, hoc eſt ſumma quadratorum un 
ex DK, KE eſt ad rectangulum DL, LE, ut duplum quadra- mn, 
torum ex CR, GCE ad rectangulum DR, RE, hoc eſt in ration? * 
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Cas. 2. Quando punctum C eſt extra circulum. 
lnflectantur utcunque, ut in primo caſu, rectae FH, GH 


que circumferentiae rurſus occurrant in Q» P, et rectae DE 


n K, L punctis, et juncta FP occurrat ipſi DE in T. Igitur, 


« hypotheſi, data eſt ratio ſummae quadratorum ex DK, KE 


u rectangulum DL, LE; et quoniam inflexae FP, GP occur- 
unt ipſi DE in T, L, erit ſumma quadratorum ex DT, TE ad 


dem rectangulum DL, LE in eadem data ratione. Igitur 


7 


qudrata ex DK, KE aequalia ſunt quadratis ex DT, TE, et 
Wnidia ipſorum, quadrata ſcilicet ex KC, CE et quadrata ex 
IC, CE aequalia ſunt; recta igitur KC aequalis eſt ipſi CT. 
L igitur eſt affectio punctorum F, G, ut fi ab alterutro ipſo- 
um G ducatur recta GPH ad circulum, junctae FH, FP et 
mduRae abſcindunt aequalia ſegmenta rectae DE adjacentia 
puncto C in quod cadit diameter AB perpendicularis ad DE. 
Vcurrat junta GF ipſi AB in O, et per Cor, Prop. 90. erit 
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et quadratum ex KC; quare et reliquum, exceſſus ſcilicet 


+ Vid. hanc ſus quadratorum ex NC, CE ad quadratum ex CE. Et fuit 
notam. exceſſus quadratorum ex NC, LC ad quadratum ex KC, ut 
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rectangulum PL, LH ad ipſum Q, KH, ut recta GO ad! ip | 
ſam OF. Eſt autem PL, LH rectangulum aequale rectangul 
AC, CB et quadrato ex LC; et ſimiliter rectangulum Q, K 
aequale eſt rectangulo AC, CB et quadrato ex KC; horun 
igitur ratio eadem eſt rationi GO ad OF. Jungatur cb et Cir 
cumferentiae occurrat in M, et juncta MG occurrat ipfi DE 
in N. Igitur idem oſtendetur de inflexis GM, FM, quod de 
ipſis GH, FH jam oſtenſum oſt, ſcilicet rectangulum AC, C 
et quadratum ex NC eſſe ad rectangulum AC, CB, ut red; 
GO ad ipſam OF. Ut igitur rectangulum AC, CB et qua 
dratum ex NC ad rectangulum AC, CB, ita eſt reQungy 
lam AC, CB et quadratum ex LC ad rectangulum AC, Cl 


quadratorum ex NC, LC eft ad reliquum, quadratum ſcilicet 
ex KC, ut AC, CB rectangulum et quadratum ex NC ad red 
angulum AC, CB. Quoniam vero data eſt, ex hy potheſi, ra 

tio ſummae quadratorum ex DK, KE ad rectangulum DL, 
LE, data erit ratio dimidu hujus ſummae, hoc eſt ſummae 
quadratorum ex KC, CE ad idem rectangulum, hoc ell ad ex 
ceſſum quadratorum ex LC, CE, et inverſe data erit ratio hu 
Jus exceſſus ad ſummam illam. Et ſimiliter, quoniam inflexad 
ſunt FM, GM, erit, ex hypotheſi, exceſſus quadratorum © 
NC, CE ad quadratum ex CE in eadem data ratione. Ut igitu 
exceſſus quadratorum ex NC, CE ad quadratum ex CE, ita ll 
exceſſus quadratorum ex LC, CE ad ſummam quadratorum ex 
KC, CE; quare reliquum, exceſſus ſcilicet quadratorum ex 
NC, LC eſt ad reliquum, quadratum ſcilicet ex KC, ut excel 
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, CB rectangulum et quadratum ex NC ad rectangulum AC, 
(B; igitur exceſſus quadratorum ex NC, ¶ eſt ad quadratum 
« CE, ut AC, CB rectangulum et quadratum ex NC ad rectan- 
gulum AC, CB. Quare, ut reliquum, ſumma ſcilicet rectanguli 
, CB et quadrati ex CE, ad reliquum, exceſſum ſcilicet rect- 
nguli AC, CB et quadrati ex CE, ita eſt AC, CB rectangulum 
Jt quadratum ex NG ad rectangulum AC, GB, et ita oſtenſum 
it? rectangulum AC, CB et quadratum ex LC ad rectangu-, id hane 
um AC, CB et quadratum ex KC, hoc eſt rectangulum PL, LH notam. 
al ipſum Q, KH. Data autem ſunt puncta A, B, C, E; data 


L N ee Tx 


gztur eſt ratio rectanguli AC, CB et quadrati ex CE ad eorun- 

lem exceſſum, et propterea data eſt ratio rectanguli PL, LH ad 

plum QK, KH; igitur data ſunt puncta F, G per Prop. 90. 
Componetur ita. 


lnveniantur puncta F, G per Prop. go. ita ut ab ipſis ut- 
aunque inflexis ad circumferentiam APB duabus rectis FH, 


Leee 
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GH quae rectae DE occurrant in punctis K, L, et circumfe. 
rentiae rurſus in Q P, rectangulum PL, LH fit ad rectangu- : 
lum Q, KH, ut rectangulum AC, CB una cum quadrato e: 
CE ad exceſſum rectanguli AC, CB et quadrati ex CE; erunt | 
F, G puncta invenienda, hoc eſt inflexis, ut dictum fuit FH 
GH, erunt quadrata ex DK, KE ſimul ad rectangulum DL, 
LE in data ratione; quam ſcilicet habet duplum exceſſus req. 


D k T E 


anguli AC, CB ſupra quadratum ex CE ad rectangulum AC, 
CB una cum quadrato ex CE. 


Quoniam enim, ex conſtructione, rectangulum PL, LH eſt 
ad ipſum Q, KH, hoc eſt rectangulum AC, CB una cum 
quadrato ex LC eſt ad retangulum AC, CB una cum quadra- 
to ex KC, ut rectangulum AC, CB una cum quadrato ex CE 
ad exceſſum rectanguli AC, CB et quadrati ex CE; erit reli- 
quum, exceſſus ſcilicet quadratorum ex LC, CE, hoc eſt rect- 
angulum DL, LE ad reliquum, quadratum ſcilicet ex KC 


b 


{ 


| = 


q 
(| 
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ma cum quadrato ex CE, ut rectangulum AC, CB una cum 
quadrato ex CE ad eorundem exceſſum; et invertendo, eſt 
imma quadratorum ex KC, CE ad rectangulum DL, LF, 


it exceſſus rectanguli AC, CB et quadrati ex CE ad eorundem 


ummam; igitur duplum quadratorum ex KC, CE, hoc eſt 
ſuadrata ex DK, KE fimul ſunt ad rectangulum DL, LE ut 
luplum exceſſus rectanguli AC, CB et quadrati ex CE ad rect- 
ngulum AC, CB una cum quadrato ex GE. Q. E. D. 


0e. XC 


* DATA poſitione rectà AB quae circulo poſitione dato AEB 
« occurrat in punctis A, B; data erunt duo puncta C, D a 
quibus inflexis utcunque ad circumferentiam rectis CE, 
DE quae ipfi AB occurrant in F, G; erit quadratum ex FG 
ad rectangulum AG, GB in data ratione quam habet rea 
a ad ipſam b. Recta autem AB non debet tranſire per cen- 
trum.“ | | 

Puta verum eſſe Poriſma; igitur, ex hypotheſi, quadratum 
«x FG eſt ad rectangulum AG, GB, ut recta a ad ipſam b. 
Occurrat DE circumferentiae rurſus in H, et CH jungatur 
quae ipſi AB occurrat in K; quoniam igitur a punctis C, D 
nflexae ſunt CH, DH ad circumferentiam, rurſus, ex hypo- 
teſi, erit quadratum ex GK ad rectangulum AG, GB, ut a 
al b; eſt igitur quadratum ex FG aequale quadrato ex GK, 
« reta FG aequalis ipſi GK; hoc eſt puncta C, D ſunt ejuſ- 
modi, ut ductà a puncto D rea DHE utcunque ad circulum, 
junctae CE, CH aequalia intercipiant ſegmenta rectae AB in- 
ter ipſas et rectam DE. Si igitur ducatur DA, ea neceſlario 
arculura in A continget, nam juncta CA nullum aufert ſeg- 

E e e e 2 
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mentum inter ipſam et DA, ſi autem DA circumferentiae rur- 


ſus occurreret, recta ducta a puncto C ad hunc occurſum au- 


ferret ſegmentum aliquod inter ipſam et DA, quod fieri non 


.. 


b Pr. 82. 


ad DH, ita eſt EG ad 


poteſt; quare DA contingit circulum; eodem modo oſtende- 
tur DB circulum contingere. Data autem ſunt A, B puncta, 
quare contingentes AD, BD poſitione datae ſunt, datumque 
erit punctum D. Recta vero DE harmonice ſecta eſt*in punc- 
tis G, H, rectae 1g1- 
tur CE, juncta CG, 

CH et CD 1 
cales ſunt, et bifariam 
ſecta eſt FGK tribus 
ipſarum, quarta prop- 
terea CD parallela eſt 
b jpſi FK; et datum 
eſt punctum D, quare 
DC poſitione data eſt. 
Quoniam vero ut ED 


E 


GH, erit quadratum 

ex ED ad rectangu- C 
lum ED, DH, ut qua- 

dratum ex EG ad rectangulum EG, GH, hoc eſt ad rectan- 
gulum AG, GB, et permutando. Eft autem quadratum ex 
ED ad quadratum ex EG, ut quadratum ex CD ad illud cx 
FG; quare eſt quadratum ex CD ad illud ex FG, ut rectan- 
gulum ED, DH, hoc eſt quadratum ex DA ad rectangulum 
AG, GB, et permutando, ut quadratum ex CD ad quadratum 
ex DA, ita eſt quadratum ex FG ad AGB rectangulum, hoc 
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ft, ex hypotheſi, in data ratione. Et datum eſt quadratum 
« DA, datum igitur eſt quadratum ex DC, et data erit recta 
DC, datumque punctum C. Quod fuit oſtendendum. 
Componetur ita. 

A nh A, B ducantur AD, BD circulum contingentes, et 
per D ducatur recta ipſi AB parallela, et in ea ſumatur DC, 
ita ut quadratum ex CD fit ad illud ex DA, ut recta a "ad ip- 
am b; erunt C, D puncta invenienda. 

Inflectantur enim utcunque ad circumferentiam rectae CE, 
DE quae ipſi AB occurrant in F, G punctis. Quoniam igitur 
4 * ED ad DH, ut EG ad GH, erit quadratum ex ED ad 
ectangulum ED, DH, ut quadratum ex EG ad rectangulum 


tum ex EG, hoc eſt ut quadratum ex CD ad illud ex FG, ita 
et rectangulum ED, DH, five quadratum ex AD ad rectan- 
gulum EG, GH, hoc eſt ad ipſum AG, GB; et rurſus per- 
mutando, ut quadratum ex CD ad quadratum ex DA, hoc eſt 
ut recta a ad ipſam b, ita eſt quadratum ex FG ad rectangu- 
um AG, GB. Q. E. D. 


PROP, XXIII. 


Haec et praecedens ſunt duae partes Poriſmatis quod mihi 
propoſuit Dom. Matthaeus Stewart. 


DATA poſitione rea AB extra circulum poſitione datum 
EPE, ducatur a centro C recta CD perpendicularis ad AB, 
quae circumferentiae occurrat in E, F; et in AB ſumantur 
* punta A, B aequaliter a puncto D diſtantia, ita ut qua- 
dratum ex AD, vel DB fit aequale rectangulo ED, DF. Da- 


EG, GH; et permutando, ut quadratum ex ED ad quadra- 


Pr. 73. 
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4 ta erunt duo puncta G, H, a quibus inflexis utcunque a 
circumferrntiam rectis GK, HK quae ipſi AB occurrant ; 
punctis L, M, erit quadratum ex LM ad quadrata ex 


MB ſimul in data ratione __ recta a habet ad rectam | 
de his ” 


Puta verum eſſe Poriſma; igitur, ex hypotheſi, quadratun 
ex LM eſt ad quadrata ex AM, MB ſimul, ut rea a ad ir 


AB 

fm b bis, quare et quadratum ex LM eſt ad dimidium qua A 
"94110, 2dratorum: ex AM, MIB, hoc eſt * ad quadrata ex AD, DM ſi Y 
pul 

rec 

19 

Mia 

pſt 

quc 

quc 

grit 

Ita 

pun 

cult 

100 

tur 

| R tua 

L A & mM | Ss. © * 
mul, ut recta a ad ipſam b. Occurrat HK circumferentiae AB 
rurſus in N, et juncta GN rectae AB occurrat in O; __ ad 
igitur a punctis G, H inflexae ſunt GN, HN quae rectae A pit 


occurrunt in O, M, fimiliter oſtendetur quadratum ex O 
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de ad quadrata ex AD, DM ſimul, ut recta a ad ipſam b. 
zitur quadratum ex LM aequale eſt quadrato ex OM, et rec- 
LM acqualis ipſi OM. Ea igitur eſt affectio punctorum G, 
x, ut per H duct utcunque rea HK quae circumferentiae 
1K, N occurrit, junctae et productae GK, GN aequalia ab- 
findunt ſegmenta LM, OM rectae AB inter ipſas et rectam 
(HM; et ex hoc ſequitur junctam GH parallelam ele rectae 
M; fi enim non fuerit, ducatur GR parallela ipſi AB, et oc- 
urrat circumferentiae in R, et junta RH eidem rurſus oc- 


tgmentum aliquod recta G8 inter ipſam et rectam RS, quo- 


pi AB nullum abſcindere poteſt inter ipſam et rectam RS, 
quod fieri non poteſt; eſt igitur GH parallela rectae AB. Et 
quoniam aequales ſunt LM, MO, et parallelae ſunt AB, GH, 
tit ut KM ad KH, ita (LM ad GH, hoc eſt MO ad GH, et 
a eſt) MN ad NH; recta igitur KM harmonice ſecta eſt in 
pnctis N, H. A puncto M ducantur rectae MT, MV cir— 
ulm contingentes, et jungatur TV; recta igitur MK har- 
nonicè ſecatur b in puncto N et puncto in quo rectae VT oc- 
writ, Punctum igitur H eſt in recta VT. Similiter inflexis 
duabus rectis a punctis G, H ad aliud in circumferentia punc- 
um, quarum ea quae inflexa eſt a puncto H occurrat rectae 
AB in X, oſtendetur punctum H eſſe in recta quae conjungit 
actus contingentium quae a puncto X ducuntur; punctum 
gitur H eſt in occurſu hujus rectae et ĩpſius VT. Recta au- 
em VT, ut et quaevis alia quae jungit contactus contingen- 


wrrat in 8, et GS jungatur; quoniam igitur RS ducta eſt per 
unctum H, rectae GR, GS abſcindent aequalia ſegmenta 
mae AB inter ipſas et rectam RHS, et abſcindit quidem 


iam utraque occurrit rectae AB; ſed GR quae parallela eſt 
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tium quae a puncto quovis in AB ducuntur, tranſit per punc 
tum in diametro CD cujus diſtantia a centro C tertia eſt pro 
portionalis rectis CD, CF, ut oftenditur in Lemmate ad finem 
hujus Propoſitionis. Punctum igitur H eſt in recta CD, ei 
proportionales ſunt CD, CF, CH. Datae autem ſunt CD, CF : 
data propterea magnitudine eſt CH, ſed et poſitione; quare : 
datum eſt punctum H, ut et rectangulum KH, HN. Quoni ö 


L. T LT MY BO 


am vero eſt MK ad KH, ut MN ad NH, erit ut quadratum 
ex MK ad quadratum ex KH, hoc eſt ut quadratum ex L\ 
ad illud ex GH, ita rectangulum KM, MN ad rectangulum 
- KH, HN; et permutando, ut quadratum ex LM ad rectan 
gulum KM, MN, ita quadratum ex GH ad rectangulum K II. 
HN. Eſt autem rectangulum KM, MN aequale rectangul 
ED, DF una cum quadrato ex DM, hoc eſt quadratis ex AD 


DE PORISMATIBUS. $93 


IM; et, ex hypotheſi, data eſt ratio quadrati ex LM ad 
quadrata ex AD, DM, eadem ſcilicet rationi rectae a ad ip- 
m b. Data igitur eſt ratio quadrati ex GH ad KH, HN 
ctangulum quod datum oſtenſum eſt; quare datum eſt qua- 
intum ex GH, et recta GH et punctum G data erunt. Quod 
fut oſtendendum. 


Componetur ita. 


Inveniatur ipſis CD, CF tertia proportionalis CH, et du- 
atur ad circumferentiam recta HP ad angulos rectos ipſi 
AH, et in HP ſumatur punctum G, ita ut quadratum ex GH 
it ad quadratum ex HP, ut recta à ad ipſam ö. Erunt G, 
puncta quae invenienda ſunt; hoc eſt, inflexis utcunque ab 
pls ad circumferentiam rectis G K, HK, quae rectae AB 
ocurrant in L, M, erit quadratum ex LM ad quadrata ex 
AM, MB fimul, ut recta a ad ipſam 6 bis. 

Quoniam enim proportionales ſunt CD, CF, CH, et per 
H ducta eſt KHM ad rectam AB quae perpendicularis eſt ad 
(D, erit © MK ad KH, ut MN ad NH; quare ut quadratum 
fn MK ad quadratum ex KH, hoc eſt ut quadratum ex LM 


agulum EDF, five quadratum ex AD, una cum quadrato ex 
DM ad rectangulum KH, HN, hoc eſt ad quadratum ex PH; 
t permutando, ut quadratum ex LM ad quadrata ex AD, 
DM ſimul, ita eſt quadratum ex GH ad illud ex PH, et ita, 
x conſtructione eſt rea. a ad ipſam-b. Eſt igitur quadratum 
a LM ad duplum quadratorum ex AD, DM, hoc eſt ad qua- 
Uta ex AM, MB ſimul, ut recta a ad ipſam 6 bis. Q. E. D. 
| K 


ad illud ex GH, ita eſt d rectangulum KM, MN hoc eſt rect- |« Pr. 22. 6. 
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L E M M A ad Prop. 93. 


SIT recta AB extra circulum cujus 
centrum eſt C, et ad AB ducatur 
perpendicularis CD; ſi a puncto p| 
quovis E in AB ducantur rectae 
circulum contingentes in punctis 
F, G, et juncta FG occurrat rectae 
TD in HH, CD vero occurrat circum- 
ferentiae in K inter C et D; pro- 
portionales erunt CD, CK, CH. 
J]ungatur enim EC occurratque rectae FG in L. Igi 
quoniam recti ſunt anguli ELH, EDH puncta E, L, H, I 
ſunt in circulo, quare rectangulum DC, CH aequale eſt ipl 
EC, CL, hoc eſt quadrato ex ſemidiametro CR; proportiona 
les igitur ſunt CD, CK, CH. 
Et ſi per punctum H intra airculum ducatur utonnqu 
recta FH, et ducantur a punctis E, G, in quibus circumfe. 
rentiae occurrit, rectae RE. &E circulum contingentes, et pe 
ipſarum occurſum E ducatar ED perpendicularis ad rectan 
CH productam ; erunt ſimiliter CD, ¶ K, CH r 
demonſtratur ut Praccedens. 


E 
LOG fir nan 


L E M M A I. 


« QUAEVIS ratio AB ad BC componi poteſt ex rationibus 
« ;nter ſe 11i{dem, quarum numerus major fit numero quovis 
„dato.“ | | 


Inter AB et BC inveniatur media proportionalis BD, et 
murſus inter AB, BD, et inter BD, | | 

BC, inveniantur mediae EB, FB, et AT © 2 B 
ia deinceps; numerus rationum 1 1£ io mtoroten_ 
quovis caſu duplus erit numeri ea- | 

rum in praecedente; atque ita major fieri poteſt quovis nu- 
nero dato. | 


AE MMA II. 


* SI fuerint duae rationes, utraque majoris ad minorem ; una 
autem earum compoſita fit ex rationibus quae inter ſe ſunt 
eaedem, et reliqua etiam ex jiſdem componatur; erit ea 
quae compoſita eſt majore numero rationum major ratione, 
quae componitur ex minore numero earundem. Et vice 
* verſa, major ratio componetur ex majore numero earundem 
rationum; quae quidem manifeſta ſunt. 

« Contrarium autem eveniet {i utraque ratio fuerit mino- 


*ris ad majorem, ut patet.“ 
A 


| 
| 
| 
| 
| 


SI una ratio major fit altera, utraque vero fit majoris ac 


fieri non poteſt.” 


ſis AB, AC, tertia proportionalis inveniatur AF et ipſis AC, 


tima proportionalium. Et quoniam 


BE continet partes aequales ipſi BC, major quam BE, et mul- 
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L E MMA III. 


i 
© minorem, et utraque compoſita fit ex eodem numero ratio 
num inter ſe earundem; erit una ex rationibus ex quibus 
* major ratio compoſita eſt major una ex iis ex quibus com 
5 polita eſt reliqua ratio; nam 11 eadem eſſet huic vel mino 

„ 1psa, major ratio eadem eflet minori, vel i ipsà minor, quod 


L EM MA IV. 


* SINT duae magnitudines, quarum AB minor et AC ma 
„ jor, poteſt ſeries deinceps proportionalium quarum prima 
* eſt AB, et ſecunda AC continuar: ita ut earum ultima ma 
* jor {fit quavis magnitudine data AD.” 


Sumatur BE multiplex ipſius BC quae major ſit BD, et ip- 


AF inveniatur tertia proportionalis, et ita deinceps, donec to 
ſumantur rationes quarum prima 

eſt AB ad AC quot ſunt partes in 4 BCF | DEG 
BE aequales ipfi BC; ſitque AG ul ys | 


CF exceſſus tertiae et ſecundae proportionalis major eſt BC, 
exceſſu ſecundae et primae, et ita deinceps ; erit magnitudo 
BG, quae continet tot harum proportionalium differentias quot 


to quam BD major. 
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«QUAEVIS ratio AB ad BC componi poteſt ex rationibus 
inter ſe nſder, quarum una minor fit quavis ratione data 
4 DB ad BG.“ 

Fiat ſeries deinceps proportionalium, quarum prima eſt 
IC, et ſecunda BD, et continuetur ita ut ultima earum BE 
major fit quam BA, quod fieri peteſt per Lemma 4. et com- 
ynatur, quod fieri poteſt per Lemma 1. ratio AB ad BC ex 
ntionibus inter ſe uſdem, quarum numerus major fit nume 
ro rationum, quae eae- 
dem ſunt rationi DB ad E AF DOG O B 
IC ex quibus cop e ...... 
u eſt ratio EB ad BC. | 
lit ratio AB ad BF una ex iis ex quibus compoſita eſt ratis 
AB ad BC; fit autem ratio AB ad BG ea ex hiſce compoſita, 
quarum numerus idem eſt cum numero rationum ex quibus 

compoſita eſt ratio EB ad BC. 

S Quoniam igitur ratio AB ad BC compoſita eſt ex majori 
numero earundem rationum quam ratio AB ad BG; erit ra- 
o AB ad BC major ratione AB ad BG, per ae 23 et 
yitur BC minor quam BG, [ 10. 5.] et eſt EB major quam 
AB, igitur ratio EB ad BC major eſt ratione AB ad BG; et 
compoſitae ſunt hae rationes ex eodem numero rationum, qua- 
Lem. 3.} ratio DB ad BC una ex iis ex quibus compoſita 
lt ratio EB ad BC major eſt ratione AB ad BF, quae una eſt 
2 iis ex quibus compoſita eſt ratio AB ad BG; ratio autem 
W ad BC compoſita eſt ex hiſce, hoc eſt ex rationibus quae 
ninores ſunt ratione data DB ad BC. 
A 2 
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DEFINITIO I. 


SIT data ratio AB ad BC et data magnitudo DE; compo- 


natur autem ratio AB ad BC ex quocunque numero rationum 
quae eaedem ſunt inter ſe, non autem ſint rationes aequalis 


ad aequalem, ex. gr. Ex AB ad BF, FB ad BG, &c. et ſecetur ; 
DE in tot partes aequales DH, * &c. quot ſunt rationes M 


ex quibus compoſita eſt ratio 


AB ad BC; vel ſi ratio AB ad AL FMG 2 B | 
BG componatur ex rationibus : a 1 


quarum numerus major vel * H O K E 
minor eſt quam in praecedente : $1 
exemplo, ut ex rationibus AB ad BL, LB * BF, &c. Sece- 


tur ſemper DE in tot partes aequales DN, NH, &c. quot ſunt 
rationes. Hoc facto, ratio AB ad BF, vel ratio AB ad BL, &c. 


una ſcil. ex us ex quibus, in quovis caſu, componitur ratio 


AB ad BC; dicatur ratio radicalis; et pars DH, vel DN, &c. 


in eodem caſu, dicatur pars radicalis. Ratio autem data AB 
ad BC dicatur ratio aſſumpta, et data magnitudo DE dicatur 


| * aſſumpta. 


DE 


SI ratio aliqua FG ad GH componatur ex rationibus radicali- 
bus, hoc eſt ex iiſdem ex quibus compoſita eſt ratio AB ad BC, 
fitque magnitudo KL quae continet tot partes aequales 11s in 
quas diviſa eſt magnitudo DE, quot ſunt rationes ex quibus 
compaſita eſt ratio FG ad GH; magnitudo KL dicatur Lo- 
garithmus rationis FG ad GH; quoniam ſcilicet KL continet 


© mM wy aj © = A, r= 
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ot partes radicales quot ſunt rationes radicales ex quibus 
compoſita eſt ratio FG ad GH. 


po- Quoniam vero ratio HG ad GF, quae reciproca eſt ratio- 

um us FG ad GH, componitur ex eo- 

alis im numero rationum ex quibus ra- F 4 H 1 

tur to FG ad GH compoſita eſt, idem 

— erit utriusque rationis Logarithmus. — L | 
pl Ut vero cognoſcatur quando Loga- , e B 

= nthmus KL eſt rationis minoris ad 

majorem, convenit notam aliquam x E 


ei praefigere, ut poſtea oſtendetur. 
Cor, Et manifeſtum eſt DE Logarithmum eſſe rations 


AB ad BC. 
. III. 


SI autem ratio aliqua FG ad GH, quae primo fit majoris ad 
minorem, non componatur ex rationibus radicalibus, fit ra- 
tio FG ad GM ea quae ex uſdem compoſita proxime minor eſt 
ratione FG ad GH, et fit ratio FG ad GN ex uſdem compo- 
ſita proxime ma- 
jor ratione FG ad 
GH; fit autem ; 
magnitudo KO K . 
Logarithmus ra- 
tionis FG ad GM, et KP Logarithmus rationis FG ad GN; 
magnitudo KL, quae ſemper major eſt quam KO et minor 
quam KP, quicunque fuerit numerus rationum radicalium ex 
quibus aſſumpta ratio AB ad BC compoſita eſt, dicatur Lo- 
garithmus rationis FG ad GH. 
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5 DE LOGGARITH MIS. 
Si vero ſit ratio HG ad GF minoris ad majorem, ſumatur ] 
ratio MG ad GF quae ex rationibus radicalibus compoſita ; 
prorime major eſt ratione HG ad GF, et ratio NG ad GF 
quae ex uſdem compoſita proxime minor eſt eadem ratione; : 
et fint KO, EP, 3 
Logarithmi ha- F M HN G 
rum rationum,qui . 
idem ſunt cum K 1 O L P 
Logarithmis rati- £ - 
onum FG ad GM, et FG ad GN, et magnitudo KL, quae 
ſemper major eſt KO et minor quam KP, dicatur Logarith- W 
mus rationis HG ad GE, qui, ut patet, idem eſt cum Loga- 
rithmo rationis FG ad GH. 


— 


Cox. 1. Hinc Logarithmus rationis aequalis ad aequalem 
eſt nullius magnitudinis five eſt nihil. 

Sit enim ratio AB ad BA, acqualis ad aequalem, et ſi e- 
jus Logarithmus habeat ullam magnitudinem, ſit ea magni- 
tudo DF, et componatur aſſumpta ratio AB ad BC ex rationi- 
bus, quarum numerus major ſit nu- | 
mero partium ipfi DF aequalium ny A S. 4s. 0 
in aſſumpta magnitudine DE con- * 
tinentur. Igitur quoniam numerus D HF 
partium radicalium major eſt numero I 
partium in DE acqualium ipſi DF, una ex partibus radicalibus 
minor crit quam DF. Sit ratio AB ad BG prima rationum ra- 
dicalram, quae propterea eſt prima quae major eſt ratione AB 
ad BA, et fit DH prima partium radicalium; erit igitur DH 
minor DF, ex Definitione vero 3. DH Logarithmus ic. rati- 


E 
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onis AB ad BG, major eſt quam Logarithmus rationis AB ad 
BA, hoc eſt quam DE, quod fieri non poteſt. Logarithmus 
gitur rationis AB ad BA aequalis ſc. ad aequalem, nihil eſt. | 

Cox. 2. Ejuſdem rationis unicus eſt Logarithmus. 

$i ratio propoſita componatur ex rationibus radicalibus, 
hoc manifeſtum eſt, Si autem ratio aliqua FG ad GH non 
ex liſdem componatur, fit KL ejus Logarithmus ſecundum 
Def. 3. et ſi alius poteſt eſſe ejuſdem Logarithmus, fit is KQ, 
quae primo major fit quam KL; et componatur aſſumpta ra- 
to AB ad BC ex rationibus, quarum numerus major eſt nu- 
mero partium ipſi LQ aequalium, quae in aſſumpta magni- 
tudine DE continentur; fit autem ratio FG ad GM ea quae 
er rationibus illis compoſita proxime minor eſt ratione F G ad 
GH, et ſit ratio FG ad | 
GN ex iiſdem com— F | LE M HN G 
poſita quae proxime cs 4; 
major eſt ratione FG K 0 LP * 
ad GH, ſintque KO, 14:36 ana 
KP harum rationum Logarithmi. Et quoniam ratio FG ad 
N componitur ex rationibus radicalibus quarum numerus 
uitate major eſt numero earundem ex quibus compolita eſt 
ntio FG ad GM, numerus partium radicalium in KP unitare 
major erit numero earundem in KO; eſt igitur OP una ha- 
rum partium. Et quoniam numerus rationum ex quibus ra- 
to AB ad BC compoſita eſt, hoc eſt numerus partium radica- 
wm in DE major, ex conſtructione, eſt numero partigm ipſi 
LQ acqualium quae in DE continentur, erit OP minor quam 
LQ, quare multo minor eſt LP ipſa LQ; minor igitur eſt KP 
quam K. Quoniam vero KP Logarithmus eſt rationis quae 


DE LOGGARITH MIS. 


8 


ex radicalibus compoſita proxime major eſt ratione FG ad 
GH, erit KP [Def. 3.] major K Q quae Logarithmus ponitur 
rationis FG ad GH; quod fieri non poteſt. Nullus igitur eſt 
Logarithmus rationis FG ad GH praeter KL. Si vero pona- 
tur K Q minorem eſſe quam KL, idem eodem modo oſten- 
detur. ; 


PROK > 


Sl duae rationes fint inter ſe eaedem, et una earum compo- 
natur ex rationibus radicalibus; Logarithmi harum ratio-f 
num erunt inter r ic aequales,” 


Quoniam enim rationes ſunt inter ſe eaedem, compoſitae 
erunt ex eodem numero earundem rationum, ut patet ; quare, 
per Def. 2. earum Logarithmi continebunt eundem numerum 
partium radicalium ; et propterea erunt inter ſe aequales. 


p R O P. I. 


„ SIT ratio FG ad GH eadem rationi KL ad LM, ſitque alia 
% ratio A ad B; non autem compoſita fit ratio FG ad GH ex 
rationibus quarum unaquaeque eadem eſt rationi A ad h, 
« unde neque ratio KL ad LM ex iiſdem componatur, Sit 
autem ratio FG ad GN, ea quae ex rationibus A ad B com- 
* poſita proxime major eſt ratione FG ad GH; ſitque ratio 
„KL ad LO ea quae ex iiſdem compoſita proxime major eſt 
4 ratione KL ad LM; erit ratio FG ad GN eadem rationi 
„KL ad LO. Et ſimiliter ſi ſumantur rationes ex praedictis 
* compoſitae quae proxime minores ſunt FG ad GH, et KL 
„ ad LM, erunt rationes illae inter ſe eaedem.“ 
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Si enim rationes FG ad GN, KL ad LO, non ſunt inter ſe 
racdem, una earum erit major altera; fit ratio FG ad GN 
major, et ut KL ad LO, ita ſit FG ad GP. a [Cor.13.5.] 
ratio FG ad GN major eſt ratio- 
ne FG ad GP. Et quoniam ratio p p HN © 
FG ad GN ea eſt ex rationibus — — | 
A ad B compoſita quae proxime 
major eſt ratione FG ad GH, erit 
ratio FG ad GH major ratione 
FG ad GP, quae minor eſt rati- 
one FG ad GN. Igitur quoniam 
ratio KL ad LM eadem eſt rati- 
oni FG ad GH, quae major eſt ratione FG ad GP, erit [ 13.5. 
ratio KL ad LM major (ratione FG ad GP, hoc eſt) ratione 
KL ad LO; ſed et minor, quod fieri non poteſt. Igitur ratio 
I ad GN eadem eſt rationi KL ad LO, Similiter altera pars 
Propoſitionis oſtendetur. | 


MO L 


& |> | x 


r. III. 


* $I duae rationes FG ad GH, et KL ad LM, utraque ma- 
* Joris ad minorem, ſint inter ſe eaedem, non autem compo- 
* fitae ſint ex rationibus radicalibus ex quibus ſcilicet com- 
" poſita eſt ratio aſſumpta AB ad BC; erit Logarithmus ra- 
* tionis FG ad GH idem cum Logarithmo rationis KL ad 
ut LM.” 


Sit enim ratio FG ad GN ea quae ex radicalibus compoſita 
proxime major eſt ratione FG ad GH); fitque ratio KL ad LO 
B 


— — — ——_ 
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garithmus rations. FG ad GH, qui F# p 1 N 
ſcilicet, per Def. 3. ſemper major eſt — — k 
quam RT, et minor quam RS. Erit K Q M0 L f 


ad LO ex liſdem compoſita, proxime major eſt ratione KL ad 
LM; erit, per Prop. 2. ratio FG ad GN, eadem rationi KL ad | 


ea quae ex iiſdem compoſita proxime major eſt ratione KI, aq 
LM; et fit ratio FG ad GP ex radicalibus compoſita proxime 
minor ratione FG ad G; et ratio KL ad LQ ea quae ex iiſ- 
dem compoſita proxime minor eſt ratione KL ad LM. Sit au- 
tem RS logarithmus rationis FG ad GN, et RT logarithmus 
rationis FG ad GP; fit vero RV lo- 


etiam RV logarithmus rations KL — 
ad LM. Quoniam enim ratio FG ad R TVs 
GH eadem eſt ration: KL ad LM, et et 


eft ratio FG ad GN ex radicalibus 
compoſita proxime major ratione FG ad GH, ratio vero KL fl 


LO. Igitur, per Prop. 1. logarithmi harum rationum funt 
inter ſe aequales. Eſt autem RS logarithmus rationis FG ad 
GN, quare et RS logarithmus eſt rationis KL ad LO. Simi- 
liter oſtendetur RT logarithmum ſcilicet rationis FG ad GP, 
elle etiam logarithmum rationis KL ad LQ. Quoniam igitur 
RV ſemper major eſt quam RT logarithmo rationis KL ad 
LQ, et minor quam RS logarithmo rationis KL ad LO, crit 
[Def. 3.] RV logarithmus rationis KL ad LM. 


FROE IF. 


„Logarithmus majoris rationis major eſt logarithmo mino- 
* ris; utraque autem ratio ſit majoris ad minorem.” 
Cas. 1. Si utraque ratio compaſita fit ex rationibus radica- 
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bus, numerus rationum ex quibus compoſita eſt major ra- 
tio, major eſt Lem. 2.] numero earundem, ex quibus minor 
atio compoſita eſt; et propterea logarithmus majoris rationis 
major eſt logarithmo minoris, ut patet ex Def. 2. 

Cas. 2. Si una ratio, viz. ratio KL ad LM compoſita fit ex 
rationibus radicalibus, reliqua autem ratio FG ad GH ex uſ- 
dem non fit compoſita. Sit ratio FG ad GN eadem rationi 
KL ad LM; et primo, fit ratio KL ad LM, hoc eſt ratio FG 
ad GN, quae ex rationibus 

radicalibus eſt compoſita, F N HN G 
rel ea eft quae proxime ma- | : 
jor eſt ratione FG ad GH, K M L 
rel eſt major ea quae proxi- V 
me major eſt; et in primo Caſu, per Def. 3. in altero, per 
Caf. 1. et Def. 3. logarithmus rationis FG ad GN, hoc eſt ra- 
tionis KL ad LM | Prop. 1. ] major erit logarithmo rationis 
fG ad GH. Si vero ratio KL ad LM minor fit ratione FG ad 
GH, fimiliter oſtendetur logarithmus rationis KL ad LM 
minor logarithmo rationis FG ad GH. 

Cas. 3. Si vero neutra rationum {it compoſita ex rationi- 
bus radicalibus, ſit FG ad GH minor ratio, et KL ad LM 
major; et rationi | 

KL ad LM eadem F O0 H 
fit ratio FG ad — 

GN. Igitur ratio K M L 

IG ad GN major 8 

eſt ratione FG ad GH, et propterea GN minor eſt quam GH, 

{10, 5.] Componatur vero ratio aſſumpta AB ad BC ex rati- 

bus inter ſe iiſdem, quarum una quaevis minor eſt ratione 
B 2 


—B— u — „— — "I 


12 DE LOGARITHMIS. 
HG ad GN, quod fieri poteſt Lem. 5.]; et fit ratio FG ad 


GO ea quae ex hiſce compoſita proxime minor eſt ratione FG 
ad GH. Igitur ratio OG ad GP una eſt ex hiſce rationibus, 
quae propterea minor eſt ratione HG ad GN, quare multo 


magis ratio HG ad GP minor eft ratione HG ad GN, et erit | 


GP major GN. 


[ 10. 5.] Ratio 1g1- F 8 | = FX 6} 
tur FG ad GN ma- ; dy 
jor eſt ratione FG K M L 


ad GP. Et quoni- us _ 


am ratio FG ad GP compoſita eſt ex rationibus radicalibus, 


logarithmus rationis FG ad GN major erit eo rationis FG ad 


GP [per Caſ. 2.] et per eundem, logarithmus rationis FG ad 


GP major eſt logarithmo rationis FG ad GH. Multo igitur 
logarithmus rationis KL ad LM major eſt logarithmo rationis 
FG ad GH. 

Co. 1. Et ſi utraque ratio fuerit minoris ad majorem, erit 
logarithmus rationis, cujus reciproca major eſt alterius reci- 
proca, major logarithmo alterius rationis. 

Co R. 2. Et ſi una ratio fuerit majoris ad minorem, et reli- 


qua minoris ad majorem, erit logarithmus rationis quae vel 


cujus reciproca, ſi fuerit minoris ad majorem, major eſt reli- 


qua vel ejuſdem reciproca, ſi fuerit reliqua minoris ad majo- 


rem, major erit logarithmo reliquae; idem enim eſt logarith- 
mus rationis et ejus reciprocae, per Def. 3. 
Cor. 3. Hinc logarithmus major eſt majoris, et minor eſt 


logarithmus minoris rationis, ſi ſcilicet utraque ratio ſit ma- 


joris ad minorem; vel, in aliis caſibus, ſumendo rationes quae 
ſunt reciprocae rationum minoris ad majorem. 


II 
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rr. V. 
166 | 
us, « $[ utraque duarum rationum compoſita fit ex rationibus 
ulto « radicalibus, utraque autem fit vel majoris ad minorem, vel 


minoris ad majorem; logarithmus rationis ex duabus hiſce 
compoſitae aequalis eſt ſummae logarithmorum rationum 
ex quibus eſt compoſita.” 


Sint rationes FG ad GH, et HG ad GK ex quibus com- 
poſita eſt ratio FG ad GK. Numerus igitur rationum radica- 
alium, ex quibus compoſita eſt ratio 

IG ad GK, aequalis eſt numero ea= F H Kk 8 
rundem ex quibus componitur ra- ww : 
to FG ad GH una cum numero ea= K H ©... 
randem ex quibus componitur ratio 1 
HG ad GK; igitur, per Def. 2. logarithmus rationis FG ad 
GK aequalis eſt ſummae logarithmorum rationum FG ad GH, 
et HG ad GK. 

Co R. Si vero una ex rationibus fuerit majoris ad minorem, 
reliqua vero minoris ad majorem, erit logarithmus rationis ex 
hiſce compoſitae aequalis exceſſui logarithmorum rationum 
er quibus eſt compoſita. 

Cas. 1. Quando ratio FG ad GH, majoris ſcilicet ad mi- 
norem, major eſt reciproca rationis 

reliquae HG ad GK; vel quando ra- F K H G 
tio FG ad GH eſt minoris ad majo- | 3 
rem, et reciproca ejus HG ad GF 

major eſt reliqua ratione HG ad GK. 
Quoniam enim ratio FG ad GH compoſita eſt. ex rationi- 


——— 


1 E vo 


. 


| 
| 
| 
| 
| 
| 


|. ipſa HG ad GF; idem ſequetur, 


FG ad GK, quarum utraque eſt majoris ad minorem, loga 


logarithm rations FG ad GK ſupra logarithmum rationis 
H ad GF, qui idem eſt cum logarithmo rationis FG ad GH, 
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bus FG ad GK, et KG ad GH, quarum utraque vel eſt ma ; 
joris ad minorem, vel minoris ad majorem; erit logarithmu ; 
rations FG ad GH aequalis ſummae : 
logarithmorum rationum FG ad GK, * H 7 ; 
et KG ad GH, per hanc ſcilicet Pro- | 8 ; 
poſitionem. Igitur exceſſus logarith- H K T 
mi rationis FG ad GH ſupra loga- e 6 
rithmum rationis KG ad GH, qui idem eſt cum logarithms =_ 
rationis HG ad GK [Def. 2.] acqualis eſt logarithmo ration 
FG ad GK. 
Cas. 2. Quando ratio FG ad GK compoſita eſt ex rations 
FG ad GH, minoris ad majorem, et ex ratione HG ad GK 
majoris ad minorem, quae major eſt reciproca primae, majo 


nam quoniam ratio HG ad GK com- H F K coffin 
poſita eſt ex ratione HG ad GF, et h rat 


rithmus rationis FG ad GK, aequalis erit ſummae logarith 
morum rationum HG ad GF, et FG ad GK. Igitur exceſſus 


aequalis eſt logarithmo rationis FG ad GK. 

Cas. 3. Quando ratio FG ad GH majoris ad minorem, na 
minor eſt reciproca reliquae rationis HG ad GK. 

Quoniam utraque ratio HG ad GF, et FG ad GK eſt mi- 
noris ad majorem, erit Prop. $.] lo- 
garithmus rationis HG ad GK aequa- K 8 
lis ſummae logarithmorum rationum - 
HG ad GF, et FG ad GK. Igitur exceſſus logarithmi ratio- 
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is HG ad GK ſupra logarithmum rationis HG ad GF, qui 
em eſt cum logarithmo rations FG ad GH, aequalis eſt lo- 
qrithmo rationis FG ad GK. | 


r. VL 


«$] ſint duae rationes FG ad GH, et GH ad GK, utraque 
majoris ad minorem, quarum altera FG ad GH compoſita 
i eſt ex rationibus radicalibus, reliqua vero HG ad GK ex 
415 non eſt compoſita; erit logarithmus rationis FG ad GK 
quae ex duabus illis eſt compoſita, aequalis ſummae loga- 


rithmorum rationum FG ad GH, et HG ad GK.“ 


Si enim magnitudines hae non ſint aequales, altera earum 
major erit; et primò, ſit LM, ſumma ſcilicet logarithmorum 
D mum FG ad | 
GH, et HG ad F H K O G 
GK, major LN lo- ; — 
garithmo rationis L NP MA 1 
IG ad GK, ſitque 1 22 os — —— 
NM ipfarum ex- | - E 
ceſſus; et compo- 

natur ratio aſſumpta AB ad BC ex e radicalibus, 
quarum numerus major ſit numero partium ipſi NM aequa- 
lum, quae in data magnitudine DE. continentur; et ſecetur 
DE in partes aequales, quarum numerus aequalis eſt numero 
ntionum ex quibus compoſita eſt ratio AB ad BC; igitur una 
x hiſce partibus minor eſt ipſa NM. Sit ratio FG ad GO ea, 
quae ex rationibus radicalibus compoſita proxime major eſt 


— 
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ratione FG ad GK; et fit LP logarithmus rationis FG ad G0 n 
Et quoniam [Def. 3.] LN, logarithmus rationis FG ad GK 
cadit inter logarithmum LP rationis FG ad GO, quae proxi- f 
me major eſt ratione FG ad GK, et logarithmum rationis : 
quae ex radicalibus compoſita proxime minor eſt ratione Fl 
ad GK, erit NP minor exceſſu horum logarithmorum qui e | 
una partium radicalium, et propterea minor eſt NM; mul: 
Igitur NP minor eſt quam NM. Igitur LP, logarithmus (cf 
rationis FGad GO, 
e 


minor eſt quam F H K O 
LM, ſumma ſc. lo- a "Oe 
garithmorum ra- L. NP MA -Q « 
tionum FG ad GH, _ 5 — « 
et HG ad GK. D 6 


Quoniam vero ra- 
tio FG ad GO, quae eſt compoſita ex rationibus radicalibus 
eadem eſt rationi compoſitae ex rationibus FG ad GH et HG 
ad GO, quarum ratio FG ad GH compoſita eſt ex rationibus 


radicalibus, reliqua ratio HG ad GO compoſita erit ex iii n 
dem. Igitur, per Prop. 5. hujus, logarithmus LP rationis o 
ad GO eſt aequalis ſummae logarithmorum rationum FG ac ru 
GH, et HG ad GO. Eſt autem LM ſumma logarithmorur G 
rationum FG ad GH, et HG ad GK. Et quoniam LP mino fir 
eſt LM, erit prima ſumma minor reliqua, et, ablato commu tic 
ni logarithmo rationis FG ad GH, erit reliquus logarithmu: tu 
rationis HG ad GO minor reliquo logarithmo rationis HG ga 
ad GK. Igitur [Cor. 3. Prop. 4. ratio HG ad GO minor ef 2d 


ratione HG ad GK; fed et major, quod fieri non poteſt. No 
h igitur eſt LM major LN. 5 
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Sed fi dicatur LM minor quam LN, ſumpta ratione FG 


id GO quae ex radi- * 

alibus compoſita, F H O K DE 
r xime minor eſt ra- ; wy 

tone FG ad GK; ſi- L. c M P N 


mn... 


militer oſtendetur 
non poſſe LM minorem eſſe quam LN; aequalis igitur eſt LN 
bgarithmus rationis FG ad GK ipſi LM, ſummae ſeilicet lo- 
8 rationum FG ad GH, et HG ad GK. 


PROP. VII. 


INT rationes FG ad GH, et HG ad GK, quarum neutra 
* compoſita eſt ex rationibus radicalibus; ſit autem ratio FG 
ad GK, quae ex illis compoſita eſt, ex rationibus radicali- 
bus compoſita; erit logarithmus rationis FG ad GK ae- 
* qualis ſummae logarithmorum rationum FG ad GH, et 
HG ad GK.” 

Si enim non fit aequalis ſummae huic, erit RY major, vel 
minor, Primo, fit logarithmus LM rationis FG ad GK ma- 
jor ſumma logarithmo- 
rum rationum FG ad F H P K G 
GH, et HG ad GK; et — mou N 
it LN logarithmus ra- L N QO M 
tionis FG ad GH, igi- e Wi 
tur NM major eſt lo- A E 
garithmo rationis HG b : 
ad GK; fit hujus rati= D . E 
onis lo garithmus G | 
minor ſc. quam NM, et componatur ratio aſſumpta AB ad 

C 


N 
| 
| 
| 


tar, multo, igitur NA minor eſt quam NO; quare M ma- 


rum rationum FG, a& GP, et PG ad GK, EEitur quoniam LM 


quam ſumma logarithmorum rationum FG ad GH, et HG 
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numero partium ipſi NO aequalium, quae in data magnitu- WM 
dine DE continentur, et ſecetur DE in partes aequales, qua- : 
rum numerus aequalis eſt numero rationum ex quibus ratio f 


AB ad BC eſt compoſita; igitur una harum partium minor 
eſt ipſa NO. Sit ratio 


5 


FG ad GP ea quae ex F HF X G | 
compoſita proxime ma- IL. N Q © M | 
Jor eſt ratione FG ad e * | 
GH, fitque LQ loga= A C B | 
rthmus rationis FG ad pan | 
GP; erit iginay NQ pare D. E | 


nor quam una parti- 
um radicalium, quod ut faile in praecedente Prop. oſtende- 


jor eſt quam OM. Et ut ſimile in praecedente, oſtendetur lo- 
garitkmus rationis EG. ad GK aequalis ſummae logarithmo- 


eſt logarithmus rationis FG ad GK, et LQ logarithaaus eſt 
rationis FG ad GP, erit reliqua QM logarithmus rationis HG 
ad GK. Quoniam igitur oftenſa eſt QM, major OM, exit lo- 
garithmus rations PG ad GK major logarithmo rationis HG 
ad GK; quare ratio PG ad GK major eſt ratione HG ad GK; 
ſed et minor, quoniam PG minox eſt HG; quod fieri non 
poteſt. . | 

Sed fi LM logarithmus rationis FG ad GK; dicatur minor 


=mEV__ 4 TJ ogy 


ad GR; fat LM: logarithms. rationis. FG ad GH, igitur NM 


An. 
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minor Eſt logarithmo rationis HG ad GR; fit OM logarith- 
mus hujus rationis major ſr. quam NM; et ſumptä ratione 
G ad GP, quae ex radicalibus compeſica n minor eſt 
ratione FG ad GH, 

rliquisque ut in F | 7 H 3 8 
praecedente caſu , n 
conſtructis, oſtende- L O Q N | <A 
tur QM minor quam a | 

ON, quare et QM logarithmus ratisnis PG ad GK minor erit 
quam OM logarithmus rationis HG ad GK; Ratio igitur Pd 
ad GK minor eſt ratione HG ad GK, quod fieri non poteſt. 
lgitur LM non eſt minor ſumma logarithmorum ratienum 
FG ad GH, et HG ad GK, et oſtenſa eſt non major eadeni 
ſumma; \gitar eſt aequalis. 


— 


PROP. VIL 


© SINT rationes FG ad GH, et HG ad GK, quarum neutra 
« eſt compoſita ex rationibus radicalibus; erit ſumma loga- 
« rithmorum rationum FG ad GH, et HG ad GK aequalis 
* logarithmo rationis FG ad GK, quae eſt ex illis compoſita.” 


Si enim non fit; primo, fit LM ſumma logarithmorum 
tationum FG ad GH, et HG ad GK major quam LN loga- 
nthmus rationis FG ad GK; et componatur ratio aſſfumpta 
AB ad BC ex rationibus, quarum numerus major fit numero 
partium ipſi NM aequalium, quae in magnitudine aſſump- 
ta DE continentur. Secetur DE in partes aequales, quarum 
numerus idem fit cum numero rationum ex quibus compoſita 

| C 2 


| 
| 
| 
| 


quam una partium 
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eſt ratio AB ad BC; igitur una harum partium minor eritquam 
MN. Sit ratio FG ad GO ea quae ex rationibus radicalibus 
compoſita proxime major eſt ratione FG ad GK, ſitque LP lo- 
garithmus rationis h . 

FG ad GO, qui prop- F H 0 
terea aequalis erit r 2 


ſummae logarithmo-— L N P M 
rum rationum FG ad re 
GH, et HG ad GO. A C B 
Erit igitur NP minor N we 

D E 


radicalium, ut in b 


Prop. 6. oſtenſum, et propterea multo quam NM minor qua- 


re LP minor eſt LM. Eſt autem LP, per Prop. 7. aequalis 
ſummae logarithmorum rationum FG ad GH, et HG ad GK. 
Prima igitur ſumma minor eſt reliqua; et, ablato communi 
logarithmo rationis FG ad GH, erit reliquus, logarithmus ra- 
tionis ſc, HG ad GO, minor reliquo logarithmo rationis HG | 
ad GK. Igitur ratio HG ad GO minor eſt ratione HG ad 
GK; ſed et major, quoniam GO minor eſt GK; quod hier: 
nan poteſt, Igitur LM non eſt major quam LN. 

Sed ſi ponatur LM minor quam LN, ſumatur ratio FG ad 
GO, quae ex radicali- 


bus compoſita proxi>»> k H BK G 
me minor eſt ratione =; R 2 55 
FG ad GK; ſitque LP L M P .N 


logarithmus rationis 
FG ad GO, reliquisque ut antea conſtructis, oſtendetur LF 
major quam LM, hoc eſt ſumma logarithmorum rationum 
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ad GH, et HG ad GO major ſumma logarithmorum ra- 
tonum FG ad GH, et HG ad GK; igitur, ablato communi, 
bgarithmus rationis HG ad GO major eſt logarithmo ratio- 
ms HG ad GK; quare et ratio HG ad GO major eſt ratione 
HG ad GK, quod fieri non poteſt; igitur LM non minor eſt 
quam LN, et oſtenſa fuit non major; * igitur eſt LM 
ipſi LN. 

Cor. Idem Corolla hinc ſequitur, . ex Prop. 5. 


oſtenſum eſt. 


. IX. 


* $I una ratio multiplicata fuerit alterius rationis, quam 
* multiplicata eſt ea alterius, tam multiplex erit logarithmus 


K. © ejus logarithm alterius.” 

NL ILY | 

a- Sint enim AB, BC, BD, BE, &c. deinceps proportionales, 
6 cunt igitur rationes primae ad ſecundam, ſecundae ad terti- 
ad am, &c. inter ſe eaedem; quare et logarithmi earum ſunt in- 


ter ſe aequales, [Prop. 2. vel 3.] Sit FG logarithmus rationis 
AB ad BC, et GH 

bgarithmus rati- AC DE 
ais BC ad BD. 66-0 
Quoniam igitur 
ratio AB ad BD, | | 
duplicata ſcilicet rationis AB ad BC, compoſita eſt ex ra- 
tonibus AB ad BC, et BC ad BD, erit logarithmus ratio- 
Ms AB ad BD aequalis ipſi FH ſummae logarithmorum ra- 
tonum AB ad BC, et BC ad BD, [Prop. 5, aut 6, 7, 8.] hoc 


B 


HEX 


—B— — 


— 
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eſt duplo logarithmi FG rationis AB ad BC. Similiter, quo 
niam ratio AB ad BE, triplicata ſcilicet rationis AB ad BC 
compolita eſt ex ratione AB ad BD, et ratione BD ad BE, erit lo 
garithmus rationis 
AB ad BE acqua- AC DE 
lis ſummae loga- | . 
rithmorum ratio- F G 1 K 
num AB ad BD, et . 9 
BD ad BE. Logarithmus autem FH rationis AB ad BD, du 
plus oſtenſus eſt logarithmi FG rationis AB ad BC, et HK lo- 
garithmus rationis BD ad BE aequalis eſt ipſi FG; igitur FR 
logarithmus rationis AB ad BE triplus eſt ipfius FG logarith- 
mi ratioms AB ad BC; et ita deinceps. 
DEE IL, 


* - =IY 1 4 y - ; 2 * 2 4 oy; 
FF bbc > 5 E * ED 


LOGARITHMI emmum rationum ex aſſumpta ratione 
AB ad BC, et aſſumpta magnitudine DE provenientes, ſecun- 
dum Def. 2. et Def. 3. dicuntur eſſe ejuſdem ſpeciei. Sed fi 
ſumatur eadem ratio AB ad BC, et ſumatur alia magnitudo 
DE, logarithmi ex hiſce, ſecundum Def. 2. et 3. provenien- 
tes dicuntur eſſe diverſae ſpeciei a praecedente. 


e 


< Logarithmi duarum rationum unius ſpeciei eadem inter ſe 
„ habeat rationem quam logarithmi earundem rationum cu- 
juſlibet alius ſpeeiei. | 

% Sint duae rationes AB ad BC, et AD ad DE, et ſint F, 
G earum logarithm unius ſpeciei, et H, K earundem logs 
** rithm alterius ſpeciei; crit Fad G, ut H ad K.“ 
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= Sumantur ipſarum F, H aequemultiplices uteunque L, 

A; et ipſarum G, K aliae utcunque acquemultiplices N, O. 
om multiplex autem eſt L ipſius F, vel M ipſius H, tam 
nultiplicata ſit ratio AP ad PC, rationis AB ad BC, et tam 
nulti plicata fit ratio AQ ad QE rationis AD ad DE quam 
nultiplex eſt N ipfius G, vel O ipfius K. Quoniam igitar F 
et logarithmus 


ntiants AB ad L 

N, et eſt L tam — | — 
nultiplex ipſius F — 

F, quam ratio | a 

» 4 20 E55 P Q 
iti I 2 ra- — — — | NECES 4 N 
ionis AB ad BC, — _— 

mt L logarith- ww = 


mus rationis AP — — 
PC Prop. q.]; . 

adem ratione erit N logarithmus rationis AQ ad QE, uter- 
que ſcilicet in altera ſpecie. Si igitur logarithmus L major fir 
ogarithmo N, erit ratio AP ad PC major ratione AQ ad QE 
Cor. 3. Prop. 4.]; et queniam ratio AP ad: PC major eſt ra- 
tone AQ ad QE, erit [Prop. 4.] logarithmus M: major loga- 
nthmo O im altera ſpecie; igitur, ſi L. major ſit N, erit et N 
major O; eadem ratione, ſi L aequalis fuerit ipfi N, vel ea- 
&m minor, erit M aequalis ipſi O, vel miner quam ea. Quo- 
nam igitur quatuor ſunt magnitudines: F, G, H, K, et ſump- 
ne ſunt ipſanum F, H utcunque acquemulaplices. L, M; et 
ipſarum G, K, aliae utcunque aequemultiplices N, O; et of- 
tenſum eſt fi L major fit N, et M majorem eſſe quam O; et 


24 DE LOGARITHM I'S, 


5.] Fad G, ut H ad K. 


D LE : 
LOGARITHMUS rationis cujuſvis numeri ad unitatem dici-| 
tur etiam logarithmus illus numer. f 


Co k. Quoniam logarithmus rationis aequalis ad aequa- 
lem eſt nihil [Cor. 1. Def. 3. ] * logarithmus unitatis eſt 
nihil. 5 

Ad ſequentia melius explicanda, fit recta linea AB ad u- a 
trasque partes indefinita, et concipiantur omnes numeri, tum 
unitate majores, tum ea minores, locatos eſſe ad puncta in 


hac recta; unitatem ſcilicet locatam eſſe ad punctum A, et nu-M 
meros unitate majores locatos eſſe ad puncta ad dextram ipſi- 
us A, ut ad B, Gs 
C, &c. eos vero D A Gi. 
qui ſunt unita- : rene” 
te minores ad H | E 80 K 


puncta quae | 
ſunt ad contrarias partes puncti A, ut ad D, Kc. Sit alia 
recta indefinita EF, in qua fit punctum E, reſpondens puncto 
A, hoc eſt, ut logarithmus unitatis ſit ad ad punctum E, lo- 
garithmus vero cujuſvis aliùs numeri, ut ejus qui eſt ad 
punctum B, ſumatur a puncto E, ad eas partes ejus ad quas 
eſt B reſpectu puncti A, ut EF, quae ſemper aequalis ſit ipſif 
AB; et ita EG aequalis ipſi AC, fit logarithmus numeri ad 
punctum C, et EH aequalis ipſi AD fit logarithmus numer! 
1 D, et ita deinceps. 
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«. 5] ſumantur a puncto E logarithmi duorum quorumvis 
© numerorum, ut eorum qui locati ſunt ad puncta B, C (qui, 
« brevitatis gratia, in ſequentibus vocentur numer; B, C,) 
« qui logarithmi ſint EF, EG; diſtantia GF inter ipſorum 
4 terminos erit logarithmus rationis numeri B ad numerum 
«C2 | 


Cas. 1. Quando uterque numerus eſt major unitate. 

Sint numeri B, G, et ipſorum logarithmi EF, EG; et quo» 
iam ratio numeri B ad numerum C compoſita eſt ex ratione 
B ad numerum, fave unitatem, et ratione A ad C, quarum 
prima eſt ratio majoris ad 
minorem, reliqua vero eſt ra- A C B 
tio minoris ad majorem; e- 225 : : 
nt logarithmus rationis B ad 
C, per Cor. Prop. 5. vel Cor. 
Prop. 8. aequalis exceſſui logarithmi rationis B ad A, hoc eſt 
logarithmi numeri B ſupra logarithmum rationis A ad C, hoc 
ſt ſupra logarithmum numeri G; eſt autem EF logarithmus 
numeri B, et EG logarithmus ipſius C, GF vero eſt horum 
eceſſus, qui propterea eſt logarithmus rations B ad C. 


1 FP 


1 thn. PW ESE 1 FI 1 3 * 4 * 


Cas. 2. Quando alter numerus major eſt unitate, reliquus 
vero minor. 

Sit numerus B major unitate, numerus vero D ad contra- 
rias partes ipſius A, minor ſit unitate; et quoniam ratio nu- 
mer: B ad ipſum D compoſita eſt ex ratione B ad A, five uni- 

D 
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hoc eſt major ratione A ad D; 


logarithmus rationis D ad K ae- 
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tatem, et ratione A ad D, quarum utraque eſt majoris ad mi- 


norem, erit, per Prop. 5, aut 6, 7, 8. ogarithmus rationis B 


ad D acqualis ſummae loga- 


rithmorum rationum B ad D A B 
A, et A ad D; eſt autem EF ©" = : 
logarithmus rationis Bad A, H E. F 


1 4 


— 


ſive numeri B; et ſimiliter 
EH eſt logarithmus numeri D, five rationis D ad A; igitur 
HF ipſorum ſumma eſt logarithmus rationis B ad D. 


Cas. 3. Quando uterque numerus minor eſt unitate. 
Sint numer: D, K, et ipſarum logarithmi EH, EL; et quo- 


miam ratio numer: D ad ipſum K compoſita eſt ex ratione D 


ad A, quae eſt minoris ad majorem, et ratione A ad K, ma- 
Joris ad minorem, quae major | 


eſt reciproca rationis Dad A, K D A 


crit, per Caſ. 2. Cor. Prop. 6 L H E 


qualis exceſſui logarithmi rationis A ad K, five logarithm ip- 
ſius K ſupra logarithmum rationis D ad A, five logarithmum 
iphus D. Eſt autem EL logarithmus ipfins K, et EH loga- 
rithmus ipſius D, quorum exceſſus eſt HL, qui propterea eſt 
logarithmus rationis D ad K. 


Co k. Si logarithmis rationum minoris ad majorem, vel nu- 
merorum qui ſunt unitate minores apponatur ſignum ſub- 
tractionis = logarithmus rationis numeri cujusvis ad nume- 
rum minorem, invenietur auferendo, ſecundum regulas in Al- 
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zebra traditas, logarithmum minoris numeri a logarithmo ma- 
joris. In ſecundo enim caſu praecedente, ſi a logarithmo EF nu- 
meri B auferatur = EH logarithmus numer! D unitate minoris, 
appoſito ſigno ſubtractionis, reliquum erit EF + EH, hoc eſt 
HF, prorſus ut in eo caſu oſtenſum fuit, Et in caſu tertio, fi 
lgarithmi numerorum PD, K unitate minorum fiant — EH — 
EL, et a logarithmo — EH majoris numeri D auferatur = EL 
logarithmus minoris numer: K, reliquum erit EL = EH, hoc 
eſt LH, ut in Caſ. 3, oſtenſum fuit. Utile igitur eſt apponere 
fignum logarithmis numerorum qui unitate minores ſunt, 
tum ut diſtinguantur a logarithmis numerorum qui ſunt eo- 
rum reciproci, et qui 11dem ſunt magnitudine cum illis, tum 
ut regulae pro operationibus arithmeticis de logarithmis ge- 
neraliores fiant, ut in ſequentibus plenius apparebit. 


RU. Þ-:R:0-K 
Invenire logarithmuin facti five producti a duobus numeris. 


Cas. 1. Quando uterque numerus major eſt unitate, 

Sint duo numeri B, C, et EF, EG ipſorum logarithmi, e- 
tit ſumma logarithmorum EF, EG aequalis logarithmo facti 
2 numeris B, C. Sit enim M nume- 
rus factus ab ipſis B, C, et logarith- A C B M 
mus ejus fit EN; et quomam ut uni- 
tas, ſeu A, ad alterum ex numeris C, E 6: F. N 
ita reliquus B ad numerum NM ab ip- 15 
lis factum; hoc eſt, quoniam ratio C ad A 9 eſt rationi 
Mad B, erunt Prop. 1. aut 3.] logarithmi harum rationum 

D 5 
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inter ſe aequales. Eſt autem EG logarithmus numeri C, five 
rationis Cad A, et, per Prop. 11. eft FN logarithmus rationis 
numer: M ad ipſum B. Aequalis igitur eſt EG ipſi FN, qua- 
re EG, una cum EF, aequalis eſt _ EN logarithmo facti M 
ab 2 8 B, C numeris. 


TIN 2. 8 alter numerus s eft major, rehiquus autem 
minor unitate. | 
Sit numerus B major D, vero minor unitate; et prim. fit 
| B major reciproco numero ipſius D, hoc eſt major quam 5; 
| erit igitur factus ab ipſis B, D major unitate; fit factus nu- 
| merus M, cadit igitur Mad | 
dextram unitatis quae eſt D 3-112, M B 
in A; et quoniam unitas, : Bs | 
ſeu A, eſt ad B, ut Dad H E EN. 
factum M, eritratioBad a ; 
eadem rationi M ad D; igitur logarithmi harum rationum 
erunt inter ſe aequales. Sit EF logaritkmus rationis D ad A, 
EN vero logarithmus rationis M ad A, unde, per Prop. 11. 
erit HN logarithmus rationis M ad D. Igitur EF aequalis cit 
ipſi HN, et, ablato communi HE, erit exceſſus EF ſupra HE 
aequalis ipfi EN, hoc eſt, erit exceſſus logarithmi numeri B 
ſupra „ e er numeri D, _— logarithms facti ab 
ipſis M. 
Si vero ipſi EH "pans numeri D unĩtate minoris ap- 
ponatur ſignum — — five ſubtractionis, erit ſumma logarithmo- 
rum numerorum B, D, quae eft EF — EH m ipſi EN lo- 
garithmo facti M, ut in Caſu 1. 
Secundò, fit numerus B minor quam - 5, erit igitur factus 


0 
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, D minor unitate; fit factus M, cadit igitur M ad lae- 
am ipſius A. Et quoniam unitas, ſeu A, eſt ad B, ut D ad 


* factum M, erit ratio B ad A rationi M ad D; igitur 

M bgarithmi harum rationum 
ſunt inter ſe aequales. Sit EF D M A B. 
ogarithmus rationis Bad A, © Rb, TH 

— « EH logarithmus rationis H N — N F 


D ad A, EN vero logarith- 
nus rationis M ad A; igitur, per Prop. 11. erit HN . 
mus rationis M ad D; et propterea EF eſt aequalis ipſi HN, 
quibus ex HE ablatis, erit reliquum, exceſſus ſc. ipſius EH 
ſupra EF, aequale reliquo EN; hoc eſt, exceſſus logarithmi 
. D ſupra eum numeri B 9 eſt logarithmo fac- 
nM. 

Et G EH notetur Fa ut in praecedente Caſu, erit frogs 
ma logarithmorum numerorum B, D, ſcilicet EF - EH ae- 
oualis ipſt — EN logarithmo facti M. Et quoniam logarithmi 
in tabulis aeque reſpondent numeris unitate majoribus quibus 
in tabulis apponuntur, ac eorum reciprocis; . igitur ad inve- 
niendum numerum M, qui unitate minor eſt, ope tabularum, 
fumendus eſt reciprocus numerus ejus cui convenit logarith- 
mus numeri M in tabulis; quod in omni caſu obfervandum.. 


Cas. 3. Quando uterque numerus minor eſt unitate. 

Sit uterque numerus D, K minor unitate, et fit M factus 
ab uſdem, qui propterea minor etiam erit unitate; quare Mx 
eadit ad eaſdem partes unitatis A ad quas ſunt D, K; ſint 
vero EH, EL, EN logarithmi numerorum D, K, M; erit EN 

zequalis ſummae ipſarum EH, EL. 
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Quoniam enim eft unitas, ſeu A ad D, ut K ad M, eri 
ratio A ad D eadem rationi K ad M, et rationum harum ae 
quales erunt logarithmi; rationis vero A ad D, ſive numer 
D, logarithmus eſt EH; et, per | 
Prop. 11. rationis K ad Mloga- M K D 
rithmus eſt NL. Eſt igitur NL © ” 
aequalis iph HE, et propterea N L H 
NE aequalis eſt ſuramae ipſa- © | | 
ram EH, EL; hoc eſt, logarithmus facti M PET'S eſt ſum 
mae logarithmorum numerorum D, K a quibus factus eſt, 

Et fi ipſis EH, EL apponatur fignum —, erit = EH 

| — ipfi = EN logarithmo facti. In omnibus igitur caſi 
bus logarithmus facti acqualis eſt ſunimae logarithmorun 
numerorum a quibus factus eſt, dummodo logarithmis nu 
merorum, qui unitate ſunt minores, — ſignum - ſub 
tractionis. 


PROP. XIII. PRO B. 


Invenire logarithmum quotientis, qui oritur dividendo unur 
numerum per alium. 


| | 5 Cas. 1. Quando uterque numerus major eſt unitate, 
| Sit numerus dividendus B, et fit diviſor C, qui, primo, 
| minor fit quam B; igitur quo- 
| tiens major erit unitate; fit M A M C B 
| quotiens. Eric logarithmus ip ll ; 31 
tus M vequalis excefſai loga- E N G * 
rithmi numeri B ſupra loga® «| 
— ipſius . | ; 


iam unitas, ſeu A, eſt ad quotientem M, ut diviſor C ad di- 
idendum B, erit ratio M ad A 


bgarithmus rationis M ad A, 
loc eſt ipſius M aequalis erit, E 8 F 
ger Prop. 1. aut 3. logarithmo * 45 


pgarithmum diviſoris C. 
Sit autem diviſor C major dividendo B; igitur quotiens M 


et B; erit autem EN logarithmus ipſius M aequalis FG ex- 
ceſſui EG logarithmi diviſoris C ſupra E logarithmum divi- 
dendi B. Quoniam enim eſt unitas, ſeu A, ad quotientem M, 
it diviſor C ad dividendum | 
B, erit ratio M ad A eadem M 2: B E 
ationi B ad C; igitur loga - 

nthmus rationis M ad A, hoc „ | F G 
et numeri M aequalis erit | 
Prop, 1. aut 3.] logarithmo rationis B ad C, hoc eſt . 
u.] ipſi FG, Quoniam vero M eſt minor unitate, logarithmi 
rero in tabulis aptantur numeris qui ſunt majores unitate; 
pitur, in hoc et ſimilibus caſibus, numerus M erit reciprocus 
mmeri cujus logarithmus in tabulis eſt FG. Idem enim eſt 
bgarithmus cujuſvis numeri et ejus reciproci. 


nus di viſoris C, reliquus erit = FG, qui, figno = notatus, in- 
ticat numerum, cujus eſt logarithmus, minorem eſſe unitate; 
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Sint EF, EG, EN logarithmi numerorum B, CM; et quo- 


adem ratione B ad C. Igitur A M C a B 
ationis B ad C, hoc eſt, [Prop. 1 1. ] ipſi GF. Eſt autem G 


aceſſus ipſius EF, hoc eſt logarithmi dividendi B ſupra EG 


ninor erit unitate, et cadit M ad contrarias partes A ad quas 


Et fi a logarithmo EF, dividendi B auferatur EG logarith- 
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. ita regula praecedentis Caſus huic etiam inſervit. : 
Cas. a. Quando numerus dividendus B major eſt unitate, I 
diviſor vero D minor eſt unitate, et propterea quotiens M u- | 
nitate major eſt, Logarithmus vero ipſius M aequalis erit 
ſummae logarithmorum dividendi B et diviſoris D. 
Sint enim ipſorum B, D, M ä EF, EH, EN; et 
quoniam eſt A ad M, ut D ad 
B, erit logarithmus rationis D A B M 
M ad A, hoc eſt ipſius M loWWẽW | 
garithmus, aequalis loga- H ES 4 N 
rithmo rationis D ad B. Eſt r Ip 
igitur EN, logarithmus 1c. ipſius M, 1 HF logarithmo 
fc. rationis D ad B, [Prop. 11. ] hoc eſt ſummae logarithmo- 
rum EF, EH dividendi B et diviſoris D. 
Et ſi EH logarithmus diviſoris D habeat praefixum ſibi 
ſignum , et auferatur ab EF logarithmo dividendi B, reli- 
quus erit HE + EF, hoc eſt HP; atque ita regula a I, huic 
etiam inſervit. ; 


Cas, 3. Quando uterque numerus minor eſt unitate. 

Sit numerus dividendus D, et diviſor fit K, qui primo mi- 
nor ſit quam D; igitur quotiens M major eſt unitate. Erit 
logarithmus ipſius M acqualis 


exceſſui logarithmi diviſoris K D A 0 10 
K ſupra logarithmum divi- ; = 
dendi D. 5 yy H 3 


Sint EH, EL, EN logarith- a 
mi numerorum D, K, M; et quoniam eſt ut A ad M, ita K 
ad D, erit logarithmus rationis M ad A, hoc eſt numeri M 
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logarithmus aequalis logarithmo rationis D ad K, hoc eſt ipſi 
LH [Prop. 11. ]; eſt igitur EN aequalis ipſi LH, hoc eſt ex- 
ceſſui logarithmi EL diviſoris K ſupra EF logarithmum di- 
videndi D. 

Et ſi ipſis EH, EL praefigatur ſignum , et auferatur — El. 
ab = EH, reliquum erit EL - EH, hoc eſt LH; igitur regula 
pro Caf. 1. huic etiam inſervit. 

Sit autem diviſor K major dividendo D; igitur quotiens 
M minor eſt unitate. Erit autem EN logarithmus ipſius M 
xqualis exceſſui HL logarithmi divi- 
dendi EH ſupra EL logarithmum di- D M E 
riſorts K. Quoniam enim eft A ad M, ung 
nt K ad D, erit logarithmus rationis H N L E 
Mad A, hoc eſt numeri M, aequalis een, 
bgariththo rationis D ad K, hoc eſt Prop. 11. ] ipſi HL, qui 
eſt exceſſus logarithmi EH, dividendi, ſupra EL logarithmum 
diviſoris. 

Si autem ipſis EH, EL praefigatur ſignum —, et — EL au- 
feratur a = EH, reliquum erit = HL, logarithmus ſcilicet ip- 
lus M. Quoniam vero M minor eſt unitate, ſumendus eſt 
numerus reciprocus ejus qui habet logarithmum HL in ta- 
bulis, ut antea dictum. | 

In omnibus igitur caſibus logarithmus quotientis eſt exceſ- 
lus logarithmi dividendi ſupra logarithmum diviſoris, dum- 
modo logarithmis numerorum, qui unitate ſunt minores, ap- 
ponatur ſignum — ſubtractionis. 


E 
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PROP. WV. PRO B. I 
Invenire logarithmum numeri qui eſt quartus proportionalis 
tribus numeris datis. 


Quoniam quartus proportionalis eſt quotiens qui oritur 
dividendo numerum factum a ſecundo et tertio per primum 
propertionalem, invenietur logarithmus quarti auferendo lo- 
garithmum primi a logarithmo facti a ſecundo et tertio, prae- 
fixo ſigno = numeris qui unitate ſunt minores, ut conſtat ex 
Prop. 13. Logarithmus vero facti eſt ſumma logarithmorum 
ſecundi et tertii, praefixo ſigno = numeris unitate minoribus 
Prop. 12. ]; igitur, praefixo ſigno -, ut dictum fuit, fi a ſum- 
ma logarithmorum ſecundi et tertii auferatur logarithmus 
primi, reliquus erit logarithmus quarti proportionalis qui in- 
veniendus fuit. 
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DEFINITIONES. 


. QUANTITAS conſtans ſeu invariabilis eſt quae ſem- 
per ejuſdem magnitudinis eſt: ut diameter ejuſdem circuli, 
ipſiuſque dimidium, &c. Summa rectarum a quovis puncto 
in eadem ellipſi ad focos ipſius ductarum, et ejuſmodi: et 
patet omnem quantitatem datam conſtantem eſſe; non au- 
tem, contra, omnem conſtantem datam efle, * 

II. Quantitas mutabilis eſt quae augeri vel diminui poteſt. 
Harum quantitatum variae ſpecies in Prop. 31, 32, 33, 34. 
Pappi enumerantur. * | 
III. Si quantitas mutabilis ſemper minor fuerit quanti- 
tate data, ſed ita augeri poterit, ut major fiat quacunque 
quantitate data quae minor eſt prima quantitate data; vel fi 


Eodem modo definiuntur ratie conflans, et ratio mutabilis. 
F 2 | 
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quantitas mutabilis ſemper major fuerit quantitate data, ſed 
ita minui poterit, ut minor fiat quacunque quantitate data 
quae major eſt prima quantitate data; in utroque caſu quan- 
titas prima data dicatur Limes quantitatis mutabilis, 

IV. Si ratio mutabilis ſemper minor fuerit quam ratio da- 
ta, ſed ita augeri poterit, ut major fiat ratione quacunque 
data quae minor eſt ratione prima data; vel ſi ratio mutabi- 


lis ſemper major fuerit quam ratio data, fed ita minui poterit 


ut minor fiat ratione quacunque data quae major eft ratione 
prima data; in utroque caſu dicatur ratio prima data Limes 
rationis mutabilis, in primo ſcilicet caſu dicatur Limes creſ- 
centis rationis, in altero, Limes decreſcentis rationis. 


R 


« SIT AB recta data, AC autem ſemper minor ſit ipfa AB, 
„ {ed quae augeri poterit ita ut exceſſus AB ſupra ipſam mi- 
„ nor poterit fieri quavis rectà data, hoc eſt fit AB limes creſ- 
* centis retae AC, Oſtendendum eſt, rationem aequalitatis 
© limitem eſſe rationis AC ad AB; hoc eſt rationem AC ad 
«© AB, poſſe majorem fieri quavis ratione data quae minor elt 
„ ratione acqualitatis.” 


Sit enim ratio data ea quam habet AD ad AB, eſt igitur ex 
hypotheſi AD minor AB: 
et quoniam data eſt AB A C D EB 
et ratio quam ad ipſam „ 
habet AD, dabitur AD, quare et DB; poterit igitur AC augeri 
ita ut exceſſus AB ſupra ipſam minor fiat recta DB: augeatur 


hy r n n Eg: 2 er 
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« fiat AE; eſt igitur AE major AD, quare et ratio AE ad AB 
major eſt ratione data AD ad AB. Q.E. Þ. * 


A 
: 
3 
| 
7 
; 
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« SIT AB recta data, AC autem ſemper minor fit ipſa AB, ſed 
quae augeri poterit ita ut ratio ejus ad AB major poterit fi- 
eri quavis ratione data minoris ad majorem; hoc eſt ſit 
« ratio aequalitatis limes rationis AC ad AB. Oſtendendum 
u eſt poſſe exceſſum AB ſupra AC minorem fieri quavis recta 
« data.” 


Sit DB recta data, quoniam igitur ratio AD ad AB eſt mi- 
noris ad majo- | | 
rem, poterit ex 4 _ 
hypotheſi A C 
augeri ita ut ratio ejus ad AB major ſit ratione AD ad AB. 
Augeatur, et fiat AC aequalis ipſi AE; eſt igitur AE major 
AD et propterea EB minor DB, Q. E. D. | 

Oſtendatur etiam utraque harum in caſu quando AC 
ſemper major eſt AB, ſed quae ita diminui poterit, &c. 


E 


r. III. 


* IN quacunque curva vel parte curvae quae verſus eaſdem 
partes tota eſt concava ; limes rationis quam habet arcus 
curvae ad ipſius chordam, decreſcentibus ſcilicet utriſque, 
* eſt ratio aequalis ad acquale.” 


d Propoſitiones hae, quatuor priores, materiem tractatus hujus ſpectantes, 
lie in principio, commodiſſime locantur. 


111er 


Sit recta linea AB chorda curvae AB, patet AB rectam ſem- 
per minorem eſſe curva AB ut Archimedes aſſumpſit; oſten- 
dendum vero eſt, decreſcente curva et recta, manente autem 


puncto A, poſſe rationem rectae ad curvam majorem fieri qua- 
cunque ratione data minoris ad majorem. Sit ratio data ea 
quam habet recta CD ad ipſam EF, et bifariam ſecta EF in 
G, conſtituatur ſuper rectam M triangulum iſoſceles habens 
latera CH, HD aequalia rectis EG, GF; quod fieri poſſe ex 
22. 1. manifeſtum eſt. Contingat recta AK curvam in puncto 
A, ad quod fiat angulus KAL quod major fit angulo CHD, 
occurratque recta AL curvae in B; contingat recta MN ipſi 
AB parallela curvam in M, quod fieri poſle patet, fi concipia- 
tur recta AB moveri ſemper ſibi parallela donec curvae in 
unico puncto M occurrat. Jungatur AM et ſuper rectam CD 
conſtituatur triangulum COD aequiangulum triangulo MN4; 
eſt igitur angulus COD aequalis ipſi MNA, hoc eſt angulo 
KAL, qui, ex conſtructione major eſt angulo CHD; major 
igitur eſt angulus COD angulo CHD. Si autem circa trian- 
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ſem- gulum CHD deſcribatur circulus, rectae CH, HD quae inter 
ten- ſe ſunt aequales, ſimul majores erunt duabus quibuſvis rectis, 


tem ad circumferentiam in qua eſt punctum H ſuper CD deſcrip- 
tam, inflexis per Prop. 47. libri Sereni Antiſſenſis de cono; et 
quoniam punctum O cadit intra hanc circumferentiam, quia 
angulus COD major eſt angulo CHD, multo erunt CH, HD, 
majores ipſis CO, OD; recta igitur CD majorem habet rati- 
nem ad ipſas CO, OD ſimul, quam ad ipſas CH, HD; eſt 
vero recta AM ad ipſas MN, NA fimul, ut recta CD ad ipſas 
CO, OD ſimul, quoniam ſimilia ſunt MNA, COD triangula, 
igitur recta AM majorem habet rationem ad rectas MN, NA 
ſimul, quam CD habet ad ipſas CH, HD fimul, hoc eſt ad 
retam EF: recta igitur AM ad ipſas MN, NA, et multo ma- 
gis ad curvam AM quae ipſis minor eſt, majorem habet rati- 
onem, ratione CD ad EF, hoc eſt ratione data, et propterea 
ratio aequalis ad aequale eſt limes rationis rectae AM ad cur- 


vam AM, 


T1 


r. IV. 


« SIT curva vet pars curvae ut in praecedente quam contin- 
gat recta AC in puncto A, et a dato puncto D in recta quae 
« perpendicularis eſt ad AC in A, ad partes concavas curvae 
* ducatur recta DC quae curvae in puncto B occurrat, rectae 
vero AC in C, et ducatur AB; fi moveatur rea DC circa 
punctum D verſus pun@um A, erit ratio aequalis ad ae- 
* quale limes rationis chordae AB ad ſegmentum AC con- 
_ lingentis,” 


( AC 


DE LIMITIBUS 


Primo fit chorda AB FINE minor ſegmento AC conti = 
gentis, quando DC — punctum A; ques quidem 5 
ſemper fiet in caſu quo 
ſemicirculus ſuper dia- 
metrum AD cadit totus 
intra curvam, quoniam 
in hoc caſu angulus ABC 
ſemper erit major recto. 
Oſtendendum vero eſt 
rationem AB ad AC 
majorem fieri poſſe qua- 
cunque.ratione data mi- 
noris ad majorem. Sit 
ratio data ea quam ha- 
bet AE ad AC et ſi ra- D 

tio AB ad AC non ma- 

Jor fuerit ratione AE ad AC, ſumatur quodvis punctum P in- 
ter E et C, et quoniam AB minor eſt AF, nam vel aequalis 
eſt ipſi AE vel ipſa minor, quia ratio AB ad AC ponitur non 
major ratione AE ad AC, circulus deſcriptus centro A inter- 
vallo AF neceſſario rectae BC occurret ; occurrat ipfi BC in 
G, et jungatur AG quae neceſſario occurret curvae®; occurrat 
in H, et juncta et producta DH rectae AC occurrat in K, et 
ducatur ad AC recta HL parallela ipſi GC; minor igitur eſt 
AK recta AL, et propterea ratio AH ad AK major eſt ratione 
AH ad AL hoc eſt ratione AG five AF ad AC; ratio igitur 
AH ad AK, multo erit major ratione data AE ad AC. 


8 


FA 


4 E F 
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© Ponitur enim a quovis curvae puncto unicam tantum re&am duci pol 
ſe curvam in eo punQo contingentem. 
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Sit autem, quando DC appropinquat punctum A, chorda 
AB ſemper major ſegmento AC contingentis, et oſtendendum 
eſt rationem AB ad AC minorem fieri 
poſſe ratione quacunque data majoris , 
ad minorem. Sit ratio data ea quam 
habet AE ad AC, et centro A, inter- 
vallo AE, circulus deſcribatur cujus 
circumferentiae occurrat recta CF ipſi 
AD parallela in F, et in circumferen- 
tia EF ſumatur quod vis punctum G 
inter curvam AB et contingentem 
AC; jungantur AG, GC, quarum AG 
neceſſario curvae occurret in quodam 
puncto H, ducatur DH quae ipſi AC 
occurrat in K, et rectae GC parallela 
ducatur HL. Eſt igitur AK major AL 
et propterea ratio AH ad AK minor 
eſt ratione AH ad AL, hoc eſt ratione 
AG ſive AE ad AC, hoc eſt ratione 

data, Q. E. D. | 


ti 


boy: : pi | 


lis 


. V. 
« IN quacunque curva vel parte curvae, a cujus quovis puns 
* Ro duci poterit unica tantum recta curvam in eo puncto 
* contingens, Limes rationis quam habet differentia abſciſſa- 
rum a quavis diametro, ad differentiam rectarum quae di- 
« ametro ordinatim applicantur, eadem eſt rationi quam ha- 
bet ſegmentum diametri inter ordinatam et rectam quae 

G | 


5s ͤo ot II TI S 


* curvam in termino ordinatae contingit, ad ipſam ordina- 
* tam; hoc eſt rationi quam habet ſubtangens ad ordinatam. 


Cas. 1. Quando curva concava eſt verſus axem. 
Sit enim curva AB et a puncto in ipſa B ducatur ordinatim 
applicata BC ad diametrum AC, ſumatur vero quodvis aliud 


in curva punctum E, et primo fit E 


inter punctum B et diametri verticem 
A, ducaturque ordinata EF ad dia- 
metrum, et compleatur parallelogram 


mum EFCG ; contingat vero BD cur- 


vam in B occurratque diametro in D, 
contingenti autem occurrat GE in H: 
eſt igitur EG minor GH, quare ratio 


EG ad GB minor erit ratione GH ad 
GB, hoc eſt ratione DC ad CB; et eſt 


EG difterentia abſciſſarum AC, AF; 
GB vero differentia eſt ordinatarum 


BC, EF: oſtenſum igitur eſt in hoc 


caſu, ſcilicet quando punctum E eſt 


D 

L A 

* F 

7 N 
a | 
O G C 


inter B, A puncta, differentiam abſciſſarum minorem habere 
rationem ad differentiam ordinatarum quam habet CD ad CB. 
Sit jam ratio quae vis minor ratione CD ad CB, ſitque eadem 
rationi CK ad CB, minor 1gitureſt CK quam CD: jungatur 
KB quae curvae neceſſario occurret; occurrat ei in L, et ſu- 
matur in curva punctum quod vis M inter B et L, ducatur- 
que ad diametrum ordinata MN, et ad BC ducatur MO pa- 
rallela ipſi NC, occurrat vero MO rectae BK in P. Eſt igitur 
MO major ipſa PO, quoniam ſcilicet BL eſt intra curvam 
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BML, quare ratio MO ad OB. major erit ratione PO ad OB 
hoc eſt ratione KC ad CB; et eſt MO differentia abſciſſarum 
AC, AN; OB vero eſt differentia ordinatarum BC, MN. Quo- 
niam 1gitur oſtenſum fuit rationem differentiae abſciſſarum 
ad differentiam ordinatarum in omni caſu minorem eſſe ra- 
tione CD ad CB, ſed quae poterit fieri major quacunque ra- 
tione CK ad CB, quae minor ſit ratione CD ad CB; erit per 
Def. 4. ratio CD ad CB limes rationis quam habet differentia 
abſciſſarum ad eam ordinatarum. 

Si ſumatur punctum E ad alteras partes puncti B ad quas 
ſumptum fuit in praecedente caſu, ſimiliter oſtendetur ratio- 
nem differentiarum praedictarum in omni caſu majorem eſſe 
ratione CD ad CB: ſed poſſe fieri ut minor fit quacunque ra- 
tione quae major ſit ratione CD ad CB; unde et in hoc caſu 
ratio CD ad CB erit Limes rationis differentiarum. 

Cas. 2. Fiat alia figura in qua curva ad axem convexa eſt, 
et i pro major legatur minor, et vice verſa; oſtendetur hic 
caſus ſecundus 1i{dem verbis ac primus. Q. E. D. 

Con. Si curva fuerit parabola Limes rationis differentia- 
rum ſeu ratio OD ad CB eadem eſt rationi AC bis ad CB. 


r. VL 


* SI quadratum ABD C et rectangulum AEFC habeant latus 

commune AC, alterum vero rectanguli latus AE vel CF da- 

* tum fit; augeatur vero vel minuatur quomodocunque ip- 

«* forum latus commune AC, et ſimul augeantur vel minuan- 

© tur ipſae figurae: ratio quam latus quadrati bis, habet ad 

datum rectanguli latus, Limes erit rationis incrementi vel 
G 2 


„ ADE reren 


* 
1 
< 


T rectanguli. 


CD, in M, N; igitur gnomon VI 

B NG incrementum eſt. qua- b 
drati, et ſpatium CL incre-. . | | 

mentum eſt rectanguli AF; R 

fiat autem CO aequalis i pfi 23 2 1 
CD et compleatur rectangu- 2 5 0 —N 
lum:COPG. Quoniam igitur TT _ {| | | 
rectangulum OH aequale eſt _ 9 285 N 
gnomoni BNG, ratio BNG ad 

E A B K 


rectangulum CL eadem erit 


rationi OH ad CL hoc eſt ra= - 
tioni rectae ON ad ipſam FC; eſt autem ON major OD, hoc 


eft CD bis, quare ratio BNG incrementi quadrati ad CL in- 
crementum rectanguli, (in omni caſu quo latus commune au- 
getur) major eſt ratione lateris quadrati bis ad FC datum 
rectanguli latus. - 
Oſtendendum reſtat, rationem incrementorum quagrat! et 
rectanguli poſſe minorem fieri quavis ratione quae major eſt 


ratione CP. bis ad FC. Sit enim quaevis ratio OD ad FC major 


ratione O bis ſeu OD ad FC; igitur eſt O major OD; pro- 


ducatur autem OD ad N ut ON minor fit ipſa QD et per N 


ducatur NK parallela ipſi AC; ſuper AK deſcribatur quadra- 
tum AKH, (t compleatur rectangulum ONHP: quoniam 


* decrementi quadrati ad incrementum vel decrementum 


Aer win AC et fiat AG; et deſcripto ſuper AG qua- 
drato AGHK, compleatur etiam nr er . occur- 
rant vero GH, HK, ipſis BD, 
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gitur incrementum quadrati ſeu gnomon BNG aequale eſt 


ad FC; ex conſtructione vero eſt ON minor QD, quare ratio 
OH ad CL, hoc eſt ratio incrementi quadrati ad illud rectan- 
guli minor eſt ratione data OD ad FC: ergo per Def. 4. ratio 


mentorum. 

Eadem vero ratio Limes erit rationis decrementorum ut 
batet. 

Co R. Hinc {i rectangulum ARSE datum habens latus AE 
acquale fuerit quadrato AD, et augeantur vel diminuantur la- 
tera ita ut rectangulum et quadratum ſemper inter ſe aequa- 
lia ſint; ratio lateris quadrati CD bis ad datum rectanguli 
latus CF Limes erit rationis incrementi lateris rectanguli ad 
incrementum lateris quadrati: nam augeatur latus quadrati 
AC et ipſum quadratum AD et fiat latus AG et quadratum 
AH, fit autem AV acquale ipſi AH quare et RV aequale erit 
gnomoni CMK. Eſt autem per hanc propoſitionem ratio CD 
bis ad CF Limes rationis CMK ad CL, hoc eſt rationis RV ad 
CL, hoc eſt rationis RT ad CG, hoc eſt rationis incrementi la- 
teris rectanguli AR ad illud lateris quadrati AC. Q. E. D. 


PROP VII. 


“ SINT duo rectangula ABCD, AEF D, quibus commune la- 
tus eſt AD, latus vero AE datum ſit, et augeantur latera DA, 
* DC rectis AG, CH et compleantur rectangula GDHK, 
* LBMK, AENG; ſunt igitur AG, CH incrementa laterum 
DA, DC; et ſpatia ALH, AN incrementa rectangulorum 


edangulo OH, erit BNG ad CL ut OH ad CL hoc eſt ut ON 


0D hoc eſt CD bis ad CF, Limes eſt rationis dictorum incre- 
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* AC, AF: decreſcant GA, HC; et vel ſit ratio ipſarum ſem- 
5 per eadem rationi datae rectae O ad datam P, vel Limes 
„ rationis ipſarum fit ratio rectae O ad rectam P; erit ratio 
„quam habet rectangulum, O, AB una cum ipſo P, BC ad 
* rectangulum O, AE, Limes rationis decreſcentium incre- 


* mentorum ALH, AN.” 


PARS I. Sit ratio incrementorum BL BM ſemper eadem 


rationi O ad P, erit ratio incrementi ALH ad incrementum 
AN ſemper major ratione quam ſumma rectanguli O, AB 


8 N 1G OT - 
E. a8 
<> RQ EI A 5 
9. | 
Þ= — 
| 
F D CH 


et ipſius P, BC habet ad rectangulum O, AE; ſed minor po- 
teſt fieri ratione quacunque quae major eſt ratione rectanguli 
O, AB una cum ipſo P, BC ad ipſum O, AE. Fiat enim ut 
O ad P ita BC ad AQ; et quoniam ex hypotheſi eſt BL ad 
BM, ut O ad P, erit BL five AG ad BM ut BC ad AQ; igi- 
tur rectangulum QG aequale eſt ipſi BH, additoque commu- 
ni AK, erit rectangulum Q aequale ſpatio ALH: ratio igi- 
tur ſpatii ALH ad rectangulum AN eadem eſt rationi rectan- 


guli Q ad ipſum AN, hoc eſt rationi rectae QM ad ipſam 


— — — 21 M4 
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FA: quoniam vero eſt O ad P ut BC ad AQ, erit rectangulum 
0, AQ, aequale ipfi P, BC, additoque communi O, AB, erit 
retangulum O, QB aequale rectangulo O, AB fimul cum ip- 
o P, BC; igitur rectangulum O, AB ſimul cum ipſo P, BC 
et ad ipſum O, EA ut O, QB ad O, EA, hoc eſt ut recta QB 
ad ipſam EA: ratio autem rectae QM ad ipſam EA major eſt 
ratione rectae QB ad EA; igitur ratio ſpatii ALH ad AN 
major eſt ratione rectanguli O, AB ſimul cum ipſo P, BC ad 
ipſum O, EA. | 
Oſtendendum reſtat, rationem ALH ad AN poſſe fieri mi- 
norem ratione quacunque quae major eſt ratione rectanguli 
0, AB ſimul cum ipſo P, BC ad ipſum O, EA, hoc eſt ratio- 
ne rectae QB ad ipſam EA. Sit ratio data ea quam habet 
recta QV ad ipſam EA; eſt igitur recta QB minor ipſa W. 
dumatur quod vis punctum M inter B et Vet per M ducatur 
recta KM H parallela ipſi AD, et ut AQ ad BC, hoc eſt ut P 
ad O ita fiat BM ad MK, et compleantur parallelogramma 
DK, AN. Eſt igitur ſpatium ALH aequale rectangulo Q, ut 
oſtenſum fuit; quare ALH eſt ad rectangulum AN ut recta 
(Mad ipſam EA, hoc eſt ratio ſpatu ALH ad rectangulum 
MN minor eſt ratione rectae QV ad ipſam EA, hoc eſt ratio- 
ne data: ratio igitur quam habet rectangulum O, AB una 
cum ipſo P, BC ad ipſum O, EA eſt Limes rationis incremen- 
ti ALH ad incrementum AN. 
Pars 2. Sint duo rectangula ABCD, AEFD quibus com- 
mune latus eſt AD, latus vero AE datum fit, et augeantur la- 
tera DA, DC, rectis AG, CH, et compleantur rectangula 
GDHK; LBMK, AENG. Sunt igitur AG, CH incrementa 
laterum DA, DC, et ſpatia ALH, AN, incrementa rectangu- 


li 
t 
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lorum AC, AF; decreſcant GA, CH, et Limes rationis ipſa- f 
rum ſit ratio rectae O ad rectam P, erit ratio quam habet 
ſumma rectanguli O, AB et ipſius P, BC ad rectangulum O, 
AE Limes rationis decreſcentium incrementorum AL H, 
„ 

Primo. Sit ratio n AG, CH ſeu BL, BM 
ſemper minor ratione O ad P, ſed quae poterit major fieri ra- 
tione quavis data quae minor eſt ratione O ad P; erit ratio 
incrementi ALH ad incrementum AN ſemper major ratione 
quam ſumma rectanguli O, AB et ipſius P, BC habet ad rec- 
angulum O, AE; ſed minor fieri poteſt ratione quacunque 
data, quae major eſt ratione praedictae ſummae ad rectangu- 
lam 0, AE. .: - 


„ OS. I. + L K 
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Fiat enim ut O ad P ita BC ad AQ, quae ponatur in recta 
BA producta; eſt igitur rectangulum P, BC aequale ipſi O, 
AQ, et propterea ſumma rectanguli O, AB et ipſius P, BC, 
aequale eſt rectangulo O, QB; eſt autem O, QB ad ipſum O, 
EA ut rea QB ad rectam EA: ſint autem AG, BM incre- 
menta ſimul facta rectarum AD, AB, et ut AG ad BM ita fiat 
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BC ad AR: quoniam igitur, ex hypotheſi, ratio AG ad BM 
minor eſt ratione O ad P, hoc eſt ratione BC ad AQ, erit ratio 
BC ad AR minor ratione BC ad AQ; eſt igitur recta AR ma- 
jor ipſa AQ: ducatur RS parallela ipſi AG, et quoniam ut 
AG ad BM ita eſt BC ad AR, erit rectangulum AS aequale ip- 
fi BH, additoque communi AK, erit rectangulum RK aequale 
ſpatio AL H: igitur ratio quam habet ALH ad AN eadem eſt 
rationi RK ad AN, hoc eſt rationi rectae RM ad ipſam EA; 
eſt autem RM major rectà QB, quare ratio RM ad EA, major 
eſt ratione QB ad EA, hoc eſt ratio incrementi ALH ad incre- 
mentum AN, major eſt ratione quam habet ſumma rectangu- 
li O, AB et ipſius P, BC ad ipſum O, AE. 

Oſtendendum reſtat, rationem incrementi ALH ad ipſum 
AN poſſe minorem fieri ratione quacunque data quae major 
eſt ratione rectanguli O, AB ſimul cum ipſo P, BC ad ipſum 
O, AE, hoc eſt ratione rectae QB ad ipſam EA. Sit ratio da- 
ta ea quam habet recta TB ad ipſam EA, eſt igitur TB major 


quam QB: ſumatur punctum quodvis R inter T et Q, pro- 


ducatur RB et ſumatur BV recta, incrementum ſcilicet ipſius 
AB minor quam TR, et fi ratio incrementi quod ſimul fit ip- 
ius AD ad BV, non eadem fuerit ration: BC ad AR vel ma- 
jor ipſa, decreſcant incrementa ita ut ratio incrementi ipfius 
AD ad incrementum fimul factum ipſius AB eadem fit rati- 


oni BC ad AR, vel fit hac ratione major quod ex hypotheſt 


fieri poteſt, quoniam ratio BC ad AR minor eſt ratione BC ad 
AQ, hoc eſt ratione O ad P; ſint haec incrementa AG, BM, et 
compleantur rectangula ut dictum fuit. Si 1gitur ratio AG, 
hoc eſt ipſius BL, ad BM eadem fit rationi BC ad AR, erit ut 
prius oſtenſum in Parte 1. ratio ſpatii ALH, hoc eſt incremen- 
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ti ipfius AC, ad AN incrementum ipſius AF eadem rations | f 


rectae RM ad ipſam EA: eſt autem RM minor ipſa RV (de- 


crevit enim B in BM) quae ex conſtructione minor eſt quam 


TB: ratio igitur increment: ALH ad ipſum AN five ratio RM 
ad EA, minor eſt ratione TB ad EA, hoc eſt ratione data: fi 
vero ratio BL ad BM major fit ratione BC ad AR, multo ma- 
gis eadem ſequetur concluſio; erit enim BL ad BM ut BC 
ad rectam minorem quam AR unde ut in ultimò praeceden- 
tibus ſequetur concluſio fortius. 


Secundo. Sit ratio incrementorum BL, BM ſemper major 
ratione O ad P, hoc eſt ratione BC ad AQ, ſed quae minor 


Poterit fieri ratione quacunque data quae major eſt ratione BC | 


ad AQ; in hoc caſu ratio incrementi rectanguli AC ad incre- 
mentum quod ſimul fit ipſius AF, poteſt vel eadem eſſe rati- 
oni rectae QB ad ipſam EA, vel major poteſt eſſe hac ratione, 
vel cadem minor. 1 

Sint enim LB, BM incrementa laterum CB, AB ſimul facta 
et ut LB ad BM, ita fiat BC ad AR, et quonzan ex 3 
ratio LB ad BM hoc eſt BC 
ad AR major eſt ratione BC N 8 LK 
ad AQ, erit AR minor quam |_| = 
AQ. Primo, fit BM aequalis TR E " 
ipſi QR, igitur addita com- 0 
muni RB erit RM aequalis * | N 
QB, et ratio RM ad EA ea- | 
dem erit rationi QB ad EA, 7 5 CH: 
hoc eſt ratio ſpatii ALH 


quod incrementum eſt ipſius AC, ad AN incrementum ipſius 


AF eadem erit rationi QB ad EA, hoc eſt rationi rectanguli 
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O, AB una cum ipſo P, BC ad rectangulum O, AE. Secundo, 
fi BM major fuerit quam Q, fimiliter oſtendetur ratio RM 
ad EA major ratione QB ad AE. Tertio, {fi BM minor fuerit 
quam Q, ſimiliter oſtendetur ratio RM ad EA minor ratione 
QB ad EA. 

Oſtendendum vero eſt in ſecundo caſu in quo ſcilicet ratio 
RM ad EA, hoc eſt ratio incrementi ALH ipſius AC ad AN 
incrementum ipſius AF, major eſt ratione QB ad AE, poſſe 
rationem ALH ad ipſum AN minorem fieri quacunque ratio- 
ne data quae major eſt ratione QB ad EA. Sit haec ratio data 
ea quam habet recta QM ad ipſam EA, eſt igitur QM major 
quam QB; quando vero BM eſt incrementum ipſius AB, fit 
LB incrementum ipſius CB, et ut LB ad BM ita fiat CB ad 
AR, eſt igitur AR minor quam AQ ut prius oſtenſum: erit 
autem ratio ſpatii ALH ad ipſum AN eadem rationi reQae 
RM ad ipſam EA quae minor eſt ratione rectae QM ad EA 
hoc eſt ratione data. 

In tertio caſu in quo ſcilicet ratio RM ad EA minor eſt ra- 
tione QB ad EA, oſtendendum eſt poſſe rationem ſpatii ALH 
quod incrementum 
_ eſt ipſius AC, ad ip- Fry 
ſum AN, majorem Tr 5 — 
fieri quacunque ra- 
tione data quae mi- 
nor eſt ratione QB 1 
ad EA: fit haec ra- | 
tio data ea quam ha- 7 CH 
bet RB ad EA, eſt | 
igitur RB minor quam QB, quare et RA minor eſt quam QA, 
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et propterea ratio BC ad RA major eſt ratione BC ad AQ; ex 


hypotheſi autem poteſt ratio incrementi rectae AD ad illud 
rectae AB minor fieri quacunque ratione quae major eſt ra- 
tione BC ad AQ: ſint igitur AG five LB et BM, earum in- 
crementa, quae minorem habent rationem quam BC ad RA, 
et ut LB ad BM, ita fiat BC ad TA; igitur ratio BC ad TA 
minor eſt ratione BC ad RA, et erit TA major quam RA, et 
TB major quam RB, quare TM multo major eſt quam RB. 
Eſt igitur ratio TM ad AE, hoc eſt ratio incrementi ALH ip- 
fius AC ad AN incrementum ipſius AF, major ratione RB ad 
AE, hoc eſt ratione data.“ Q. E. D. 


PROP. VIII. 


„ SI duac rationes variabiles ſint ſemper inter ſe eaedem, erunt 
© rationes quae ipſarum ſunt Limites inter ſe eaedem.“ 


Rationis AB ad BC limes fit ratio AB ad BD, hoc eſt fit ratio 
AB ad BC ſemper minor ratione AB ad BD, ſed quae poterit 
fieri major quavis ratio- 
ne quae minor eſt ratione A B DIC 
AB ad BD; vel contra — - — 
fit ratio AB ad BC ſem- | 
per major ratione AB ad : 
BD, ſed quae minor fieri 


Et patet eandem rationem limitem eſſe rationis s decrementorum, quando 
latera diminuuntur. 

Huic propoſitioni, in priori tractatus hujus cxemplari MS. addita fuit alia 
etiam de rectangulo, caſum quando latus unum augetur, alterum vero diminu- 
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poterit quavis ratione quae major eſt ratione AB ad BD; 
codem modo rationis ab ad bc quae rationi AB ad BC eadem 
et, limes fit ratio ab ad bd: erit ratio AB ad BD eadem ra- 
noni ab ad bd. 

Primo fit ratio AB ad BC minor ratione AB ad BD, hoc 
eſt appropinquet ad limitem ſuum ratio AB ad BC augendo; 
igitur quoniam ratio ab ad bc ſemper eadem eſt rationi AB 
ad BC, neceſſe eſt ut etiam ratio ab ad bc appropinquet ad limi- 
tem ſuum augendo, hoc eſt ut ratio ab ad bc minor ſit ratio- 
ne ab ad bd. Si autem eaedem non ſint inter ſe rationes AB 
ad BD, ab ad bd, una ipſarum erit altera major; fit ratio AB 
ad BD major ratione ab ad bd; fiatque ratio AB ad BE eadem 
ipſi ab ad hd; quoniam 1gitur ratio AB ad BE minor eſt ra- 
tione AB ad BD; poterit ratio AB ad BC major fieri ipſa AB 
ad BE; flat, et ratio ab ad bc ſemper eadem exiſtens rationi 
AB ad BC, ſimul major fiet ratione AB ad BE hoc eſt ratione 
ab ad bd, ſed ratio ab ad be ſemper minor eſt ratione ab ad 
ha, ut oſtenſum fuit, quod abſurdum eſt, Eſt i igitur ratio AB 
ad BD eadem rationi ab ad d. 

Eodem modo in altero caſu, viz. quando ratio AB ad BC 
major eſt ratione AB ad BD, quae ipſius eſt limes, et ad ip- 
ſum minuendo appropinquat, oſtendetur, rationem AB ad 


BD eandem eſſe rationi ab ad bd. Q. E. D. 


itur complectens. Haec vero caſuum multorum diſtinctione admodum deveni- 
ebat prolixa, et in exemplari noviſſimo ad cujus normam editio haec impreſſa 
eſt, omnino omittitur. Eodem vero prorſus ratiocinii modo, oſtenditur ac 


pdraecedens cui enunciatio propoſitioni conveniens praepouitur. 


4 DE LIM ITIB US 


PR © F. IX. 


Sint A et B quantitates variabiles utcunque ex aliis quan- 


4 titatibus compoſitae, ſint autem in omni caſu aequales, et | 


« fit C quantitas quaevis alia variabilis; et ratio a ad y limes 
* fit rationis quam incrementum ipſius A habet ad incremen- 
tum quantitatis C, ratio vero g ad y limes ſit rationis in- 
** crementorum ipſarum B, C; erit a aequalis iphi BG. 


Nam quoniam inter fe aequales ſunt quantitates A, B, ae- 
qualia erunt in omni caſu ipſarum incrementa, igitur incre- 
mentum ipſius A eſt ad incrementum ipſius C, ut incremen- 
tum quantitatis B ad idem ipſius C incrementum; rationes 
vero quae earundem rationum ſunt Limites inter ſe ſunt eae- 
dem per Prop. 8. et eſt ratio à ad y Limes rationis incrementi 
ipſius A ad incrementum ipſius C, et ratio g ad y Limes ra- 
tionis increment! ipſius B ad incrementum ipſius C; ergo eſt 
a ad y ut g ad , ideoque « aequalis eſt ipſi 83. Q. E. D. 

Exemp. 1. Sit rectangulum A,B aequale rectangulo C, D; 
ſintque latera A, B, C, quantitates variabiles, latus vero D ſit 
invariabilis, et ſit A, E aliud rectangulum cujus latus E eſt 
quantitas invariabilis: ratio vero « ad g fit Limes rationis 
incrementorum laterum A, B, et à ad y Limes rations incre- 
mentorum laterum A, C, erit [per Prop. 7.] ratio A, B; B, a 
ſimul, ad E, a Limes rationis incrementi ipſius A, B; ad incre- 
mentum ipſius A, E; eſt autem ratio D,y ad E, a Limes rati- 
onis incrementorum ipſorum C, D, A, E; ergo per hanc Prop. 
eſt A, S una cum B,a aequale ipſi D, y. 


> — - 
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Ex. 2. Sit rectangulum A, B aequale quadrato ex C ſint- 
que A, B, C, quantitates variabiles, et rationis incremento- 
rum ipſarum A, B Limes fit ratio « ad g, rationis vero incre- 
mentorum ipſarum A, C Limes fit ratio a ad /. Aliud autem 
rectangulum fit D, E, cujus latus D eſt quantitas invariabilis, 
E vero variabilis; ſitque ratio à ad es Limes rationis incre- 
mentorum ipſarum A, E. Erit per Prop. 7. ratio Ag BAH ad 
De Limes rationis incrementorum ipſorum A,B, D, E: et per 
Prop. 6. ratio 205 ad De Limes rationis incrementorum qua- 
drati ex C et ipſius D, E; ergo per hanc erit AB Bag 2Cy. 


r. X. 


« SINT rectae quotcunque A, B, C, D, E, F, deinceps pro- 
portionales, quarum prima A data fit, auctà vero ſecunda 
B, augeantur ſimul reliquae ita ut proportionales ſemper 
“ fint; et ratio quae Limes eſt rationis incrementorum pe- 
„ nultimae E et ſecundae B eadem fit rationi quam habet 
“G, multiplex ſcilicet antepenultimae D, ad ipſam A; ſit- 
* que H eadem multiplex ipſius E atque G ipſius D. Erit 
ratio quae Limes eſt rationis incrementorum ultimae F et 
* ſecundae B eadem rationi quam H et E fimul habent ad 


s primam A.“ 


Sit ratio quam habet K ad A Limes rationis quam habet 
incrementum ipſius F ad incrementum ipſius B; et ex hypo- 
theſi, ratio G ad A Limes eſt rationis incrementorum ipſa- 
rum E, B; erit H una cum E aequalis ipſi K. 


ad A, et rectangulum B, G aequale erit 


ipſi A, H: eſt autem ratio K ad A hoc eſt 


ratio rectanguli A, K ad quadratum ex A, 
Limes rationis incrementorum ipſarum FE, 
B, hoc eſt rationis incrementorum rectan- 
gulorum A, F A, B; et quoniam rectan- 
gula E, B; A, B habent latus commune 
B; et eſt recta A data, et ex hypotheſi ra- 
tio G ad A Limes eſt rationis incremen- 
torum ipſarum E, B et invertendo ratio A 
ad G eſt Limes rationis incrementorum 
ipſarum B, Eb, igitur per Prop. 7. ratio 
rectanguli A, E una cum ipſo G, B ad 
quadratum ex A Limes eſt rationis incre- 
menti rectanguli E, B ad incrementum 
ipſius A, B: quoniam igitur duo ſunt 
rectangula A, F; E, B inter ſe acqualia, 
ratio autem quae Limes eſt rationis incre- 
ment! ipſius A, F ad incrementum tertii 
rectanguli A, B oſtenſa eſt eadem rationi 
rectanguli A, K ad quadratum ex A; et 


rr 


Quoniam enim ut E ad B ita eſt D ad A, et ſunt H, G ip- 
ſarum E, D aeque multiplices, erit [Cor. 4. 5. ] Had ButG 


K 


ratio quae Limes eſt rationis incrementorum ipſorum E, B; 
A, B oſtenſa eſt eadem rationi rectanguli A, E una cum ipſo 
G, B ad idem quadratum ex A; erit per Prop. 9. rectangulum 


A, K aequale rectangulo A, E una cum ipſo G, B, hoc eſt ut 


> Per Prop. ſequentem quae non ab hac pendet. 
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oſtenſum, una cum ipſo A, H; eſt igitur recta K aequalis ip- 
fi E una cum H. Q. E. D. 

Cor. 1. Hinc in ſerie deinceps proportionalium, A, B, C, 
D, E, F, &c. fi ratio c ad 6 Limes fit rationis incremento- 
rum ipſarum C, B; et ratio d ad 5 Limes fit rationis incre- 
mentorum ipſarum D, B, et ita deinceps, poſitis ſcilicet, c, 4, 
e, V antecedentibus rationum limitum ad communem conſe- 
quentem 6, ſitque n numerus cujusvis termini F a primo A 
incluſive, adeoque i numerus termini antecedentis E; erat 


fad b ut I E ad A. 

Quoniam enim rectangulum A, 0 aequale eſt quadrato ex 
B, et data eſt recta A, erit per Cor. Prop. 6. ratio c ad 6 Li- 
mes ſcilicet rationis incrementorum ipſarum C, B eadem ra- 
tioni 2B ad A: igitur per hanc propolitionem, erit d ad b ut 
20 ＋ C hoc eſt 30 ad A et ſimiliter erit e ad b ut 4D ad A, et 
ita deinceps: ſcilicet fi n ſit numerus cujuſvis termini F a 


primo A incluſive, erit 7 ad þ ut , X E ad A. 
Cor. 2. Et ſi a, x, by 3 - &c. ſit ſeries deinceps pro- 
a a a 


X 
portionalium, quarum ultima fit — ; quoniam #+1 eſt nu- 
ww 


Xx . * . . * 
„erit # numerus termini penultimi 


merus termini R 
' Home I - 


a 
x | ; 
et propterea ratio #X— ad à erit, Limes rationis incremen- 


| . ð* * 
torum ipſarum —, x, 


| * | 
Et ſi 1, x, x*, X, &c. ſint deinceps proportionales, quarum 
ultima fit x*; erit ratio nx ad 1 ratio quae Limes eſt ratio- 


I 
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nis incrementorum ipſarum x”, x, Et fi x vel dx dicatur an- 
tecedens rationis incrementorum ipſarum x, x*; erit nx*x yel 
un Ax conſequens ejuſdem rationis. Et haec * & vel 
nx dx eſt illud quod II vocatur fluxio vel differentia 
ipſius x", 


NO FP. 


« $I ratio AB ad BC Limes fit rationis variabilis DE ad EF; | 
% invertendo, erit ratio CB ad BA Limes rationis FE ad 
« ED.” 


Primo. Sit ratio DE ad EF ſemper minor ratione AB ad 
BC, ſed quae poterit fieri major quavis ratione quae minor eſt 
ratione AB ad BC. Invertendo igitur erit ratio FE ad ED ſem- 
per major ratione CB ad BA: prae- 
terea vero oſtendendum eſt poſſe ra- A 3 CG 
tionem FE ad ED minorem fieri qua- , | 
vis ratione, quae major eſt ratione CB + . 
ad BA. Sit ratio GB ad BA major 
ipſa CB ad BA; et invertendo erit ra- 
tio AB ad BG minor ratione AB ad BC: ex hypotheſi autem 
1 ratio DE ad EF major fieri quavis ratione quae minor 
eſt ipsa ratione AB ad BC; poterit igitur ratio DE ad EF ma- 
jor fieri ratione AB ad BG: fiat, et fit ratio De ad /; ergo 
invertendo, ratio fe ad D minor erit ratione GB ad BA. Et 
ut oſtenſum fuit eſt ratio fe ad eD ſemper major ratione CB 
ad BA. Quare [Def. 4. ſc. limitis rationis.] ratio CB ad BA 
Limes eſt rationis fe ad D, ſeu FE ad ED. Q. E. D. 
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Similiter ſi ratio DE ad EF ſemper major fuerit ratione 
AB ad BC fed quae minor poterit ſieri quavis ratione, quae 
ipsà AB ad BC major eſt; oſtenditur rationem CB ad BA li- 
mitem eſſe rationis FE ad ED. | | 


III. 


« SI rationis AB ad BC Limes fit ratio ab ad bc, hoc eſt fi 
« ratio AB ad BC ſemper minor fit ratione ab ad bc, ſed quae 
« poteſt major fieri ratione quacunque data quae minor eſt 
„ ratione ab ad bc; vel ſi ratio AB ad BC ſemper major fit ra- 
* tione ab ad bc, ſed quae minor fieri poteſt quacunque rati- 
“one data quae major eſt ratione ab ad bc: erit convertendo, 
ratio ab ad ac Limes rationis AB ad AC.“ 


Nam 1n primo caſu, quomam ratio AB ad BC ſemper mi- 
nor eft ratione ab ad bc; convertendo, erit ratio AB ad AC 
ſemper major ratione ab ad ac: oſten- =O 
dendum vero reſtat, poſſe rationem AB A CC BB 
ad AC, minorem fieri quacunque rati- — 
one data, quae major eſt ratione ab ad 
ac. Sit ratio ab ad ad major ratione ab »»» 
ad ac, et convertendo erit ratio ab ad 


bd minor ratione ab ad 6c; ex hy potheſi autem ratio AB ad 


BC poteſt fieri major quacunque ratione ab ad bd quae minor 
eſt ratione ab ad bc; fiat, et ſit ratio AB ad BC; igitur con- 


vertendo ratio AB ad AC, minor erit ratione ab ad ad. Quo- 


niam igitur ratio AB ad AC ſemper major eſt ratione ab ad ac, 
{cd minor fieri poteſt quacunque ratione data, quae major eſt 


I 2 


| 
| 
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-_ r é — — 


errut D'S 


ratione ab ad ac; erit ratio ab ad ac Limes rationis AB ad AC. 
Similiter oſtenditur propoſitio in caſu reliquo. Q. E. D. 


RR OP. 


SI rationis AB ad BC Limes fit ratio ab ad bc, hoc eſt ſi 
ratio AB ad BC ſemper minor fit ratione ab ad bc, ſed quae 
major fieri poteſt quacunque ratione data, quae minor eſt 
% ratione ab ad bc; vel ſi ratio AB ad BC ſemper major ſit, 
* &c. Componendo, rationis AC ad CB Limes erit ratio ac 
ad cb. | 


Lad 


0 


Nam quoniam ratio AB ad BC ſemper minor eſt ratione ah 
ad bc, componendo ratio AC ad CB ſemper minor erit ratione 
ac ad ch: oſtendendum vero reſtat, Xe 
rationem AC ad CB majorem fieri A B B ££ 
poſſe quacunque ratione data, quae e 
minor eſt ratione ac ad cb; fit ratio 
data ac ad cd minor ratione ac ad cb; 
et dividendo ratio ad ad dc minor 
_ erit ratione ab ad bc; igitur ratio AB ad BC major fieri poteſt 
ratione ad ad dc; fiat, et deveniat ratio AB ad BC; igitur 
componendo ratio AC ad C major erit ratione ac ad cd hoc 
eſt ratione data, et propterea rationis AC ad CB Limes eſt 
ratio ac ad cb. Et ſimiliter in reliquo caſu. Q. E. D. 


a 1 
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PROP. XIV. 


« $I rationis AB ad BC Limes fit ratio ab ad bc, hoc eſt fi 
« ratio AB ad BC ſemper minor fit ratione ab ad bc, &c. 
« Dividendo, rationis AC ad CB Limes eſt ratio ac ad cb.” 


Nam quoniam ratio AB ad BC ſemper minor eſt ratione 
ab ad bc, dividendo erit ratio AC ad CB ſemper minor ratio- 
ne ac ad cb: oftendendum reſtat, | 
rationem AC ad CB majorem fieri A CC HM 
polle quacunque ratione data, | | Es 
quae minor eſt ratione ac ad cb; 
ſit ratio data ad ad db minor ra- _ 
tione ac ad ch, et componendo, 
ratio ab ad bd minor erit ratione ab ad bc: ex hypotheſi autem 
ratio AB ad BC major fieri poteſt ratione quacunque data ab 
ad bd, quae minor eſt ratione ab ad bc; fiat, et deveniat ra- 
tio AB ad BC; et dividendo, ratio AC ad CB major erit ra- 
tione ad ad db, hoc eſt ratione data; quoniam igitur ratio AC 
ad CB ſemper minor eſt ratione ac ad cb, ſed major fieri po- 
teſt ratione quacunque data ad ad db quae minor eſt ratione 
ac ad ch, erit rationis AC ad CB Limes, ratio ac ad ch. Et ſi- 
militer in reliquo caſu. Q. E. D. 


D 
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6 SI ratio A ad B ſemper eadem fuerit rationi a ad 6b; ratio- 
“ nis autem B ad C Limes ſit ratio 6 ad c; erit ratio a ad 6 
Limes rationis A ad C.“ 
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Sit ratio B ad C ſemper minor vel major ratione f ad c, 
puta ſemper minor; quoniam igitur eſt A ad B ut a ad b, ra- 
tio vero B ad C minor ratione & ad e; erit ex aequo ratio A 
ad C minor ratione a ad c. Oſtendendum vero praeterea eſt, 
rationem A ad C majorem fieri poſſe quavis ratione, quae mi- 
nor eſt ipſa @ ad c. Sit igitur ratio à ad 4 minor ratione a ad 
c, unde erit 4 major e; quare ratio à ad d minor erit ratione 
b ad c quae ſcilicet Limes eſt rationis B ad C; ergo per defi- 
nitionem quartam, poterit ratio B ad C major fieri ratione 5 
ad d: fiat itaque, et quoniam ratio A ad B fit ſimul eadem 
rationi a ad $; erit ex aequo, ratio A ad C major ratione a ad 
d, hoc eſt ratione propoſita: quoniam igitur ratio A ad C 
ſemper eſt minor ratione a ad c, poterit autem fieri major 
quavis ratione 4 ad d quae minor eſt ratione à ad c; erit per 
definitionem ratio à ad c Limes rationis A ad C. Q. E. D. 

Cok. Sint AC, BD rectangula quae data habent latera A, 
B; Limes autem rationis incrementorum laterum variabili- 
um C, D, ſit ratio y ad 9; erit Limes rationis incrementorum 
ipforum AC, BD, eadem ration: quae componitur ex rationi- 
bus A ad B et y ad 0. Denotentur enim incrementa quaevis 
ſimul facta laterum C, D, rectis c, d; et ſumatur rectangu- 
lum BC. Ipforum igitur AC, BC incrementa erunt Ac, Bc, 
quorum ratio ſemper eadem eſt rationi A ad B. Incrementa 
vero ipſorum BC, BD, ſunt Be Bd; quorum ratio eſt eadem 
iph cad d; quare et Limes rationis Bc ad Bd eadem eſt Li- 
miti ipſius c ad d, hoc eſt rationi y ad 6, cui eadem fiat ratio 
B ad E; et per hanc Prop. erit Limes rationis Ac ad Bd 
eadem rationi A ad E hoc eſt ei quae com poſita eſt ex rati- 
onibus A ad B, et (B ad E, hoc eſt) y ad 0. 
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Pk OP. XVI. 


« ST rationis AB ad BC, Limes fit ratio EF ad FG, et ratio- 
nis BC ad CD Limes fit ratio FG ad GH, utraque vero ra- 
tio augeatur vel minuatur. Erit ratio EF ad GH Limes 


„ rationis AB ad CD.” 


Utraque enim ratio minuatur et ex definitione Limitis ra- 
tionis, erit ratio. AB ad BC ſemper major ratione EF ad FG, et 
ratio BC ad CD ſemper ma- 
jor ratione FG ad GH; A B C D 
igitur ex aequali, ratio AB f n 
ad CD ſemper major erit pq 1 K H 
ratione EF ad GH: oſten- | 1 
dendum vero reſtat, ratio- M 
nem AB ad CD minorem 
fieri poſſe ratione quacunque data, quae major eſt ratione EF 
ad GH. Sit ratio EF ad GK major ratione EF ad GH, eſt 
igitur GH major GK: fiat ut FG ad GH ita quaedam FL ad 
GK, et quoniam GH major eſt GK, erit FG major FL (14. 5.) 
Sumatur FM quae minor fit quam FG, major autem quam 
FL; erit igitur ratio EF ad FM major ratione EF ad FG, ra- 
tio autem FM ad GK major erit ratione FL ad GK: quo- 
niam vero rationis decreſcentis AB ad BC Limes eſt ratio EF 
ad FG, poterit ratio AB ad BC minor fieri quacunque ratione 


data, quae major eſt ratione EF ad FG; decreſcat igitur ra- 


tio AB ad BC ut minor fiat ratione EF ad FM; et quoniam 
rationis decreſcentis BC ad CD Limes eſt ratio FG ad GH 
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poteſt ratio BC ad CD minor fieri ratione quacunque data, 
quae major eſt ratione FG ad GH, hoc eſt ratione FL ad GK. 
fiat igitur ratio BC ad CD minor ratione FM ad GK. Quo- 
mam igitur ratio AB ad BC minor facta eſt ratione EF ad 
FM, ratio autem BC ad CD minor facta eſt ratione FM ad GK, 
erit ratio AB ad CD ex aequali minor ratione EF ad GK hoc 
eſt ratione data. Similiter oſtendetur caſus reliquus quando 
ratio utraque augetur, invertendo. Q. E. D. 


PROP. XVII 


„ SINT duae magnitudines AB, CD, ſintque aliae magnitu- 
* dines AE, AF, &c. minores quidem ipſa AB ſed quae ma- 
« jores poſſunt fieri quavis magnitudine, quae ipsa AB fit mi- 
nor; et ſint magnitudines CG, CH, &c. minores quidem 
„ 1psa CD ſed quae majores poſſunt fieri quavis magnitudine 
„quae minor fit ipſa CD; fit autem ratio ipſius AE ad CG 


vel AF ad CH, &c. ſemper eadem rationi datae; huic datae W 


e rationi eadem erit ratio AB ad CD.“ 


S1 enim non fit ut AE ad CG ita AB ad CD; erit AE ad 
CG ut AB vel ad magnitudinem minorem ipſa CD, vel ad 
majorem. Sit primum ad minorem; fitque AE ad CG ut 
AB ad CK. Quoniam igitur CK minor eſt ipſa CD, poteſt 
quaedam ipſarum CG, CH, &c. major fieri ipſa CK, ſit haec 
CL; ſitque AM ea ipſarum AE, AF, &c. magnitudinum, quae 


Propoſitio haec utiliſſima, etiam de Limitibus quantitatum, praecedenti 
eriei adjungitur. | 
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ad CL datam habet rationem quam habet AE ad CG. Ut au- 
tem AE ad CG, ita eſt ABad CK; ergo ut AB ad CK, ita eſt 


A LL EF ME 


C 
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AM ad CL. Ex hypotheſi autem AB major eſt AM, major 
igitur eſt CK quam CL [ 14. F.] ſed et minor, quod fieri non 
poteſt. Non 1gitur eſt AE ad CG ut AB ad aliquam magnitu- 
dinem quae minor eſt ipſa CD. Eadem ratione oſtendetur 
neque eſſe CG ad AE, ut CD ad aliquam magnitudinem mi- 
norem ipſa AB. Oſtendendum reſtat neque eſſe ut AE ad CG, 
ita AB ad aliquam magnitudinem quae major eſt ipſa CD. Si 
enim fieri poteſt, ſit AE ad CG ut AB ad CN majorem ipſa CD. 
Invertendo igitur erit CG ad AE ut CN ad AB. Quoniam vero 
eſt CN major CP, erit CN ad AB, ut CD ad magnitudinem 
ipſa AB minorem [ 14. 5.] Ergo ut CG eſt ad AE, ita CD ad 
magnitudinem minorem ipſa AB quod fieri non poſſe oſten- 
ſum eſt. Non igitur ut AE ad CG ita eſt AB ad magnitudi- 
nem aliquam ipsa CD majorem : oſtenſum autem eſt neque 
ad minorem: quare ut AE ad CG ita eſt AB ad CD. Q. E. D. 

Haec eſt propoſitio generalis quae adhibetur in Propp. 2, 
5, 11, 12, 18, Lib. 12. Eucl. multifque aliis in aliis auctori- 
bus, et quae ſemel demonſtrata, ut jam factum, propoſitiones 
eas breviores reddere poteſt. 
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QUAEQUE PRO SPECIMINE EXHIBENTUR 


AD ILLUSTRANDAM 


VETERUM GEOMETRARUM ANALYSIN. 


0. I. 


Eſt Prob. 4tum Arithmeticae univerſalis Newtoni generalius factum. 


© TRIANGULI ABC dato angulo BAC non recto, perpendiculo ab eo ad ba- 
* ſir, et t perimetro; iavenire triangulum.“ 


Factum puta, et fit AD perpendicularis ad baſim, et data recta CE aequalis peri- 
metro. Sitque primo angulus BAC major recto, et ducatur BF perpendicularis ad 
CA productam. Specie igitur datum eſt triangulum ABF (43. Dat. J, quare data 
eſt ratio rectae BF ad ipſum BA; fit huic eadem ratio AD ad CG, et quoniam data 
eſt AD, data erit CG: et quoniam data eſt ratio BF ad FA, huic eadem ſit ratio 
AD ad GH, data autem eſt AD, quare data eſt GH. Eſt autem recta EC acqualis 
perimetro trianguli ABC, quare recta EB aequalis eſt ĩipſis BA, AC ſimul. Et [/. 2.] 
quadratum ex EC una cum quadrato ex CB eſt aequale duplo rectangulo EC, CB 
una cum quadrato ex EB, hoc eſt una cum quadratis ex BA, AC et duplo rectangulo. 

Ba, AQ, quorum quadratum ex BC aequale eſt ['1 2. 2.] quadratis ex BA, AC una 
cum duplo rectangulo CA, AF; reliquum igitur quadra: um ex EC una cum duplo 
A | 
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#eQtangulo CA, AF aequale eſt reliquo duplo ſcilicet rectangulo EC, CB una cam 
duplo rectangulo BA, AC. Qnoniam vero aequiangula ſunt triangula BFC, ADC, 
cſt FB ad BC, ut DA ad AC, et propterea rectangulum AC, BF aequale eſt 
ipſi BC, DA. Et eſt BF ad FA, ut AD ad GH, jgitur rectangulum AC, BF eſt 
ad rectangulum CA, AF, ut rectangulum BC, AD ad ipſum BC, GH; eſt autem 


BW. 


HG 


B L 


rectangulum AC, BF acquale ipſi BC, AD; rectangulum igitur CA, AF acquale eſt 
ipſi BC, GH. Et quoniam eſt BF ad BA, ut AD ad CG, erit reftangulum CA, BF 
ad ipſum CA, AB, ut rectangulum BC, AD ad ipſum BC, CG; eſt igitur rectan- 
gulpm CA, AB aequale rectangulo BC, CG. Oſtenſum autem fuit quadratum ex EC 
una cum duplo rectangulo CA, AF aequale duplo rectangulo EC, CB una cum du- 
plo ipſius CA, AB; igitur quadratum ex EC una cum duplo rectangulo BC, GH 
acquale eſt duplo rectangulo EC, CB una cum duplo ipſius BC, CG; et ablato 
communi, duplo ſcilicet rectangulo BC, GH, erit quadratum ex EC 8 duplo 
rectangulo BC, EH, Data autem eſt recta EC, et quia datae ſunt CG, GH, data erit 
EH, quare data erit BC baſis trianguli ABC. Et quoniam datus «ſt BAC angulus, 
tangit punctum A circumferentiam poſitione datam [Prop. 2. Lib. 1. Apollonii Loc. 
Plan. ] et quoniam altitudo AD data eſt tangit idem punctum A reftam poſitione da- 
tam [37 . Dat. J. Datum igitur eſt punctum A, quare traangulum ABC poſitione da- 
tum eſt. 

Quoniam vero ad conſtructiopem requiritur ut ſupra inventam baſim BC deſcri- 
batur fegmentum circuli capiens angulum dato angulo aequalem, et ductà CR ad 
rectos angulos ipſi BC et dato perpendiculo aequali, ut parallela per R rectae BC oc- 
eurrat circumferentiae, quod non ſemper fieri poteſt, ideo Problema non ſemper po- 
teſt conſtrui, Si vero parallela per R contingat circumferentiam unica erit ſolutio. 
Dato vero angulo et dati perimetro, triangulum et perpendicularis a dato angulo ad 
daſim, quae hoc efficient, ita invenientur. Puta factum, fit ſcilicet triangulum KLC 
cujus angulus LKC aequalis eſt dato angulo BAC, et cujus perimeter aequalis eſt 
datae EC; ducatur KM perpendicularis ad baſim, et quoniam requiritur ut parallela 
baſi LC ducta per K contingat circulum circa KLC triangulum deſcriptum, crit K 
vertex ſegmenti LK C; igitur acquales ſunt rectae LK, KC, et datus eſt angulus 


I 3 


IEC, quare trlangulum LRC ſpecie datum [A4 Dat. ]; data igitur eſt ratio KL ad 
LC, ut et ratio duplae ipſius KL, hoc eſt rectarum LK, KC ſimul ad LC, et com- 
ponendo data erit ratio ipſarum LK, KC, CL ſimul hoc eſt rectae EC ad ipſam LC. 

Et data eſt EC, data igitur eſt LC, et datum propterea crit ſegmentum LRC et ver- 


tex Jus ths ut et per pendicularis KM, 


Componetur hoc ita. 

Sumatur quaevis data recta NO, et ſuper ipſam deſcribatur triangulum Iſoſceles 
PNO cujus angulus NPO ſit dato angulo aequalis; et ut perimeter trianguli PNO ad 
baſim ejus NO, ita fiat EC ad quartam LC; et ſaper LC deſcribatur ſegmentum cir- 
culi capiens angulum aequalem angulo NPO, et a K vertice ſegmenti ducantur KL, 
KC, et KM perpendicularis ad LC, erit LK C triangulum inveniendum. Aequiangula 
enim ſunt triangula Iſoſcelia KLC, PNO quae habent angulos ad ipſorum vertices 
K, P aequales; ut igitur perimeter trianguli KLC ad ipſius baſim LC, ita (eſt peri- 
meter trianguli PNO ad baſim ipſius NO, et ita, ex conſtructione, eſt) recta EC ad 
ipſam LC, et propterea eſt perimeter trianguli KLC aequalis rectae EC datae ſcilicet 
perimetro. Et ſi compleatur parallelogrammum KMCQ manifeſtum eſt rectam QK 
quae parallela eſt baſi LC contingere circulum LKC in vertice K, tranſit enim KM 
per ejus centrum [cor. 1. 3. I et rectus eſt angulus QAM, 

Inquirendum autem eſt an perpendicularis KM major aut minor fit perpendicular 
in quovis alio triangulo quod habet angulum ad verticem acqualem dato angulo 
LEK C, et perimetrum aequalem datae perimetro EC. 

Sit aliud iſtiuſmodi triangulum ABC; patet baſim ejus BC neceſſario majorem 
eſſe baſi LC, nam ſi minor eſſet, ſegmentum circuli ſuper ea deſcriptum capiens an- 
gulum ipfi LK C aequalem caderet intra ſegmentum LK C, et propterea latera cujuſvis 
trianguli in ſegmento ſuper baſi minore deſcripto ſimul minora eſſent rectis LK, KC, 
quare et perimeter ejus minor eſſet perimetro trianguli KLC, hoc eſt minor data recta 
EC. Eſt igitur baſis BC major baſi LC, et quoniam perimetri triangulorum ABC, 
KLC, ex hypotheſi, ſunt aequales, erit ſumma laterum BA, AC minor ſumma ipſo- 
rum LK, KC, Summa autem laterum cujuſvis trianguli ſuper baſi LC quod verticem 
habet in recta QK vel ſupra eam major eſt ſummà laterum LK, KC, et multo magis 
fi triangulum fnerit ſuper baſim majorem BC, et vertex ejus in eadem rectà vel 
ſupra eam. Igitur vertex trianguli ſuper baſi BC quod datum habet angulum ad 
verticem et datam perimetrum, neceſſario cadet infra rectam Q, et ideo KM al- 


tudo trianguli LK C eſt maxima. 


Componetur Problema ita, 

Sit NPO datns angulus cui angulus ad verticem trianguli inveniendi debet eſſe 
acqualis, et fit CR altitudo data, et CE data perimeter ejuſdem trianguli, et ponatur 
CR ad rectos angulos ipſi EC. Inveniatur autem triangulum LKC ut dictum fuit, 
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et ſi data altitudo CR aequalis fuerit altitudini KM trianguli LKC, erit LK trian- 
gulum inveniendum, aliud enim quodvis triangulum datum habens angulum et da- 
tam perimetrum, minorem habet altitudinem rectà KM. Si vero altitudo CR non 
aequalis fuerit ipfi KM, erit quam KM minor; ſit ita, et à quovis puncto N in recta 
NP ducatur NS ad rectos angulos ipſi OP; ut vero NS ad NP, ita fiat CR ad CG; 
fiat etiam ut NS ad Sp, ita CR ad GH. Ipſi autem HE bis, et rectae EC, tertia pro- 
portionalis inveniatur CB, et ſuper BC deſcribatur ſegmentum circuli capiens angu- 
lum aequalem angulo NPO. et per R ducatur RA parallela rectae BC; et quoniam RC 
minor eſt quam KM. et propterea multo minor altitudine ſegmenti ſuper BC deſcripti, 
RA neceſſario circumferentiae hujus in duobus punctis occurret. Sit eorum alteru- 
trum punctum A, et AB, AC jungantur, erit ABC triangulum quod inveniendum 


propoſitum erat. Angulus enim BAC eſt dato angulo NPO aequalis, et fi ducatur 


AD perpendicularis ad baſim, erit AD aequalis altitudini datae RC. Perimetrum 


Lt 


autem trianguli ABC acqualem eſſe datae rectae EC ita oſtendetur. Ducatur BF per- 
pendicvlaris ad CA; ſunt igitur triangula BFA, NSP aequiangula, quare ut BF ad 
BA, ita eſt (NS ad NP, et ita facta fuit) CR five AD ad CG; et ut BF ad FA, ita 
eſt (NS ad SP, et ita facta fuit) AD ad GH. Igitur, ut in Analyſi oſtenſum fuit, eſt 
rectangulum CA, AF aequale ipſi BC, GH; et rectangulum CA, AB aequale rec- 
tangulo BC, CG. Eft autem [/. 2. ] quadratum ex EC una cum quadrato ex CB 
aequale duplo rectangulo EC, CB una cum quadrato ex EB; et, ex conſtructione, 
quadratum ex EC aequale eſt duplo rectangulo EH, BC, et [I 2. 2.] quadratum 
ex BC aequale eſt quadratis ex BA, AC una cum duplo rectangulo CA, AF, hoc eſt 
una cum duplo ipſius BC, GH. Duplum igitur rectangulum EG, BC una cum qua- 
dratis ex BA, AC aequale eſt duplo rectangulo EC, CB una cum quadrato ex EB; 
auferatur commane, duplum ſcilicet rectangulum EC, CB, et reliquum, duplum ſci- 
licet rectangulum BC, CG, hoc eſt duplum rectangulum CA, AB, una cum quadra- 
tis ex BA, AC, hoc eſt [4. 2. ] quadratum ex BA, AC tanquam ex una recta ac- 
quale erit quadrato ex EB, Igitur rectae BA, AC ſimul aequales ſunt rectae EB; ad- 
datur communis BC, et perimeter trianguli ABC aequalis erit rectae EC. Q. E. D. 


Iiſdem verbis fit analyſis et compolitio quando Angulus BAC eſt minor recto ope 13. 2. 
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qualis per pendiculo AD. Sit 
utraque BG, BH aequalis baſi 
BC, et quoniam aequiangula 
ſunt triangula BAC, DAC, 
erit rectangulum BC, AD, hoc 
eſt ipſum HB, FE aequale rec- 
tangulo BA, AC, hoc eſt ipſi 
BA, AF, et ipſorum dupla ae- 
qualia erunt, Eft autem qua- 
dratum ex BC acquale quadra- 
tis ex BA, AF, igitur quadra- 
tum ex BC una cum rectangulo 
HB, FE bis aequale eſt [4.2.] 
quadrato ex BF. Commune 
addatur rectangulum BE, EF 
bis, et quadratum ex BC una 
cum rectangulo HB, FE bis et 
rectangulo BE, EF bis, hoc eſt 
una cum rectangulo HE, EF 
bis aequale erit quadrato ex 
BF una cum rectangulo BE, 
EF bis, hoc eſt [/. 2. ] qua- 
dratis ex BE, EF. Fiat HK ae- 
qualis ipſi HE, et quadratum 
ex BC una cum rectangulo 
KE, EF aequale erit quadratis 
ex BE, EF; commune aufe - 
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1 DATIS crianguli retaogal ABC baſi BC, et ſumma perpendiculs AD et tlaterum 
© BA, AC, iuvenire triangulum,” “ 


Factum ſit, et producatur latus BA ad E, fitque BE aequalis perpendiculo et la- 
teribus ſimul quae propterea data eſt; fit AF r lateri AC, erit igitur FE ae- 


ratur quadratum ex EF, et quadratum ex BC una cum rectangulo KF, FE aequale 
erit quadrato ex BE, quorum quadratum ex BC aequale eſt quadrato ex BG ; reli- 
liquum igitur rectangulum KF, FE aequale eſt reliquo [G. 2. J rectangulo HE, EG. 


Hun 


ipſum KF, FE; et data eſt recta KE, data igitur eſt recta EF, hoc eſt AD [8 6. Dat.]. 
Quoniam vero BG, hoc eſt BC, minor eſt ipſis BA, AC ſimul, hoc eſt quam rea 
BF, erit BG multo minor quam BE, et GE quam HE. Patet igitur rectangulum 
HE, EG minus eſſe quadrato ex HE dimiltio ipſius KE, et propterea ſemper applicari 
poſſe r ectangulum aequale ipſi HE, EG ad rectam RE, deficiens quadrato 27. 6.J: 

applicetur, ſitque F punctum applicationis, erit recta FE aequalis perpendiculo quae- 
ito. 

Et quoniam ad inveniendum triangulum, Aegribendus eſt ſemicirculus ſuper datam 
baſim BC, et tum ipſi BC ad rectos angulos ducenda eſt recta aequalis ipſi EF, ut 
recta per hujus terminum ducta, parallela ipſi BC, occurrat circumferentiae in punttis 
quorum utrumque erit vertex trianguli quod Problemati ſutisfaciet; patet rectam EF 
hoc eſt AD, non majorem debere eſſe dimidio baſis BC; fi autem aequalis fuerit EF 
dimidio baſis, parallela praedicta continget circulum et propterea unicum erit trian- 
gulum quod Problemati fatisfaciet. Data autem baſi BC, recta BE quod hoc efficiet 
ita invenietur, Puta factum, ſitque triangulum ABC, reliquiſque ut prius manen- 
tibus, praeterea bifariam ſecentur BG, BH in punctis L, M. Igitur ex Hypo- 
theſi eſt EF ipſi BL. five MH aequalis, quare ME aequalis eſt ipſi HF, et qua- 
drata ex illis aequalia erunt, Quoniam vero oſtenſum fuit rectangulum KF, 
FE aequale ipſi HE, EG, ablato utroque ex quadrato ex HE dimidio ipſius KE, 
erit reliquum ['5. 2.] quadratum ſcilicet ex HF aequale reliquo [2. 2.] rec- 
tangulo EH, HG, Hoc eſt, quia aequales ſunt HB, BG, duplo rectangulo EH, HB. 
Oſtenſum autem fuit quadratum ex ME aequale quadrato ex HF; quadratum 
igitur ex ME aequale eſt duplo rectangulo EH, HB. Quoniam vero ſecta 
eſt recta BE in puncto L, ipſique adjecta eſt BM aequalis ipſi BL, crit [8. 2.] 
quadratum ex tota ME aequale quadruplo rectangulo EB, BM una cum qua- 
drato ex LE, hoc eſt duplo rectangulo EB, BH una cum quadrato ex LE, quae 
propterca ſimul aequalia erunt duplo rectangulo EH, HB; et ablato communi, 
duplo ſcilicet rectangulo EB, BH, erit reliquum quadratum ex LE aequale reli- 
quo, duplo ſcilicet quadrati ex HB, five baſi BC, hoc eſt quadrato ex diametro 
quadrati ſuper baſi BC deſcripti. Data autem eſt baſis BC, data ipitur eſt LE, et 
data eſt BL aequalis ſcilicet baſis dimidio; data igitur eſt recta BE. 

Componetur autem hoc ita, 

Sumatur recta BE aequalis ei quae componitur ex BL dimidio baſis BC, et ex LE 

quae aequalis eſt diametro quadrati ſuper baſi deſcripti, et producta EB, in ea ſuma- 


tur BH aequalis baſi BC, et HK aequalis ipſi HE; fiat etiam BG aequalis ipſi BH, «t 


BM aequalis ipſi BL. Quoniam igitur BE major eſt BC, five BG, erit BE major GE, 
quare quadratum ex HE majus eſt rectangulo HE, EG. Ad rectam igitur K E ap- 
plicari poteſt rectangulum aequale ipſi HE, EG deficiens quadrato [ 27, 28. 6. 
epplicetur, ſitque KF, FE, erit FE aequalis ipſi BM dimidio baſis. 


Datae autem ſunt rectae HE, EG, datum igitur eſt rectangulum HE, EG, hoc eſt 


A F , N. DEL | pF. 
Auferantur enim aequalia rectangula KF, FE ſcilicet et HE, EG ex | quadrato 


quod fit ab HE, erit reliquum, quadratum ſcilicet ex HF aequale (reliquo rectangulo 
EH, HG, hoc eſt duplo rectangulo EH, HB, hoc eſt [3. 2.] duplo rectangulo EB, 
BH una cum duplo quadrati ex BH, hoc eſt quadruplo rectangulo EB, BM una 
cum quadrato ex LE, hoc eſt [8. 2.] quia acquales ſunt MB, BL,) quadrato ex 
ME. Aequalis igitur eſt recta HF ipſi ME, et propterea recta HM, ſive dimidium 


baſis, rectae FE. Q. E. D. 


Et ut ex Hypotheſi quod FE aequalis ſit diwidio baſis BC ive rectae HM, ſequi- 


tur BE, hoc eſt ſummam la- 
terum et perpendiculi, aequa- 
lem eſſe baſis dimidio BL una 


cum LE quae aequalis eſt dia- 


metro quadrati ex baſe. Ita, 
codem pror ſus ratiocinio, ſi 
recta FE, hoc eſt perpendicu- 
lum, minor ſit dimidio baſis, 
ut eſt in omni alio caſu, oſten- 
detur rectam BE minorem eſſe 
ea quae componitur ex dimi- 
dio baſis et diametro praedicti 
quadrati, et haec propterea 
recta maxima eſt ſumma la- 
terum et perpendiculi; patet 
autem ſummam hanc ſemper 
majorem eſſe baſi. 

Haec etiam manifeſta ſunt 
ex eo, quod in triangulo rec- 
tangulo Iſoſcele ſupra datam 


baſim BC, perpendicularis eſt 


major ea in alio quovis trian- 
gulo rectangulo ſuper eandem 
baſim, et ſumma laterum tri- 
anguli Iſoſcelis, major ſumma 
laterum in quovis alio trian- 
gulo rectangulo 2 eandem 
baſim. 


k 


Componetur autem Problema ita. 
Data fit BC baſis, et BE ſumma laterum et perpendiculi trianguli rectanguli, 
ipſum deſcribere. Debet autem BE major eſſe BC, at non major rectà quae com- 
ponitur ex dimidio baſis et diametro quadrati ſuper baſim. 


ET „A Per E ND 1 &. 


E 
1 — BG, BH, utraque aequalis ipſi BC, et producatur BH ad K.4ta 


ut HK aequalis ſit ipſi HE, et ad rectam KE-appli REE acquale 
' reftangulo HE, EG deficiens quadrato; deſcribatur,vcro ſuper BC ſomicireulus,.ct | 
Th: ducatur BN ipſi BC ad rectos angulos; acqualis veroip6-FE; et per N Yucatur 
recta paralle ipſi BC, occurratque circumferentiae in A, et jungantur AB, AC-et 
ducatur AD perpendicularis ad BC. Erit ABC triangulum inveniendum, hoc eſt erit 
AF aequalis iph AC, nam hoc oſtenſo, quia F 1 — eſt mw AD, erunt BA, 
AD, AC ſimul zequales datae rectae BE. An a n 
Quoniam enim rectangulum KF, FE —_ — Conltruione 3 
HE, EG, commune addatur quadratum ex BG, et erit quadratum ex BG una cum 
rectangulo KF, FE aequale ['6. 2. J quadrato ex BE. Apponatur commune qua- 
dratum ex FE, et quadratum ex BG una cum rectangulo KE, EF hoc eſt una cum 
rectangulo HE, EF bis, aequale erit quadratis ex BE, EF, hoc eſt [/. 2.] quadrato 
ex BF una cum rectangulo BE, EF bis. Auferatur commune, rectangulum ſcilicet 
BE, EF bis, et quadratum ex BG, hoc eſt ex BC, una cum rectangulo HB, EF bis 
aequale erit quadrato ex BF. Quoniam vero rectus eſt angulus BAC, erit quadratum 
ex BC aequale quadratis ex BA, AC, et rectangulum BC, AD bis, hoc eſt rectangu- 
Jum HB, EF bis aequale erſt rectangulo BA, AC bis. Igitur quadratum ex BC una 
cum rectangulo HB, EF bis aequale eſt quadratis ex BA, AC una cum rectangulo 
BA, AC bis, hoc eſt [A. . J quadrato ex BA, AC tanquam una recta, quod prop- 
terea aequale erit quadrato ex BF. Eſt igitur BA una cum AC aequalis rectae BF, 
et ideo recta AC aequalis eſt ipſi AF, et propterea ! BE equals: 2 . 84. 
AC, AD ſimul, Q. E. D. 
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Eſt —_ generalius um. 


« DATIS in triangulo BAC, in quo angulus BACr non «ſt 4 ſed atk baſ BC, 
et ſumma perpendiculi AD, et laterum BA, AC; invenire triangulum.“ 


Factum fit, et producatur latus BA ad E, ſitque BE aequalis perpendiculo et la- 
teribus ſimul, et propterea data; et fit AF aequalis lateri AC, erit igitur FE aequa- 
lis perpendiculo AD. Fiat utraque BG, BH aequalis baſi BC. Quoniam igitur 
datus eſt angulus BAC, et eſt BF aequalis lateribus BA, AC ſimul, habebit [per 75 
Dat. ] exceſſus quadrati ex BF ſupra quadratum ex baſe BC ad triangulum ABC, 
et propterea ad duplum ipſius rectangulum BC, AD, hoc eſt HB, FE, rationem da- 
tam. Exceſſus autem ille aequalis eſt, quia BG aequalis baſi, rectangulo HF, FG 
16. 2. 9 data YL eſt ratio orga HF, FG a ipſum. HB, FE. Sit ratio haec 


— 
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en rationi rectae BK bis ad — BC; et quoniam data eſt BC data eit BE, 
Et quoniam rectangulum HF, ” 
tad iphom BB, — — {Wks 
bis ad ipſam BC, vel BH, hoc eſt ut | 9 
rectangulum BK, FE bis ad rectan- 
gulum HB, FE, erit rectangulum 
HF, FG aequale ipſi KB, FE bis; 
commune addatur quadratum ex BG, 
et LG. 2. J quadratum ex BF aequale 
erit quadrato ex BG una cum rec- 
tangulo KB, FE bis; commune ad- 
datur rectangulum BE, EF bis, erit 
quadratum ex BF una cum rectan- 
gulo BE, EF bis, hoc eſt [7. 2.] 
erit quadratum ex BE una cum qua- 
drato ex EF aequale quadrato ex BG 
una cum rectangulo KE, EF bis. 
Fiat KL aequalis ipſi KE, et qua- 
drata ex BE, EF ſimul aequalia e- 
runt quadrato ex BG una cum rec- 
tangulo LE, EF. Auferatur com- 
mune quadratum ex EF, erit reli- 
quum quadratum ex BE aequale 
reliquo quadrato fc. ex BG una cum 
rectangulo LF, FE. Datae autem 
ſunt rectae BE, BG, et quadrata ex 
ipſis data, igitur datum eſt rectangu- 
lum LF, FE; et data eſt recta LE, 
data igitur eſt recta FE [ 86, Dat. J. 
Determinatio vero et compoſitio 

fient ad normam earum in praece- 
dente Problemate. 


p R O B. IV. 


bas Data baſi trianguli, ejuſque altitudine, datoque * lateribus contento, 
0 n deſcribere.” 


Sit recta AB poſitione et magnitudine data baſis trianguli, et, bifariam ſecta AB 
in C, fit CD ad rectos angulos ipſi AB altitudo trianguli data, et per D 2 DE 
B 


* x 


pamllale pf AB, inveniendum eſt i in ; DE punctum F Ei ita ut Junctis AE, BE rectan- 
gulum AE, EB aequalę fit dato ſpatio, ragende enim n AED erit mad | quod i lave- 


. wa eld. altituclo enim £jus acquale eft,recta A 78 
Puta factum,; igitur deſeripto circulo circa nes A, exit re&tabgiiliim 


contentum altitudine CD et diametro circuli aequale reckangule a lateribzus AE, EB 


per Prop. C. Lib, 6. Euclidis, Quod propterca datüm eſt; er data eſt ©, quare 
diameter circuli magnitudine data eſt; 


eentrum autem ejus eſt. in recta CD quac _ 3 2 A — 25 N = ; 
bifariam et ad angulos rectos ſecat rectam 3 r F 
AB LCor. 1. 3. J. fit F centrum, et jun TTT as 
gatur FB quae magnitudine data erit ; A _ _— — — 
quoniam igitur a dato punto B ad rec- F | N\ ; 
tam CD poſitione datany, ducta eſt rea n 
BF magnitudipe data, erit BF poſitione , —| XN 
data [ 34. Dat.] eteſt CD poſitione data. ok NX 
datum igitur eſt punctum F centrum ſci : 

licet circuli qui propterea poſitione datus CE 0 Qt Tis 2 

crit, et poſitione data eſt recta DE | | | — 


[3 r. Dat. ] datum igitur eſt an 3 
{28. Dat. J. | 
Quoniam vero ad 3 e ut refs magnltudine « data 'poratnr a 
tows puncto B ad rectam CD poſitione datam, quod, ut patet ex [* 34. Dat.] non 
lemper fieri poteſt, ideo Problema non Tn poteſt conſtrui. | Fiet ater modo fun- 


a 8 
* | 


gular, in caſu ſcilicet in quo recta BC aequalis eſt rectae CD aut major ipsa, fi 
recta magnitudine data aequalis fuerit ipſi BC dimidio ſc. rectae AB. Rectangulum 
autem datum quod hoc efficiet et triangulum in hee caſu ita invenientur; quoniam 


* 
5 
=P 
* 
3 
5 P Lo 
1 
TW 
* 
7 
. 
8 
: 
7 
77 
x; 
4 


n 


E oth Bit od oh wt 


» 


. 


5 
i 
1 
FR 
: 
I 
© 
4, 
[55 
25 
8 4 
£ 


e r 3 


BH 115 
| B 3 


ATA %44i% | BM 


CB in hae caſu eſt, euere. circuli defcribendi, ut occurſu circumferentiae ejus 
data DE inventatür! 2218 triangul, trianifeſtum eſt debert CB 


5 Fi: 
I es Aa ectae OD, e a psd maſotem; 3 in primo caſu efi it angitus' ADB in 


þ reſts et. e um \ AD? DB a lateribus acquale"teQangulo a CD er 


diametro, þ oc eſt a C et circulus centro C intervallo CB deſcriptus continget 


rectam DE in D; fi vero CB major fuerit qr quam CD, circulũs c centro C per pundtum 


B deſcriptus ſecabit rectam DE in duobus punctis quorum alterutrum ut Q exit 
vertex trianguli AQB ſuper baſim AB, quod habebit rectangulum a lateribus aequale 
rectangulo CD, AB ut in praecedente caſu. In alterutro autem caſu ſi ſumatur aliud 


quodvis triangulum ſuper baſim AB et altitudinem aequalem habens rectae CD, hoc 


eſt habens verticem in recta DE, circulus circa hoc triangulum deſcriptus major erit 
circulo cyjus centrum eſt C et qui tranſit per B, quoniam ille circulus habet cen 
trum in recta CD vel in ea producta ad utraſvis partes et tranſit etiam per punctum 
B. quare ſemidiameter ejus major eſt recta CB; rectangulum igitur contentum a 
CD et ſemidiametro hoc majus eſt rectangulo CD, CB, et duplum illius majus du- 
plo byjus, et propterea rectangulum a lateribus trianguli circa quod major circulus 
deſcriptus eſt majus eſt rectangulo a lateribus triangull circa quod deſcriptus eſt cir- 
culus cujus ſemidiameter eſt CB, hoc eſt ra CD, AB, oe rectangulum eſt 
propterea minimum, 

In caſu autem in quo BC minor eſt quam CD, fiet Problema modo ſingulari, fi 
poſità rectà magnitudine data BG a puncto B ad rectam CD, ad ejus ſcilicet _ 
ad quas eſt D, fuerit BG aequalis rectae GD, in quo caſu'tirculus centro G per B 
deſcriptus continget rectam DE in D; erit enim triangulum ADB unicum quod ia 
hoc caſu ſolvet Problema, et rectangulum a lateribus AD, DB erit minimum, hoc 
eſt fi ſumatur aliud quodvis triangulum AEB baſim habens AB et cujus vertex E eſt 
in recta DE, erit rectangulum a lateribus AE, EB majus rectangulo AD, DB. Cir- 
culus enim circa triangulum AEB deſcriptus neceſſario cadit extra circulum qui con- 
tingit rectam DE in D, et propterea diameter ejus major eſt diametro hujus, quare 


rectangulum AE, EB majus eft reCtangulo AD, DB. 


Componetur vers Problem ita. 
Sit AB baſis trianguli deſcribendi pofitione et magaitudine data, ſitque CD quae 


| bifariam et ad rectos angulos ſecat AB altitudo trianguli; et fi ſpatium datum cui 


aequale debet eſſe reQtangulum a lateribus aequale fuerit rectangulo CD, AB, in caſu 
in quo'CD non major eſt quam CB, triangulum, aut duo triangula quae ſolvent Pro- 
blema invenientur ut dictum fuit. Si vero CD major fit quam CB, et ſpatium da- 
tum aequale fuerit rectangulo AD, DB, triangulum ADB ſolvet Problema. Si autem 
in caſu in quo CD non major eſt quam CB ſpatium datum non aequale fuerit rectan- 
gulo CD, AB, erit hoc rectangulo majus, quoniam rectangulum CD, AB minimum 


* often lum fuit. Sit ſpatium datum aequale quadrato ex BH, et ut CD ad BH, ita fiat 


H ad quartam ] BK bis; et primo tit ſpatium datum et u N ex BD * 


12 A * IPE NAZD 417K. 


quidens majus eſt rectangulo CD, AB, hoc eſt duplo rectangulo DC. C, quoniam 
quadrata ex DC, B ſimul mj ora ſtint eo rectangulo. e. et quoniam ex con 
ſtiuctione rectangulùm contentum C Der bis nequale eſt quadrato ex DB; fve 
RH quod maus oſtenſum eſt reftingulo D, CB bis, crit BK recta major ipſa BC; 
bus punctis; fiat haet L. M, quorum L fit ad contrarias partes puncti C ad quas 
eſt D, et jungatur BL, Et quoniam rectangulum contentum CD et diametro circuli 
circa trĩiangulum ADB deſcripti aequale eſt [. et 17. 6. ] quadrato ex DB, hoc eſt 
ex BH, hoc eſt rectangulo CD, BK bis, :erit diameter circuli acqualis rectae BK bis; 
eſt igitur BK, ſrwe BL aequalis ſemidiametro; et propterea eſt L centrum circuli qui 
quidem continget rectam DE in D. Et ſi centro M per B deſcribatur alius circulus, 
circumferentia hujus occurret rectae DE in duobus punctis quae erunt vertices duo- 
rum aliorum triangulorum quae eadem praeſtant cum triangulo ADB ; ſunt igitur 
in hoc caſu tria triangula quae Problematꝭ ſatisfacient. £ ws 
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Si vero ſpatium datum qradratum fc. ex BN mĩhus fuerit quadrato ex BD, ſem- 
per autem majus debet eſſe rectangulo CD, AB, ut oſtenſum fuit, fiat ut CD ad BN, 
ita BN ad BO bis; quoniam igitur rectangulum CD, BO bis, hoc eſt quadratum ex 
BN majus eſt reQtangulo CD, AB, erit BO bis major quam AB, et BO propterea 
major quam CB. Igitur circulus centro B, intervallo BO deſcriptus neceſſario oc- 
curret rectae CD in duobus punctis; ſint haec F, G quorum G ſit ad partes rectae 
AB contrarias iis ad quas eſt punctum D; et quoniam rectangulum CD, BO bis 
acquale eſt ex conſtructione quadrato ex BN quod, ex hypotheſi minus eſt qua- 
drato ex BD, hoc eſt rectangulo CD, BK bis, erit recta BO minor ipſa BK, hoc eſt 
erit recta BG minor rectà BL; quare cadet punctum G inter L, C puncta. Quoniam 
vero LG, GB ſimul majores ſunt quam LB hoc eſt quam LD, circumferentia circuli 
centro G per B deſcriptus. occurret rectae CD productae ad partes P, et propterea 


< w_ 
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ſedablt vectam D in duobus punctis, quorum alterutrum ſit P. et junctis AP, Bp. 
ert A M triangulum inveniendum gneſt enim ¶ rap. C5. ] rectangulum a lateribus 
A PB acquate vectangulo a et ditinetro ci reuli circa APB deſcripti, hoc eſt 
D GH bi five CD; BO bis} hoc eſt quadrato e BN, hoc eſt fpatici 
dato. Patet autem circumferentiam- centro F ĩntervallo FB- deſeriptam occurrere 
rectae DE in duobus punctis quorum alterutrum fir E, et junctis AE, BE, triangu- 
lum AEB habebit etiam rectangulum à lateribus AE, BE aequale quadrato ex BN. 
Sunt! igitur ia hoc caſa-quatuor triangula quae Problemati ſatisfacient. 

Si vero ſpatium datum majus fuerit quadrato ex BD, eadem fang conſtructione. 
duo invenientur centra circulorum, quorum is cujus centrum eſt ad partes rectae AB 
ad quas eſt punctum N occurret rectae DE in duobus punctis; at quoniam alter cujus 
centrum eſt ad contrarias partes rectae AB major eſt circulo centro L per B deſcrip- 
tus qui quidem contingit rectam DE in D, cadet hic alter infra circulum contingen- 
tem rectam DE et propterea huiĩe rectae non occurrit, Igitur in hoc caſu duo tan- 
tum triangula invenientur. 

Denique fi recta CD major fuerit ipſa CB, hoc eſt fi angulus ADB minor fuerit 
angulo recto, eadem facta conſtructione, invenientur duo centra circulorum quorum 
is cujus centrum eſt ad partes rectae AB ad quas eſt D occurret rectae DE in duobus 
punctis, alter vero non occurret propter rationem in proxime praecedente caſu dic- 


tam. Et in hoc ſimiliter ac in eo caſu N tantum Problemati quae fatisfacient trian- 


gula invenientur. > 8 
1 "A 'E N M 7 


SIT IEG, ABC, et ducantur duae rectae lineae DA, AE in —— 
BAD, EAC. Dico ut rectangulum DCE ad —— DBE, ita eſſe quadratum 
ex AC ad quadratums ex AB, 


A 


> D — 
RES 

YL —_—_— 
"Eft 2 Woehe 12ma, „Lib. 6ti, Pappi Alexandrini; tantum deeſt haec en pro 
aft ſr. quo AD, AE cadunt extra ipſas AB, AC. Demonſtratio cadem eſt. 
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- CLaumferentiam poſitione datam per Prop. 2. Lib. 2. Apollonii de locis planis. Idem 
vero punctum tangit rectam CD poſitione datam,. quare punctum E datum eſt, 
+ Quoniam vero ad compoſitionem requiritur ut circulus deſcribatur qui locus fit 
punctorum E. atque ut circumferentia ipſiu us occurrat rectae CD; ideo problema 
non erit in omni caſu poſſibile. Si vero acciderit circulum contingere rectam CD, 
unica erit problematis ſolutio. Ratio. autem ipſarum AE, BE quae efficiet ut circu- 
lus contingat rectam CD. ita 'iavenietur, Puta faftum ſc. contingat circulus cujus 
centrum eſt F rectam CD in E, et jungatur FE; proportionales igitur ſunt AF, FE, 
FB ut ex citata propoſitione conſtat. Et quoniam datur angulus FCE, et datus eſt an- 
gulus rectus FEC, ſpecie dabitur triangulum CFE [40. Dat. J. Data igitur eſt ratio 
quadrati ex CF ad quadratum ex FE, hoc eſt ad rectangulum AFB. Et data ſunt 
puncta C, A, B. Ergo ad ſectionem determinatam deductum eſt, ſc. inveniendum eſt 
punctum F quod faciat quadratum ex CF ad rectangulum AFB in data ratione. 
Componetur vero hoc ita; a quovis-in CB puncto H ducatur ad CD perpendi- 
.cularis HI, et invento puncto F quod facit quadratum ex CF ad rectangulum AFB, 
-ut quadratum ex CH ad quadratum ex HI; inter AF, et BF media proportionalis 
ſumatur GF; circulus centro F intervallo FG deſcriptus continget rectam CD; et 
ratio quae ſita erit ea quam habet AF ad FG. Ducatur enim FE perpendicularis ad 
CD. Et quoniam ex conſtructione eſt quadratum ex CF ad rectangulum AFB, hoc 
eſt ad quadratum ex FG, ut (quadratum ex CH ad quadratum ex Hl, hoc eſt ut) 
4quadratum ex CF ad quadratum ex FE, erit FG aequalis ipſi FE, et circulus de- 


Caiptus centro Ferran tranſibit per E. et propterea continget rectam CD. 
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Poterit autem punctum F vel inveniri in AB producta verſus partes B, vel in ea pro- 
ducta ad contrarĩias partes; adeoque duae erunt problematis determinationes. 

mon fit F in AB producta ad partes B; et inquirendum eſtan ratio ipſarum 
AE; BE'hoceſt (ut patet expredift/Prop, "x. Lib. 2. de Eoeis planis) ratio AF.ad 
GF maxima vel minima fit rationum quas habere poterint duae alias rectae a punctis 
A, B ad quodvis aliud in CD punctum eductae. Ducantur quaevis duae AD, BD: 
quarum BD oecurrat circulo GE in e; erit igitur, junctà Ae, per citatam Propoſ- 
Ae ad Be, ut AF ad FG; et eſt AF major FG, quare Ae major eſt Be; ergo, addita 
communi eD, erit ratio Ae ad Be major ratione Ae una cum eD ad ipſam BD; et 
haec ratio major adhuc eſt ratione AD ad BD, - Multo igitur eſt ratio Ae ad Be major: 


C e S N F-q© 
ratione AD ad BD. Quare ratio Ae ad Be, hoc eſt ratio AF ad Fd five AE ad BE 
Vt determinetur vero ratio AF ad FG, deſcribatur circulus ſuper diametrum AB, 
ſitque centrum ejus H; et ducatur FL ipſum contingens in L; et quoniam quadra- 
tum ex FL aequale eſt rectatgulo AFB; hoc eſt ex eonſtructione quadrato ex FG; erit 
punctum L etiam in circulo GE. Ducatur a puncto C recta ipſi. CA ad rectos angu - 
los. Occurratque FL productae in K, et HL jungatur, quae ad rectos angulos erit : 
ipſi FL (18. 3.]. Fiat autem rectangulum CFM aequale ipſi AFB, hoc eft qua- 
dratoex FL; et, junctis LM, LC erit angulus MLF aequalis angulo FCL et demptis 
mn ſchemate deſunt rectae CL, AE, BE quae addi debebant, ideoque ſubintelligendae ſunt. 


30 esa 
hiſce ex angulis rectis EI. H, FCE, erit reliquus MLH Loyal LE acqualis 3:;et 


© aequalis eſt angulus MAL. ipſi CKL :quiangula ſunt tri 
LEK; et ut CK ad BL, ita erit KL, 24 HM. Et per. 12. be 11 re 
CK una cum KL ad AM. Etj ita elſ contentum AC et, ipſis CK, RL. ſimul ad rec- 
tangulum Mac. Rurſus quoniam eſt CK ad HL, vt KL ad H&M, erit per 19. 5. 
(lacta KN aequali ipſi KC) CK ad HL, ut NL ad BM; et ita eſt rectangulum con- 
tentum BC, NL ad ipſum CBM. Ergo ut contentum AC et ipſis CK, KL ſimul ad 
contentum CB, NL, ita eſt CAM ad CBM. Quoniam vero m AFB aequale 
eſt quadrato ex FL; erit angulus BLF acqualis, ipſi FAL,. quorum angulus MLF 


aequalis elt ipſi rei. reliquus 1 igitur BLM acgualis eſt 22 ALC: ergo per 


2 
„ 


* n= Ec PB M FF. 
Lemma'huic pracmiſſum eſt rectangulum CAM ad ipſum CBM. ut quadratum ex AL 
ad quadratum ex BL, hoc eſt ex citata 2da Prop. Lib. 2, de Locis planis, ut -> 
dratum ex AF ad quadratum ex FG. Fuit autem contentum AC et ipſis CK, KL 
ſimul ad contentum CB, NL, ut rectangulum CAM ad ipſum CBM; ergo ut qua- 
dratum ex AF ad illud ex FG, ita eſt rectangulum contentum AC ipliſque' CK, KL 
ſimul ad rectangulum CB, NL. Eſt autem quadratum ex CK una cum rectangulo 
ACB aequale quadrato ex KL, utrumque enim, addito quadrato ex AH ſeu HL, ac- 
quale eſt quadrato ex KH; quare rectangulum AC aequale eſt (exceſſui quadrati 
ex KL ſupra illud ex CK ſeu KN, hoc eſt CG. 2.]) rectangulo contento CK, Kl. 
mul et ipſa LN. Igitur ut AC ad LN, ita eſt CK una cum KL ad. CR. et per i. 6. 


A rr E o _ 


©Y x _ © Y * * 3 3 # PTE 
ex ACadquadr 


rex LN. ita eſt rectangulum contentum AC iplis- "of 


ue L ſan tum LN, CB; et ita oſtenſum fuit quadratim ex AF 
af quattratiimi'ex FG. "Quaie per 22. 6. eft AC ad LN, ut AF ad FG; hoc eſt 
made miitima"ſc;/ratfs"AF ad FG, eadem eſt el quam habet AC ad am LN quae 
eſt exceſſus ipfius EL quae poteſt quadratum ex CK et rectangulum ACB fimul, 
ſupra ipſam CK. Eft autem CK ea quae ad AH rationem habet eandem quam CF 
ad FL ſen FE, hoc eſt quam habet CH ad HI. 


2 * Sit jam punctum m F in BA produ | cca ad partes A, et quoniam quadratum ex' CH 
nichus eſt quadrato ex HI, erit quadratum ex CF majus rectangulo AFB; quare 
neceſſe eſt punctum F cadere inter C, A puncta. Ratio autem AE ad BE erit mini- 


ma. Nam ductis ad aliud quodvis punctum D in recta CD, rectis AD, BD quarum 
AD occurrit circulo GE in e, et junctà Be, erit Ae ad Be, ut AE ad BE, ſeu ut 
AF ad FG; et quoniam eſt AF minor FG erit Ae minor Be, quare addito communi 
D, erit ratio Ae ad Be minor ratione AD ad ipſas Be, eD ſimul, et haec adhuc minor | ö 
eſt ratione AD ad BD. Multo igitur ratio Ae ad Be minor eſt ratione AD, ad BD; 

quare ratio Ae ad Be hoc eſt ratio AF ad FG eſt minima. — 
liſdem autem conſtructis quae in caſu praecedente, ita determinatur ratio AF ad | i 
F; oſtendetur ſc. ut in eo angulus MLF aequalis angulo FCL, additiſque angulis | 
rectis FLII, FCK erit angulus MLH aequalis ipſi LCK ; quare acquiangula ſunt | 

C 


in prEN D X 


triangula NHL, LK C, ur in praecedente oſtenſum fuit. Et ut LH ad CK, ita eric 
MfTAd KL; et per 19. 5. ut UHH Ad CK, It eſt MA ad NL. (facta ſe. KN acqunli 
ipſi KC) et ita eſt rectangulum CAM ud atud eontentum CA; NE. Rurſus quoniam 
eſt LH ad CK, ut MH ad KI erit per rA. 3 EH ad KH ut MB ad tpfüs CK, KI. 
ſimulʒ et ita eſt rectangulum CBM ad eontentum CB er ipſis CK, KL ſimul. Ergo 
ut CAM ad CBM rectangulum, ita eſt rectangulum CA, NL ad contentum CB ip- 
ſiſque CK, KL ſimul; Quonĩam vero rectangulum BFA aequale eſt quadrato ex FL, 
erit angulus BLF aequalis ipſi FAL CG. 6. J; et eſt angulus MLF acqualis ipſi FCL; 
quare totus angulus MLB aequalis erit ipſis FAL, FCL hoe eſt ipſis CAL, ACL 
ſimul. Igitur anguli MLB, CLA hoe eſt anguli CLB, MEA” fimul aequales ſunt 


ipſis CAL, ACL, CLA hoc eft duobus rectis [3 2. 1. J ergo per Prop. 27. Lib. 7. 
Pappi Alexandrini eſt rectangulum CAM ad ipſum CBM, ut quadratum ex AL ad 
quadratum ex BL, hoc eſt ut quadratum ex AF ad quadratum ex FG. Fuit autem 
rectangulum CAM ad ipſum CBM, ut rectangulum CA, NL ad contentum CB ip- 
ſiſque CK, KL ſimul. Ergo ut quadratum ex AF ad illud ex FG, ita eſt rectan- 
gulum CA, NL ad contentum CB, ipſiſque CK, KL ſimul. Oſtendetur vero ut in 
praecedente caſu efſe CA ad CK, KL ſimul, ut NL ad CB, quare per 1. 6. eſt qua- 
dratum ex CA ad illud ex CK, KL tanquam una linea, ut contentum CA, NL ad 
contentum CB ipſiſque CK, KL fimul; et ita oſtenſum fuit quadratum cx AF ad 
In ſchemate plures lineae ſubintelliguntur quaſi ductae. 
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uud ex FG. | Quare-per 22. G. eſt OA ad ipſas CK, KL ſnul, ut Ar ad FG ; hoc 
et ratio minima. ſc, ratio AF ad FG, eadem ei quam habet CA ad CK una cum ox 


quae poteſt quad ratum ex CK una cum rectangulo agg. 
Reſtat oſtendendum quomodo rationes majores vel minores fiunt prout puncta ſu- 
muntur in recta CD ad utraſque partes punctorum E quae faciunt rationem maxi- 
mam vel minimam. Et primò ſi a puncto H, quod AB bifariam ſecat, ducatur ad 
CD recta HO ad rectos angulos ipſi AB, erunt junftae AO, BO inter ſe aequales. 
Si autem ſumatur quodvis puactum P in recta CO producta ad partes O, et jungan- 
tur AD, BD, erit AD major BD; eſt enim angulus ABD major ABO ſeu BAO, at 
angulus BAD codem BO eſt minor, quare angulus ABD major eſt BAD, et prop- 


R 


terea AD major BD [ 19. 1. J. Contrarium autem eveniet ſi punctum D ſumatur 
ad contrarias partes puncti O. Praeterea puncta quae propiora ſunt puncto E quod 
facit maximam rationem, majorem rationem faciunt quam puncta ab ipſo E remo- 
tiora, ad utraſque partes ipſius E. Sit enim punctum D propius E quam punctum 
P, et primo ſint in CE producta ad partes E. Et ducantur ab ipſis rectae ad A, B. 
A puncto vero D ducatur recta Dq faciens angulum BDq aequalem ipſi BAD; et 
quoniam oſtenſa fuit AD major BD, erit angulus BAD minor ABD, quare et BDq 
minor eſt ABD, et propterea anguli BDq, DBF ſimul minores ſunt duobus rectis, 
et occurrent Dq, BF ſibi mutuo ad partes AB ad quas eſt F. Occurrant in Q. Quo- 
niam igitur quadratum ex FL ſeu FE aequale eſt rectangulo AFB erit LG. 6. angu- 
. C 2 


„ — — ä —»„V—- 
1 . m ̃˙—uwe ˙B.. ent oa ———— 6e 
— . — 1 


— 


— — — — 

— — 

* — — pp 2 . 
> _ 


20 A H HN N XK 


lus FEB aequalis ipſi FAE; et eſt angulus QDB aequalis angulo FAD qui minor eſt 
ipſo FAE, quare angulus QDB mimt eſt. nguld FEB. Et minor eſt BDE exteriore 
BEC; totus igitur QE minor eſt toto FEC hoc eſt angulo recto. Quoniam igitur 
obmſas:eſE argutus QDBP;:ciculniboeingerQ-par-Diideſetiprat ancdond! fectae (BP 
intra angulum OPf. Oconrrat ei in d er Ad jungatur. Eſt igitur per Prop. 2. Lib, 
2. de Locis planis, ratio Ad ad Bd eadem rationi AD ad BD; oſtendetur vero ut in 
praemiſſis rationem Ad ad Bd majorem eſſe ratione AP ad PB, quare ratio AD ad 
D ratione AP ad PR major eſt. Similiter idem oſtendetur ſi puncta D, P fuerint 
inter E, O puncta, et᷑ D. propius ipſi E quam P. Si autem in hoc caſu inciderit 
punctum P in O, jam oſtenſum eſt punctum O facere rationem aequalitatis; punctum 
autem quodcunque i in CO produQa facere rationem majoris ad mins. 

Si autem ſumatur punctum E in fig. 2. quod facit rationem minimam, ſi militer 
oſtendetur puncta ipſi propiora facere rationes minores quam puncta remotiora ad 
utraſque ipſius E partes; un dgitur quomodo rationes majores aut minores fi- 
unt. Q. E. D. — 


* 
N. B. Caſus in 1quo punt, . fant Wm T— partes _ C amlliter ſolve- 
tur mutatis mutandis, | >.» 
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INTER Lemmata Pappi Alexandrini quae in libro {primo mathematicarum collec- 


tionum (quas adhut ſervatas eſſe gaudere debet quiſquis veterum, hoc eſt verae et 
genuinae analyſaeos geometricae eſt cupidus) tradidit elegantiſſimus author, extat 
problema in Tactiones Apollenii, ſc. in Propoſitione CXVII. Lib. 7. quo pro- 
blemate requiritur, ut circulo poſitione dato, et datis tribus punctis in recta linea, 
inflectere a duobus punctis duas rectas ad circumferentiam, et facere puncta quibus 
ei rurſus occurrunt et tertium punctum datum in recta linea. Reliqua Lemmata in 
Tactiones, quibus Tactionum problematibus utilia ſint non difficile eſt inveſtigare, et 
quibuſdam ex iis uſus eſt Vieta in A pollonio Gallo; verum cui problemati inſerviret 
praedictum Lemma neque Vieta neque alius quiſpiam geometra divinare adgreſſus eſt. 
Saepe quidem id animo revolvi, verum ne hilum ejus quod quaerebam aſſecutus ſum, 
niſi quod non laevibus indiciis videbatur Lemma utile eſſe problemati, quo duobus 
poſitione datis circulis et puncto, requiritur terium deſeribere qui datos contingat et 
per datum punctum tranſeat; quonam vero modo huic utile eſſet minime videbam. 
Vietae ſolutionem aliaſque conſideravi, ut ſi forte in analyſin Lemmatis hujus in · 
digentem inciderem, verum fruſtra, donec hodie genuinam Apollonii Analyſin poſt 
varias tentatas, inveni, cui quidem tum haec Pappi prop. CESS tum — et 
CXVIII manifeſtiſſime 1 Feb. 9. 1734. 
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20 \Fatam its fe. * D ;pſos Wy centra A, B in 
punctis E, F, et juncta EF occurrat circulis rurſus in G, H, et junctae AB in K, 
id quod: fiet niſi aequales ſuerint AE, BE, per Prop 116. Lib. 7. Pappi Alex. et 
jungantur AD, BD, quae per contactus E, F tranſibunt, jungantur etiam A8, BH; 
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| 4 ne bs algal Iſoſcelibns: AEG, „ DEF, mo ad baſes GEA, FED ſunt 
aequales, erunt et AGE, DFE aequales; quare parallelae ſunt rectae AG, DFB; et 

igitur ut AG ad BF, ita eſt AK ad KB, et ita etiam GK ad KF; et dantur AG, BF 
magnitudine, quare et ratio AK ad KB, ut et ratio GK ad KF datur; et quoniam 

datur ratio AK ad KB, et eſt AB poſitione et magnitudine data, dabitur puntum K. 

Jungatur CF et CE. quae circulo EG rurſus occurrat in L, et junta LG occurrat 
junctae KC in M; et quoniam circuli EGL, EFC ſe mutuo contingunt in E, per 

quod ductae ſunt rectae FEG, CEL, erunt LG, CF inter ſe parallelae per Prop. 10 2. 
aut 106. Lib. 7. Pappi Alex. Eſt igitur propter parallelas GK ad KF, ut MK ad 
KC, et oſtenſum eſt rationem GK ad KF datam eſſe; quare datur ratio MK ad KC, et 
datur KC poſitione et magnitudine propter data C, K puncta; quare datur KM et 
punctum M. Quoniam igitur data ſunt tria puncta K, C, M in recta linea, et a. 
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duobus ipſorum ſc; C, M inflexae ſunt CI, ML ad cireumferentiam eirculi poſitione 

dati quae faciunt GE in directum ipſi EK, poſitione dabuntur CL. ML per prepoſi- 

tionem 1 1% am Lib. 7. Pappi Alexandrini, et poſitione datur cireulus LE quare 

dantur G, E puncta et refta GE poſitione et datur circulus FH poſitionei ergo da · 

tur F punctum; et igitur eirculus EFC, ee eee en nn en en. 

tur. Quod erat invreniendum. | | 
Componetur vero ita. 

Sint A, B centra circulorum poſitione datorum, et td fit C; jun- 
gatur AB et producatur verſus partes minoris circuli B ad punctum K, ut AK fit ad 
KB ut ſemidiameter circuli cujus centrum A ad ſemidiametrum circuli cujus centrum 
B; jungatur KC et fiat ut KB ad KA, ita KC ad quartam KM; et a punctis C, M 


inflectantur ope ſcilicet Prop. 117. Lib. 7. Pappi, ad circumferentiam circuli cu» 
Jus centrum eſt A rectae CL, ML eidem rurſus occurrentes in E, G ita ut GEK 
ſit recta linea; et quoniam ex conſtructione AK eſt ad KB in ratione quam habent 
ſemidiametri circulorum ad ſe invicem, et recta GK ſecat circulum A, eadem neceſſa- 
rio ſecabit circulum B per Prop. 118. Lib. 7. Pappi Alexandrini. Secet in F, H 
punctis; fit vero E propius puncto K quam G in majore circulo, et F remotius ab 
eodem K quam H in minore, et per puncta E, F (fc. in caſu quo circulus deſcriben- 
dus debet eſſe extra datos utroſque) C deſcribatur circulus ſitque centrum ejus D; 

continget haec datos in E, F: jungantur enim AG, AE, BF, BH, DE et DF. Et 
quoniam in triangulis KAG, KBF quae communem habent Aagelum ad K, eſt ex 
conſtructione KA ad AG, ut KB ad BF, reliqui vero anguli AG K, BFK ſunt utri- 
que minores recto, crit per 7. 6, angulus AGK aequalis ipſi BFK, quare paral- 
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lelae ſunt AG, BF, et igitur eſt GK ad KF, ut (AK ad KB, hoc eſt ex conſtructione 
ut) MK ad KC; parallelae igitur ſunt CF, MG L; quare circuli LGE, EFC ſe mu- 
tuo in puncto E contingunt per prop. 1 og. aut 1 06. Pappi Lib. 7. et per prop. 1 10. 
ejuſdem libri recta erit linea AE, et quoniam in triangulis Iſoſcelibus GAE, FDE 
aequales ſunt anguli AEG, DEF, aequales erunt et AGE, DFE, et eſt AGE aequa- 
lis ipſi BFK, quare aequales ſunt DFE, BFK; recta igitur eſt linea DFB; ergo ſe mu- 


tuo contingunt circuli EFC, FH per prop: 99. Lib. 7. Pappi. Q. E. D. 
n autem ſunt cafus hujus er _ n declarandi ſunt. 
LA. 1 
N. B. Editio Datorum, _ per totum opus citatur, eſt ea, quae Glaſguze 5 pro- 
dlit An, 1762. 
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